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■  NobiIinJmj>Potcntiflimiquc  Domini 

VM  inter  res  cunBas,quaJ  uniuerji  hu- 
jusautor  T)eus ,  pro  tmfncnja  fua  tum  fa- 
pientta  tum  bonttate,  tn  terris  produxtt ,nil 
mente  httmana  ,  inyentatur  prxjlabtltus, 
dolendum  mertto  eji  diytno  hoc  munere,  per 
quod  conditoris  nojln  gerimus  tmagtnem, 
nosadeo  frequenter  d  tamturptter  abuti.  Etenim^  quottes, 
yoOtptatt  prayifqueafjecitbusferyiendo,  mfuper  habtto  re- 
Siarationisduciuy  meliorem  noflnpartem  negltgimus,  to- 
ties,originis  noflrx  immemores ,  a  recio  tramite  mifere  ad- 
modum  aberramus.  Ne  ttaque pecudum  rituyttam  tranfi- 
gamus,  cum  qutbus  corpus  ejufjue  motus  habe^ius  commu- 


TieSyfoU  mente  ab  iifdem  diftinBiy  omni  ope  enitendum  e^y 
ut^reliEiis  fenfmm  corporfque  illecebriS:^  ha>nc  y  qud  excelli^ 
mus  y  pr^ecipue  excolamus  diyina  aura  particulamy  eam^ 
'veritatis  mdagationi  ^  a  cujus  cognitior^  omnts  ejus  depen^ 
det  perfeSiioy  continue  ajjuefaciamus. 

Inter  omnes  autem  mentis  exercttationes^^quct  huccondu- 
ecrepojjunt^  7%uUa  aque  utiles  repenuntur  ac  Mathematic^;. 
qu^fcut  c^teras  certttudinis  cvulent.ia  antecellunt^itaapud 
eruditos  quoflibet  ingenio  pr^Jlantes  ytros  fummam  ade-^ 
pt(f.  funt  dignttatem.  Enimvero  cum  fenfuum  fujfragtum^ 
quod fspijjtme  nos  falltt  y  tn  exercttattonibus  htfce  nullam 
mereattir  fidcmyfed  mens  fola  circa  illas  yerfetur:  fit  ut  ea^ 
dem  exercttatione  hdc  fimtle  qutd  acquirat  quod  corpus  muU 
tifartd  memhrortm  agitatione  $  promptitudtnem  fctlicet  in 
exequendis  tis^  in  quibtis  fe  exercuit.  Adeo  ut  mens  hdc  m- 
tione  accommodata  plane  aptdqHe  reddaturadnjere  acfo^ 
Itde  judicandum  y  S  res  quafltbet  y  non  tantum  m  Mathe^ 
maticisyfed ettamFhtlofophicis  quibufviSyUt  tnciytU  yi- 
taj  cum  certitudtne  tnqutrendas  i£ perf^iciendas. 

^apropter  cum  ex  omntbtis  ^athematicis  €xercttA^ 
ttontbtiSy  qU(Z  pracipue  huc  fpeciant  atque  cenfentur  utileSy 
nuU^tta  pura  deprehendantur  ^  qud?n  qu:e  Artthmettcje  ^ 
Geometrtae  fubjtctuntur  y  tndeque  f^athefis  purae  nominc 
ueniant  ^  jure  meritoque  Artthmettca  Geometria  antc 
reliquas  omnes  Mathematica  fientia  parteSy  qu^  fane  com* 
plures  funt^  addifcuntur^  tpfifque  prtmtis  tnter  illas  loctds  af 
fignatur.  ^ibt^s  dum  reltqu^  ccu  fulctmentis  tnnttuntur, 

accidit 


accidit  ut  mens  humjtnd  iifdem  imbuta  ^  yelut  per  ^adui 
^uofdam  a  mmorum  conjtderattone  ad  majorum  y  d  natura- 
lium  ad  diymorum  y  (S>  u  corruptibiltum  ad  aternorum  ma- 
nuducatur  coqnitionem.  Harum  beneficio  mens  nofiray  ut 
Syintis  tefiaturTlatOy  humo  toUtturii  tanquam  hinis  alis 
tn  coelum  fuhyehituri  adeoque  a  tcrrents  htfce  atque  caducis 
omnibtfs  abducitur  ad  coelefiium  contempUttoncm.  l  ^nde 
dtfctty  afftiefcttque  fupra  fortem  fuam  ac  condtttonem  fc  eri^ 
gercy  yerttattfidem  habcre  y  Dettm  Opt,  Max,  cunFlartim 
rerum  creatorem  y  ex  tmmenfis  ac  tnfinttts  ejas  opertbus  hac 
yta  refie  cognofcercy  atque  adeum  folumyfi Sacrarum  Ltte- 
rarum fiudium  jungas  y  qutbus  folis  ftlutis  nofir^  co7npre- 
hendttur  rattOy  omnem  laud(myOmnemque gratttudtnem  ac 
reyerenttam  referre. 

btnx  artes  feu  fctentijey  cum  per  fefubfifiant  nec  alta^ 
rum  egeant  demonfirattone  auxtltoye  y  utpote  qu^  contra  ex 
tllis fuam  nanctfcuntur  firmitudtnem ^mertto  a  Thtlone  re- 
Itquarum  arttum  omntum  Metropolisy  i£  ThtlofoplHde  (tAn- 
fc  d  Xenocrate  appellatde  funt.  J^tnimoyfi pro  ret  digntta- 
te  loqutvehmtis  y  non  tnepte  Sctenttarum  lanua  ac  Myfie- 
riorum  Keferatto  dict  poffunt:  quippe  qu£y  thefturos  fios 
apertenteSy  re/ohunt.pandunt  yatque  mantfeflant  quicquid 
ante  mentt  obfcurum  occultumque  uidebatur.  H£c  igttur 
futt  catifay  cur  VetereSy  ut fiudiis  fiiis  opttme  co?ifu[erenty^J 
tyrones  recltfirmtque judtctt  capaces  reddcrentyeas  ante  om- 
nta  dtdtcertnt  atque  docuertnty  tpfxque  tnde  artes  feu  fcten- 
tta  Mathemataytd  eH,  Dtfitpltna  dtUa  fuennt.  Hoc  aiitem 


yelinde  liquet ,  quod  Plato  ,  cujus  temponbus  maxtmc 
floruere.iUas  Viam  ad  Eruditwnem  Compendtartam ,  um^ 
cumque  tramitem,  quo  quis  reSia  ad  perfeSiam  rerum  om- 
nium  cogmtionem  peryenire  potejiy  yocayertt.  V nde  etiam 
eos:,  quttn  Artthmettcajam  yerfatt  erant^  addtfcendas  in^ 
yefitgandafque  artcs  quafiihet  aptos  folertefque  pronumcta^ 
yit  y  ^  (^eometrt(Z  tgnaros  e  Schola  fua  eltmtnaytt.  Ima 
eoufque  Geometrtam  extulit,  ut  yel  tpfam  a  T>eo  femper 
exercerty  ejufdemye  tnteryentu  cuncia  dtrtgi  dtcere  foltttis 
fuertt.  Hoc  uttque  indtcare  njolens  ^  eum^  qui  a  teneris  iti 
Dtfctpltnis  htfce  fe  exercuertt  ^  T)eo  quafi  ajfimtlariy  ipfiuf- 
que  tngenium  formart  ad  yere  ac  infallthtltter  de  re  qualthet 
judicandum.  ^od  tpfum  in  dtfcendis  altis  artthtis  ac  fcten- 
tiis  apprtme  uttle  efi  ad  yerttatem  y  qu£  cujufque  fctentta  fi- 
nis  efiy  ah  ejn^s  contrarto  dtfcernendam  ^  atque  ad  duhttatto- 
nem  omnem^^pr^sjudtcium  ^     temerttatem  eyttandam.  Cui 
fententt(Z  adfitpulatur  etiam  Athen^jeus^  extfitmans  unum  - 
quemqueper  dtfctpltnas  hafce  perficiy  modo  jam  tnde  apue^ 
ro  yttam  ad  yirtutes  componere  fiudeat^quandoqutdemipfky 
dum  mintme  extflunt  contenttofc  ^  fedatos  quoqtte  antmos 
gtgnunty  atquehocttem  pra  cj^teris  omnthns  difctpltnis  fihi 
^endtcanty  quod  nullo  fuco  aut  yerhorum  lenoctntO:,  quthtfs 
altquis  facile  feductpotefiy  ornartfe  pattantur ^fed  content^ 
fint  fimpltctter  docert^  i^fuos  amatores  fumma  animi  tran- 
'  quiUitate  ac  jucunditaie  perfufos  dimttterc. 

Vr^ter  yero  tot  tantafque  harum  dtfcipltnarum  uttltta^ 
tes,  efi  etiamy  Nobiliflimi  atque  Potcntiflimi  Vin  ^quod 
^  '  Fos 


yos Ipeciatin}  co?:cms:t,quippe  qui  e.irum  ufumm  componen^ 
dis  Ittibus^indecicUndiscauJiSytn  defendendojtiretuendifque 
legtbusy^  intnjtirta  ytndtcandaajjtdtic  deprchendttt's.<^tn 
tstamexpertenttaedocltejlisy  Artthmettcam  ejpqux  expendtt 
4U  rectpttyqUit  emttacyenditynecftneeauUa  homtnum  negotta 
expedsrty  eorumque  co?2troyerfias  dtrtmt  pojje.  idem  loctim 
obtinet  in  (jeometrta  ,  qua  Jigurx  quxltbet  agrorum  y  fal- 
tuumyjiagnorum ypaludum  y  prxdtorum  y  ac  fundorum  mcn- 
furanturydeltneantury  dtytduntur^  tllorumque  damnum  i£ 
jaciura  nejltmantur  atque  compenfantur;  adco  ut  ejtifdem 
beneficto  dtjjtdta  qujeyts  menfurattonis  d  dtytftonts  com- 
ponanturyfalfi  Itmttes  mdtcentury  yertque  rejlttuantury  tn- 
jurta  obytam  eatur  y  confufo  eyttetury  paxque  inter  dtfji^ 
dentes  conctltetur.  E  qutbtis  omntbtiSy  dum  nthtlfine  Arith- 
mettca  i£  Cjeomctrtca  proporttone  perjicttury  atque  hxc  prx- 
mta  ^  pocnas  rattone  perfonarum  ac  dtgnttatum  dtjlrtbuat; 
illa  autem  ctrca  permutattones  yerfctur  y  Itqtttdo  conjlaty 
quanta  fit  cum  Artthmettcx  tum  Gcometrix  necejjit.ts  tn 
quottdtana  homtnum  conyerfattone  y  acprxferttm  tn  caufis 
forenfibusy  d  qt4am  ob  catlfam  lujlitia  in  commutattyam 
dtjirtbtittyam  apud  lurtfconfultos  dtytfa  Juertt.  Hts  ad- 
deyquod  abfque  tUarum  admtntculo  plurtmx  l\oman£  Le- 
gesyde  hxredttatum  diytftone  y  agrorum  accrementOyfluyto- 
rum  curftis  mutattone  yparttendts  frticltbus  altortimjundo^ 
rumyfimtltbufque  rebus  agentes  yquarum  tn  jtire  ctyilt  fcpe 
mentio  fit^non  recle tntelltgi  queant ;  at^vero  tnfiatuendts 
pretttSy  m  computandis  debttts  y  in  xfltmanda  noxa  eaque 
^  ^  tt  refit^ 


rejlttuenda^  in  perpendendis  deliBis  ^  ac  fere  ommhM  ^  e^U£ 
mter  mortdes  quotidie  acctdunt  ^  femper  habendam  ejfe  ra^ 
tionem  temporis  ^  loci^  quando  ac  uhi^  ut  ^  quanti  altqmd 
jit  njendttumy  locattm^permutatum ^  tranfaSium  y  opptgne^ 
ratum  atque  redemptums  nec  non  qud  condtttone  hac  emp^ 
ttOy  locatiOy  permutatto ,  tranfaSito  ^  oppignoratto  juxta  ^ 
redemptto  faSia  fit.  ^jm  omnia  luculenter  fatts  oflendunt^ 
htnas  hafce  artes  in  edtto  judtcti  loco  ac  ipfo  Trtbunali  con^ 
fedijfe,  atque  a  Themtde  dejitnatas  ad  quodyis  Jujlttta  pon-- 
dtis(^qux,  lancts  examtne  expendendum  ^  ^  untcutqtiefuum 
adjudtcandum. 

^ocirca  cum  per  eas  ^  uti  dtcium  eB  y  reliqu^  omnes 
fctentt^  ac  artes  factltus  reoitufque  addfcantur^  atque  tpjk 
untcum  ytnculum  fnt^  quo  fubjijlant  ^  ^  in  omnthm  porro 
commerciis  y  negottattonthns  ^  ut  opifctis  rite  dtrigendis 
tam  mttltas  pr^&beant  commodttates  s  hattd  tmmento  credi^ 
tur^,  nuUam  hene  conflttutam  l^mpuhltcam  flne  iis  confl-- 
flere  pojfe,  fed  earum  exercttio  hene  ac  foeltctter  geri  y  flmi^U 
que  fctentias  omnes y  honas  artes  ^  optficta  quayis  in  ea 
quam  maxime  florere.  Teflis  eHfagax  atque  prudensharum 
froytnctarum  regtmen.uht  h^dtfctpltna.utufut  puhltcotnfer^ 
ytantymagnoipfarumcommodo^puhltceatque  yernaculd  Itn- 
guddocentur.  Vbtettam  Vos.NohiMnni,  Potentiflimiq; 
Viri,  quo  pradtSi(e  artes ,  Artthmettca  nempe  t£  (Jeometrta 
tn  dtgnttate  fua  confer-ventur ,  fuaqueeytdentta  ac  certttt^ 
dtne  quottdte  exerceantur,  d  tn  omnt  negotto  atque  admi- 
niflrattonefacrajint  anchora  damujfis,  opttmd  ratione  ju^ 

dtcatis 


dicstis  GeocUtarum  fatcrtiam  in  fupputando ,  mtnfuran- 
doy  diyidendo  ,  alnfque  co  (f^eclantti/uj,  priufquam  mumu 
fuum  obtre  pojfmt  y  juffo  examint  ejjc  fuljiacndam  ,  ncqne 
alium  admittitis  ^  quam  qui  ccrta  carundcm  artium  cdidc- 
nt  Jpccimi7ia,fu.iquc  tnfalhbili  dcmonjlrattonc  ?toycrit  co?i- 
firmarc. 

Vnde  confderata  fngulan  hac  ycflra  curd  y  non  abs  rc 
forc  jttdtcaytyfi  Excrcttationcs  hafcc  nArtthmcticas paritcr 
atquc  Gcomctrtcas  facras  Vobtj  faccrcm.  In  qutbuj  yartXy 
jticundjc  y  quottdtcquc  occurrcntcs  quxftoncs  fyc  propofi- 
ttoncs  pcrtraRantur:  doccntcs  y  quo  paclo  plurcs  calcult  y  ad 
quos  abfohcndos  qutltbct  haRentu  fj?ectaltbtis  regtdts  yfne 
uUa  carum  caufc  aut  ortta  cogntttonc  uftu  cjl  y  pcr  ^ulga^ 
rcs  rcguLuy  untcutquc  fcrmc  cognttojyCxpcdtn  pojfntsut 
qutbtu  modts  plurcs  dtmcnfioncs  atquc  dtytfioncs  ^qux  ante 
tdtdtofo  ac  proltxo  calculo  pcrfictcbantur^  pcr  multo  cxpedi- 
ttorcm  arttfictosc  praflcntur,  ac  dentque  qua  vtd  p/urcs  tn^ 
cogntta  ^cl  quxfitx  Itncx  brcvttcr  fcu  compendtosc  inye^ 
ntantur.  idqttc  tam  adtyronum  tntroducltoncm  cxer^ 
cttattoncm  y  quam  ad  cofdem  hartimquc  arttum  ftudtofos^ 
quo  ad  alttora  contendant  ^  cum  tnvttandos  tum  cxcttan^ 
dos. 

^utbuj  omntbtu  bcne  pcrfJcSits  y  fttturum  confidoy  No- 
bilillimi  PotentifTimic|;  Domini,  ut  hunc  mcum  labo^ 
remy  qui^csirts  dignttattbus  fingulan  obfcryantia  d  me 
offertur  ac  confccratur  y  ^qtto  bcneyoloquc  antmo  fitts  accC" 
^turt  ^     ucftram  tn  cltcntclam  lubcntcs  adrntjfuri.  Prx- 

1 1  frttm 


fertm  cum  ha  exerckationes  charijftma  mea  patria  bono  m 
fublicam  lucem  proferantur ,  earumque  etiam  fruUm  in 
fufiitia  admmiftranda  ad  Vos  redundare  poftt.  Fmiam 
ttaque,  D.  O.M.precihm  humiUimis  ohfecrans ,  utyeftra 
confiliaomma  propre  evenirefaciat  ad  Keipubliac  noftr^ 
falutem,  Fofque  quam  diuttffime  feryet  tncolumes. 


Nobilifllml ,  PotemilTimiq;  Domini 


lifter  devotiJJimHs  cliens 


Lugd.  Bat.  Idibus 
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I. 

uatuor  perfonas  conducunt  currum, 
quo  vchanrur  Lcyda  Amftclodamum, 
9  florcnis ,  lo  ftufris ,  hac  condicionc, 
ur ,  fi  in  via  adhuc  alii  advcncnnt ,  id  in 
ipfarum  ccdat  cmolumcncum.  Jam  poft- 
quam  Acllmcriam  pcrvcncrunt ,  tribus 
Amllclodamo  milliaribus,  contingitad- 
huc  duas  afccndcrc  ,  promictcntcs  fc  pro  rationc  aliarum 
foluturas.  Quxriiur  ,  quantum  fingulx  cum  priorum 
tumpoftcriorum  folvcrc  dcbcanc,  liLcyda  didcc  Amilc- 
lodamo  8  milliaribus  ? 


A  Oferd- 


.  Propositiones 

Operatiofiat,  utfequitur. 
perf.  niilliar.  n  r  •  r  i  t- 

4-^  8 1  3 1     9  flor.  lo  ftufr.        ^"^"  ^^^J^^^^I 
i — 51  6      zo^  (21^      rn^oa^primis,  quoddivi- 

-  S?-  i^Vftufr.  —  j     >  fit<  ^""^  P^^  4>  dat  40  ftufros, 
I      I      j  pro  fingulis 
!   6  j      '  5  o  a  2  reliquis,  quod  di vi- 
fum  pcr  2,  dat  1 5  ftufros  > 


^^profingulis. 
Velfic: 

Quoniam  fingulajpriorum  pro  rationeduarum  rcliquarum  folve- 
rc  dcbent ,  ut8  ad  3  (pro  ratione  nempemilliarium ,  quse  profcfta». 
funt)  &priores  dupla?  fint  pofteriorum,  fequitur  rationem  pecunije 
4  priorum  ad  pecuniam  pofteriorum  eire  compofitam  ex  ratione 
8  ad  5,  &  ex  ratione  2  ad  i.  Unde  tota  fumma  9  fl.  10  ft.  dividenda 
cft  in  duaspartcs,  qu^inter  fe  fintutidadj.  Omnino  utfequens 
indicat  cakulus. 

ftufrifolvendi 

2—  I 

76^5  9fl.ioftufr.ri6^      fi^o  a  4^^' primis,quoddivifum 
^20  I  '  ^'.«- ..^  n-.u.. 


I       4,  dat  40  ftufr.  pro  fingulis 


i 


,9  —  190  ftufr.-^   5  ^^'^jjoi^bu^rcliciuis^quoddivifumper 
j  2,  dati5  ftufr.  profingulis. 

ut  fupra* 


II. 

Si  17  ulnse  AmftclodamivAlent  i^iilnasLugduni,  &:  5 
^ilnx  Lugdunenfcs  valent  5  ulnas  Antverpicnfes,  &  4  ulna: 
Antverpicnfes  fint  a[:quales  5  ulnis  Colonicnfibus;  inve- 
nire  quot  ulnx  Amftelodamenfes  contincantur  in  200 
ulnis  Colonicnfibus. 


Arithmettca.  3 
InJpicutHT  fe^iuemoperdtto. 

17—16 
5—5       z  facit 

4 —  5  (^^%oo  j  161 ,  u\nx  Amftelddamenfes  corrincnriir 
100  40o\    in  200  ulnis  Colonicnlibii.s 

64800—400 


III. 

Cum  7  fb  facchari  valcnc  1  Jb  garioplulloruni ,  5  H> 
garioph.  tantl  conftant  quanti  13  ib  pipcris,  i  Ib  pip. 
conftet  II  ftutris :  Invcnirc  quanti  conftcc  cifta  niccluri 
pcndcns 476  fc. 

}— 1}  facit 

1  —  12       ij^SfJ^  I  7072  ftufris,vcl  555  flor.&  iiftutV. 
ai— 148511 


IV. 

Duo  ftudiofi  proficifcuncur  in  Icaliam,  quorum  unus  7 
dicbus  priusdilccdic  altcro  ,  conficicns  fingulis  dicbus  9 
milliaria:  Quxritur,  fi  alccr  quotidic  cmcciatur  11  mil- 
liaria,  quanto  tcmporis  fpatio  primum  fit  aflcquuturus  ? 

Vide  fequentem  oferAtmem. 


rrior 


4  P  R  O  P  O  S  I  T  I  O  E  3l 

Prior  prascedir  7  diebus 
Conficiens  quotidie  9  millUria 
PrarceiTit  crgo  prior  63  milliaribus. 
Ex  11  milluribus,  quar  pofterior  quotidie  eft  emcndis 
Subtr.  9  milliaria»  apridVc  conSecta- 

Reftant  5  mill/aria,  quai  a  pofteriore  qaotidrc  conficiuirtur  ukia  milliaria  piio- 
ris.  ^ 
Fiatitaquc  - 

*  milliar.         Dicm  milliar. 

3  I  1  facit  II  diebus. 

XA  T  V  1  .  Bxamcn  ^dii  dies,quibus2«i"»eflDrofe(^us 
Mult.  II  d.es,  qu.bu,  x^- eft profedus  adde^  die5,  quibusi-^pr j^^X^^ 


per  iz  milHaria  : 


41 
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Et fiunt  zyi  milliaria,  a  i^"*  confcda. 


fiuntzSdies,  qmbus  i^n^eftprofedu 
per  SJminiaria 
fiuntquc  251  milliaria,  a  i^^^  confeda , 
ciim  i^"» eum  affecutus  eft. ' 


InfulaJn;ambicueft3^miIlianum;  Si  jam eodem  rem- 
pore.  &CX  eodcm  loco  Juo  proficifciintur  tabeliani,  iii- 
vicem  (cquentcs,  quorum  unus  quotidie  conhcit  9,  &  al- 
ter  7  niilliaria:  Invenire  ,  quanto  temporis  fpatio  ite- 
rum  fint  conventuri,  uc  &  quot  milliaria  &  ambitus  uter- 
quc  abiolverit. 

milliaria  / 
17  Die 


Mult.  iSdies 


per  9 


mill. 


niilliaTia 

— 561  facitiS  diclxts. 

Multipl.  iSdies 
per  7mill. 


fiiint  i6iniill.quspriorconfecit  fiunt  I26mill.qi,x  j,oftcrior  ' 

confccit; 

d.vid.  r(i^Uv'wbms,  quos       divid..rr^  f  5^  ambitus,  quos 
pcr  56\priorabfolvit.  per  36\pafteriorabfolvit. 

VI.  Si 


Aktthmeticjf.  y 
VI. 

Si  Nurcnbcrga diftct  Roma  i^omilliaribus ,  &codcm 
tcmporc  cx  utracjuc  urbc  dcccdac  tabcllarius,  quorum 
unas  quotidic  ablolvit  8,  &:  altcr  6  milliaria.  Quxrit ur,  in- 
tra  quot  dics  (ibi  inviccm  obviam  i\nz  vciuuri ,  ut  dc  quot 
milliaria  quiliquc  confcccnc  ? 

Fut  Ht  fequttur. 

mill. 

. .  /  8  a  pr imo  quotidic  confctfta 
^    '  \6ai<*^  quotidicconfcda 

fumm3  Ki  milliaria,  qnx  utcrquefiraul  quotidic  conficiunt 
Tum  hat 

milK    dicm  mill.  dics 

14  1  14C  j  facit  10,  intra  c]uos  fibi  mutuu  occurrcnt. 

Mult.  10  dics  Mult.  10  dies 

per  8  mill.  pcr  6  milL 

fiunt  80  miH.  cjuo;  pi lor  abioi^  ii     fiunt  60  mill.  qux  poflcrior  ab- 

folvit. 


VII. 

Dax  civicatc-s  diftant  a  ib  inviccm  100  milliaria.  Jam 
cx  utraquc  codcm  tcmporc  dcccdit  tabcllarius,  quorum 
unus  quotidic  1;  milliaria  plus  conficic  quam  altcr. 
Quxritur,  fi  poft  8  dics  fibi  mutuo  ob viam  vcniant ,  quot 
railliaria  utcrquc  pcrfcccrit? 

Diej    millnna    Dicf  milljiria 

1  1 «.  g  I  ficit  10,  unuiplujconrccit  (juam  alicr.  Qiix-  cx  loo 

mill  fubduc^J,  rclincjuuntScmilluru.  quorum  rcmirTit 
cfV4omiIl''*.<]UJf  poltcrior  coDfccir.  Undc  prior  con- 
fccic  tfomilliiria. 
Ut  jutem  la  -cniitur»  quoi  milluru  finguIi.<)UOiiJic  confcccrint., 
fiat    Dics    milluria    DiC5  miHuna 

g__^o— — 1  I  fjcit       (juotiJic  confccit  poftcrior.  Undc  prior 
quotidic  confccit  7-  milliaria. 

A  5    *  VIII.  Emit 


Propositiones 


VIII. 

Emic  aliquis  agrum  450  percicarum  ,  jugerum  icoo 
florenis  •,  hac  condicione,  uc  prxcium  duobus  perfolvac 
ccmporibus,  &primo  quidemccmporejjo  florenos  plus 
quam  iccundo:  Qusericur,  quancum  fingulis  cemporibus 
folvere  debeac? 

Jugeruin       flor.       perc.  flor. 
pcrc.  6qo  1000  —  ^  yo  I  facit  7     pretium  agri 

j37r  remifrem 
Adde-^i^y  remifli  ipfius 

fumma  5  ^oAor.  primo  tcmporc  folrenii 
Relinq.  loo  flor.  i^°tempore  folvendi 


IX. 

Emic  lanio  p  bovcs,  jam  quxricur ,  fi  fingulis  fepcima- 
nis  1  bovcs  maftare  vclic,  donccomnespoll  25  fepcima- 
nas  madaci  finc,  quocbovespcr  idcm  cemporis  fpacium 
eodcm  prccio  alcre  poffic  ? 

Facit  26boves  eodem  pretioper  25  feptimanas  alere  poteft,  quo 
50  bovcs  5  fi  fingulis  feptimanis  duosTna&et.  Quod  ut  inveniatur, 
adde5o&  2,eritque26,  femifTis  fummar  52,  numerus boum quas- 
fitus. 


X. 

Duo  fliudiofi  A&Bfimul  Leyda  difccdunt  inGallias , 
quorum  A  quotidie  conficic  6  milliaria,  &:  B  primo  qui- 
dcm  die  i  milliare ,  fccundo  1 ,  cercio  3  milliaria ,  &  fic  de- 
inccps,  fcqucnti  dic  unum  femper  milliare  plus  confi- 
cicns.  Qua:ricur;>  quanco  tcmporc  primum  fit  aflcquu- 
curus  ? 

Faclt  II  diebus. 

Ad 


A  R  I  T  H  M  B  T  I  C  JE.  7- 

Ad  quod  invenicndum,fumatur  duplum  iplius  quod  cft  1 2,  a  quo 
fi  auferatur  i,  rclinquetur  1 1,  numerus  qujrlitus. 


XI. 

Frumcntarius  duplcx  habct  frumcntum ,  utpotc  ttiti- 
cum&:  filigincm,  vcndit  autcm  tricici  modium  7  flor.  10 
ftufr.  8  dcn:  Quaritur ,  il  trcs  modii  tritici  ipfi  tanti 
conftcnt  quanti  4  modii  liliginis ,  quo  prctio  modium  fi- 
liginisvcndcrcdcbcat  ? 

N  o  T  A.  lUc  qudftts  [Qlvt  poteil  per  rAttoncm  corttpofitam  ad  modum 
fropofuionu  ftcunddy  fuut  \uc  rtdtree^l. 

flor.  ftufr.  den. 

4  3  7... 10. ..8 

I— i^o^den.  20 

4—7-^4  i"5ollufr. 

j6 

(I  908 
ficit  5  flor.  1 2  ftufr.  &  14  den. 


XII. 

Si  I  tfe  aromatis  Amftclodami  cmitur  u  folidis ,  ^  gro.» 
quanti  conftabit  i  Antvcrpicnlis,  cum  i^^tb  Amftclo- 
damcnfcs  xquantur  20  Antvcrpienfibus  ? 


Facitiifol.  10  gr. 


hifttftU' 


8  Propositiones 

Infiimtur  ofemiofcr  rationem  comfofitam,  utJcfiuitUf* 
Sol.gro. 
20—19  12... <S 

1—150  12 

20— 2^50  24 

2o\  I2\ 

Altteryfer  Regulam  Proportionum  conrerfm^  bocpaHo : 
IbAmft.    Sol.  gr.       ft  Antv. 

 ——12  •  .6 — —•—20 

12 


24 

126  (£ 

i'5ogr. 

ZO\    12  ^ 


1550 

285X) 


XIII. 

Cerevifiarius  habet  ahcnumcerevifi^e,  ^jvaforumjCU- 
jus  vas  ipfi  conftat 4 flor.  16  ftufr. :  Quasritur,  ad  quot  vala 
decoquere  dcbeatjUt  vas  ei  conftet  6  flor.Facit  ad  3 6  vala. 

Operarejuxta  Regulam  Froportionum  inverfam ,  utfequitur. 
flor.    ftufr.         vafa  .flor. 

4  ...  16-  45  6 

20  20 
96ftufr.  iioftufn 
45 

4to  -Tf 


4320 


Ut  au- 


l 


ARITHMETICit. 

Ut  autemcognofcatur,  poftquamnumcri  vuloari modo  funtcol- 
locati>num  juxta  diiccYam  an  vcro  invcrfam  proportionum  regulam, 
fit  operandum :  Notari  dcbct,  num  quxftio  lltcjus  naturx,  ut,  fi  tcr- 
ttusnumcrus,  inregiila,  major  lit  primo,  tum  cjuocjuc  cjuartus  fcu 
quarfirus  major  requiratur  fccundo  j  vcl ,  ii  tertius  primo  minor  iit , 
tum  ctiam  qiiartus  minor  rccjuiratur  fccundo,  hoc  cnim  fi  contin- 
gat,opcratioinftitucndaerit  fccundum  rcguljim  dircctam,  multipli- 
cando  lcilicct  lccundum  per  tertium  numcrum,  produdum  divi- 
dcndo  per  primum;  Contrario  vero  contingcntc,  opcrandumcrit 
juxta  rcgulam  inverfam ,  multiplicando  nempe  primum  pcr  fccun- 
tlum  numcrum,  8c  produ(fhim  divickndo  per  tcrtium.  . 


XIV. 


Si  I  ft  cinamoml  conftac  j  flor. ,  i  }b  gariophilloriini 
^flor.  loftutr  ,  itb  nucum  mufc.  ^flor.  i^'llufr„i  tb  pipc- 
rls  i6  ftuf/,&:  I  tb  zingibcris  15  ftufris.  Quxritur,  ii  (in- 
gulorum  aromatum  idcm  numcrus  librarum  cxpctatur, 
&  in  totum  cxpc;idcrc  vclimus  1600  flor.  quoc  librx  cu- 
jufquc  fpccici  linc  rccipicndx  ? 


flor. 

?  • 
4- 


11 


ftufr. 

.  o  .  Cinam. 
10  .  Garioph. 

15  .  Kucam 

16  .  Pip. 

15  .  Zing.  cujufcjuearomatis 


i6 


flor. 

—  1600  jfacit  115  lb,cujuf- 
quc  fpccici. 


Eodcm  modo  invenietnYjfi  i  o   nummi  aurcs  commutandi  * '  '/^^ 
fint  tn  ducatones,  tmpenaleSt  folidosy  &J}ufros,  ita  ut  cujuf 
qiujpecta  tJcm  fumendtts  ft  numerttSy  fngulorum  rectpten- 
dose£iiL  ntimmos. 


B 


XV.Aro. 


10  PROPOSITIONES 

XV.  " 

Aromatopola  Leydenfis  petit  Amftelodamum,  ad  c- 
mcnda  aromata,  videlicet:  piper,  gariophillos ,  &  zin- 
giber ;  ubi  i  Ib  piperis  ipfi  offertur  pro  16  ftufr. ,  i  Ib  ga- 
rioph.  pro  ^flor.  10  ftuf.5  &  1  ft  zing.  pro  ly  ftufris :  Qux- 
ritur,  (i  in  totum  cxpendere  velit  119  florenos,  &  fumen- 
do  ijft  pipcris,accipiat  ift  garioph.j  &c  lumendojffe  ga- 
rioph. accipiat  7  fb  zingib. ,  quot  ft  fingularum  fpecierum 
rccipcrc  dcbcat? 

3....   1 


3<)  6    14 


it)  ftufr. 

59   16  [  614 

6  50  5-40         ii5>  flor.  ftufr. 

14       i;  tio       — {^^^1       r         9"ocl  div.  perr<f,fiunrr3otb  P/p. 

1374   4y8oftufr..        ffacitj  i  Soo,  cjuod  div.  per ^o.fiunr  iott>  GariopK, 

5  10         V210J       C  700,  c]uoddiv.  pcpij,iiunt46|-tfe2ing. 

hcc  df  ^"^"^^^  ^^^^  //^x^^;^/>/^r , / permutandifint  1 89  /i//m  C7^/{- 
1 8  flufr!  patacones ,  *  /r/zr^^^j-,  &foltdos,  &  dnplo plnres pataco- 

nes  expetanttir  quam  Jolidt,  recipiendos  ejfe  2.6^  patac,  jjz 

aur.  &  ^j\foltdos. 


XVI. 

Scx  prxdiati  A,  B,  C,  D,  E,  &  F  aggere  prxdia  fua  cin- 
gcre  cupiunt,  in  ambitu  continente  1170  pedes ;  liac 
conditione,  ut  jlli,  qui^priufquam  nggercm  cxtruerepof- 
(unt^foffam  luam  implcre  debcnt,  i"^  pcdcs  ejufdem  a^. 
geiisminusperficicndos  habcant.  Q^xritur ,  llprxdium 
ipdus  A  (it 30,  B  10,  C45  D  40,  E  36,  &  F  jo  pcrticarum, 
&  ipds  A,  C,  E,  &  F  tollas  implcrc  obtmgat,  quot  pedes 
lingulis  cx  ambitu  fint  adjudicandi  ? 


perticx 

B  .10 

C.  4f. 

D.  40 

F.p. 


Ambitus 


Aritttmethic 

pcr  4 
fiunc  pedcs 
pedes  perncx 


11 


peJes  Inexamenaddcfingulorum 
^  pcdcs 


111 


(  ^  (  ^        (  pc^dc! 

S6     \A.y^.  \  A.i8o,rubtr.i4  /^0X^166 

 .  JB.io  (  IB.iio       .       /  E  ^ \n.iio 

1316-  <C.45  >fit;>'c.i7o.rubtr.,4>  ^5^c.if<j 

1d.4o(  )D.2^o  ri,5)Di40 

/E.35.  \  /E  .ii6,rubrr.  i4\  g  J  /  E  tn 

V.;o.J  ^F.3oo,(ubtr.i4j;=  *-(^F.i86 


fiunt<.'juc  117C  pfdc.  ,.in., 
tus,  utrcquircbjtur. 


XVII. 

Trcs,  focicrateinica,  contribuunt ,  nimirum ,  A  cc  B  li- 
mul  540 flor-, B  fic C 560  flor.,  A&cC  450  flor. ;  pcrado 
autcm  ncgotio  lucrati  (unc  i  jo  flor-:  Qu.rritur,  quid  u- 
nuiquifquc  contribucrit  acquc  lucratus  (it  r 

ftor. 
A&:  B  .  540 

B&:C.56o  • 
A&:C.45o 

fumma  1350  duplum  eoaim  pccunix. 

fcmiflis  675  pccuniaipforLim  A,  B,  &:  C. 
fubtr.    560  pccuniam  ipforiun  B&:  C. 

rcL  .315  pccuiiia  ipllus  A. Quo:  fi  aufcraturcx  540  fl.  pccu- 
niaiplorum  A&I),  rclinquctur  2  25  tlor ,  pe- 
cunia  iplius  B.  Hmc  cum  B  &:,C  fnnul  contri- 
buurrt  360  ftor.,  fcquicur  C  contiibuilic  155 
*  florcnos, 
iHCrum  fingulorum  fhifjveuii^ 

:::]guIorum 

Summatotius    totum  lucrum. 
pccunix        lucrum  f^^^-j^^^  rA.joll. 

6-5  J50  {  B.225  J.tjcirJ  B  .^oll. 

IC.155J  LC.3011. 

B  1  XVlII.Si 


II  Proposition  ES 

XVIII. 

Si  125  fc  piperis  plus  ^florenis  valcant  60  florenos  plas 
13 Ib:  Quxritur,  quantum  pcrfolvi  dcbeatpro  facco,pea- 
dcntc^iitb? 

ft      flor.         flor.  IB 
Ex  125  4-  4  i^quale  60  -f-  13 
Subtrah.utrinque  1$   &:....4fl. 

Remanentiiz  ft     ^Tqual.  j^flor. 
Tum  flat 

ft       flor.  ft 
112  56  512  [facit  z^^flor, 

xrx. 

Si  100  Ibfacchariminus  3  flor.  tantum  valent  quantum 
36  floreni  plus  5  Ife  :  QAianti  conftabit  cifl:a  ,  pcndcns 

Ife    flor.       flor.  16 
Adioo— 3  a?qual.  3d-f-5 
Adde  utriiKjuc  3.  flor.  minus  5  tb.    — 5  16  't'  3  flor. 

fiuntque  95  ft  xqual.  ^jflor. 
Tum  fiat , 
fc.  flor. 

95  —  39— 475  i  ^'^cit  195  flor. 
XX. 

Si  5  uln;E  panni  veneunt  6  aurcis  Gallicis  &  ftufris; 
Sj  eadem  ratione  pro  25  ulnis  folvantur  51  aurei  Gallici  &c 
II ftufri :  Quseriturj quot  ftufros aurcus  valuerit ? 


ARITHMETICit.  13 

U»lnit^qual.  6aur.  -4-  iiftuf. 
hoc  cft  ,   i  ulnaxqual.  2  aur. ^ltiiK 
&  ijulnarxqual.^oaur. -r  100  llut. 

Unde  51  aur.  H-  iiftuf  orquanturjoaur.  -f- 100  ftuf. 
$ubt.  ffuinciucpaur.&iiniifr.     f o  aur.  -f- 1 1  Ituf.  ^oaur.  -r-iiftuf. 

rclinq.  l  aur  xcjualis  8S  fluf. 

hoc  eft  >  1  aureus  valct  4  fl.&  8  (lufr. 


XXI. 

Si  II  poma^c  15  pira  cmanrur  3  ftufris,  &:  cadcm  racio- 
nc  10  poma  2c  ^opira  5  llufris,  quot  igitur  fingulorum  uno 
ftuflro  cmcmur? 

ftufr.       poma    piri       ftufr.       poma    pira       pomis  pirii 
3,  —  II  6c  ij  — ;  I  facit        *  1;  arqujJ.  10  jo 


4  &  T 


Subtr.  utrincjiK  i  o  pomai  6c  ly  pira. 


Dpom. 


&reL'nq.  10  poma  xquoi. 

ytl     X  pom.  orqual. 
3» 


j^fpir. 
lypir. 


rpir. 


Jam adiDTeoiCBdiun,  quot  poma  &  pira fcorOm  pro  Aufro  cmantur,  ita 
fiac 

Ad  u  poma 
ftufr.       addc  <  poma,  vcl  15  pira  ftufr. 

5  — —  18  pom.  '  I  I  facit^pomaproi  ftufro. 

Hioc  fi  6  poma  tanttmtJem  Taleant  ac  15  pira,  5c  9  poma  cmantur  i  ftufroiic- 
quioir  15  ptra  pro  i  ftuffD  cmi  poftc. 


XXII.  Si 


4 


^^14  P  R  O  P  O  S  I  T  I  O  N  E  S 

XXII. 

Si  3  tb  gariophillorum,  1  tb  piperis, &:i  tb  zingiberis 
fimul  conitcnt  i86  ftufris:  acque  5  tbpip.  itb  zing.  &  i 
tb  garioph.  fimul  116  ftufris  :  itemquc  5  tb  zing.  2.  tb 
garioph.  &  i  tbpip.  fimul  141  ftufris  :  Qua:ritur,quaiitum 
I  tb  cujufque  confticerit  ?  ftufr. 

facit  1 16  Garioph.48. 

•   Pip.  16. 
Zing.  10. 

Id  quod  fequemi  modo  invemm. 

Ex     5  G.5  P.5  Z...222 

( 5G.2P.1  Z...  i8(^  .fubtr..5  G.2P.iZ...i8(S 

Add.<^  I G. 5 P. 2  Z ...  1 1(5        Relicji  iP.^Z.-.^c^ 
2  G.  1P.5  Z...  142 

fumma  (5G.6  P.  6  Z  ..444 
femillis^  G.5  P.5  Z. 222 

triens  2G.2P.2  Z^i^S  Ex  2  G.  2P.  2  Z ....  148 

fubtr.  1  P.  2  Z  36 


EX2G.IP.  5Z. 

.142 

fubtr.  2  G.  [  P  

.  112 

Hcccli,  1  Z..  ic,  &  2  Z...  2o,id 
qiiod  fubdudum ex  i  P.2Z.... 
56>rclinc]uiti  P...  16.  Ethoc 
ruifus ex  2  G.i  P . .. .  1 1 2 ,  rema- 

nct2G....96^hoc  eft,  iG  

48. 


XXLII.  • 

Si  milircs  14  fingulis  dicbus  fodiant  vircras,  &  18  alii 
cuotidic  15  virgas ;  Qua:ritur,quanto tcmporc^limul pcrfi^ 
cicnt  vallum  4650  virgarum  ? 

Virg. 


A  R  I  T  H  M  E  T  I  C 


Virg, 

Fiai 


51 

•iaiitaque:  }i  vlrg^-  pciii^^  i^Mi  i  die  (intellrgcab  omnibus  fi- 
mul  iinlitibus^^ ,  quot  dicbus  peificicntur  4650  viryxPfacit 
ijodicbus. 

XXIV. 

Si  bovcs aliquot  intra  8  dics  dcpafcunt  j  jugcra ,  &:  alt- 
quot  aliiintra  7  dics  5  lugcra;  Q^Kxritur,quanto  tcmporis 
Ipatio  agrum  dcpalccnt  1 16 ;  jugcrum  t 
Dies  ]i!i;cra  Dies  Jugcra 
8  -   5         "  I  ^^^'^^-^r 

adjijjug. 

dies  jui:. 

-i.  jiig.  -I-  7  —  126  :  I  t^lt  I  20  diLbUS. 


XXV. 

Infula  ambitum  habct  134  milliarium.  Jam  vcro  codcm 
icmporc  cxcodcm  locoduo  tabcllarii  tcndunt  ad  divcr- 
(aspartcs,  quorum  unuszdicbus  conhcit  11  milliaria,&: 
altcrj  dicbusijmilliaria  :  Quxritur,  quanto  tcmporis 
fpatio  fibi  inviccm  fint  obviam  vcniuri,ut  &  quot  milliaria 
utcrquc  abfolvcrit? 

dies   miil.  dies  milliar 

z  -  II  — '?  I         .  . 

add.  17  milliar.  dies  milliar. 

Jfi  milliar.— 5-  134  |  taclt  11  dicbus. 

Milliai  ia  a  fingulw  contcc^a,  invcnics  hoc  modo : 

dics  milliar.  dics  milliar. 


—  II  —  II 


66  a  i*"**  pci 
68  a  2^° 


pCllcvL  l. 


XXVI.  Qui- 


Propositiones 
XXVI. 

Quidam  volcns  molere  215  modios  rritici,  adit  moli- 
torcmj  habemem  molas,  quarum  prima  fingulis  horis 
molit  2  modios,recunda  1^"'  horis  5  modios^&tertia^^"' 
horis  8  modios :  Quxritur,  quanto  tcmpore  totum  triti- 
cummoletur,  fi  omnibus^iolisfmponarur,  &  quantum 
tritici  fingulis  molis  fic  imponendum  ? 

Adevitandasfraftiones^inveniatur,  per  38  prop.lib.7.  Elem:Eu- 
clidis ,  minimus  numerus,  qui  per  i,  2,  &:  ^  dividi  poteft  abfque  reli- 
quQ,  qui  eft  6;  inftituaturque  operatio,  ut  fequitur. 

hoYX  modii  hont  mod. 
i  ^  z  —  6  I  facit  11 

z  —  5—^1  facit  15  • 
j  —  8  —  6  1  facit  16    hor.  mod. 

fumma  45  —  (5  —  215  Ifacit  30  horis,totum 

triticum  molctur, 

Modii  autei^,  fingulis  molis  imponendi , 
fic  invcnientur.  modii 

("12  ^       C60  I  molar 
43  —  215^  15  >facit<  75  i<ix  nioda: 
[^16  J       1^80  3  ^i^mola?. 


XXVII. 

Quatuor  mercenarii  opus  aliquod  perficere  pofllint, 
videhcct, 

A  bis  3  feptimanis 

B  icr  4  feptimanis 

C  quinquics  6  fcptimanis 
&D  novics      8  fcptimanis.Q^xritur,quanto  tem- 
pore  id  ipfumijmuJ  laborantes, 
abfolvent? 

Sep- 


AXITHMETIC^I. 


Septim.vicibus.Scptim.vicibus 
5—2  —  i^jfacit  16 
4  —  5  —  24  facit  18 
6  —  5  —  24  tacit  20 
8  —  9  —  24  facit  27. 

fumma  81  vicibus,fimulpcrficiunt  opusi^icpti" 
manis. 

viccs  Scptim.  vicis 

81  —  24  — i|facit  r?- ^^P^ii"^"'^»  f^^^      -  ^'^'^"^'^  ^  9 
horis  opus  hoc  funul  pcrhccrc  pollunt. 


XXVIII. 

Fons  aliquis  habct  4  cpiftomia  A ,  B ,  C,  D ,  infra  qu:t 
labrum  cxilbt,  quod  pcr  A  implctur  8  horis,  pcr  B  9,pcr 
C  u ,  &:  pcr  D 18  horis.  Labrum  ^utcm  hoc  cum  habcat 
4  foramina  E,  F,  G  >  H ,  &:  cvacuctur  pcr  E  7 ,  pcr  F pcr 
G4,&:pcrH5horls  :  Quxritur,filabrumaqu:l  plcnum 
lit,  &:  omnia  hmul  cpillomia,  foraminaquc  apcrianiur, 
quanto  tcmporis fpatio  labrum cvacuabitur  ? 

hor.  vicc  hor.  vicibus 

8  —  1  — 71  racit9 

9  —  1  —  72  facitS 
12  —  1  —  72  facit^ 
18  —  1— 72'facit4 

Hoccft,  fimul  27  vicibus,  labrum  implctur  yihoris. 

vic.    hor.  vic. 
27  ^  72  ^  I  I  facit  j  horis,  labrum  femel  implctur  pcr  omnia  c- 

piftomia. 

hor.  vice  hor.  vicibus 
7  —  I  —  ^^lTacit  12 
5  —  1  — 84  facit  14 
4  — I  —  84  facit  XI 
j  —  I  —  84lfacit  28 

Hoc  cft,  fimul   5  vicibus,  labrum  cvacuatur  84  horis. 


\ 


i8  Propositiones 
vic.  hor.  vice 

75— .84  — 1 1  facitfyhoris,  labrumfemelevacuatiirperomniafo- 
ramina.  Qyare  cum  interim  per  epiftomia  aqux 
pars  totius  iabri  influxerit  ( nimirum ,  quantum  oritur 
dividendo  |f  per -^) :  fequitur  |^  horarum  fpatio  re- 
licjuum  duntaxat,  utpote  aqu^  totius  labri  partem, 
per  impletionem  &  evacuationem,  elapfam  efle.  Unde 
fi  fiat,  jl  pars  aquas  ipfius  labri  effluit  ^  horis  ,  quot 
horis  ttiiueti,  aquafc.  totiuslabri  ?  fictque  if^  horis. 


XXIX. 

Civis  Leydenfis  emit  bovemiSlibris  FJandricis,  ero- 
gans  arrhx  nominc  8  ftiifros,  fervoque  donans  11  ftufros; 
cxpcndic  autem  pro  veftigali  nummum  feptimum,  id  eft , 
i^flor.  8  ftufr.  &:9derb  &inruperproimpofitioneurbana 
nummum  quadragefimum,id  eft,  iflor.i^ftufr.  dein  pel- 
lcm  vendens,  accipit  10  flor  ,  cique  contihgunc  ft  adi- 
pis  ,ft  a  4 J  ftufr.  Poftrcmo,  lanei  expcnfis  iifque,  qux  ipfi 
ulceriiis  in  emolumentum  cedcre  poflunc,  compcnfacis, 
dcprchendit,  nudam  carnem  pcndcrc  605!^.  Q^^ricur, 
quanti  conftcc  i    ?  facic ^  ftufc.  2^  den.circicer. 


i8L 


^9 


Arithmetic^. 

18  librxFlandrica:      i^)S09^^  ©/154^8  0 
_1  7  \ 

f  ioS!  flor.  bovis  cmpti  flufr. 

Add.<      ,  . 

^    2'7*  .nummi^o'^'  "^;" 

  ^  ..  jio'...  flor.pcllis 

fummau;  i       flor.m  totocxpcnfi    ^^^•\2,|^ tlor.adipis....  115750 

fubtr.  5i:;75  flor.  itcrum  reccpti  

jcUncj."^)!;  5  5  flor.pronuda  carnc  dati 


nor.  Dovis  cmpti  llufr. 
.  .arrhx  «  4i  (^/i  adipis 

.  .  pccuniar donatx     'iz^^J^®/270        ^ooo{\j\  ii^J) 

40 


Ife 


fior. 

95755  ®  1 

1 


957550 


I 

^   r;5  floi. 

^    I    l  12 

vclftufr.  5160 
\6 

&:dcn.i'5^ 


XXX. 

Si  quis  fingulis  fcptimanis  lucrctur  5  flor.  8  flrufr.  &: quo- 
tidic  cxpcndac  loflufr.  8  dcn  :  Quxricur,  quantum  anni 
fpacio  lupcrlucrabicur, airumpcoanno  51  ieptimanarum? 
Scptim.     flor.    Scptim.  flor. 

ficit    180' 8,  lucratur  in  anno 
facit  191 

Rclinq.  ^9 


.  «  54^^  5* 

dies      flor.  7 

1  —  5252)— dicb.364 


i>expenditinanno 

7,  Iioc  cft,  89  flor.  &c 

14  ftufr.anni  fpatio 
fupcrlucrabitur. 

XXXI.  si 


lo  Propositiones 

XXXI. 

Si  quis  fingulis  feptimanis  lucretur  5  flor.  8 ftufr. , In ve- 
nire,quantum  quotidie  expendcre  dcbeat^ut  89  flor.  &:  14 
flufr.  anni  fpatio  fuperlucretur. 
Septim.  flor.  Scptim.  flor. 
I  —  54T) — 52  I  facitiSo 
fubtr.89 


glucratur  in  anno 
anni  fpatlo  confumendum. 


relincj.is^i 
dics  flor.  dies  flor. 
3 64  —  19 1 1©  —  1 1 facit  525®,  hoc  eft,  i o  ftufr.  &  8  den.  quotU 

die  debet  expendere. 


364 


20 


io[5oo® 


XXXII. 

Si  quis  quotannis  fuperlucrctur  S^flor.  14  ftufr.  quan- 
tum  fuperlucrabitur  13  annis,  &c  7  menfibus^  Facit  1218 
flor.  8  ftufr.  &  8  denarios. 

897®    12  mens'""  fuperiucr. 
13  anni 

269'! 

44  85  ..(>  mens^^^Tiiperlucr. 
71475..!  mens^"fuperlucr. 

flor.i2i8}425 
1 

flufnS  5~ 
16 


^  00 
Jo_ 
dcn.Sjoo 


XXXlII.Ali- 


.ARITHMETICA,  II 

XXXIII. 

Aliquis  conducic  mcrccnarium  hac  conditionc ,  ut ,  fi 
opcrctur ,  quotidic  pro  mcrccdc  rccipiat  u  Rutr. ,  (i  au- 
tcmtcrictur,  fit  quotidic  loluturus  8  Ihitros.  Qua:ritur, 
quoc  dicbus  opcrari  fic  tcriari  dcbcat,uc  anao,36)  dic- 
lum,  cLplb,ncuccr  alccri  cxillac  dcbitor  ? 

ftufr.  dies  ftufr.  dies 
II  —  i  -  .  2^.]facit  lopcraridcbct,  ad  i^ftufr.  lucrandos. 

8  1  —  i^jfacir  3  fenari  debccadallunijnos  24  Itufr.  confu- 

mcnJos. 

3  fumma  dierum  profcftorum  &:  feriatorum, 
ad  tantum  lucrandum  quantum  cxpcndcn- 

Tum  fiat 

^-M^V"'''V^9  dicsfcnatos 

S  o  T  A  ,  Quoniam  dics,c)uibus  opcratiir ,  iiu  l-i  1  ^..^'^i  i^^r  12 
tantumproduccrcdcbcnt,c)uantumrclit)uimultiplicatiper5i':lci]ui-   •  jq 
tur*iillufrosad8ftufroscam  rationcm  habcrcdcbcrc,  mum  dics  prop.?  libri 
feriatiadprofcftos.Scd,  4°'  numcrisineadcmratione  cxiltcntibus,  nUm.EMcL 
ut  fe  habct  fumma  duorum  priorum  adfecundum,  ira  cjudquc  fc  ha- 
bet  fummaduorum  nofteriorum  ad  quartum ,  *  Eiit  indc :  *  ^''  ^'  ^^^* 

{II  iiimiuailimini  bn-hUm. 

8  ftufr.    protcft.&  Uriat.  EucUMi. 

fumma  lO  —  S  3^5|  i^       fli"  profcftos,quifubHu(5ti  cx 

365  diebus,  rclinquunt  119  dies  feriatos. 

XXXIV. 

DiiO  opificcs  opiis  aliquod  pcrhcicndutn  habcnc,  quo- 
nim  A  illud  pcrficcrc  fulcipit-jo,  &B  10  dicbus;  (:iu.cri. 
tur.filimul  opcrcntur,  quanto  tcmporib  Ipatio  jllad  ab- 

folvcnt  i  ,. 

C  3 


Propositiones 

dies  opus  dies  opera 
30  —  I  —  60  facici 
10  —  I  — 60     facit  3 

ruiiinia  5  opera  A  &  B  fimul  perficiunt  diebus, 
hoc  efl: ,  quinquies  illud  opus  eodem  tem- 
pore  fimul  abfolvunc. 

opera  dies  opus 
5  —  60  ^  i  |racit  1 2  dicbus  A  &  B  idem  opus  fimul  conficiunt. 

K^liter. 

Quoniam  A  prxdifium  opus  folus  perficere  poteft  30 ,  &  B 10 
diebus ;  patet,  fi  fimul  operantes  illud aliquo  tempore  abfol vant,  dies 
ipfiusAaddies  ipfiusB,eamrationemhabere,quamparsa  Bconfeda 
•  Vtinmte-  ad  partem  ab  A  confeAam;  &  confequenter  *  fummam  dierum  A  & 
B  effe  ad  dies  ipfius  B ,  ficut  fumma  duarum  partium  ab  A    B  con- 
y  tom,        fedarum  fhoc  eft ,  totum  opus)  ad  partem  ipfius  A. 

Oftareoperatto  inftttuenda  efty  ut fequitur. 
dies 

A.  30 

B.  .20  Bdies  Opus 

fumma  dieru  A&B.50  —  20— .i| facitf  partes  operis,quascon- 

fecit  A.  UndeB  relicjuas  -'- par- 
tesconfecit.  ^ 
Jamfiat,  Aabfolvittotumopus,hoceft,  i,dicbus  ^cquofito  tem- 

poie  abfolvct  igitur  ypartes  ipfius  operis  ?  facit  12  diebus.  UndeA 

&  Bfimul  abfolvuntopusii  diebus,utfupra. 

K^dhuc  aliter. 

A.  30 

B.  ^     B  A 

  fiimma.  50  —  20  —  ^offacit  iidiebus,ut  ante. 

XXXV.  ~ 
Si  Mars  perficiat  curfum  fuum  1  annis ,  &  Jupiter  11  an- 
nis, ^  fiiu  (imul  in  primo  grailu  Arictis;  Quxritur  tempus 
pnmx  conjunai0nis,ut  &gradus  2odiaci,m  quo  illa  con- 
tingat?  ^ 


Con^ 


ARITHMETHlCit.  »3 

Conjtifi^ionis  rempus  quxrCy  ut  fciimtur. 
Anni  gradus  Anniis  gradus 
2  —  ^60  —  il  facit  180 
II  —  j6o  —  i;hcit  30  Ann.  gradus 

rcliq.150  —  I       36o|facit  '  *  annis. 

Vcl  kcviusy  hoc  rtiodo: 
Quonlamjupitcrcurfumfuumabfolvit  12  annis,&:  Mars  1  annis: 
fcquuur,fi  fimul  fint  in  primo  ^rradu  Arictis,&:  aliquando  itcrum  con- 
jungantur,  annos  Jovis  ad  annos  Martis  cam  rationcm  Iiabcrc^quam  ^ 
gradus  a  Martcmtcrim  ccnfcdi  ad  gradus  Jovis :     confcqucntcr  *,  ^  ^^^^^'^ 
ditfcrcntiamannorum  Jovis     Martis  ad  annos  Martiscandcm  habc-  JJ^^'"''^ */%^ 
rcratloncm,quamdirtcrentiagraduum  Mariis  &Jovis,  hoceft,36o  £,,^/,^,1. 
gr.  vel  I  periodus,  ad  gradus  ]ovis. 

Vndc  opcrutioftc  fc  hubct. 

Anni 
iijovis 

z  Martis.  Anni  Martis.pcriodus  fcu  560  gr. 

difer.ro   -  I  ■  ^]f^ch  7  partcm  pcriodi  fcu  71 

gr.conficit  Jupitcrintraicmpus 
^  1"^  conjundionis.  Qinrc  inci- 

dct  illa  in  12  gradu  Gcminoru. 
Tam  fiat,  Jli^  ucr  ci:r:.;;.i  luum  abfolvit  11  annis,  quanto tcmporc 
abfolvct:;-  partcmpcriodi  fcu  curfus  fui  ?  facit  i/-anms.  Undcjupi- 
ter  &  mars  ^  annis,  ut  fupra,  conjungcntur. 

K^dhuc  aliter. 

Jupiter  12 

Mars      1    Mars  Jupitcr 

differ.  TS"  —  2  i2|facit^feu2[annis,utantc. 

Eadem  rAtione  ,fi  tn  horologio  fint  2  tndices,  qnorum  unus 
ctrcumagttur  i  dte,  &  alter  femcl  30  dtcbus,  atquc  fimul, 

tndtcantes  tdcmpttncfum.movert  tnctptant ,  tnvemctur  eof 

dcm rurft^ conjunctum  tri      \  hor ts. 

XXXVI.  Ali- 


14  Propositiones 
XXXVI. 

Aliquis  conducic  fervum  ,  cui  in  anno  pollicetur 
fe  daturum  30  flor.  &  veftcm  ;  jam  vero  ,  peraftis  7 
mcnfibus,  cum  interfe  diflentirent,  fervus  miflionem  pe- 
tit,  pro  mercede  recipiensdidam  veftem  &c  adhuc  5  flor, 
Quseritur,  quantiprxdida  veftis  ipfl  aeftimata  fueric  ? 

Menf.  flor. 

Imi  ..  meretur  ..  ^ccumvefte 
fubt.    in  7  ..  meretur  ..    5,cumvefte      menfibus  flor* 
Relinq.  in^niens'^,'  meretur  25  flor.  quot  mereturin  7  ?  |  facit  55 

fubtr.5  recept. 

relinq.30  flor.pro 
vefte. 


Ejufdem  fam£. 

XXXVII. 

Mercator  z  naves  vino  oneravic,  in  quarum  i'"*  funt 
150,  &  in  i'^*  2-40  dolia.Locum  autem  prxtervedus,  in  quo 
vedigalfolvere  tenebatur,pendit  pro  i^^^navi  unumdo- 
lium  &  recipit  6 flor.,pro  fccunda  vcro  dolium  folvit  &  in- 
fuper  18  flor. : Quacritur, quanti cfolium a^ftimatum  fuerit? 
Subtr.  Subtr. 
pro  240  doliis  folvit  i  dol.   &  18  flor. 

pro  1 5 o  doliis  folvit  i  dol.  minus  6  flor.  doHis 
Reiinq.pro^odoliis  ...folvit  ...  24  flor.quot  igitur  folvitpro  150  ? 

flor. 

facit  40  pro  i^^. 
add.  6flor.receptos 
fiuntque  46  flor.  pro  dolii  pretio. 
N  OT  Ay  bufce dua^ qu^fiiones folvi  etum pojfe 
ad  modum  qudfiiomm  18  dr  19. 

XXXVIII.  " 
Aliquis  debet  787  flor.>  quos  folvere  cupit  dato  tritico 

filigi 


ARITHMETrc>E.  1$ 

iiliginc&hordco,  tritici  vcromodiusipfi  conftat  7  flor. 
15  llutr.,  filiginis  j  flor.  5  ftufr.,  &:  hordci  j  flor.io  ftufr. : 
Qjixritur,  ll,  lumpcis  3  modiis  tritici,  pctantur  1  modii 
fihginis,  lumcndo  j  modios  filiginis  rcquirantur  4  mo- 
diihordci,quoc  modii  fingulorum  fint  rccipicndi? 


5-4 


^flor.i^ftufr.    5  flor.^ftufr.  jflor.ioftufr. 


•  20  20  10 

if  — 10  — S  ,     

>55  *05      70  i^^ftufr.  lojftufr.  yoftufr. 

775  »050  560 
'55 

1050     ^Syflor.  ftufr.  modios 

5^0  -o  f^^^^"^     r^^ocquoddiv.pcr  155I  r^otritici 

3935 — *574^ftufrX  1050  >fit  ^  ^iocquoddiv.pci  lo^^facit^^^oliliginis 

j         ^  l  560)     (^2  24C,quoddiv.per 70J  [^^hordci. 

XXXIX. 

Dividcrc  14830  in  4°'  partcs,ita  ut  |  primx  partisfinc 
xqualcs i fc^undx ,  &  i  fccundx  xqualcs  i  tcrtix,  tcr- 
tixxqualcs^*  quartx. 


7>^4  6     8  10^11 


42. ..40  110....10S 
ii...  10  ^'55. ...54 


i6  Propositioi^es 

"8  21      21  8 

 11  —  20  9   *       8  20 


189— 168—160  189     16S     i6o  i6o 

55    54  55      55     55  54 


T0395  —  9^40  —  8800  —  8640  945  840  800  640 
5%o79"::^848  —  1760  —  1728        945    840    80  80 

1848  10595  Fmo  ^^^^  ^^"i^ 

1760  fing.  partes 

1728  ^^^79\  fA.  4158 

7^^14830^  ^848  •  B.  ^696 

,  17^0^    .  C.4520 

,^i728j  LD.345d 


XL. 

Tres  perfonx  dividere  debent  170  flor. ,  hac  ratione, 
iit  i  partis  A ,  |  partis  B ,  &  ^  partis  C  omnes  intcr  fc  lint 
a^quales.  Invcnire  fingularum  partes. 


30 — 20—18 


2  1  I 

6    4  5 

10 


fing.partes  30  20  18 
•  75  fl- 

T         '        S  /•*«vn.'v   XJ.     50  fl. 

X  ~  5    L  9J       LC.  45fl. 


34—  170^  10  ^facit^  B.  50 fl. 

l 


XLI. 

Quinque  laniones  fimul  conducunt  agrum ,  cui  A  im- 
mittit  30  boves,  pro  4  menfibus.  Quairitur,  tjuanto  tcm- 
poreB  4o,C  m.D  20.&  Eijboves  illi  immittere  debe- 
ant,  ut  tandem  a:qualem  merccdis  pattem^errolyant  ? 

A.jo 


ARlTHMETICi€. 


^7 


A.  30  boves  bovcs 
pcr4  menfcs  rB.^o^l 
Divid.uo  ...per.*^C.24 , 


menfes 
I5j  CE,  8 


Ijufdcm  faund. 


XLII. 


5  Mcrcatorcs  conducunt  una  currum ,  cui  A  imponit 
^oo  pondo  10  milliaribus  vchcndaiQuxritur,quotpondo 
B  cidem  i5,Cii,D/o,&:E8  miliaribus  vchciida  impo- 
ncre  dcbcant ,  ut  xqualcs  mcrccdis  parccs  pcrfolvanc  ? 

A.600  tb       milliarwi      fingulorum  pondo 
pcr  20  mill.fB.15'1  fB.  Boo 

Divid.i2ooo..pcr..<         /u.  1-:^--^  ix 

[e.  8j  l^E.i^oo 


XLIII. 

Mcrcator  convcnitcum  auriga  ut  vchac  1000  tb  mil- 
Haribus  15,  hac  condiiionc ,  utpro  100  tb,  (ingulis  millia- 
ribusci  folvat  iftufros.  Qui,  poftquam  10  milliaria  con- 
fccit,  proptcr  viam  falcbrolam ,  800  tb  cxoncrarc  hiit  co- 
aftus ,  &  cum  rcliquis  pcrrcxit  ad  locum  propofitu.  Qux - 
litur,  quancum  pro  mcrccdc  auriga  rccipcrc  dcbcac  t 

!b      ftufr.  Ib 

_  ^       iGool  fjcit  40  ftufr.pro  idoo uno  milluri fvcliCDilis. 

M»ilur.  ftufr.  MUut, 

i        ^Q_,o[  facit^ooftttfr.proioootbdcct  milliiribaj  vchcntiiv. 


100 


iS  Propositiones 

looofe 
ftufr.    Subt.  800 

100  z  iioo^tbjficit  i^ftufr.pro  1100    uno  milliari  vehendis. 

milliar.  ftufr.  Subt.  lomill. 

I  —  14   ^77mill.|  facit  5^0  ftufr.pro  1100  tbquindecimmilliaribusvchendij. 

add.  400 ftufr. pro  1000  tfe  decem  milliaribus  veliendis. 

fit  fumma  760  ftufr.  feu  38  floreni ,  ab  auriga  pro  mcrccde  reci- 

piendi. 


XLIV. 

Oenopoladuplcxhabctvinum,  nimirum  Sftufr.  &14 
ftufrorum  cantharus.  Vulc  autem  mixcionem  facere ,  ita 
ut  dolium  vini  vendere  pgflit^^  florenis.  Quarritur,  quot 
cantharos  ucriufque  ad  hanc  mixtioiiem  taciendam  fu^ 
mere  debeac? 

Mult.  3yflor. 
Mult.80  Canth.fcu,dolju.     per  lo  ftufr. 


pcr  Sftufr.           fiuntque  yooftufr.conftatdolium  plenumviuoS  &  i^ftufrorum* . 
fiuntd^o  ftufr.  ^4ofubtr. 

conftatdolium  ReIjnq.6o  ftufri,  quibus  dolinm  plus  conftat  imple^um  vino  S 

plenum  vjno  8;  ftufr.  <5^  14  ftufrorum,  qu^m  plcnum  folo  vino  8  ftafio- 

ftufrorum.  jm^;  y^i  etiam  ,  quibus  cajnhari  74  ftufrorum  indolio 

contenti  cariores  funt  cantharis  8 ftufrorum,  illorum  loco 
ftufr.  fumptis, 

fubtr. 

fubt.  8__.  c^^n^i^^  SoCanih.doIif 

•   ^ftufr.  '  '  ■  I   ■  6oftufr;|  £icitiocantI).i4ftufrorum 

dimrentiapretii  diffcrentia  pretii    rel.~  canth.Sftufrorum. 

unius  canthari  cantharorumin 
doho. 

Bodem  modo  invenitur  y  fi  ?nonetariu4'  duplex  habeat  ar- 


gentum ,  utpote  lo  den. ,  ^  8  dcnariorum  in  felibra  ,  jllud^, 
mifcere  velit^tta  ut  libra  contineat  19  denanosfumendas  ipji 
ejje  I  \fclibras  i  o  den. ,     j  felibr.  8  denartorum. 

Ejuf 


Arithmetic^.  19 
Ijufdmfuritu. 

XLV. 

21  Pcrfonx,  nlmiruni,  viri  &  mulicrcs,in  fympofio 
cxpcndcrunc  i6flor.,&:i6(Kjth  :  Quxrirur,(i  quilibct  vi- 
rorum  folvaci8,  &  quxlibcc  mulicrum  ii(tufios,cjuoc  vi- 
ri  fucrint  &  mulicrcs. 

Mult.tipcrfonaj 
pcrjjjluFr.  Mulc.itfflor.itfaufr. 
44  fcrto 

iL-            fiu°f^uc  j 56  ftufn,!  ▼iiis 5: mulicribu!  unacxpcnfi. 
fiunl  164  Oufrij  itf^fubtr. 

^ "  Tci^^"^         rcJjn^  ftufr, ,  plus  cxpenfi i  vim  fimul  &: mulicribuf . 

c^uim  (i  omncs  mulicrcs  fuilTcnt  :  vcl  ctiaTO 
Aufri.quos  vin  plus cipcuJcrunt  cjuim xquc 
multx  mulicrcs. 

ftu/^. 

iS  Subtr. 
fobtr^         Mr.      aufr.  iiPcrfonx 

zcliq-  6  1        '  7 1  \  ficit  II  viros 

rclu]^.  lomuliercf. 


XLVI. 

Ancilla  forum  pctic,  habcns^xftufros^utiispoma  &: 
pira  cmaci  ubi  vcnicns,io  poma  ipfi  oflxrruniur  i  ftufr. 
&  i^pirai  ftufris.  Q^xriciir,fiufriu(qucfrusflus  (imul  100 
haberc  vclic,  quoi  poma  &:  pira  fcorfim  accipcre  dcbcat  1 

poma  (lufr.  poma 
IQ  —  I  —  25 1  facit  1]  ftufr.conftant  2f  poma. 

fubtr.i  ftutr.  prctium  23  pirorum 
Rclinq-^ftufr.quo  2f  pomacarioiafunt  i^piris. 


Subtr» 


3^ 


P  R  O  P  O  S  I  T  I  O  N  E  S 


Subtr. 

pira  ftufr.  pira  ftufr.  conftant  loopoma  &  pira  fimul. 

ij^z  — ioo|facit  8  ftufr.conftant  loopira 

relinq.     ftufri,  quibus  loo  poma  &  pira  fimul  cari- 
ora  funt  loo  piris, vel  etiam,quibus  poma  in  centena- 
rio  contenta  cariora  funt  piris  eorum  loco  fumptis. 
ftufr.difter.    poma    ftufr.difter.  loo 

^   25  jflfacityf  poma 

25  pira. 


XLVII. 

Quo  pado  Archimedes  portionem  argcnti, co- 
ronx  aurcx  permixtam  deprchendcrit. 

^_  Rex  H I E  R  o,  cum  auream  coronam  votivam  diis  fuis  in  fano  quo- 
dam  conftituifletponendam,immani  pretio  faciendam  locavit,&:  au- 
ri  certam  quantitatem  appcndit  redemptori.  Qui  fubtiliter  opus 
confecflum  Regi  reftituit,  pondus  coronx  vifus  pn-^ftitifle.  Poftea  ve- 
ro  cum  indicium  fadum  eflet,  dempto  auro  tantundem  argenti  coro- 
BZ  admixtum  efle :  Indignatus  H  i  e  r  o,fe  contemptum,neque  inve- 
niens,  cjuaratione  id  furtum ,  falva  corona  fquas  artificioseerat  con- 
feda)  dcprchenderet ,Archimedem rogavit,  ut in  fe fumeret de 
co  cogitationem.  Is  cum  cafu  veniret  in  balneum,  ibicjue,in  folium 
defcendens ,  animadverteret ,  cjuantum  corporis  fui  in  eo  infideret, 
tantum  aquxextra  folium  effluere,duas  fecifledicitur  maflas  xc\uo 
pondere,  cjuo  fuerat  corona,  unam  ex  auro,  alteram  ex  argento.  Cum 
ita  fcciflet,  vas  amplum  ad  fumma  labra  implevit  aqua ,  in  quo  demi- 
lit  argentcam  maflam  ,  cujus  quanta  magnitudo  in  vafe  dcprefla  eft, 
tantum  acju.Tcffluxit.  Ita,  exempta  mafsa,  quanto  minus  fadum  fiie- 
rat ,  rcfudit ,  (extario  menfus ,  ut  eodem  modo ,  quo  prius  fuerat ,  ad 
labra  xquaretur.  Itacxeo  invenit,  quantumadccrtum  pondusar- 
genticertaacju^  menfura  refpondcret.  Cumid  expertus  eflet,  tum 
auream  maflam  fimiliter  pleno  vafe  demifit ,  &  ea  exempta,  cadcm 
rationc  mcnfuid  addita  ,  invenit  ex  aqua  non  tantum  dcfluxifle,  fed 
tantum  minus,  quantum  minus  magnocorpore  eodem  pondercauri 
maffa  eflct  quam  argenti.  Poftea  vero  repleto  vafcincadem  aqua 

ipsa 


•  ARlTHMETlCif.  31 
ipsa  corona  demifsa,  invenit  plus  aqux  dcfluxilTc  in  coronam  quam 
in  auream  eodem  pondere  maHam  ;  &  ita  ex  eo ,  quod  plus  defluxcrat 
aqux  incoronaquam  inmalVa,  ratiocinaius depiclicndit  argcntiin 
auromixtionem      manircftum  furtum  rcdcniptoris. 

Cum  autem  V  1  t  r  u  v  i  u  s  dc  auri  quantitatc  coronar  nullam  fa- 
ciat  mentionem, nccjuceiiam cjua  rjtiocinaticnc Archimedks 
cxaftam  quantitatem  argcnti  coronar  permixti  invencrit ,  poterit 
Quarftio,  pofito  pondcre  coronx  10  fclibrarum ,  &:  pondcrc  ac]ux 
cffluxaraurcx  maflx  1  tb,argcntca:  vcio  malfx  i|  dcnique  coro- 
BX I5  ft,  folvi,  ut  fcquitur. 
tb 

Ex  ly,  aquaeffluxa  argentcx  maflx. 
fubtr.  1 ,  aquam  effluxam  aurex  malix. 

rclinq.  i  tb,aqua  plus  cffluxa  ab  argcntca  maflfa  fpcndente  10  fclibras), 
quara  ab  aurea  malfa  (cjufdcm  pondcris). 
ft 

Rurfus  cxijy  aqua  effluxa  coronar,  five  mafli  i  o  fclibrarum  ex  auro 
8c  arr,cnto  conflatx. 
fubtr.  i,aquam  effluxam  aurcx  maflx  ejufdem  pondcris. 

relinq.-^  tb,aqua  pluseffluxaa  corona,  ex  auro^  argcntoconfla- 
ta,quam  fiex  foloaiH-oconftitiflct^vclctiam^dirtcrcntia 
aqux,  abargenti  portioncin  corona  pluscffluxx,quam 
fi  ejufdcm  portionis  loco  aurum  alfumptum  fuilict. 

Tumfiat, 

*f6dqud  cbnt  Selibr,ar^.qi\idthji]u^}Siliur,dr^emi\ncoToni. 
j-  n  10  ■  ^(  facit  2*-,quod  fubdudtumcx  io,re- 

linquit  7^  /Witrjtf  4«rnn  corona. 

Notandum  autem,  quod ,  etiamfl  fatis  fuiflct  in  explorato  habcrc 
pondus  aqux  uniusfcJibrx  cum  auri  tum  argenti,quoniam inde  facilc 
aqtia  dcfluxa  plurium  (clibrarum  invcniri  potuilfct,  ARCHiMFDfes 
tamen  duas  maflas  cjufdcm  pondcris  atquccoronx  tcccrit,  ut  c6  ccr- 
tius  quxfitum  obtinerer,  nec  parvaaqux  diflcrcntia,  qux  in  unius 
fclibrx pondcrc explorando fuerit  commifla ,  pcr  multitudincm  fcli- 
brarum  multiplicata,  plus  quam  par  crat  cxcrcfccrct. 


3^ 


Propositio  nes 


Si  31  argenti  ponderent  5  ft>  minus  in  aqua  quam  in  aere, &  1^9 
ft  aun  1  ft  mmus  in  aqua  quam  in  acre ,  ponendo  coronam ,  ut  fupra, 
inaerependifle  ip  felibras,  atvero  in  aqua^ffff  felibras,  invenie- 
mus  ar*;enti  portionem  in  corona  etiani  hac  arte : 

Subtr. 
18         Aq^ua^  pendenc 

iha}Wfntiinah'e,  ^endcnti^y^inaqfia,quidi9^^  ^''^-'^  ^'^''^^  tbauri. 

■  ■        ,  x8  19  I     ficic  ij^lhinaqua,pcndcnti9 


3i ' 


tb  argenti. 


.rclinq.>-4  tb  diftcreBtia,  qul  I5> 
^b  auri  plus  pendent 
in  aqua  cpim  19  tb 
fbauriinaere,  pcndenti%',  \hinaquay qu'id  xofelihr.ponduicor.inaere^  argenti. 

19        ^    18  -   10  I  facit  9i^^fii^^r.  pendetcorona 

ex  folo  auro  in  aqua. 
fubtr.i)  !-||  J  f^li^r.  pendet  coro- 
naexauro&argenro 

 pcrmixtumin  aqua. 

-Relinq  j-j|y /^//^r.  difFerentia  5 
^ua  corona  ex  folo  auro  plus 
pendec  in  aqua  quam  ex  auro 
&  argento  conflata  ;  vel  etiam 
differentia,  qua  detra6bumau- 
rum  plus  pcndit  in  aqua  quam 
addicumar^entum. 


Tum  fiat 
IbditF. 

^6  Vbargent. 
31" 


fubtr. 

felihr.diff.  1 0  felihr.  auri  ar- 
510  ^  ^ewri  in  corona. 

^          in  corona. 

&  yyfelihr.auriin  co- 
rona,  uc  ante. 


Et  tanttnude  Arithmetkis  Qudftiomhu$  atque  Problematis  fimpluibuh 
hoc  eft,qu£  abfqne  tdla  radtcum  extra^ionc  folvifofltmt.  Earum  autemy 
qudfequumur,pima  eft  Viana  Qmftuo.cum  ad  quafm  tnventtonem  extrahi 
debeat  f/Q^  qti<^  veroduA  reltquAySolidA  funt^cmn  ad  tllas  folvendas  ojtis 
fitextraheret/C. 


XLVIII. 

Aliquisdcbet  poft  ii  mcnfcs  i7579flor.,iiftufr.,&8 
den.  convcnit  autcm  cutn  creditore  fuo  decodem  debi- 
to  perfolvcndo  finitis  6  mcnfibus ,  rcmittendo  ufuram  u- 

fursc 


A  K  I  T  H  M  E  T  H  I  C  55 

furxdcnarii  lo  \n  anno:  Qua:ritur,quantumdifto  tcm- 
porc  pcrlblvcrc  icncat  ur  l  ^ 

Kota:  Cum  17579  Aor.  12  ftufr.  &  8  dcn. ,  vel  17579^25:!) 
folvendum  poft  1 1  menics ad  »7155957®  folvendum  poft  6  menics 
eandem  rationem  habcrcdebcat,  quam  17155957®  foKcndum  poft 
6  mcnfcs  ad  16742500®  parata  pccunia  folvendum;  patct, 
17155957^)  nicdium  elfc  proportionalcm  numcrum  intcr 
17579^-5C?>^  167425003.  Ad  quemobtincnJum,multiplicari 
dcbct  17 5 796 2 5@  per  167415003)  >  &  cx  co  quod  Ht  extrahi  /^Q^ 
&:habcbituri7i55957'vi). 

Ijiffuc  feqnentem  oferationcm. 


loflufr.  flor. 


iiftufr.Sdcn. 
Ll 


3»o 


den.—  I  —  ^*-^ den  , t jcit       vci  ^iiur.hoccft,  mucciaia..uu^ oiyj 


Utpote  dividendoj0^?J0  {^-5® 
per...S 

Solv.poftTi  menf  Solv.parat.pcc.  Solv.poft  12  menf. 

21  .   :o  '  >75796if® 

20 


flor.17155 
ftufr.19 


\6 


^"4 
den.il24 


X    1  J5'59i50o® 
'^S^f^         ^7579^*5     ®  fol\^^"^poft  12  mcnfes. 
-  r  i  c^^tf^^SK  i^^^^i^Qorofo^'^^"'^-'^^-^^-^?^^^"^*^* 

878^811500 . 
55159250 
705IS5CO 

»iJoS7J75 
»05477750 
17^9^^ 

facit  il'7'l  i|  5!  5\  9|  5|  7  SSols^^» poft  ^ mcnfcs,hoc cft^i^i^^flor. 
•  ■  "   jpftufr.&  iden.ciicitcr.  ' 


XLIX. 


34  Propositiones 

XLIX. 

Aliquis  debet  pofl:  ii  menfcs  17579^^ J®>  convcnit  air- 
tcm  cum  creditore  fuo  de  eodcm  debico  folvendo  hnitis 
^menfibus:  Quxritur,  quantum  dido  temporeperfolve- 
re  teneatur  5  remittatur  ufura  ufura^denarii  10  inanno? 
facit  17017  flor.o  ftufr.&  5  denarios. 

Poft  12  menf.  Parat.pec. 
21  .  20 


ftor.17017 
ftufr.  o 


10(5 


Poft  12  menf.  Parat.pec. 

1757P625X)  1  facit  16742500(1) 
167425003; 

8371250000 
534850 
66(^700 

1171P75 
1004550 

167425 


3^ 
16 


2803U  306250000® 


den.^iir 


140155653 1250000 
5606226U50 
168186785750 
252280175625 
ip62i7pr457j 
1401 55653 125 
IP6217P14375 
28031430625 

4l9^7|  7^7  r^47i^55M|^5Q  |qQo® 
facit'^i|    7|    o|     i|  7|  o|    i|  6(j) 
poft  4  mcnles,  hoc  eft,  17017 
flor.o  ftufr.&  5  den.circiter. 


L. 

Aliquis  folverc  debet  parata  pecunia  16742  flor.  &10 
fl:ufr.convenit  autem  cum creditorc  fuo  de  eodem  debito 

per- 


ARITHMETlCiE. 

pcrfolvcndo  finitis  8  mcnfibus :  Quxritur ,  quantum  dido 
tcmporc  pcrfolvcre  icncatur,  habcndo  racioncm  lucri 
ulurxad  dcnarium  loinanno? 

N  o  T  A  :  Cuni  175796250,  rolvendumpoft  12  mcnfcs,ad 
17196033  @,folvcndumpoft8nicnfcs  ,  candcni  habcatrationcm, 
quam  17^96035  0,  folvcndumpofl8mcnfcs,ad  170 i7oi6(0>  fol- 
vcndumpoft  4  menfcs;  &  candcm  quocjuccjuam  17017016QJ,  foU 
vcndum  poft  ^menlcs^ad  i67-}.2  5co  2;,fol\  cndum  paratapccuniit: 
paiet,  170 17016(1;^'  17296033  ^clfcduosmcdiosproportionalcs 
numeros  intcr  i6^42fcoi£&  17579625®.  Ad  c]uos  invcnicndos, 
fi  multiplicctur  quadratum  ex  167415Q0  0  pcri 75;"9625 (J),  & 
quadratum  ex  1757962 5  2)  pcr  16742500  0,  ex  produdis  nume- 
risextrahatur  f^Crhcnt  1 701 701  1729603  3  2>,quxfiti  numcri, 
Solr.paraii  pcc.  Solv.  pofl  1 1  mcnfcs  Solv.parjta  pcc.  Solv.poll  ii  mcnfcs 


21 


flor.r 


ftufr, 


p6  033 
20 

66~ 

6j6 
dcn.iolj^ 


16741500(5  I  facit  »7579615  (£) 

8785)8125 
35159250 

105477750 
,  158216625 

1^5057575 
87^^^8125 

J2?057575 
^75"P^-5 


309043215140615  ® 

 !^742.50o(T) 

1545116075703  12500 
6180S64301812J0 
1136171860562500 
2163302505984375 
1854259290843750 
309043215140625 


5|i74|i56;o  29(49 1  [91^4 1062I500® 

facit  ij^  ?!       9l   <^I  .QL  5l  5C0 
poft  8  mcnfes,  hoceft,  17196  flor. 
o  ftufr.&  10  den.circiter. 
E  2.  QuQ 


3^       Pr  O  POSITIONES  AniTHMETICi^:, 

pacio       alU^  fimiles  ufura  qudisiiones  compendtosc 
per  Logarithmorum  TahuUs  JblvendcC  fnt.vide  cap.  //. 
ArithmettcoL  LogarithmiciZ  Vocltjfimi  Briggii. 


Scquuntur  P  r  o  p  o  s  r- 
TioNEs  Geome- 

TRIC  jE. 


PRO- 


r 


57 


PROPOSITIONES 

G  E  O  M  E  T  R  1  C  iE. 


I. 


Rcam  quadrilatcrnm  A  BC  D,  cujiis  longitu- 
do  AB  vclDCcll  54,^'laticudo  AD  vclBC 
I  31  pcdum ,  di\idcrci  ita  ut>  dcmpto  communi 
'angiportu  GBl  H  Jatitudinis  GB,4,  pcdum, 
parallclogramma  AGHE&:  EFCD  linc  inccr  lc  x- 
qualia« 


Quod  ut  fiat ,  ducatur  1 K  cx  I ,  medio  ipfius  G  B ,  parallela  G  H 
vel  b  h  :  eritcjuc  G  I  vcl  IB  2  ,  &:  A  I  52.  Deindc  multiplicata 
AB  34  pcr  BC  52,  fit  ic88,  area  ABCD.  Cujus  fcmifTis  544, 
erit  area  gnoinonis  L  D  C  B  I K  vc! parallclogramnii  A  I K H.  Qux 
diviia  pcr  longitudincin  A  I  5  i,dabit  latitudincm  1  K  vcl  A  lii  .  m- 
dicans ,  quoc  pcucs  mLiifurandi  iint  ab  A  ad  t,  vcl  aB  ad  l. 


£3 


II.Tra- 


G  E  O  M  E  T  R 


I  C 


S9 


Ex  Cducatur  ad  D, 
-^partcmipliusACrc- 
Cta  O  D  .  &  cidcm  cx  B 
parallcla  BE,tumOK> 
refccans  partcm  ABOI', 
tcrtiam  totius  ABC.Dc- 
indc  ad  dillingucndas  rc- 
liquasparrcs,du:ta  ()C 
cxFmcdio  ipiius  t  B  aga- 
tureiparallclaFGAdc- 

jP   Q  "iqucOCcjUcTrcliquas 

dujs   partcs  diRin<;uit. 
Cujusdcmonftratiocx     prop.lib  i™»  Elcm.  Euclidis  cft  manikraa. 

IV.  ~~ 
In  rcaangulis  triangulis  ABC  quadratum  BCDE, 
quod  a  latcrc  BC  rcclum  angulum  A  fubtcndcntc  dc- 
lcribitur,  xqualc  cfl:  quadratis  A  B  F  G ,  A  C  H 1,  latcrum 
circa  rcaum  AB,  AC. 

Hjtcejl^yfrof.  hhr.  /"^'  EUm.  EucU- 
dis,  alto  modo  dcmonflr.UA. 
j"w  c^/iii,  uVi  AB,  AQ  dqMdesfunt 
F  B 


H 


Primum  fl  A  B  fit  arqiialis 
AC,  quoniam  c^""*  A  B  F  G 
arqualc  cft  A'^^  BLD  ,  3c 
t~"^  A  C  H  I  cTquale  A»» 
B  C  D,  atcjue  lixc  bina  tri- 
angula  limul  conftituunt 
C  c'"*"  B  CDE  :  patct ,  o'""^ 
BCDL  .Tqu-^lctncbinis  t^" 
ABFCACHL 

Si  vero  AB,  AC  in.rqualcs 
fint ,  fumptis  A  K ,  A  L  fin- 
gulisxqu  ilibus  ipli  AB,jun- 
ganturBK,KL,LG,.\GB. 


Propositionbs 

1^^  Cafus y  'm(iuoABjAC mciuales f mt. 


Dcinde  fumptis  A  M>  A  N  fingulis  scqualibus  ipfi  A  Qagantur  dM» 
MN,  N I,  .Sc  I C.  Denique  junftis  B  N,  I  K^produdifqueB  G,  B  K 
ad  O  &  P,  in  redis  N I,  C I  j  fecetur  E  D  ab  A I  in 

QuibuspofitispAtct,  utante^Qt""» ABFG  cTqualeeffe  A^oBGL 
velBKL,&  □^""^  ACHI^qualeAi^  MCIvelMNLacproinde 
bina  hxcquadrata  scqualia  effe  plano  KBMNILK.  Quarccumdi- 
cantur  h.Tc  □  a^qualiacflc  B  C  D  E,  oftcndcndum  eft ,  partes 
planumKBMNlLKconftituentes,contineriquoquein  □"^BCDE. 
Quod  hoc  modo  fit  manifeftum. 

Figura  KBEQLK  utrique  cft  communis  ,hoc  eft,  fimul  in  plano 
KBMNILK &in  □^«BCDEcontinetur.  Deinde  bina  Ai^  BNO, 
OBE,contcntainpIanoKBMNILK,a'qualiafunt  binis  A^"  BCP, 
PKLcontcntisin  Qf^BCDE.  Similitcr quoque  bina  reliquaA^^ 
N  M B,  E  D I,  in  plano  K  B  M  N I L  K  contenta,  i^qualia  funt  binis 
rcIiquisICD,ILK,contentisinp^'^  BCDE.  Unde,  cum  omnes 
partcs  jam  dicta',  qLia  contincntur  in  plano  K  B  M  N 1 L  K,contine- 
anturetiamin  [^'o  BCDE,  &  utrobique  redundet  commune  A^^^^ 

IQD, 
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I  CVp ,  fcquitur  planuin  K  B  M  N I L  K ,  hoc  cft ,  duo  □  ^  •  A  B  F  G 
&  A  C  H 1  fimul  fumpta  .xqualia  cflc  G'^  B  C  D  11. 

SuppUmcntum  Jlu  dcmortjfratto  pUnior. 

Quoniam  autemdubitarc  quispoflbt  dexqualitatedidorum  trian- 
gulorum,  Scicndum  eft)  in  1"^^  cafu  dcfcriptis  fupcr  A  B  &:  A  C  D*" 
ABFG^;:  ACHI,lincas  GAC^' BAI  *rcdas  clfc:  itcmquc,  G  A,  ^i>i^Vn- 
AB,AC,&:  Al  omnibus  intcr  fciqualibuscxiftcntibus,  &:  angulisnd  ^'^^^m. 
Aredis,adcoqucxqualibus,angulos  quoquc  AGB,  A  BG,  A  B  C,  ^"^^* 
ACB,  AC  I,  A  I  C,  A  IG,&:  AG  lomncs    inter  fc xqualcsclfc,  h^sTri. 
dc  propterea  <^  fcmircclos :  ut  &  lincas  G  B ,  B  C ,  C  I,  &:  1  G  omncs  '^^J^^^' 

inter  fc  xqualcs.  Idquod  cftcndit,  junctis  G  B,  CI,&:  lG,Hgu-       *^  ^^. 
ram  G  B  C 1  clfe  quadratam,  cujus  nimirum  anguli  redi  funt  &:  latc-  ^/^^^ 
ra  intcr  fc  xqualia  oftcnfa.  vcl  ctiam,  quod  G*"'"  B  C  D  E,fupcr  B  C  Eucl. 
dcfcriptum , idcm  fit  atquc  illud,quod  comprchcnditur  4^'  lincis  4 
GB.BC,CI,&:IG.  TnfL'"* 

Eodcm  modo  in      cafu  crunt  quadratx,  figurx  MCI  N  &: 
BKLG. 

Quod  ad  1*^'*™  cafum  attinct ,  in  quo  angulis  B  C  D  &:  A  C  H  rc- 
ftis  exiftentibus,  ab  iilque  fubdudocommuni  angulo  A  C  D,  rdin- 
quitur  angulus  B  C  A  xqualis  angulo  D  C  H :  patct ,  Quoniam  an- 
guli  ad  A  &:  C  Aii  ABC  xqualcs  funt  angulis  ad  H  &:  C  a'  '  H  D  C; 
8c  latus  A  C,  propter  G^^^  A  C  H  I,  xqualc latcri  C  H,  latus quoquc 
B  C  ipfi  C  D  ^latufquc  A  B  ipfi  D  H  xqualcclfc.  Undcliquct,cum 
CD  ducta(itadangulosredosipfiCB,doncc  occurrat  ipfi  IH  in 
D,eandcm  quoquc  ipfi  B  C  xqualcm  forc:  adcoquc  D^^BCDE 
angiiluin  D  cadcrc  in  rcctam  IH.  Porro,  cum  rc(!;tar.i;ulorum 
N  A  B  &:  B  A  C  latus  N  A  lit  xqualc  latcri  A  C,  latulquc  A  B 
utriquecommunc:  critetiam  ^ angulus  A  NB  ipfiBC  A,&:  angulus  f^^Pn- 
NBAipfi  ABClatufquc  N  B  ipfi  B C  vcl  C  D  xqualc.  toJ^^"^  ^'^f/ 
modoinA*'«AKI&:  ABCxqualiacruntlatcralK&  BC.  Quoni- 
am  itaque  anguli  N  B  A  &:  A  B  C  xqualcs  funt  oftcnli ,  crunt  quoquc 
ab  iifdcm  fubduftis  xqualibus  fcui  icmireftis  G  B  A  &:  ABK,rcli- 
qui  N  B  O  &:  P  B  C  xqualcs.  Similitcr,  cum  anguli  A  N  B  &:  B  C  A 
imt  xquales ,  fi  ipfis  addantur  xqualcs  fcu  fcmirecli  I  N  A  &:  AC  I> 
erunt  &:  anguli  O  N  B  &:  B  C  P  xqualcs.  Hinc ,  cum  A»^'^"^  O  N  B 
&:  B  C  P  anguli  ad  N  &:  B  fint  angulis  ad  C  &:  B  xquales ,  latufque 
NB  xqualc  latcri  B  C ,  erunt  quoquc  t  latcra  NO  &:  OB  latcribus  ^'^^^  '"^- 


4i  Propositiones 
1,  Vri.  cp  &  PB  .-Equalia,  angulufque  N  O  B  ipfi  BPC,  nec  non  Al"'"  NOB 
'"'f""-  ipliAi^BPCQuare.anguloGNPut&OGN.hoceft.hAGB.femi- 
^"1,2  Pri  i-e<ao  ey.iftente,  adeoque '  angulo  NOG  vel  NOB  &  confequenter  k 
tniElem.    BOE  reao.angulus  etiain  BPCredus  eiit.Ideo,quonia  anguli  OBP 
&  EB C  redi  runt,&  ab iifdem fubdufto  communi EBP,  aneuli  OBE 
kp  t;  Pri-  &  p  B  C  relinquuntur  scquales ,  &  proinde  bini  anguli  ad  0  8cBA>^ 
m.  EUm.    Q  jj  £  f^,nt  binis  ad  P  &  B  A» PBC ,  latufque  O  B  ajqualc  BP 

PW-  ("t  oftcnfum  eft; :  erit  quoque  latus '  O  E  ip(i  P  Q  latusquc  E  B  ipfi 

mi  Elem. 
Zucl, 

>1 


B  C  arqiiale :  adeb  ut  B  E  pcrpendiculari  exiftente  ipfi  B  C  nfque  ad 
N 1 ,  illa  quoque  ^equalis  (it  futura  ipfi  B  C  >  ac  proinde      B  C  D  E 

m  p  Con-^^P^^^^^"^^^^^^^^^^^^^^^^^^'^^^^^^^  ipfi  A  C,hocefl:, 

ftruaionem,  ^pfi  I  Ha^qualis  fit,&  ABipfi  DH  (ut  fiipra  oftenfinnj :  crit  c<c  reli- 
n  f  8  Vri'  qua  M  B  reliqux  ID  xqualis.  Eodcm  modo  L I  xqualis  erit  1  D- 
mi  Elem.  Hinc,  quoniam  A^'  NMB  fingula  latera  cxqualia  fiint  fingulis  lateribus 
E«f/.  .  Al»lCD,eritquoque"Al""^  NMBipfiAl^lCDxqualc.  Itcm,cuni 
EUrl  EhcI     ^^qu^lis fit IC,  ^  NO xqualis  P  C :  crit reliqua  Oi,hoc  ed,- OB, 

reli- 


A  R  I  T  H  M  E  T  I  C  7E. 
reliqu.TlPjccjualis.  Eft  aiitcm  &  O  L  xqualis  oftcnfaipfi  P  C .  Iioc 
eft,  rPK;^-kB,hoccft,BC,xqualisipriIK.  Quarc  A^ut^OBE  vt^^rimi 
ipliA^^lKP  ^la'(jualccrit.Dcni(];,c]uoniam  KO,OE  utraqucxqua-  ^**^^'. 
hs  eft  oftcnfa  ipi i  P  C, &:  proptcica ipfr  intcr  fc  anjualcs  funt ; &:  N  O  Elfm'.^EiuL 
^ipfi  O  G  :  critctiam  O  E  ipfi  O  G  xqualis;  qux  fi  aufcrantur  cx  6  Primi 
arqualibus  O I,  OB, rclinquunt  E 1  xqualcm  G  B,  hoc  cft,  LK.Unde  EUm.  EucL 
cum  lE  ipfi  LK,  ED  vd  BCipfi  KI,&:  ID  ipfi  IL  xqualis  fit :  crit  iti-  ^f^ 
dem '  ^l^^"^  E 1  D  ipfi  a'^^  1 L  K  xqualc. 


Elem.  EucL 


^  C  H  O  L  l  V  M, 

Ex  \uc  prop9fuione  conpt ,  fi  duo  Al^  re^Angtdi  Uteru  utctwque  cogmtA 
ftti:  terttumLr  uttin  inYcmcudumfit.  Etcftim,ft  cxgr, 

A  i  :  C  4  ,  4i  ; -  ,n  B  c :  jddjttir  9  ,  IL«"'"  cx  A  b  ud  1  (>, 

C'^  cxACy& pti^,  Li"^  ex  B  C.  Cujus/ ,  tttpote  j ,  dubtt  quxfttum 
Utm  B  C. 

Cognttis.uitem  AB&BC,ad  tnveniendum  A  Cfubducutur  9  .  C^^^ cx 
AB,4ijy  n^o cx  BC ,  reltnqtittur  i^,pro  □«Ofx  A  C,  cttjm rudtx  4, cjl 
A  C.  Eodem  modo  ,  cognttu  BC&  AC,  uttnventutur  A  !>,  fuutruhetidutn 
att\6,        ex  A Bj 4 15,      ex  B  C, &ex reliquo  9 ,  ejl 3, rr/r 

/iroi  B. 

Stmtl$ter  Itquet ,  g«J  ruttone  fteri  poffit ,  ut  putd  B  C  D  E ,  /If 
iqujle  duohus  djtu  ^BFG  cir  ACIll  fmul  fumptu :  nimirtwi  poncndo 
ABUtus  uniiu  jd  redos  jngulos  ipfi  A  C  Utcri  ultertus.  Quctnudmoduin 
etum  ex  hjc  propofuionc  mjntfefium  eflyquopjclo  □«>~ra  Littrj  colbcjndu 
fintj  ad  unum  G^^^  cx  jltero  Z^"^  tollendum  y  &  ofiendendum  reitqtium 


Si  fucrint  dux  rcclx  lincx  inxqualcs  A  D,  DQ&fu- 
pcr  ucraquc  dcfcribatur  quadratum  :  cxccdct  quadratum 
AHmajoris  A  D  quadratum  G  H  minoris  CD  vcl  DE 
rcctangulo  AF,  contcnco  fub  agj^rcgato  &:  diffcrcntia 
carundcm  rcftarum. 
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Propositiones 

Bemonjlratio. 


r 

/ 

/ 

K 

7V 

Quoniam  enim  3  to^  I G5G  D,  & 
DFsequaliafunt^ciuippe  ejufdcmlon- 
gitudinis  &:  latitudinis:  patet,  fi  ex 
gnomone  IGD  auferatur  j—ji^^^lG, 
&ejus  loco  addaturcD^^^DF^qubd 
^lum^p  fit  .tquale  gnomoni  IG  D. 
Quare  cumhicgnomon  fitdifferctia, 
q^^Qtom  AH  fuperat  D^""^  GH :  ex- 
cedet  D"^  AH  cjuadratuGH  redan- 
gulo  AF,  contento  fub  aggregato 
&  difFerentia  ipfarum  A  D ,  D  C.  Id 
quod  cum  eo  convenit,  quod  ab  Eu- 
clidein  prop^*^  6"libriz<^  Elemen- 
torum  demonftratumeft,  ubi  docet : 
fiCD  &  DE  funt  xquales,  q^""^ 
CAE  una  cum  Oto  ex  C  D  vel  D  E  ^quale  efle  uy^  ex  A  D. 


r 

r  — 



VI. 

Si  cx  angulo  B  ciijufcunquc  triangull  ABC  in  latus 
oppofitum  AC,  ceu  bafin  ,  demittatur  perpendicularis 
BD,cadcnsextra  vel  intra triangulum  ABC:  erit  difFe- 
rentia  quadratorum ,  laterum  A  B B  C  circa  angulum  B» 
asqualis  difterentias  quadratorum  a fegmentis  A  D ,  DC, 
incerperpendicularemBD&bafis  terminos  A&Ccom- 
prelienfis. 

Demonjiratio. 

2p^hH}us  Qiioniam  enim  a  D"^  ex  A  B  ^quale  eft  O'''  ex  A  D  &  D Bj  & 
W  47  Pri!  ex  B  C  xquale  □»«ex  C D  &  D  Brtantum  excedet  □^^«^ex  A  B 
fni  Eltm.  ipfum  □«^ex  BC,quantumbina  □"ex  A D ,  DB  excedunt  bina  ex 
CD,  D B.  Sed  bina  □"  ex  A  D,  DB  fuperant  bina  □^^ex  C  D,  D  B, 
in  quantum  ex  A  D  fuperat  □^"^^  ex  CD.  Quare  &  D^"^^  ex  AB 
tantum  exccdet  □tum  ex  BC,  quantum  Q^^"^ ex  A D excedit  D^"» 
cx  C  D,  Quodcratdcmonftrandum. 
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7  CoroHArifmi. 

Hinc  fequitur,  fi  EDfumatur  .rqualis  DCquoniam^  □"^cx 
ADlupcratQ~°»cxDC,rcdanguloCAE,coiitento  fubaggrcgato 


^:diflfcrentiaipfarumAD,DQatque  etiam  D''^  exABcxccdjt 
^tum  B  C  rcctanf^ulo  ,  comprchcnfo  fub  aggrcpato  dc  ditlcrcn- 
tia  laterum  A  B,  B  C ;  Rcaangulum  C  A  t  huic       cflc  xcjualc. 


45 


Propositiones 


2  Corollmum.  ^ 
Unde  ulterius  liquet,  fiex  B  intervallo  B  C  defcribatur  circulus, 
fecans  A  B  in  G,  eamque  produdam  in  F,  quoniam  tum  A  F  fumma 


I  


-A  I.  c 


K 


cft,  &  AG  differentiaipfarum  A  B ,  B  C ,  idemque  circulus  tranfeat 
quoque  per  E :  Qubd  £3^""^  F  A  G  ipfi  C  A  E  fit  ccquale.  Et  fi 
A^""^  A  B  C  fuerit  reftangulum  in  C ,  quod  q^""^  F  A  G  arquale  fit 
ex  AC.  Id  quod  ab  Eudide  etiam  eft  oftenfum  36^*  propnc 
Iibr.3"*Elementorunn 


3  Co' 


c: 

Dl 


4 
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Corollarium, 

Similiter  patet ,  fi  ex  B  intervallo  B  A  circulus  dcrcribatur,&  A  C, 
C  B  ufque  aJ  circumfcrcntiain  producantur  in  H ,  I,  ^  K  ,  ijuoniam 
rurlus  1 C fumma  cll,  C  K  dirfcrcntia  iplarum  A  B ,  B  C j  atque  ct- 
jam  CD^""'  ACK,  ut  fupra,  fproptcr  a^qualitatem  ret^t.iruni  AD, 
D  H)  contentum  fub  fumma  difkrcntia  ipfarum  AD,  DC:  Quod 
lCKfit  xqualcc3^^ACH. 

Et  fi  ^i""^  A  B  C  lit  rcct.inouIum  in  C,  quo J  ^^^^  I  C  K  fit  xqua- 
leD^°cx  AC.  IJ  quod  Luclidcs  quotjuc  dcmunllravit  14'-»  prop^*^ 
i^libri&:  35prop.3  libriEIemcntorum. 

4  CorolLtrium. 

Undetandcm  manitlflum  fit.  divisaA  Cbifariamin  L,quoniam 
tum  A  C  dupla  cft  A  L ,  Sl  A  E  dupla  L  D ,  adcccjuc  q'^"'  C  A  E 
cjuadruplum  A  L  D :  (^od  dirfcrentia  c'°~"^ cx  AB  BC ,  hoc  cll, 
j^lumpAGvcllCKlit  c]uadrupIumQl'ALD.  IdquoJ^:  aPappo 
demonftratum  cll  prop"«  1  lo  libri  7  Collcctionum  Mathcmatica- 
rum. 

S  C  H.0  L  1  y  AL 

L.\  y. :  .ucconJl.it  yquo  facloy  co^nitis  tribusljterihiis  Jl^^  ABC,    injue  i 

'tnvcniri  fofmt  fegmcntd  b.i[\s  A  D  yD  pcrpendjcuUris  B  D.  Etcnim  fi^uram, 
fiBDcudutcxtru  ABC,  cr  ABfity  cx:gr:y  lOy  BC  i^,  &  AC  il :  Htinvem' 
dntur  AD^  DCytnultiplicandaertt  AF  per  A  Q  -j  ^cr  produclum  i^iy  boc 
efi,  ^FAGvelCAEy  dmdendum  perAC\u&  bubcbitur  AE  11.  E.v  qux 
fubdiulA  AC  iiyrefiubit  CEio,bocefi,^,proEDvel  DC.  Cuiftaddutur 
AC  n.jict  AD  16. 

Veletumbocmodo:  multipUc.tndofctlicet  IC  ^perCK  -^^&proJuclum 
iliJnceflyArcum        lChivelAC  Uydividendo  per  AC  lu  ortcturj^     infplce  3 
CH21.  Cui  addendoAC  II,  fict  AH^z.  Hujus  fcmifits  16,  cnt  ADvelfii^^ram. 
DH.  Fx  quj  fubducluAC  1 1,  reliuquitur  C  D  5. 

Atvcru  papendiculariB  DcudentetntruA  BCyfi  ABfit ,verb:gr:  15, 
B  C  15,     AC 14:  adtnvcuicndM  ADcr  DC  multipltictitr  AF  iSpfr  AG     in  pice  2 
l,&jit^6,  f^FAGvclCAE.  Q^od  dmfum  pcr  AC  }  j^,  dut  AE^.  HAch'*^^^^ 
autcmcx  AC  i^fubducla,  rclinquit  EC  10,  bocefl,  f, pro  ED  vclDC.  Q^u 
CxAC  i^fublutUyriflubnAD^. 

yelcttumfic :  MuUtpUcctur  J  C  28 prr CK  z, c/ jir  q  ^CfC  vel  ACH 

3  .  ilupii 


4»  Propositiones 

infpice^  5^.  QuoddivlfumperACiJ^.datCH^.  micfi  addatur  A  C  r^.fiet 
figuram.     ^  j^i  iS.cujusfemtJ^is^  erit  ipfa  ADvel  D  H.  QuAexAC  i^fubduaa 
relinquit  D  C  5. 

E  qtubmfacili  porro perpendicularis  B  D  inveniri poteft ,  quemadmodum 
infcbolioprof""  4  hujtisejl  oftenfum ,  vel  brevius,  hoc  modo :  Quonia?n  diffe- 
rentia quadratorum  ex  CDyCB,  per prACed.prop.eft  aqualts  rettangtdo  con- 
tento fub  a^rgrcgato  & dijferentta  tpftrum  C  D,  C  £ ;  atque  etiam  fubducio 
UCDaUCBper  4^^  hujus  relinquatur  □  BD :  Erit  CZD^"""  compre- 
henfumfub aggregato & differentia  ipfarum  CDyCB  ^quale  n^'^  ex  B  D. 
Quarefumilttplicetur  \S  ffummaipfarttmCDy  C  B.per  8,  earundemdif- 
ferenttamyerttity  i/  nimirumproduclii^^,  ipfa  longttudo  BD. 

Hic  quoqtie  non  inepteoftendtpoteftyfi  A^^  re^anguli  ABC  cognofcatur 
unum  latusctrca  re^um,  tu  ACy& aggregattim  autdigerentia  alterim  la- 
teris  BC&  Hjpotenufr  A  B,  Quo  pacto  latera  AByB  Cfeorfim  fint  inveni- 
enda. 

SienimA  C fityex: gr:y%y& fummaipfarum  AB,  BCy  hoceftyAFvell  C 
f  2  &sCo-  52 ;  Dtvidatur  (^4,  □  A  C,  hoc  eft.c  ^FAGvcl  JCK,  per  A  F  vel  IC  3 1, 
rollarium.  orieturj^  AG  velCK  z,  differentia  ipfarum  AB,BC.  Htnc fi  ex  AF aufe- 
raturAG  2,  relinquetur  GF  30.  Cujttsfemifis  j  yftipfa  GByBF,  velBC. 
HtiicfiaddaturAGi.fitAB-j.  Velettdmipfi IC  addendo  CKiy& 
habeturlKi^yCiijtis  femifiis  IBvelBKij  eritipfaAB.  Fqua  fubducta 
CKirelinquitCBiy 

M  vcro  exiftente  AC2,&  AGvelC  Ki,ut  inventantur  AB  &  BC: 
divtdatur  rurftis  6^,  □  AC,  hoc  eliy  ^FAGvel  ICK.per  A  G  vel  CK  z, 
orieturj^AFvellC^i.  FquafubduciaAG  2,  reftabit  GF30.  Ctijusfemif- 
fisi^,erttipfaGB,BFyVelBC.  Hutcfiaddattir  AG  lyfiet  AB  17. 

Veletiamipfi  IC  ^zaddendo  C  K  2,  erttfumma  1X34,  cujusfemifiis  ij 
erit  ipfa  I B,  B  K,  vel  AB.  E  qtia  fublata  C  K  ly  remanet  15  pro  B  C. 


VII. 

Paludis  vel  ftngni  quadrilateri  A B  C  D  cognitis  lateri- 
bus  A  B  58, 5®, B C  27, 3 (T,  C  D  50®,  &  A  D  jig^j  produ- 
ftoque  latere  A  D  ad  E;  ita  ut  D  E  fit  27,  jT^A'  EC31, 5® : 
invcnire  aream  ABCD, 


Qux 


cetur  AD  526^  peris^o^^femideninempc  ipriusl  C:&:  prodibic  ^  ^^,^ 
^gog^^areaA^»  ACD.  Doindcaddiiis  A  D  52o},DE  27, 5CL\&:  Um. 


C  it.  49 
Qu.Tratur,ut  in  prar- 
ccdcnti  propofitione 
^Ccft  olknruin,  cx  tri- 
bus      D  C  Ecogni- 
tis  latcribu5,  fcgmen- 
tum  cxtcrnum  E  F, 
ut  &:  pcrpcndicularis 
I  CF.  hitcjiicEl  I25^f 
j  &:  F  C  50o>  Tum 
^iunfti  AC,  multipli-  , 

regw 
tnvt- 


EF  i"^  S^>">  fit  rumma  A  F  7  »  o)  ••  cujus  □ ' S utpotc  5 184 6;, fi  adda-  mVW. 
tur900<?.D  FChabcb.turioS^^^"  □  AC.  Undcradix.utySg;  '--i-';;^ 
eritipfa  AC.  Jam  qu.tra  ur  ^  pcrtrialatcraA'"  A B  C  perpcndicu-  J 
larisBChtqucBG  16.  5»3--  CiijusfciniinsutS,  19;^  linuiltiph-  fr,„„EUm. 
ceturpcr  AC780  ,cxfurgct658.8rasarcaA"  ABC  Qu.rad-  t.,cl. 
dita ad%8o^,  arcam fc.  A"  A  C  D,  dab.t . . .8.S ^Ci ,  arcain  tot.us  ^ «, 
quadr.latcr.  ABCD ,  utputn  .1 18  D  dccc.npcdarum.  &  81  □  pcdum.  W« 
Qua:  er^t  invcnicnda.   


viu. 


Lauuin  .11  quadrilatcn  ABEF,  mcnfiiranti  invii.  co- 
cnitislatcribus  A  B  19,  AF  59,  &  FE  15 pcrticarum^produ- 
aoquclatcrc  F£  ad  G,  ita  ut  BG  xquidiftct  ipli  AF,mvc. 
nirc  arcam  ABEF,  U  HG  ilc  10,  &  BG  13  pci ticarum. 


/9' 


3  pCItlw! 

Ducta  B  Cpa- 
rallcKi  G  F,crit 
B  G  *  :rc]ualis  ^fs^FrL 
CF.  Quarc,  ri/"'t>i7j. 
BGipuferatur^"'^- 
cx  A  F  59 ,  rc- 
rtabit  Cfii  ^6, 
p  CUUHJUC  B  C  lit 

aqualis  G  F  25: 


patct.(l,utin6-  propont.oncpcr  ^MatcraA"  AB  Cciuorratur  pcr- 
Jicndicularis  B  Dlipfa.n  forc  .0.  Cujus  (c....ins  10  1.  .nuU.pl.ccu.r 


p  Propositiones 

^vulga-  per  8i,fammamlatcnim  parallclorum  BG,  A  F,  ^  prodibitSio  area 
laminvcni^  trapczii  ABGF.  Tum  jiincta  BF,  multiplicctur  CF  23  per  10  ,femif- 
en.ii  aream  ^P^^^i^  J^^^»  &  fit  230,  area  Al^  CBF  vel  FBG.  Porro  cum  A'* 
tntpezii  rwFBG  E  B G  ejufdem  fint  altitudinis ,  feu  ineifdem  fint  parallclis 
dnobus  late ■  CB,  Fu,  af  proindc  ^  intcr  fc  ut  bafcs  F  G  &  E  G  :  Hinc  fi  fiat ,  ut  FG 
ri|^*^/^m/-     .^^1  £Q      ^j^  230  area  A^i  FBG,ad  92  aream  A^  EBG ;  qua  fub- 

c^^ulga-  ^^^^'^^^^^  totaarea  ABGF  820,  rclincjuitur  728,  areatrapezii  ABEF. 
rem  reg:t'  Qu.T  crat  invcnicnda.  Jdcm  fieri  cjuocjue  potefl,  uc  in  prop"^  fe- 
Uminvjni-  cjucnti  lo"^''^  cftoflcnfum. 
endi  aream 
trianguli.  ~~ 

d  f  I  Sexti  I  X. 

-E^em.EucL     Tdangula  A  B  C,  D  EF  a^qualem  angulum  i  liabcntia 
inter  (c  (unr,  ur  redangula  BAC,  EDF,contenrafublate-, 
ribus  B  A,  A  C &:  £  D ,  D  C  circa  xqualem angulum. 

'Demonflratiof 

Sumptis  enim  A G,  A  H  crcjualibus  D  E,  D  F,  agantur  G  H,  HB, 
:>f^Primi  critque  ^  A  AGH  xquale  A*^  DEF.  Eft  autcm  ratio  A^'  ABC  ad  A 
E!em.  Eucl.  A  G  H  coiiipofua ex  ratione  A^ i  A B C  ad  A  ABH,  &  ex  ratione A^ * 


b  Ejl  enim 

ratio  extre^  ABH  ad  A  A  G  H  Quarc cum  ^  ABC  fit  ad  ABH, ut  AC  ad  AH; 
^norum  &  A  B  H  ad  A  G  H,  ut  AB  ad  A  G :  erit  ratio  A^i  A  B  C  ad  A  AGH 
mmbus  Tn-  c^^^P^^^^!^  ^^'^f ^^"^  A  C  ad  A  H  ,  &  cx  ratione  A  B  ad  A  G.  Sed  & 
terme4iis.    ^^^^^       B  A  C  ad  Q  G  AH  ^  compofita  eft  ex  ratione  B A  ad  AG, 

c  ^  I  Sexti  &  cx  ratione A  C:\^A  H.  Erit  itaqueA  A  B  Cad  A  A  G  H,  hoc  eft, 
Elem.  Eucl.  D EE,  ut  ^  BACad  Q  G  A  H  vel  EDF.  Quod  erat  demonftran- 

y-^^^^^'dum. 

E^em.  EHcl.     j j^^^^  ^^^^^^  in  Ai- A  B  C ,  D  E/,  quorum  anguli  ad  A  5c  D  duobus 

fimul 


GEOXfETRICit.  j! 
fimul  rcclisfunt  arciuales:  quoniam.  /D  arqiiali  aHiimpta  &:in(Jire- 
auuvipliDF,A/DEipfi  ADLFeeft  ^rciuale, ut&  q /DEipfi  f/.f/''^- 
qEDF. 

S  C  H  O  L  I  F  Af. 

llincitquetyquurutioue 
invaun  i^ucut  areu  faltus 
•::{tjlu^ni<t  quod  tiniigulo 
luiiipotijt,  ytcx:gr:,td 
i }i  veittefiiUm  4re.i:n  hcxa - 
^ont  AliCL)it\triuiipl9 
(J  II  l  tmluji ,  cujuiomncs 
ltne£y  tn  murginc  notuta:, 
(ogmt£  fum.  il^jtrutur 
i  «^unip^  ^  fj^fj  Uieru ircA  f  ur  in  7 
G  II I  I4ii;<5.  Tum  prjpjjufm. 
fut^ut  jo^-^dj^HGr/, 

^  '445.  C3 
14 196,  Md  666yaredm 

(JBA.  Kurfiufuty  ut 

51490,^0^141/750,  CdCHDJm  14196  ud:iOO,ureum 

CHDwfiifWhjw^ttf  52955^0^  '  W**^ '495 >0  ^»'^'"4^9^**^ 
6^^^dreumL^  ftl.  ^nde  udditu  666,  ^oo  ,  cr  6^^,fi4mmu  i6io 
fttbiruhuturex \4^}i)6,&rdtni\ueiur  1 258^^.  dreu  hexj^oni  AliCDEF. 


X. 

Si  triangulum  A  B  C  ^  cju.uiriLucrum  D  E  G  M  xqua  • 
lcmiubcaiuangulumi,latcr.'u)uc  DH^EG  linr  parallcla: 
crutriangulum  ABCad  quaJnlaccrum  Dt  GH,  licut  rc- 
Aan^^ulum.lUb  A  C ,  A  B aj  rcclangulum  fub  D  H,  £  G  &: 

Dcmon(lrj.iio. 

SumptiHF.1PqualiEGindirccbmipn  DH,  junpatur E F/ccnns  ^  ^  ,^  ^ 
KGin  Itcritquc  A  DEF  .rnuilc  quaJnl.irc-ro  D  LG  H  ,  piopnr  pj^- 
Iquilii  Z_''  EGT  5c  \\  T- 1  ^  Hioc,cuni  D 1*  lit  fumuu  ij^>i;u-iiai DH>  hUm.  tud. 


ji  Propositiones 

EG,  &perpraecedeiitcinpropofitionemA  ABCfitadADEFjhoc 
eft  >  ad  quadrilaterum  D  E  G  H,  ficut  a  C  A  B  ad  q  FI>E  =  P^^^f » 


A  ABCcfTe  ad  quadrilaterum  DEGH,nt  fub  AG,ABad  >-->fub 
D H ,  EG& D  E.  CJtiod  erat  demonftrandum. 

Idem  fimiliter  patetin  A'°  ABC&q«adrilateroDEgli,quorum 
anguli  ad  A  &  D  fimul  fumpti  .-equales  funt  duobus  reciis. 

S  CH  0  L  r  F  M. 
Binc  mamfejlnm  cfl,qtta  pa^lo  area-  falttu  jlagnive  tnveniri  queat ,  quoi 
iiuadrilatero  iruludi  poteftjiabentc  duolatera  farallela.  St  enim,  verbi  gr.. 


HB. 
BC. 
CI. 
ID. 
DK. 
KE. 
EF. 
FL. 
LG.  29 
GA.160 
AH.  35. 


34 
85 

42- 
66 

13 

z6 


invemendafit  area  hcptagom  AECB  EFG,camprehet,fi  quadrilateroHIKL, 
m^^l^teralK^ltLfuntparaUcU.&fegmma.utinmarpnc^cosmca: 


Geometric^.  JJ 
^uiTdtur  frimhy  ut  m  8^  *  frof^^  efl  ojlenftufiy  MYCd  trape^^ii  HIKL 
198  :)0.  TumfiAty  ut  ^^^Soy  ^fub  U  1  K  cr  H  lyad  iiiz  ,  tl^  fub 
U  A,  HB,  ttd  19S00  4ii[495,urr4;«  A^'  HBA^DeindcyHt  44880,  oi"^ 
HlllK  cr  Hl.dd-j  i4>CD/«fc C/,  ID , IM 19800 3 1  C/D. 
Kiirfiis,  «(41900,  («f  H/.,  /  KCT  I  K,  4ii  858  .  q  /r<tD  K,  K/:,i/4 
19Sco4<f  59^),  4rr4;/i  A^DKE.  £/ (/r;;/g«r  «r  419C0, Q  fubilL.lK 
&LK,ad  754,  oM^^^*  /^F,if4  19S00  4J  548,  4rr4mAl'  (JFL. 

rWirti«rf«r  iS246,4;i4  hepagom  AbCDEFC^quafita. 


XI. 


Latifundium  A  B  C  D  E  dividcrc  bifariam  rccla  C  H', 
prodcuntc  cx  angulo  Ci  produvfla  C  Dad  F,  ducl.u]uc 
BG  parallcla CF  :  datis  autcm  AG  11,  GB 18,  GF  ii,FD  10, 
D  C        F  C 16  dcccmpcdarum. 


Conflrucllo. 

Ex  124S,  fumma  rcaangulorum  AGB  ex  BG,  CF  &  G  F,  fubtra- 
Fiatur  1^0,  CD  D  F E ,  ac  rcliqui  1088  fcmiflis  544  dividatur  per  CF 
3 1,  orictur  H  F 1 7  deccmpcdarum. 
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Vemonstr/itio^ 

Pcrprop.  prseced.arcx  ABG,  GBCF,  FDE,  urc*^arcaHCFinter 
fefiint,  ut  (ub  AG,  GB,  lub  BG,  CF  &  GF,  fub  D  F,  Ft,  &  fub 
H  F,  F  C.  Hinc  (i  C  H  dividat  aream  ABCDE  bifariam ,  erunt  bina 
rcclaiTouIarubHF,  FC&:  fub  DF,  F  E  dimidium  triumprTdidorum 
fub  A  G,  G  B,  fub  B  G,  C  F &  G  F ,  &  fub  D  F ,  F  E,  hoc  eft,  ^cjua lia 
eruntfemifsi  fub  A  G  ,  GB, fcmifsi  Q^Mub B G,  CF&GF, 
&  femifsi  iub  DF,  F  E.  A  quibus  fi  utrinque  aufcratur 
fubDF,  EE,erit  relicjuum  q  fub  HF,  F  C^equalefcmifsi  rcd  .n- 
gulorum  fub  A  G,  GB,&  fub  B  G,  C  F  &  G  F,  dcmpro  ex  eifdem  di- 
midio  CD^°fub  DF,FE.  E  quibus  patet,  additisQ^'^fub  A  G,  GB, 
&  fub  BG,  F  C  &:  G  F,  (i  ex  fumma  aufcratur  q  fub  J  >  i ,  F  E,  femif- 
fem reliqui  fore q  fub  HF,  FC.  Id  quod  divil uin  per  C  F,  unum  la- 
tus,  dat altcrum  H F.  Quod qua^rebatur. 

S  C  H  0  L  l  V  M. 

Vorro  fi  qudratmarea  ABCDE,  menfuranda  erit  aliqua  perpendicu- 
Imum  cx  B ,  C,  vel  DinAE  demifarum ,  ut  exigr:  D  I.  Qtut  per  cal- 
culum  ohtmeri  foteft  juxta  prop.  6  hujus,  exploruta  prtmum  longnudine 
DE.  Ouare,fiyVerb.  gr.^Dl  fit  c)  perticarum,  fiatut  F  Dio^ad  D  I 
itaij,o'6.fumma  3"^"  Qlorumy^^^  ^^^^  fubBG,CF6-  GF,&fub  DF, 
FEyad^'''"'  ii^-j u^ycujiis dimidium  ^336^ Mbitaream  ABCDE. 


XII. 

.  Arca  A  BCDE  menfuranci  invia  ,  inclufa  trapezio 
M  B  C G, cujus  latera H B  &  GC  func  parallcla,  dmdenda 
cft  bifluiam,  reda  IK,prodeunte  ex  daco  pundlo  I  in  latcre 
AE.  Jam  quarricur,  (i  B  H  fic  15,  HA  (^,  Al  4,  lE  14,  EGii. 
GDio^&DCjjpcrcic.fcu  deccmpedarum ,  quancafir, 
lucuraCK? 


Con- 


GEOMETKICii:, 


Conjlruclio, 

Subdufto  90  ,  CD^°  B  H  A  ,  ex  2  21  o,  fummi  EGD,  &  fub 

BH,  CG&:  HCrclicjui  2iiofcniifsis  1060  fidiviJaturpcr  IG  25» 


orieturCK-ii'  fcu  424T*.  Quxex  tota  G  C^j^  ablnta,  relin- 
quit  C  D  26®.  Cujus  dcmonftratio  Ht  ad  modum  prop°"  proxim^ 
pr^ceJcntis. 

S  C  H  O  L  1  r  AL 

Vorro  MdinventendjmAreum  ABCDE y  meticndA erit  urtapcrpcnduuU- 
rium ex  BvelD ,  ut ,  ex:p:  yDL.qujtcr  jrcr  caUulum obttnert potej},  ut  tn 
6ta  frofofxtione  efl ofienfum,  exfiordtafrtuslongttudme  ED.  lltnCyfiDL 
fitex.gr:  6ferturum  :  fut  ut  G  D  loadDL  6,  tta  1900,  dttjerenttUyqui 
^fubBH,CG&HG excedtt  bina  BHA.E GD,  ad  4^"^  1 1 40.  Cu- 
julfemtjfu^yoyertt  dredABCDE. 


XIII. 

Latifundium  quadranguliim  A B  C  D  ,  cuins  latus  BC 
cft  produ(flum  ad  F,  in  coquc  du(fla  C  E  parallcla  ipii  A  B, 
dividcndum  cft  bifariam  rcita  GH  IpfiAB  parallda; 
Qiixritur  pundlum  G,  ubi  illa  incidct  in  rcdam  A  D,  fi 
A  £  fit  10,  E  F 1 4,  &  F  D  7  pcnicarum  ? 


P  R  O  P  O  S  I  T  rO  N  E  S 


Conftrticiio, 

Ex  ii5(^,  □  A F,  fiibaufto p8 ,  a E F  D ;  erit  2^3 ,  radix  cx  f 29, 
femiffe  reliqui ,  longitudo  G  F, 

DcmonJlrAtio, 

Per  19  prop:  6^'^  lib:  Elem.  Eudidis  A  A  BF  eft  ad  A  E  C  F,  ut 
^p  j^extl  □  AFadoEF.  Eftautem^  AECFad  AFCD,utEF  ad  FD,hoc 
-Elem.  EhcI.      aifumpta  communi  altitudine  E  F,  ut  □  cx  EF  ad  q  EFD.  Un- 
22aL*in-        b  A  ABF  ad  A  FCD  erit,  ut  □  ex  A  F  ad  czf  tFD.  Porro^  A 
f  «f^   *     A  B  F  eft  cjuoque  ad  A  G  H  F  ,  ut  □  ex  A  F  ad  □  ex  G  F.  Qil^re  z> 
scxti  A  B  F>G  FIF, &  F  C  D  inter  fe  erunt,  ut  D"  ex  AF,  GF,  &  t3  EFD 
Elem.Eucl.  intcrfe.  Eftautem  perconftruaiore  □  ex  GFdimiduundifterentia:, 
qua  □  cx  AFexcedit  cdEFD.  Unde&  AG  H  F  dimidium  eritdif- 
ferentix,  Qua  A  ABFexcedit  A  FCD.  Qiiarefi  illic  femel  &  hic-bis 
addatur  AFCD,  erunt  A^  GHF&  FCD  fmiul  fumpta,hoccft,arca 
G  H  C  D ,  dimidium  Ai^»^"'"  A  B  F,  &  F  C  D  fimul  lumprorum ,  hoc 
eft,  dimidium  quadranouli  ABCD;  adeoque  rcdta G Hdividcns 
ABCD  bifariam.  Quod  erat  faciendijm. 

Corollarium* 

Ex  oftenfis  patet ,  A  A  B  F  eiVc  ad  A  FCD,  ut  □  A  Fad  CD  EFD. 


XIV. 

rundLis  quadrani;ulLis  ABCD,in  quo  CE  parallcla  duda 
^  cft 
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^ftipfi  AB,&:  DFlpHBCdividcnduscd  bifariam  rcc^a 
OH ip(i  A  B  parallcla.  C^xriiur , qua  rarionc  id  ficri  dc- 
bcaCjUt  5c  qiianra  tutura  lic  longitudo  lincx  GH,  (i  AB 
lici),EFi,&:FC7  pcriicarum. 

Cenjlru^lio, 

Additis  125,  □  AB,&:  ^j,QECF,crit  I2,r/cx  fcmilfcfumn 
longitudo  lincx  G  H.  Hinc  li  ab  A  ad  I  mcnfurcntur  1 1  pcrticx ,  ^ 


^ucatur  IH  ipfi  A  D  parallcla, doncc  occurrat  ipfi  BC  in  H :  crit  HG, 
<luda  cx  H  ipfi  AB  parallcla,  fccans  quxfita. 

Bcmonjlrdtio. 

Etenim  produftis  A D,  BC  doncc  concurrant  in  K.crit  ^  A  A  B  K  y 
ad ^  E  C  K,ut  □  A  B  ad  □  EC.Eft  autem  ^  A  E C  K  nd  A  D  C  K,  ut  J; 
EK  aJ  DK,  vel  EC  ad  CF,hoc  cft, alfumpta  communi  nltitudine EC,  e/,^.  £„j^ 
«□ECad  qECF.  Eritigitur  <^A  ABK  ad  A  DCK,ut  □  ABad  c^22g«i;i- 
a  ECF.  Sed  ut  A  ABK  eft  ad  A  G  H  K,  ita  quoquc  ^  cft  □  A  B  ad    E  W 
D  GH.  Unde  A^  ABK,GHK,  &:  D  C  K  inicr  fecrunt,  ficut  □"cx  ^"^^-  ^^^^^ 
A  B,  G  H,  &:  o  ECF  intcr  fc.  At  vcro  pcr  conllr.  □  G  H  dimi-  ^^^^ 


dium  eft  G^'  AB  C^'  q^'  ECF.  Qunrc  ctiam  A  G  H  K  dimi Jium  crit 
£^lotura  A  B  K  &:  D  C  K.  Jnm  cum  bina  ha c  bis  contincant  A  D  C  K 
&  femel  quadrangulum  A  B  C  D,  fcd  G  H  K  fcmel  tnntum  idcm  A 
DCK una  cum  trapczio  G  HCD :  patct  A  DCK  fcmcl ,  una  cum  tra- 
pczioGHCD,dimidium  cflc  ciufdcm  A^ »  DCKbis  fumpti,una  cum 
quadranculo  ABCD,  adcoauc  fi  iHic  fcmcl  fc  hicbis  aufcrntur 

^        li  aDCK, 
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A  D  C  K ,  reliqiium  prius  GHCD  dimidium  efle  reliqui  pofteriorjs 
ABCD :  acproindelineamGHfecarequadrangulum  ABCD  bifarin 
am.  Quod  erat  faciendum. 

CorolUrium, 

Ex  demonftratis  patet :  A  A  B K  effe  ad  A  D  C K,  ut  □  A  B  ad  q 
ECF. 

S  C  H  0  L  I  V  M. 

Tono.ut  nmmaturyubinam  GHcadat  in  AD.exploranda  prius  ertt  E  D, 
c^^Sexti  qtufiyVerh:gr:,fn6fert.'^ent  ^ propter \imtlitudinem L}''''''^  EFD,  IBH, 
hlem.  Eucl.  ut  F  E  i  ad  E  D  6,fic  B  I  ^  ad  IH  vel  AG  c^,  ojlendens  perticasy  quibus  fe- 
cans  GH  dijlare mtelliptur  a punclo  A  verfus  D  tn  recia  AD, 

DcniqucyAB  parallela  extslente  tpfi  CD,  hoc  ejly  CDeadem  exijlente 
qtu  C £,  qtiia  tum  q  E  C  F  idem eji  acHECyad dividendum  trapez.ium 
ABCE  bifariam y  addemus  U^^  ex  AB&EC:  erit  entm,  ut  ante^  f/ ex 
femtjfe  Jumm^  longitudo  fecantis  GH.  Vtft  ABfuertt  &ECiypert.y 
invenietur  G  H  ifperticarum. 

C£terum  ut  conflet yUbi  ]uc  incidat  tn  AEy  explorata  pritts  A  Eyqudt  fity 
V'erb:gr:y  iipert,\fubtrahemus  GH,  hocejl,  Al  25,  ex  AB  3  i,  &  reflabit 
lB6\necnonECyhoceJl,AL\jyexAB  7,\,&reftabtt  LK14.  Ttmjiat 
propter  L}^ fmtlta  BLC &BI  Hy  ut  BL  adL  C,bocefty  AE  ii.fic  BI  6 
adlHvelAG  ().  Eodem  modoftGH  dtvidat  ABCE,ut anteyerit  Uex  GK 
femifsis  □tomm aK  &  E  K, 


XV. 

Agrum  quadrangulum  ABCD^in  quo  BE,  CFperpcn- 
dicularcs  funt  ipli  A  D ,  &  B  C  produ£ta  ad  G ,  dividere 
bifariamrcdaHI  ad  ADpcrpcndiculari,  &  invcnire  in 
quod  pundum  ipfius  AD  incidac,fi AE  ficijjEF 5,FG 
5,  &  GD  8  perticarum. 

ConJlrtiBio, 

Subdu 40,  C3  F  G  D,  ex  3  7  8 ,  Q  AGE :  eri 1 1 3 ,  |/  ex  I  ^p,  fe- 
niiffe  reliqui,  longitudo  HG. 

De- 


GEOMETRICiT, 


DcmonftrAtlo, 

Per  I  m  a  m  prop.  C  lib.  Elcm.  EucI.A  ABG  cft  ad  A  E  BG ,  ut  A  G 
ad  E  G, hoc clt , alUimpta communi  altitudine EG.ut  m  AG  Ead 
□  EG.  Eftautcm^  ALBGadAHlG,utaLGailaHG.  Quarc 

B 


A  ABG  ad  A  H I G erit,  ut  q  AGE  ad  □  HG.  Scd  ut  A  HlG  22 
cft  .id  aG  C  D,  ita  cft ,  pcr  coroll.  1 3"' prop"'^  hujus,n  H  G  ad  -3  '^^f^'^^'"* 
FGD.  Undc conftat  ^ »MBG,  H IG,  G CD intcr fc  clfc ,  ficut  q 
*  AGE,  □HG,&:oP^^  ^"^^'^  '""^*  I^"^  ^^^^  P^^  conftructio- 
nem  □  HG  cftrcmilfisdifcentixiqua  q  AGE  fupcrat  q  FG  D. 
Quare&:  AHIG  fcmilfiscrit  Jirfcrcnti.r,  cjuaA  ABG  liipcratA 
GCD.  Hinc  fi illic fcmcl hic  bisaddatur  A  BCD  ,crunt  bina  A» * 
H 1 G,  G  C  D,  hoc  cft,  arca  H  1  C  D,  fcmiffis  binorum  A~"^  ABG, 
G  C  D,  hoc  eft,  fcmifsis  quadranguli  A  B C  D :  ac  proinde  linca H 1 
fecansABCDbifariam.  Quod  erat  faciendum. 

CorolUrittm. 

Ex  dcmonftri::.  p..:ct :  A  A  BG  cffc  ad  A  HIG ,  ut  q  AGE  ad  ^^^^^j^ai''- 
D  HG :  iteiiKiuc  ^  ABG  ad  GCD,ut  q  AGE  ad  q  ^^^' 

S  C  H  0  L  l  V 

Quoniam  m  im  regiombusfofis  commumter  agri  diftingui  foltnt ,  hinc  fi 
^  uluprsdid.tidqi4Ales pArtesy fofx  commumsfodiendajit.putA, 

1      .      .:x  Uittudtmsy  vnt:  fr:,  i perticx  feu  dccemfedx\ita  ut ubjctjf.t 

H  z  p*^^^^^ 


rp  Sfxt 
Eitm,  Ettcl 
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fartes  ABLK.,&  NMCD  fint  dqudes :  Sciendtm  eft,  quod,  fubduclis  hifc& 
fartibus  ^qudibus  ex  dqualtbus  ABlH&HlCDy  rcliqujL  partes  KLIH  & 
HIMN quoque  fint aquales/idtirco  ettamutin  Corolifr^ced.prop.  □  HG 
dimudtum fitfuturum  □torum kg&N  G.  Quare, fi  ad  tnvemendas KH& 
tpoSecun-  H N, KN  tn  O  bifariam  fecetur^  ac  indequoque  ^  □^^  KO  &  OGfimtdfint 
di  Elem.  dtmidmm  □torum  KG  &  N  G  :  conftat  bina  U^^  KO  &  OG  aqualta  ejfe 
U^^  HG,  adeoqiie  valere  169.  Eft  autem  Kliy  &  KO  adeoque  □ 
KO~.  Hoc ergo fi atiferatur ex 1 6^, reltnquetur  U  OG  i6S-^ ,  hoc  efty 
OG  ;/  1 63 -^.  patdo  pltisquatn  11^^  (2;.  Cuifiaddatur  KO~-feu  ^(i^y 
XGi349(2).  ExbacfubductaHGi^^q^^reltnquiturKHy  paulopUis 
qtram  49(2) :  ttemque  ex  O  G  iZ95?@  fMuda  O  5(1) ,  remanet  N  G 
ii^^^^^.HdCcatttemexHG  i^o)yrelinqtiett{r paulo  mtnusqiiam  S^Q^p^o 
UN.  Ex  quibiis  Uqtiet,  qtwd^  cum  differentia  ne  tinum  quidem  pollicem  ccn- 
ficiat^fi  lines,  KL,  NM  ducuntur  ex  veris  fuis  locis  vel  ex  ^qtiali  tttrinque  la  - 
tttudine a  re^aHIj  in  praxi  idcirco  Geod^tica  fit  ufitatttm,  inventa  recta 
H  l ,  recias  KL,NMad  turamque  ejtis partem  aqualiter  fumere ,  fiqutdem 
tamexigua  differentia  nidlius  tbi  confiderationis  eft. 

~^  XVI. 

Trapezium  ABCD ,  cujus  latera  B  C  &  A  D  funt  paral- 
lela ,  dividerc ,  ita  ut ,  dcmpto  communi  itincre  G  B  F  H 
latitudinis  BM  Spedum,  parallelogrammum  EFCD  fic 
xqualc  trapczio  AGHE  *,  &:  invenire  A  E  vel  E  D ,  diftan- 
tiam  fccantis  F  E  ab  angulo  A  vel  D ,  fi  A  B  fit  70,  B  C  55, 
CD  (^5,  &  AD  ijopedum. 

DuftaBIparallela 
C  D  5  quarratur  ut  in 
8  ^  prop.  hujus  latitu- 
doBK5(^.  Tum  fiat, 
ut  BK  5<^ad  Al75,ita 
BMSadGL  10  -f. 
Qux  addita  fummce 
J30.  D  ipfarumBCAD^iS^, 

dat  ip5  -f ,  fummam 

ipfarum G  H, F  C,  &  AD.  Hinc ,  cum  partes  AGHE  &  EFCD  po- 
nnntur  ^cjuales,  ac  proinde  B  K  5^,  latitudo  partis  EFCD,fitad 
MK^Sjlatitudinem  partis  AGHE,  ficutfLuimiaipfarumG  H,  AE 

ad 


G  E  O   M  E  T  R  I  C  i«E; 
ajrummam  ipfarum  1  C,ED:patct,fifiatutio4, fummaipfarum 
B  K ,  M  K ,  ad  M  K  48 ,  ita  1 95  ~  ad  po  -j^ ,  fumniani  ipfarum  F  C> 
E D.  Undc  F  C  vcl  E  D  crit  45  j| pcdum ,  adcoquc  A  L  S4  ^  pc- 
dum.  Quod  crat  invcniendum. 

xvnT~"     ~  " 

Trapczium  ABCD ,  in  quo  CI  dudacftparallcla  latcri 
AB^dividcrciica  ur,  dcmpro  communi  icincrc  lcu  paral- 
lclogrammo  GBFH ,  cujus  larus  Ci  B  (it  10  pcdum,  partcs 
AGH  E<3c  -EFCD  finr  xqualcs  ,  &:  invcnirc  punclum 
E  in  rccia  A  D ,  in  quod  incidic  rccra  lccans  E  F  ij)li  A  B- 
parallcla,  (i  A  B  lic  iio,  A I  lo^,  I C 75,  &:  I D  45  pcdunv 

Ad  quod  invcpiendum  opcratio  inttitucnda  clt ,  u: lccj^uitur. 


Ei  A  B.  iio  fubt./AB.no 
flibtr.ICTclAKj^  KCvcIAI     ^^.B.  5 

rclKB.35  i^^  — —  AL*iof|AN 

pcrAL.  loy 

Mulr.KCioy  KC.ic^ 
pcrKB.  3f 

KB^.?67f^^  KC  uofl 
vcT/KB.jT    KC.icy 


Add.J  AB.iio 
1  IC.  7f 
rumma  i8y 
pcrAI.iOf 

915 

AECL  1941} 
idd.  ICD.  n75 
i  jinma  AECD.iiSco 
rcnii/Hs  ALME.II400 


ALN  33071 
rubt.ALME.n400 
  EMN.ti67i|aEN.^ycM 


Mult.  IC.7T 
pcr  ID.4r 

300 

iCD.I77y 
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Propositiones 


Undeextrafca  radice,invemetur  EN  ifj.  Q}\x  fubduaa  ex  AN  515, 
relinquit  AE(5o.  Oftendens  quot  pedesfecansEFcadit  a  pundto 
A  verfus  pundum  D,  fuper  latere  AD. 


XVIII. 

Si  ex  angulo  B  cujufcunque  trianguli  ABC  ad  pundum 
UbTptp^i  medium  D  latcris  oppolki  AC  redtalincaducatur  BD, 
Alexandri-  erunt  quadrata  latcrum  A  B,  B  C  circa  angulum  B  dupla 
quadratorum,quorum  unumfupcr  duda  B  D,6:  alterum 
fuper  A  D  vcl  D  C  femiflc  oppofiti  lateris  AC  defcribitur. 

Vemonflratio. 

Demifsa  ex  B  fuperAC  vel  produdla  AE 
perpendicuIariB  E,erunt  ^  D^^  cx  AB,BC 
cTC|ualia  D^^exAE,ECunacum  □^'^ex  EB, 
bisfumpto.Suntautem  ^  ex  A  E,  EC 
dupla  Qtorun^  ex  AD,  DE.  Dupla  igitur  funt 
□  ^^exAB,  BC  G^c^^^ex  AD,l)Euna 
cum  ex  EB.  Hinc  cum  G"  ex  D  E  & 
E  B  ^  ^qualia  fint  ex  D  B ,  ac  proinde 
eorum  duplum  arquale  duplo  Df^ex  DB: 
patet ,  D^^ex  AB  ,  B  C  cjuadratorum  ex 
AD,  DB  efle  dupla.  Quod  a  at  propofitum. 

Idem  intellige ,  fi  iatera  A  B  ,  B  C  fint 
cequalia,  &  perpendicularis  BE  cadat  in 
punftum  D  :  quandoquidem  □^  exA  D, 
DC  tum  xqualia funt,  &:  eadem, ut  diftum 
eft,una  cum  ex  DB  bis  fumpto  a:qualia 
□^'5  ex  AB,  BC,  adeoque  ha:c  dupla 
□torumex  AD,  DB. 

Simile  fit,  fi  perpendicularis  B  E  cadit  in 
pundum  Avel  C.  Qiio  cafu  □^^"^  ex  AB 
^  sequaleerit  □^"ex  AD,DBunacum  du- 
plo  o  ADC5 hoc  ef1:,duplo  □^^ ex  DC. 
Quibus  li  utrinoue  addatur  commune 

Qtum 


^vel  47  T; 
r/7i  Elem. 
EucL 

Q  aut 
1 0  Secundi  .  ^ 
Elem.  EucL 
c  ^  4  hujtiSt 
'vel  47  Pri- 
mi  Elem» 
EucL 


A$  12  Se- 
cundi  Ehm» 
EucL  A 


Geometricj^.  ^5 
Qtmn  cx  BC:  crimt  G^cx  A  B,  B  C  xqualia  3^^*  □"«cx  A  D,  DB,  C<c 
BC> una  cum  diiplo  D»^  cx  DC.  Sunt  aiitcm      cx  BC,  DC  ^  a-cjua-     ^  '^''/''^' 
liaG^^cx  D  B.  Qiiocirca      cx  AB,  BC  acjualia  cruiu  □^'kx  A  D,  ^J.^^^'' 
DC,  hoc  cft>duplo  [L«ocx  AD  vcl  D  C,  una  cum  duplo  G^^cx  D  B.  £,^^/^ 
llt  crat  propofitum.  Hinclicx  angulo  B,  ^c.  Qi^c)d crat dcmon- 
ftrandum. 

S  C  H  O  L  I  V  J/. 

Utnc  V  eih  fi  tTLilAtcruJL^'  A  BC  co^fiiufiernit.quopARo 

reduBD^   rtt.  SunimAB^ex.^r.tfitic^^HCiyyCrACiOyjd' 

rfuf«r  j6i,a  ^5,4^289,  □  BCy& fufitmx  6^odimtdtum  ^i^  erttfum- 
tuj  c}^^ ex  A D  &  DB.  E  quufubdudo  loOyUAD  vcl  D  C^  rijlibn  :  a 5 > 
□  BD.  VndeBDeritis» 

lodemmvdo.fx  AB,BD,  &BCcognttd  f\nt .,& qiur,uur  AC :  AdJ.wtur 
561  C  :S9,C^*  ABc  BC^o^cx  ^i^yfemijjejummxyfubdui.ttu)  Z15, 
UBDyC  rtUnquetur  ico  ,  □  AD  relDC.  Vnde  AD  vel  D  C  ent  lo, 
ddeiqueAC  10.  qudrebutnr. 


XIX. 

Sic  ABC  trianguliim  quodcunquc,  cujus  angulus  B 
rcdi  BD  bitiriam  lit  divirus,&:  cx  C ,  altcrutro  an;4uIo- 
rum  A  vcl  C  dclcripto ,  inccrvallo  C 1)  vcl  A  D ,  circulo 
DEF,l'ccantcrcctam  B  D  vcl  productam  in  E:dico  BD 
adBEcflc,licut  ADad  DC,vcl  AB  adBC. 

T>emonftrAtto. 

.  Si  AB,  BCxqualia  fint,  patct  B  D,  I.nus  AClntari.im  ad  rcdos 
angulos  fcccrcj  iicmcjuccirculum  D  L  F  tangi  j  icc^a  B  D  in  puncto 
D-.adco^^ucBDhoccafu  fumcndam  cflc  pro  duabus  rcclis  cXcjua- 
libus. 

At  vcrb  AB.  BC  inxqnalibusexiftcntibus,dcmitt.iturcx  Cfupcr 
BDvel  produdam  pcrj^rndicularis  CH,  quxproducta  occurratipfi 
A  B  vel  prcductx  in  I,  jungaturtjuc  lE. 

Quoniam  itaquc  cx  hypothcfi  anguliad  B  C  B  H  c\'  1  B  U 

funt  arqu.ilcs,  &:ani;uliad  H  cx  conliruftionc  rcfti ,  itciiitiiu- latus  ^ 
BH  utricjuc  Z-^  coiiiiiuinc :  ^  cnmt     rcliqua  latcra  B  C ,  C  H  i  cli-  eUm,  tucL 

•  ]uis 


^4  Propositiones 
"^t "      quis  BI,  IH  cequalia.  Hinc  cum  ^  an^uli  DHC  &  EHI  DCH 
^EJe,,,.   ^       j-^^  ccquales,  &  CH  jcqualis  HI,  icenique  DH  ^  asquahs  HE, 


d  j?  4PW-erltquoque  <5D  CxqualisIE^&angulusD  C  Hangulo  ElHxqua- 


EucL 

c  f  zyVri- 
tni  Elem. 
Eucl. 

fj?4  Sexti 
Elem.  EucL 
i^^luin- 
\i  Elem. 
EucL 


lis,ac  proinde^  lEipfi  ACparallela,acleoque  ABEIfimileABDA. 
Unde  erit  f  ut  B  E  ad  E I ,  hoc  cfl: ,  C  D,  ita  B  D  ad  D A :  nec  non 
BEad  BI,hoccft,CB,ita  BD  ad  B  A,  hoc  eft ,  permutando  gBE 
adBD,  ficutCDadDA,  vel  utCBadBA.  Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

S  C  H  0  L  I  F  M. 

Jitnc  patet,  cognitis  CB ,  BD,  dr  CDyfacile  invcniri  BA&AD. 

Siemm,verb,gr.yCBfit  ^i,B  D  ^<^,  &<:  D  }9  :  Addatnr  CD  vel 
CG^^adCB^i,  &fit  G  fi  8 1;  Deindejubducla  CDvel  CF  5 p  e.v  CB  42, 
reiiquaF  B  ^  multipliceturpcr  GB2i,  ^^^j^  243,  cdG  BFvelDBE. 
Qupd  dtvifum  pcr  D  E  45  rf^f  B  E  5*-.  Htnc  jiat  ut^E  adB  D^^^  itA 
CD^^adDAiify&CB^iadBA^^^o. 


Geometric^.  ^5 
SOr  A,codcm  modobicpmedty.tcfifer  tru  Utcra  A^»  CBD,  ut  tn 
6'*  bujusy  qturdtur  B  E^qux  [ummji  cftveldiffeYentta  fe^metuorumhAjis 
J5 H,  H  Dj  uc  tum  jieret  ^utBEy^f- dd  ElvelCD-y^,it^tUDJ^$AdD  A 
^iyydcrurjMUtBE  5-^ 4ii Bl  Vf/BC  42. 1/4 BD  45  ddBA  ^50. 

XX. 

Si  cx  angulo  B  trianguli  cujufcunquc  A  B  C  ad  l.uus 
oppoficum  ACducaturrcctalincaBD,  angulum  Bbitari- 
am  tbcans  :  crit  rc^angulum  lub  latcribus  AB,  BCdiclum 
anc^ulumBcomprchcndcntibus,  xqualc  rcdangulo  iub 
fcgmcntis  A D,  DC  oppofiti  iaccris  A  C  una cum  quadra- 
to  lccancis  B  D. 

VemonstrAtio* 


Pcrpra;ced.prop.EBcftadBD,ncutCDaJDA,vcICBaJBA. 
Scd  ut  E  D  ad  B  D ,  ita  quoquc  cft  *  alTumpta  conimuni  altitudinc  ^^^^^^  ^^^^^ 

X  BD, 


Uti 


m 


P  R  O  P  O  S  I  T  I  O  N  E  S 
B  D,  qEBD,  hoc  eft,  F  ad  □  B  D.  Similiter  etiam  C  D 

eftadDA^  fumendo  CD  communem  altitudinem,ut  □  CD  ad  q 
C  D  A.  Quocirca  erit  ut  CD  G  B  F  ad  □  B  D ,  ita  □  C  D  ad  q 
C  D  A  :  adeocjue  per  1 2  prop.  5^*  Elem.  Eucl:  ut  q  GBF  una  cum 
hfdSecun-  □  CD  velC  F,  hoc  eft     □  CB,  ad  □  B  D  una  cum  q  CDA,ita 
./^E/.;;,.     □  c  D  ad  o  C  D  A ,  hoc  eft  (ut  didum  fuit )  ut  C  D  ad  DA,  vel  CB 
cp  1  Sexti  ^'^  ^'^*  Sed  ut  C  B  ad  B  A,  ita  quocjue  eft    afiumpta  communi  alti- 
Elem.  Eucl.  tudinc  C  B,  □  C  B  ad  Q  C  B  A.  Unde  erit ,  ut  □  CB  ad  □  B  D  una 
pG^inti  cum  j-^CD  A,  ita  idem  □  C  B  ad  q  CB  A.  i€quale  igitur  eft  ^ 
Elem.  EhcL  □  B  D  una  cum  q.C  D  A  ipfi  q CB  A.  Quod  erat  demonftran- 
dum. 

S  C  H  0  L  I  F  M. 

Hinc  liquet^  cogmtis  trthm  A^^  ^  E  C  lateribm ,  qua  ratione  invetiiri 
pojjitlofiirttudoreclicBD.  Etentmfi  ABfit  ^^,BCSo,  &  A  C  ioo;& AC 
100  dtvtdatiir  in  rationeABadBCfeii^adi6:fietADi6y&DC64(.t 
adeoque  q  A  D  C  2304.  Quod fubductum  ex  3600  ,  q  ABC^  relin' 
quitiz^)6,nBD.  Quare  BD  erit  ^6. 

Non  inepte  bic  fubjungipteji  ^fi  duo  latera  AB,  B  C  trianguli  ABC 
dquuliafuerint,  &  ex  angulo  ab  tifdem  contento  B  ad  bafin  A  C  utcunque  dti- 
catur  recia  lineaBD :  r^^^  ABC^fub  aqualtbmlatertbtis  AB,  BC  conifre- 
henfum  diqualeeffe  qIo  ^  p  fuh  fegmentis  bafis  AC,  una  cum  C^^ 
diictA  B  D. 

Etenitn  duHa  BEperpen^ 
diculari  ad  A  C^  fecabtt  ipfa 
angulumABC,  ut&bafin 
c^sSecun^       ^  \  ^  C  i;//;in^;«  :  n/r^«.  e ^ 

di  Elem.       A   ^T:  j3 — 5^"^  C       ^  DC  una  cum  □  ED  diquale 

EhcL  UAE.velEC,  hoc  efl,  q 

AEC.  Ejl  autem  t^AEC 
una  cum  □  E  B,  ut  oflevfum  eft ,  £quale  ^ABC,  Quare  ^ADC  una 
ctim  G^»^  ^.v  ED ,  EiJ ,  hoc eft ,  una cum  UBD diqualc  cft  q  ABC.  Quod 
erat  propofitum. 

VndeltquetyfiAD,  DB^  &DCcogmt(!(i  ftierint^fitjj  AD  ii^DB  io^& 
DC  c^jqtio pactofactlefit  inventre  A  B  vcl  B  C  :  nimirum,  addendo  tanttwiy 
i89>  Q  ADC^adioo^  U  BD^  &  exfumma  289,  ^  ABC,  extrahendo 
f/, fiex  AB  vcl  BC  17.  Item.ftcog)wftamur  ADyDC,  ut  &  ARvel  BC, 
quopa^otnveniripoftttBD :  vidtlicer/fubtrahcndotantimiSp,  q  ADC, 

ex 


GEOMETRICit.  67 
tx  189 ,  O  ABC^&€x  reliquo  100 ,  □  B  D,  extraljcndo  radicem^ 
bdbcbttur^  BD  10. 


F 


XXI. 

lifdcm  pofitis,  fi  fiat  ut  A  B  ad  B  D,  ita  B  D ad  B  E,  jun- 
gaturquc  D  E :  dico  rcdangulum  B  C£  xqualc  cllc  qua- 
drato  cxDC. 

BcmonJlrAtio. 

Quoniam  c- 
nim,  pcr  prxce- 
dcntcm  propofi- 
tioncm,Q  ABC 
.Tqiulc  clt  CD 
A  D  C  iina  cian 
□  BD,  hoccft, 
Q^^^  ABE:  pa- 
ta,o'"'"'^BC. 

dcmpto        A  B  E,  hoc  cft  ,  ^'^'  A  B ,  E  C,  axjualc  cllc 

ADC  UnJccritMitABad  DCitaADadEC.ScdutAbadDC,  .^,^9.*/ 
ita^  cft  ofub  AB,DCad  □  DCitemsacut  ^ jJLC,ua  q  h/.-e../. 
fub  AD.  BC  ad  oBCE.Qiinrc  ^  crit  ut  ^  fub  AB,  DC  aJ  □  DC,  ^,/^  ^^^^^^ 
itaorub  AD,BC  ad  oli^t-  Eft  ^^'^^^l^^f^^^^^^^^    ^^T''^  ugv.n- 
r-vKub  AD,  BC  :  (fiquidem cft  AB  ad  BC,  ut  A D  ad  DC).  .Cqualc ^Um, 
iffurquoquc  cnt  ^  □  D  C  ipfi  q  BC  E.  QuoJ  crat  d.moalUan.  e«./.^^^^^_ 

4uni.  /» hltm. 

1  CorolUrium. 

Hinc  fcquitur,  f.  BF  fumaturxqualis  B  A,  iungaturc,iicDF: 
FBD  fnnile  e(Tc  A»»  D  B  E ;  ut  &       D  E C  ln«.lc  A'^  D  B  C.  S.- 
qui.icm  F  B  D  c  ii,«ilc  cft  ipf.  D  B  E,  proptcr  conv.nuncm  an^ulum 
JdB  &quodFB,hoccft,AB.litadBD,urDBaaBE.  At vcro  E'"»^-'- 
D  E  C  fimilc  ipf.  D  B  C ,  quoniam .  prxtcr  comn.unc.n  anguliim  ad 
C,B Ccft ad  C  D,  f  ut  D C ad  C E :  quippc  oftcnfum  cft ,  o  BCb  ff„Sexu 
effearqualc  aDC 


I  i 


Ctf- 


Propositiones 

2  CorolUritm' 

Similiter  inferri  poteft;  fi  circa  A  D  E  F  circulus  defcribatur ,  eun- 
gp  j7T.r-  dem  g  tanoi  \  reda  B  D  in D ;  ut  &  fi  alius  defcnbatur  circa  D  B E, 
iii  Elem.    ipfuni  tangi  ab  A  C  in  D. 

s  c  H  0  L  I  r  M. 

Hlncfi  AB,B  D,  &  DC  co^niufaertnt,  &  A  Bfit  125,  B  D  6o,&D  C 
6^, :  fMile  ex  tis  tnvemettir  B  C,  utex  operationefequeiiti  conpt . 

Divid.nBD,  hoceft,  aFBE,y^?!izi0X|  z88_®BE 

perFBvelBA.     115  (i440femiflts,BGveIGE 

576 
144 

j"  207  56(i)D  GE 


Add.j 

[^4096 


□  DCfeucDBCE 


fumma  45N  56  @  □  GCper  6. z<ii Elem.Eud. 
radix  _6|j_6®GC 
add.  __il_4^  4_(£BG 
fumma    8  o  AB. 


XXII. 

CocrnltistrianguU  ABCbafi  AC39,  &pcrpcndiculari 
B  D  14,  ncc  non  ratione  lateris  A  B  ad  latus  BC  8  ad  5,  in- 
vcnirc  AB&BC. 

Divisu  AC  59  inEinrationeSad  f,fict  AE  24,  &  EC  15.  Tum 
fiat, ut  9,differentiaipfarum  AE,E C,ad  AE 24  ita  EC  1 3  adE F 
velFB4o.  Deinde,cum  reaanguli  A^-DBb  duo  lateraDB.BF 


Geometricje. 


cognitafint,  faciant^uc  :4^'4o:crit  tcrtium  latiis  D  F  pcr  4^^"» 
prop"^°^  hiijusji.  QuxrubduCtacx  tot  i  AF64,ut^'cidcm  aJJi- 
ta,  dat  A  D  5    ^v:  A   9<^,  ad quorum  [L^*ut  1014 &  9^^^  adJatur 


57^,DDBvcUt:habcbunturi^oo&:  9792  ,  cx  AB  A  t,ac 
proinde  40  &r  /  9-91,  pro  A  B  &  A  b.  Undc  B  C  crit  i^.&ibC/ 

3815.  * 

Cujusdemonnratiopatct  ex  1*^0  problemate  propofitionum  hbri 
traaatusnolhi  dcLoiis  Plunu  ApoUonir.  ubi  llmul  innotcfcit,  co- 
gnitis,bafi&:  pcrpcndiculo  A^S  nccnon  rationc  htcrum  rchquo- 
rum,  duplicem  h.rc  admitterc  folutioncm :  nimirum, AB  torc  vel  40 
vel/^9792,c\BCvcl25vcl  /3815,  hoc eft ,  conllituunt  vcl  acu- 
tangulum  vcl  obtufangulum  triangulum ,  fmc  ahcjua  datorum  mimu- 
tatione. 


XXIIL 

In  iriancTulo  A  B  C  duai  utcunquc  rcfta  R  D,  dantur 
BD  16,  A D  11,  DC 17 >  ^  4uxruncur  AB  cS:  BC,  li  intcr 
fclinr,uc8aJ5? 

Divisi  A  C,  ut ante,  in  E-  ita  ut  A  E  ad  EC  fit, ut  8  ad  5  : erit  A  E 
&ECi5.'rumfi3t.utp,dirtcrentiaipfarum  AE,hC,ad  AL24. 
in  EC  ad  EF  vcl  FB  40.  Deindc  -fubducta  A  D  21  cx  AE  24' 
ftabit  DEi,cuiaddita  EF  40,  habcbitur  D  F  42.  Cogmta  itaciue 
funt  larera  »  D  B  F.  Hinc  fi  pcr  ipfi,  juxu  6-  hu,us,  qu.rrntur 
DG,  ut&  pcrpendicularis  BG  :  invcnictur  D  G  io.  &:  BG  -4^^^^^ 

1     s  ^ 


ProPOSITIONES 
nicjiie  additis  AD  22  &  DGio,  fiD^°fummx  AG32,  quod  eft 


B 


io2'4,  addatur  576,0  BG,fit  i(^oo  ,  □  A  B,  adeoque  AB  40. 
UndeBCerit25. 


XXIV. 

Aliquis  habet  agrum  A  B  C  D ,  cujus  iingulus  D  eft  re- 
aus,  &  AD  cft  468©,  DC  15^55:,  itemque  rcda  BE  ex  an- 
gulo  B  perpendicularis  ipfi  A  D  cft  448®.  Qu^eritur,  fi 
AB  fit  ad  B  C,  ut  8  ad  5,  quanta  fit  futura  area  A  B  C  D  j  ut 
&  quantitas  latcrum  A  B,  B  C  ? 

Inventa  AC  ^oy®* 
per  4^^"^  hujus,  fecetur 
ipfa  in  F^ut  antc,ita  ut  AF 
ad  FC  fitjut  8  ad  5  rfietque 
AF3i2®,&FCi95(i:. 
Tum  fiat,  ut  117®,  diffe- 
rentia  ipfarum  A  F ,  F  C, 
ad  AF3 1 2®,ita  FC195© 
ad  FG  vel  GB  52®.  Cui 


/  I 

00, 



0 

c 

r 

0 

tur  AG  852Ci).Dcindefiat 
propterfimilitudinem  triangulorum  ACD&:  A  GH,ut  AC  507® 
ad  A G83  2® .  ita  AD  468®  ad  A  H  768 (^,  &:  C D  195®  ad  G  H 
5  ^'o).  Porrb  fubducfta  G  H  feu  I E  5  2  0)  ex  B  E  448® ,  reftabit  I B 
128®,  cujus  D^""^ i6i%^^j fubdu6tum  ex  2704®,  □  BG,  relinquet 
254016©,  □  IG :  unde  IG  velEHerit  504®,  quafubduda  ex  AH 

7^8®, 
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7680t  reftabit  AE  264(1).  Cujus  D"»"^  ^^^^d®  additum  ad 
200704®»  DEBjdat  I704  0),D  AB;adcot]ucAB52o).  Unde 
BC  crit  Dcnicjucad  invcnicndam arcnin  ABCI)  ,  multipli- 

cctur  B  E44^,t  pcr  132®,  rcmilHm  iplius  A  E,  fictcjuc  5^156' ?>, 
area  A*^  ABE.  Similiicr  ^45;;i;  ,  fumma  iplarjm  BE,CD,pcr 
lOiX^^femiircm  ipfius  ED,multipIicata,dabit  65386. j),  arcam  tra- 
pczu  EB  C  D.cjuaradditaadarcain  A^»  pr.Tccdciucm  ^pi^^'^,  dabit 
arcamtotius  trapezii  ABCD  n^-,  iii^i  ,  hoc  clt>  1247  □"^dc- 
ccmpcdarum ,  &  22  □^omm  pcJum.  Qyod  crat  facicndum. 


X  X  V. 

L  icnc  uiuA^  proportionalium  Jatamcdia  A,6c  aggrc- 
gato  cxtrcmarum  B  C :  invcnirc  cxtrcmas, 

n/: 

Datam  rcdamBCita  fccarcin  H,utrcclangu!am  fub 
fcgmcntis  B  H  ,  H  C  lit  xqualc  quadrato  rcclx  datx  A. 
Qux  fcmnTc  rcctx  lccandx  BC  non  lit  major. 

ConftruCtto. 
Defcripto  fupcr  B  C  fcmicir- 
culo  BEC  ,  crigaturcx  puncto 
mcdio  D  cidcm  pcrpcndicularis 
DE.  in  qua  fumpta  DFxcjuali  A, 
ducatur  pcr  F  ipfi  BC  parallcla 
GF  g ,  fccans  hinc  indc  circumfc- 
rentiam  in  punccis  G,  g.  Ex  cjui- 
bus  fi  dcmittanturGH,£;li ,  pcr- 
pend.cularcs  mB  Choccfl,  parallclxipr.  DE:  DicoBH&  H  Ccx- 
trcmaselic.  vd  ctiam  o'"'"  fubBH,  H  Ccontcntiim  iqualceflc 
ex  HG  vcl  A.  Cujus  demonftratio  patct  cx  coroll.ino  b« 
prop»"lib.6  Elcm.  Eudidis,  <]iiod  docct  B  H,  HG,  &  HC  cllcj  pro- 

portionalcs.  ,   ■  ,  ,      r    •  i-  i 

Similitcr  licjuct  rcc^nin  A  m  n  majorcm  dan  dcbcrc  fcmilk  dati 

B  C,  quandoquidcm  □  BD  vcl  IX:  maximum  cft  cs»  4"°^  '"^  ^'^'i ' 

mentisrecwBCcoinprthendi  potdh 

Itcm.Problcma  admlttcrcdupliccm  foluttorcm,hocdt,rcdJin 

L>  C 


■  iliirirnifrfni'nr  .v 


Propositiones  ^ 

B  C  finuil  in  duobus  pundis  H  &  b  fccari ,  ^ta  utlinea  A  fit  media . 
pvoportionalis  intcr  bina  cjus  fcgmcnta  B  H  ,  H  C  vcl  B  /; ,  b C;  vel 
ctiam  D^""^  cx  A  ^quale  efle      ^HC  vel  B  /;  C. 

S  C  H  0  L  I  F  M. 
lUnc  fiA&BC  cogniu  fuermtjitj,  Aii.&BCi6:ad  mvemenlts 
BH,  nl auferMur,^.^.  □  HG  vel  A.  ex  169,  UGDvelBD,  cr  exreU- 
quo  lufeti  □  HD,  extrahatur  radix.  erttli  D^.  Qu^exBD  vifMucla 
rclinqnttBU^^&ipfiDCisaddtU  Ua  utBH,HCfimS& 

iS,veletiami^&^.  ^  ^  _ 

Eodem  modo  cogmta  arc.l  b  H  C  144 ,  fumma  laterum  B  H, 
HC,  boccfi,  BC  26,  inveniuntHY  fmgtda. 


XXVI. 

E  fcrietriumproportionalium  data  mcdia  A,&diffe- 
rcmid  cxtrcmarumBC.-invenirc  cxtremas.. 

ConJlru^liO'. 

Ereaa  ex  C  fuper  B  C  pcrpen- 
diculari  CDxquali  A,ducaturex 
E  medio  ipfius  BC  ad  D  reda  E  D, 
tum  fumptis  E  F ,  E  G  iecjualibus 
ipfi  E  D :  dico  F  C,  C  G  efle  extre- 
mas. 


c  a 


Demonflratio. 


'  Qiioniam  enim  ^  F  C ,  C  D,  &  C  G  funt  3  proportionales,  &  per 
f  CorolL  ,o,^£i,^£^ioj,em F  Eeft.Tqualis  EG,  ut  &  B  E  xqualis  EC:  ent  quo- 
Elem  EucL  qucFB  xqualis  CG,adeoqueBC  diffcrentia,  qua  FC  excedit  CG, 
inter  quas  CD,hoc  efl: ,  A , media eft  proportionalis.  Quod  erat 
facicndum, 

s  c  H  0  L  I  r  M. 

Hinc  fiA&SC  cognit£  fuerint.fitjj  Aii,&BCio  ifactle  efl  invenirc 
*  IC&CG.  Btenimaddendo  ii^U^C,  adi4,j^,UCD,fit\6^,U^D. 
Cuj Hs radtx , ^uta  1 3, erit ipfa  ED.EF^velEG.  HincfiadF Eii  addatur 

'  EC 
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EC  5,  erit  FC  18;  Jt  rcro feabEGi^  auferatur  EC  ^.Jirf  CG  8. 

Eodfmtmdo,  quom.im    CD  F  C  G  xqu4lcefew>  tx  C  D  velA  :  patet,  h^i^SfCNn. 
quopudoyCo^mtaArca  q''  hCG  144.  crdijjcrentu  UierumEC,  CG, 
ij(?i  fjf,  BC  10,  mvemumur  jin^uU.  ^^^^^ 


xxvir. 

E  uuun  proportionalium  d.ua  unacxtrcmarum 
AB,<?c  af^iirc^ato  mcdix  &:  alccrius  cxtrcmxBC:invenirc 
mcdiam  cxtrcmam. 

Conjlniclio. 

Pofitis  AB,BC  in  dirccliim» 


 5— ¥  '^  Y  pioducatur  A  C  ad  D,  doncc  C  D 

llt  xqualis C  B ;  dividatuicjue  A  D 
pcr  : 5  prop.  hujus  in  E,  ita  ut  q  AED  lit  xqualc  □  C  D,  hoc  efl,iit 
C  D  lit  media  proportionalis  intcr  A  E  E  D.  Dico  C  E  clVc  iuc- 
diam,  &  E  D  altcram  extrcmam. 

BcmonJlrAtio. 

Quoniam  cnim  per  conftructionem  A  E  cft  ad  C  D  ,  licut  C  D 
ad  E  D :  erit  quoquc  dividcndo  »  A  B una  cum  C  E  ad  C  D,  ficut  CE  'y^^'** 
adED.  HinccumlJtuttota  A  Buna  cumCEadtotam  CD,  ut  ab-  '^' J''"' 
lata  C  E  ad  ablatam  ED :  ^  erit  &:  rcliqua  AB ad  rcliquam  C  E,  licut  ^ ^ 
tota  ad  totam ,  feu  ablata  C  E  ad  ablatam  E  D.  Quare  A  B,  C  E,  &  Eltm. 
ED  tres  funt  proporiionalcs  cjuxfitx.  Quod  crat  taciendum.  Eucl. 

K^Utcr. 

Pofitis ,  ut  antc,  A  B  B  C  in 
cHreftum ,  invcniatur  ^  inter  ipfas  ^ 
media  proportionalis  1>  r  ,  agarur- 
ijueex  G  ,  mcdio  ipfius  A  B,  rccta 
G  F.  Qua  pofita  a  G  ad  H ,  dico 
BH  effc  mcdiam,  &:  H  C  clTc  altc- 
ram  cxtrcmam. 

Quoniam  cnim  ^  q  AHB  una 
cnm  □  G  B  xquale  cft  □  C  H ,  hoc  cft ,  G  F :  crit  ctiam ,  aufcrcndo  ^^^^ 

K  utrin- 


74  Propositiokes 

c/?4^«/V  utrinquenGB,reliquum  n  AHB xqualRreliquo  D^o ex  B F 
W  47  i^n-  £ft  amem  ^  DBF  funiliter  jequale  CD  A  B  C,  Quocirca      A  H  B 
eL/        ^^quale  eft  o  ABC,  ac  proinde  S  AHad  AB,  ficut  BC  ad  B  H,  hoc 
ff  17  sexti  eft,  dividendo  &  convertendo   ABad  BH,  ut  BH  ad HC. 

"Elem  EucL 

^fidsexti  SCHOLIVM. 

hpvGiuin^  Hmcficogmufuerwt  A  By  B  C,& A  Bfit  ^.at  B  Cif :  ut  invemantur 
ti ,  6*  coroL  BH,  HC,  multtpltcetur  i^per  4,  jit  60,  q  v^/  □  BF.  Cui  fi  adda- 
^t^  Giuinti  tur  GB,  eritfumma6^^  □  GF  ladeog^  GFvel  GH8.  E  quafubdu- 
Elem.  EucL  ^^GBiy  relwquitur  B H  6.  Vnde  HC  erit  9. 

Vbi  porro  notandum ,  quo  pacto  perprimum  modum  data  recla  AB  fecart 
pofit  m  F  extrema  ac  medta  ratione ,  diter  quamab  Euciide  efl  oflenfum 
p^^pnc  ,ma  /;^.2.«^j  ^nt  prop.6^Hib.Elem,hoc efi,  ut\^AB  Ffitdquale 
P  AFyVelut  AB fitadAFyficutAF  adFB. 

Etenim  produ^a  A  B,  in  ea^  af- 

  fumpta  AC  (fiquafi femifii  ipfim  AB, 

^  *  •••X  D     defcnbatur  centro  C  intervallo  C  B 
:  ■ :     femicirculus  B  E  G.  Deinde  ere^a 
/  \  \       ex  B  fuper  A  B  perpendicuUri  B  D 

/  aquali  AB,  du^aj^ex  Dipfiparal' 

Q ji c A     F  B    ^^^^  ^  E '  fecante  ctrcumferentiam 

in  E  :  demittatur  ex  E  fuper  AB 
perpendicularis  E  F.  Cujus  demonflratio  manifefla  efl  ex  demonflrationc 
1™^  modi  fumendo  CUdqualem  C  A. 


isSexil 
Elem.  EucL 


XXVIII. 

E  ferie  trium  proporrionalium  data  una  extremarum 
AB,& diftercntia  medix  &  alterius extrcmas BC :inve- 
nire  mcdiam  &  extremam. 

Primum ,  fi  A  B  fit  mi- 
nor  extremarum  ;  pofitis 
A  B ,  B  C  in  direftum ,  in- 
veniatur  *  inter  ipfas  me- 
diaproportionaIisBD,du- 
daque  cx  E,  medio  ipfius 
AB,  refta  ED,  fumaturei 
arquan 
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«qualls  EF.  DicoBFede  mediam,  &  FCaltcram  fcu  majorcm  ^^Z'^^^"*" 
cxtrcmam.  ^^j^ 
Quoniam  cnim  ^  q  B  F  A  una  cum  n  EB  xquale  cft  □  E  F,  hoc  ^.^  ^ 
cft»  ED: crit  quoquc  (autcrcndo  utrinquc  □  EB;  rcliquum  q  BF A  vd  47  Pri- 
arqualcrcliquo  DBD  ^  Eftautcm  ^  □  BDctiam  xqualc  q  ABC. 
/Equalcic;iturcritaBFAipficD  ABC.  Undc  eiit  <^ut  ABadFA. 
ficBFadBChocclt,  pcrcompohtioncm  rationiscontrariam    AB  ^ 
adBF,  ficutBFaJFC.  Qmxl  cft  prinium. 


f  16  Sexts 
Elem.  EmcL 

Dcindc  fi  AB  fit  iVidtClA' 


major  cxtrcmarum» 


fumpta 


in 


cadcm 


vtum  ai  18 
(piutttft  E- 
Itm  Eucl. 


B  C,  K  invcniatur  in  -  e  ^  '^'-^*'* 
tcrAC&:  C  B  mcdia  t/rw.  £«i/. 
proporiionalis  C  D> 
juPi;atuiquc  BD.  I  u 
dcrtripto  lupc  r  L  B 
fcmiciiculo  EFB, 


in  co  ^  collocit:  BFxquili  B  D^ngatur  F  E.  Qux  li  utiinqucpona  ^^^^^^"^^ 
turabEadG:  Dico  AB  jJ  GBdlc,  ficut  CB  ad  G  C,vcl  ttiam  AB  ' 


ad^B,  ficut^  Bad^C,  ^ 

Ad  quoddcmoiiftrandum,  jungatur  AD.  Quoniam  iraquc  IB  ifidcr^r 
femicirculumcxE,  quipcr  puncta  G,  F,^  tranlit,  tan^it  in  F:  ^  crit  Ttrtnhltm 
C-3  G  B  xqualc  □  F  B.  vd  B  D.  Eft  autcm  »  □  BD  ctiam  xqualc  ^^'''^^ 
r-3  aBC  liqiiiicm  AB  cll  ad  BD,  ficut  BD  ad  BC  \  /Equaha  1^1  ^^^^^ 
tui  funt  -3  G  B^  a  ^  ^  ^  ^^"^'^' ^^^^  A  B  ad  B^,  lic  G  B  ad  i ^  ,7  c^;,,,- 
B  C, hoc  cii,  pcr convcrlioncni  rationis «  AB  ad  A^g,  hoc  cft,  G  B,  fc  E/rwi.  EucL 
GB  ad  G  C :  vcl  ctiam  P,  cx  A  B  &:  B^  aufcrcndo  G  B  B  C.  ut  tota  rn  ^^coroL 
AB  ad  tot jm  B ita reliqua  AG ,  hoc  cll,  B^,  ad  rchquam^  C  Quod 


erat  fccundum. 

Hinc fi cfcrie trium  prop.  &:c.  Quod  crat  facicndum 

S  C  H  O  L  I  V  M. 


Elrm.  EucL 
r  f  16  Sexti 
Elem.  EucL 
o  ^  coroL 
ic"*  o>uinti 
f  Elem  EucL 

Hincfi  AB^-BC  co^fitt.i  fticrint  .(JT  AB  mmor  cxtnnurum  ju  4 .  p 
BCz  '  admvemendMbtd'  yCyMultipluctur  4/>fr  3.  dr/in  2,  a  ^i/iC  ,i  ^Um. 
vWDBD.  CutftAddAturA,,UlB,erttfumm.i\6,UtD.  Uu)u6  radix  EucL 
4  erttEDvelEF.  Cut  addita  EB  1,  babcbttur  ¥B  6,ynde  VCertt  9. 
'  At  vero  11 A  i>,  mam  extremarum ,fu^  &BC  1:  ad  tnvemendM G  B 


Propositiones 

^  GC;  vcUttmg  B&gCy  multtflicem  rarfus  AB^fer  f  C  i,&  ftt  1 8, 
„  ABC rel  □  BDfcuBF.Quod  fubduaum ex  2015®,  "  ^^£5, reltn- 
5?,t  ^  15® ,  □  EF.  Cmm  V.  «1.5®.  ^'-'f  'PP  EF,  EG,  V^/  E^.  -«««^ji 
irfi.,r«r  EB45:T),mfGB(Jo®^«6.  ^«rf^GC^nf^.  Ff/ 

H,V  porri H(.M«<i«)«:  CB ,«  ^^c^i  m^jorcm  ejfe  ,ion  pojfc  ^'-partc  tpfi. 
us  AB  quattdoquidcm  Problema altds ejl impofibtlcy &BD,  Imcjt,  B  F,  m 
femicirculo  EFB  collocari  tiequit.  Extftente  emm  C  B  quarta  parte  tpftm 
AB  crttFB  boceft,DB  ^qualis  dtametro  cjtisEB :  &  tdctrco  piinaum  F 
incidet  tn punaum  E;  tta  iit  E  B  ftt  medta,  &  E C  altcra  extrcma.  Quo  cafu 
Vroblema  tinius  tantum  eritfoluttonis,cum  alias,iit  patet ,dupUcemfor~ 


itatur. 


XXIX. 

Si  fcmicirculum  A  B  G  C  contingat  re<aa  BE,  conveni- 
ens  cum  D  E,  qua;  ex  centro  D  ereda  eft  perpendicula- 
ris  fupcr  diametrum  AC :  dico ,  fi  ex  pundo  contaclus  B 
agatur  BF  parallela  A  C,  redas  D  F,  D  G,  &  DE  cfTe  tres 
proportionales. 


F  ^\ 

Id  quod,  duda  B  D,  manifeftum  eft ,  quippe  qua?  per  i8  prop. 
3^^ilib.Elcm.Euclidis  ipfiBE  eft  perpendicularis.  UndeperCo- 
rollarium  8^  prop«'«  6"  lib.Elem.  EucKF  Derit  ad  D  B,  hoc  eft? 
D G ,  ficut  DB  feu  DG  ad  D  E.  Qupd  erat demonftrandum. 


XXX. 


GEOMETllICiqR. 
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XXX. 

Siin  fcmlclrculo  AGHC  cx  A  ad circumfcrcntiam 
utcuncjuc  ducatur  rcfta  A  H  ,  fccans  pcrpcndicularcm 
D  E  in  F :  dico ,  li  cx  C  pcr  H  rccla  agatur  occurrcns  ipli 
D  E  in  E,  rcdas  D  V,  D  U,  ^  D  E  clTc  ircs  proporcionalcs. 

'DcmonJlrAtio. 

Qiioniam  cnim  A'*  AHC 
&:  C  DE  rcdangiila  runt ,  ac- 
quc  angulum  aJ  C  commu- 
ncm  habcnt :  cfunt  ^  rcliqui 
anguli  HAC     E*  xqualcs.  af^^zTn- 
Eodem  modo,  quoniam  A^""^  E!cm. 
A  DF  rcdangulum  cft^cjuf- 
quc  angulus^DAF  xqualis 
ortcnfus  angulo  E  rcdanguli 
A^'  CDE:crit  itcm  tciiius 
tertio  xqualis  :  ac  proinde  ^  Iv^^^t/' 
FD ad  D A,  hoc  cft,  DG,  ficut  DC,  hoc  cft, DG, ad  DE. Quod  crat  ^^''^  ^'^'^ 
dcmouflrandum. 

Corollarium. 

Ex  hac  &  antccedcnti  propofitione  manifcftum  cft:  fircaa  A  H 
ducaturpcr  minctum  F,  inquo  rccta  BFoccurrit  pcrpcndiculari  DE, 
tangcntcai  B  E  &:  productam  C  HE  in  idcm  punctum  iplms  D  E 
convcnirc. 


xxxr. 

Si  in  fcmicirculo  A  H  D  B ,  cx  diamctri  tcrminis  A  B. 
ad  verticcm  D  agantut  rcftx  A  D,  B  D.  cjuarum  nni.  B  D 
furfumproducatut:  dico,  fi  cx  quolibctpunc^o  intcr  A  8c 
ccnttum  C  pcrpcndicularis  crigatur  fiipcr  A  B ,  huic  pro- 
duaa:  occutf cns  in  F,  rcclas  t G ,  E  H , 8c  E  F  cllc  3  pro- 
poftionalcs.  ^  ^ 


78 


Propositiones 


DcmonJlrAtio. 

Juncla  CD,qiioniam,  propter  A^^»^"*  ACD,AEG  fimilitudincm, 
A  C  cft  ad  C  D,  ficut  A E  ad  EG3  fint  autem  A  C  &  C  D  xquales : 
eruntquoque  AE&EGa?quales.  Eodem  modo  ob fimilitudinera 


^iorum  BCD,  BEF  sequ  ales  erunt  BE  &  EF.  .Iquale  igitur  eft  q  A  EB 
di,  vel36  ipfiQGEF.  Eft  autem  ^  q  AE  B  a^quale  □  E  H.  Quare  &  ri 
Tertii  E-      £  p  jpf,  q  eh  xquale  erit :  ac  proinde  ^  G  E  ad  E  H,  ficut  EH  ad 
h^  f7Sexti  ^     Qii?^  ^^^^  demonftrandum. 
^^'^'^^'^'  Corollarium. 

Hinc  fequitur,  fi  H  K  fiimatur  jequalis  H  F,  efle  quoque  E  F>  F  H, 
&  GKtres  proportionales. 
c ^  fijro/.     Cumenim  EF  ad  EH  fit,  utEHad  EG :  erit  qaoque,  per  conver- 
ip^j-eg^/V^/ifionem  rationis,  ^  E  F  ad  FH,  ut  EH  adH G.  Hinc,cum  totaEFfit 

fT^uin''  ^^^^"^  ^ ^^^^^ ^^^^^^  ^^^^^  ablatam  HG :  erit  etiam  ^  tota  E  F 
tiEl^!^  ad  totam  FH,  ficut  reliqua  FH  ad  reliquam  GK. 

^'''^'  SCHOLIVM. 

oftenjispatet^qua  ratmte bujufmodt  rroblcma  folvi  pofir :  Defirrip- 
tls  fiiper  refta  L  A  B  duobus  femicirculis  A  H  D  B  &:  L  F B  fefe  con- 
tingentibusinB,  &excentromajorisE  ercdafuperL  A  B  pcrpen- 
diculari  E  H  F :  invenire  utriufque  diametrum,fi  L A  fit  6,  &  F  H  4. 


Geometrica.  79 
Ttenim  l  E  iquAli  extfteme  tpjiEF,  &AEtpfiGE:  ertt&  lA  dqtulu 
CF.  HtncfiexG¥64ufer*tur  HP  ^.renunebtt  (JH  1.  i^i  ftibductu  ex 


F 


JiKrclUT  4yrcUih]Uit:ii  oi»  i.  i /<».■  iit  GK  lad UF  ^,it4  HF ^ad 
EFS.  yndel  BcTit  i6.  Exqtu  fnbduttj  LA  6,  rcpbit  AB  lo.  Qutctum 
bocfi^ltinvcnirifotcfi.  ,  „ 

SubtrMll  F  -V  ? .  /^w/jjir  f.iffimFGfeuLA,ex¥H^,  rclinquitur  S  U 
relDO  I.  rumdmfo  9,n'^cx  UOySD,vclfS  ,fcr  DOi,i>rttur 
OM  9.  Cm  fi  tidAtur  OD  i,  erit  WD  rf/  /IB  lo,  utfufn. 

XXXII. 

Siincirculi  fcgmcnto  AB  Ca  vcrticc  Bad  bann  pro- 
dudam  A  C  utcunquc  ducatiir  rccl.i  B  D.  Dico^i  ag  in- 
tur  AB,BC,&CE,triangulum  B  C  E  f.miic  cfTc  trian- 
gulo  B  D  C ,  ncc  non  triangulum  A  B  D  iimilc  tnangulo 
E  C  D. 

Devionflrstto.  Ki.m.Eud. 
Oim  cnim  anculi  C  A  B  &  B  C  A  f.nt  iqualcs.  cjuonim  anguUis  ^^^^. 
C  A  B  una  cum  ooponto  B  E  C  ^  d\  xqual.s  duobus  rect.s ,  ncc  non  ^,,^.  j  /. 
anculusBCAunicumarguIof.bi  JcinccrsBCD  "lit  xquahs  duo-  c/i.Pr,- 
angu.us  Dv,/\ ui.a          c         prr»;  ,  /  n.  BCE&BDCxqua-  »»1  r.lem. 
bus  rcd.s:  patet  angulos  B  LC  &  BCD  .n  L    isv.c.cv  di^v.  j 
les  cffe.  Hinc  cuui  anculusXBD  "iclcn.  c-nVV«"^ 
&tcrtiu$BCEvxqMJl»ste."i<>l^:.3»lpt'H^'^^^^^''""'''^  d-.^./Sr*- 
•  Porio,  £«c/. 


"  ilTtrtii 


80  Propositiottes 

Porro  5  qiioniam ,  ut fupra ,  angulus  CAB una cum  angulo  B  E  G 
cftjequaIisduobusrc(ftis,  nec  nonangulus  CED  unacumeodem 
anguloBEC  duobus  redis  ^jequalis ;  erit  angulus  C  A  B  xqualis  an- 


B  / 


guloC^.D.  Quarccumpr^terea  angulusDpofterioribusA^^fit 
communis,eritpariterAABD  limile  A^°ECD.Quod  utrumque 
^rat  demonftrandum. 

CorolUrium. 

Ex  fimllitudine  A^^^i"»  B  G  E,  B  D  C  patet :  EB  efle  ad  BC,  ut  BC 
ad  BD. 

SCHOLIVM. 
Binc Itquet, cognitis BC&BE^quo  facio invmri poffu  ED.  Si entm, 
txigriy  BC/ir  6,  dr B E  4  •  fiat utBE.\adBC6,itaBC6adBD 9.E qua, 
fubdu^a  B  E  4,  reitnquitur  ED  5- 


XXXIII. 

Si  in  circull  fegmento  ABE  Creaa  AFcum  bafi  A  Q 
confticuat  angulum  F  AC  ,  xqualcm  cl  qui  in  fegmento 

A  B  C> 


Geometricte. 


8r 


A  B  C :  Dico ,  fi  cx  C  ad  A  F  utcunquc  ducantur  C D,  C  F 
elrcumfcrcntiam  lccantcs  in  B  &:  E,  junganturquc  AB, 
B  E,  triangulum  CAD  fimilc  clVc  triangulo  C AB,  trian- 


gulum  CDFlimilc  :riangulo  CBF. 


Quoniam  cnim  an- 
gulus  D  A  C  cft  xqua- 
lis  an^ulo  in  fcgmcnto 
ABC  (c]ui  cjuidcm  om- 
nes  ^  intcr  ic  aqualcs  ifziTtrtU 
funt) ,  atquc  iJco  A^*  hUm.EHcl. 
CAD&:  CAB  prxter 
^    communcm  angulum 
C  adCxqualcs  habcant  ^^^^^^ 
angulosDAC&:  ABC:  def. 
erit  &:  tcrnus  AD  C  rcuiu  CAB  ^  arqualisi  adccquc  ACAD hmilc  s^xn  KUm, 

ipflAACB^.  ,         111         xvic  dp22Ter' 

Porro^cumbmianguliC  AB,BECfint  Jxqualcsduolnisrcais,  ^^f^,^^ 

nccnonbim  ADCCDl  ^  duobus  rcais  xqualcs,ciuorumciuidcm  ^,^^^^ 

L  •^^^" 


82.  Propositiones 

angulus  A  D  C  ^equalis  eft  oflenfus  angulo  C  A  B :  erit  quoque  anga- 
lus  B  E  C  angulo  CDF  cequalis.  Hinc  cum ,  prccter  hos  .Tquales  an- 
gulos,angulus  DCF  fit  utrique  A^-  C  D  F  &  CBE  communis:  erunt 
quoquc  ^  ipfa inter  fe  fimilia.  Quod  utrumque  erat  demonftran- 
dum.  " 

Idem  intcllige  ,  fi  linea  A  F  ad  quodvis  aliud  bafis  punctum  in 
difto  angulo  datld.  fuerit. 


Elem.  EhcL 

h  p  32  Vrt- 
mi  Elem. 
EueL 

Jt-Sexti, 
&  i  def, 
Sexti  Elem, 


d  p  CoroL 
zc»*^  Sexii 
Elem  EmcL 
22  Sexti 
Elem.  EucL 


XXXIV. 

Si  reila  A  B  femicircukim CBD  contingat  in  B,  conve- 
nienscum  diamecro  produfta  CD  in  A :  dico,  jundis  CB, 
BD,  triangulum  ACB  triangulo  ABD  fimilc  elle. 

Demon/iratio. 

Quoniam  eniiii  A  B 
femicirculum  contingit 
in  B,  &  a  B  ad  terminum 
diametri-C  duftafit  refta 
BC  eundem  fccans,  erit 
^gulus  ad  contactum 
ABC^  arqualis  angulo 
A  D  B,  qui  in  alterno  fe- 
micirculi  fegmento.  Hinccum  in  A^^^  ACB,A  BDanguli  AB  C  & 
ADBfint  .Tquales ,  &  angulus  ad  A  utrique       communis :  erunt 
etiam  reliqui  anguli  ACB  &  AB D   irquales :  adeoque  ^  A  A  C  B 
fimileipfi  A  ABD.  Quod  erat  demonftrandum. 

/  Corollmtim. 

Ex  fimilitudincAi^^"^MCB,  ABD  patet,  AC eflead  AB,ut  AB, 
ad  AD,  itemque  AC  ad  AB,  ficut  CB  ad  BD. 

2  CorolUriiim, 
Hinc, cum  AC,  AB&  AD  fint  3  proportionales,  &  ^  ima  a  C fic 
ad  3^^^  AD,ficut  □fuperi'^^  ACadnfuperi^^  AB,  vel  Micut- 

□  ex  C  B  ad  □  ex  B  D,  conftat :  A  C  ad  A  D  efie.  ficut  □  ex  C  B  ad 

□  exBD.  Quod&aPappoeftdcmonftratumprop»c  iipUbriy. 

xxxv. 


Gr.OMF.TR. 

XXXV. 


lilUcm  poficis,  (laJ  A C,CB  invcnuui:!  tv 
tionalis  E  :  dico  quadratiim  cx  C  B  dimidium  cllc  rcctan- 
guli  contcnti  fub  CD  &  dilFcrcntia  ipfarum  C  D  &:  E. 

Dcmonstrdtio* 

Quoniam  cnini  ^  cft  A  C  ad  A  D,  ikut  □  C  B  ad  □  B  D ,  Iioc  cft,  ^  $  ^  CoroL 
□  CDminus  □  CB:  critcjuociue     pcr  compolitioncm  r-^^^^^^^f^^^j^-f/cli' 
contrariam,  AC  ad  AC,  A  D,  (icut  □  C  B  ad  □  CD.  Scd  ut  AC  ad  il 
ACAD.ita^cftcDUib  AC&:  EadcDfub  AC,  AD&;E.  Quaic 
erit!  ut  o  lub  A  C  CS:  L  aJ  q  fub  A  C ,  A  D  ^  E,  ita  □  C  B  ad  □  Um.Etul. 
CD.  Eft  auiem  cz)     AC  c\  E  .Tqualc  □  CB :  cum  ^  AC  lit  ad  CB,      '  ^J-^^' 
utCBadE.  .f^ualcigiturclt  CQfubAC.AD&Eipli^CD.f^^^^^^^^^^ 
Hinc  fub  J jao  utrinquc  cd'"  aib  C  D  &:  E,  crit  rcliquum  qI^»"  fub 
dupla  A  C     E,  hoceft  ,  duplum  □^^'"  cx  C  B ,  xqualc  □'«  cx  CD  0^/4^«/»- 
n^inus  o»^^  fub  C  D    E>  hoc  cft,  arcjuale       contcnto  fub  C  D  &'  n  E/r/w. 
dirtcreniiaipfarumCD&:  E.  Quodcratdcmonftranduni. 

s  c  H  0  L  i  y  Af. 

TuaU  /jiV  eft  oftctiderc ,  fi  (ognoft  antur  ACd'  C  J?,  ^jwo  p^i^a  /wrrn;ri 
M/ir  dumeter  C  D.Si  ettimy  verbigriy  ACfit  45, 6"  C  iJ  2 1 :  /  Mf  «r  A  C 
Lrf^/  C  B  11,  iM  CB  11  dd  l  ^^.Detftde  atm  UCBpt  44»»  C>  ejusdti- 
perduclA  eU ,  «r ,  f/jrw  rccltiigidi  .treu  88:  ,  ^//fc- 
i6prop.l)!4jus  tnveniAtiturii^iu  UicrA^  quorum  tn.t- 
lus  55  crit  diAmeier  CD.  Qu^t  qiurcbatur. 


r.Hcl. 


XXXVI. 

Cocnitis  trianguli  A  B  C  latcribus  AB  i  j,  BC  15,  &  AC 
14:  invcnirc  radium  D  E,D  F,  vcl  DG  circuli  inlcripu 
EFG. 


Quod  lict  pcrfcqiicntem  opcrationcm. 

L  z 


AD. 


84 


Propositiones 


AB.  13 

BC.15 

AC.  14 

fummalaterum.42^ 

fcmiffis  21...  .11....  21 
fubtr.  fingula  latera  1 5 ...  ..^S;'  -^4 
3*  reliquaS  6  7 

4- 

Divid.  produ(aum5""rel!quorum.356^i£^D"»n»radii. 

perfemliremlaterum.21     ^radix,  feu  radius 

DE,DF,velDG. 

'Demonftratio, 

Quoniam336,produaum  extribusreliquls,duaum  in2i  ,fe- 
miffem  laterum,  per  vulgarem  regulam ,  tantum  producit,  quantum 
84.  area  A^i  ABC  multiplicata  in  fe :  patet,  21,  84,  &  336efle  pro- 
portionales.  Item  cum  21,  femiffis  laterum,  dudus  in  4,  radium  cir- 
culi,  cfficiat  84.  arcam  AB  C  fquippe  quar  3-  contmet  t^^^ 
ABD,  BCDA^ACD,  qux  fingula  radium  habent  pro  communi 
altitudine ,  &  latcra  A  B ,  B  C,  &  A  C  pro  bafibus  j  quorum  quidem 

area. 


G  E  O  M  E  T  R  I  C  ^5 
aTCa  inveniturex  multiplicationc  fcmiffis  balcos  pcr  altitudinem)* 
conftat,  2i,primum  numcrum,cllcad  84,  2^""^,  ut  i  lcu  unitasad  ra- 
dium  4*,  icd  ad  536,  5»'""»,  ut  i  ad  1 6,  fc.  ex  4.  Undc  patct,  fi  3  3^, 
productum  rcliquorum,  pcr  iijfcmilVcm  latcrum  dividarur, 
oriri  16,  0'«°»  radii  4.  Qiii  crat  mvcnicndus. 


H 


XXXVII. 

Rcftanf^uli  AB  CD  cognitis  duobus  cxccfllbus  B  E, 
F  D ,  ^uibus  di.igonalis  B  D  luperat  utrumcjuc  laius  A  D, 
AB  :invcnirc  laccraS:  diagonalcm. 

Sitcnim,veib;gr:, 
BE2,&:  ]am 
ad  invcnicndim  A  B 
2ic  A  D^lumatur  DG 
ortiiulisD  L,critc|uc 
Q  B  I  ,  contcnium 
lLibBG^;:GircuDt, 
xcjualcG^^^cx  Abrcu 
BF,hoccft,  □^^'BH. 
^  Quare.alTumpiaDK 
I  xquali  Dr,critgno- 
^      ...  /    mon  N  N!  F  arqualis 
Q  B  Nf,unicumdu- 

obus  xqualibusc".  MF^Klt&confccjuemcrD  MHxqualc^ 
F  L .  quod  ctt  j6.  Llndc  EFcnt  6.  ac  rroinde  A  B8,  A  U  15,  &  au 
mcter feu diaconalii BD  17.  Qu.t crant mvenicnc.r. 

Eodcm  modo  licet  cx  data  dirtcrcntia.  ^tcr  d.asonalcm  Ma- 
tus  quadrati.  mvcnirc  latus  &  diagonalcm.  ^'en.n.h.cd.ftc^^^^^ 
,iaf:!i,oportcttantum4.Juplunuplmsi.muIt.p.c-cg^^A^^^^ 
Coquodfitcxtrahcreradiccmc,uadratam,ciuicr.t  /S.  Cu  .  nau^^ 

tur  z.habcbiturlatus/8  -        H.ic  autcmf.rurlusaddatur  2.cni 


diagonalis  4 -h  i/  8. 


L5 


XXXVllI. 


S6 


PPwOPOSITIONES 


XXXVIII. 

Trianguli  redanguli  ABC  cognico  AB  uno  latcrum 
AB,  BC  circa  rcaum  angulumB,  uc  &c  produfto  reliquo- 
rumduorum  AC,  CB ;  invcnire  AC,CB,rcIiqua  lacera. 

Efto  AB  3,  &  produaum  ipforum  A  C,  CB  20.  Igitur  ut  inveni- 
antur  AC,CB,dcrcribaturcentroCintervallo  CBcirculus  BDFE, 
fecans  ACinD^eamqueprodudaminE.  Tumdefcripto  fuper  C  E 
FE>crit  completum  r-n^^"'  CG  20.  Dcinde  defcripto  fupcr 


G  p  Qto  p  I  ^  erit  A I  a^qualis  A  E ,  adeoque  ^  I D  ^quale 
aj<5rm»  EA,  AD^hoceftjD^oexAB^  ^  Eft  autem  ^  DlFadcDFAjUt 
Elem.Eucl.  iQ  ad  GA,  vcl  AC ad  CE.  Sed  ut  ACad  CE,  ita  quoque eft  cdFA 
Ekmiud      °       Proportionalia  igiturfunt  3^  CD^^  IF,  FA,&  FE.  Hinc 
•  cum  gnomon  IKF,  qui  itqualis  eft       I D  p  ,  fit  exceflus,  quo  □  I F 
fuperat  □  F  E,  qu.^ftio  eb  redufta  erit,  ut,  Datis  medio  20,  &:  difFe- 
rentia  extremorum  9,  5""^  proportionalium  numcrorum,  per  16 
Prop.liujusqu.Tranturextremi.  Quorum  major^^,  eft  □  IF,&mi- 
nori5,^FE.  E quibus fi  extrahantur  radices, erit  AC  5,&CB4. 
Qua:  erant  invenicnda. 


XXXIX. 


G  E  O  M  E  T  R  r  c  S/ 
XXXIX. 

Trianguli  rcilanguli  AB  Ccognito  altcrutro  latcruni 
circa  rcdum  AB,  &  hypotcnuQ  AC  ad  latus  alccruni 
CB  cognita  AD  majorc  cxiltcntc,  quam  in  rationc  daia 
DCad^CB:invcnirchynotcnuiam  AC,&:  latus  altcrum 

C  B 

CB, dercribatur  ccntro  C  &:  intcrvallo  CB  circulus  BEF,  lccans  AC 
inE  &candcmprodudamin  V.  rumdcfcripto  fupcr  A  E  G^^  l  G, 
critjoirumpta  AHxquali  AE.  -  oHFxciualc  G^°cx  AB  144.  Dc-  ap  ,6Tcrrii 
indcproducti  AG>  lumanturin  illaG  1,  IK  xqualcs  A  D. cntciue 
(quia  A G crt  xqualis  AF. &  A  H  xqualis  A  E)  HG  xqualis  E  F,  lux 
elt,  duplx  DE :  adcociuc  HK dupla  ipfius  AE  vcl  AH,  &:  idcirco  AK 
tripla  ipfms  AH.  Patet  itaque  ^dKF  triplum  cllc         Hl ,  ^r^^-;^ 
ideoque  faccrc432.  EftautcmgnomonlFLctiamxquahiCD  • 
Hinc,riad45i  addatur  □  LI 9,  habcbitur  D^"^  cx  lA  441- 
radixii^eritipfalA.  E qua  fubducti  IG  5,  rclinquitur  G  A  vcl  A  F 
18  ExhjcautcmrirurfusaufcraturAD3,rcftabitDFi5.  Cujus 
triensf,eritlatusBC.  Undc  ACerit  13.  Quxerant  invcmcndx. 


s  c  H  0  L  1  y 





Sotandum  hic  eft^ 
ACCidere  foffe  y  utBC 
mn  ntfi  jimelcomnie' 
aturinAC,dliquo  re* 
vunente  excejjWy  vel 
etum  fluries ,  dh[i\ue 
reliquo.  iluocircu  tn 
frtnio  cafu  ofcrAndnm 
erituttnC'^Pro}>"'jd' 
(lum  fuity  ubtcx  uno 
Utere  ABcircdrcclnm 
B ,  &  dtfferentiA  A  E 
Yeliqtioriim  duorum 
AC  ,  C  1>  mvenimus 
iffa  AC&CB.  Quod 
autem  dd  fccundum 


C(i' 


Propositiones 

cjfum  attirict,  fdendum  cfi.omnem  dijfu  ultatem  in  eo  tantum  confifterey  ut 
ex  cognita  rectanguli  area^  &  ratione  laterum ,  invenianttir  iffa  latcra,  Si 
.  emmy  ex.gr. y  hC  conttntatur  in  A  C  hisahfque  rcliquo ,  erit  A  F  tripla  AEy 
^dTcrtii  ac proptcrca  cum  q  HFjtf  144,  nmirum  dqiiale  Li^^^ex  AB  iz  :  ertt  □ 
•Elem.EucL  exBC  48,  & BC  /  ^^\acproinde AC  /  191. 


XL. 

TriangLili  rcaanguli  ABCcognito  AB  iino  larcrum 
A  B,  B  C  circa  rcauin  angulum  B ,  &  aggrcgaro  hypore- 
nuf^  AC&arex  ABC:  invenire  hypotenufam  &  aream. 

Efto  AB  3 ,  &  aggrcgatum  ipfiiis  A  C  &  arex  ABC  11.  Jani  ad  in- 
vcniendam  AC,delcribatiir  fiiper  ipfa  Qnium  AD,latitLidine  habens 
unitatis,  quod  una  cum  area  A  B  C  faciat  i  r.  Cui  fumm.T  fi  fumatur 
jrquale  A  A  B  E ,  &  A  C  producatur  donec  in  eam  cadat  perpendicu- 


laris  EF : erit  a  AD  xquale  A^^  A  C E , &:  altitudo  E  F  2.  Deinde 
dcmiffa  ex  F  fujicr  AE  perpcndicuhri  F  G,  producatur  ipfa  donec 
cum  A  B  produda  conveniat  in  R,  &  cx  F  demitratur  in  A  R  perpen- 
dicularisFl.  His  pofitis,fi  ii^area  A^^  ABE,dividatur  per  1  ,femif- 
fem  ipfius  AB,orictur  BE  -^.  Cujus  □  additum  ad  9,  □  ex  A  B,ha- 
bebitur  ,  □  ex  A  E.  Unde  A  E  fit  r/^/ ,  hoc  ^{1,1^/565  vel 
jf/115,5.  Deindc  ex  ^^-^^D  ex  AE,  fubdufto  4,  □  ex  EF,refta- 
bit-^-^D  ex  AF.Cujus  f/,erit  ^,ipfa  AF.Tiuiitiat,  propter  fimili- 

tudi- 
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tudincmA««>«»AEF,  AFG.utAE  jf/iij,5     A¥*-^y\tihf  ^ 

aa  AG  — ^'^^  ,  &  EF 1  ad  FG  <-*-^.  Ruifus ,  ob  fimilitudincm 
j(/ii3,5'  >/u3.5 

^kwnABE,AGR,fiat  ut  AB  j  ad  AG-^i^.ita  AE|/ii5.5  ad 

3f/ii5,5 

ARiilii,  a,BE'-J.vel'J:3adGR^ii^'   Equa  fubJu- 

aaFG-iii-.rclinquiturFR  '^^''i^'   .cl"-!^^.  Eo- 
dctn  modo crit,propter  A '  *  funilia  A  B  L, FlR.  u t  AE ,  >  1 1 3 , 5 

FR  'i3.;-.'3.  ^  ,iuBE'i:iadlR'^^ii-i^.QuxablataexAR.. 
3.i.3^"3'5  3  ^'3^5 

»i:ii,relinquct  AI^^  vcl^^^^,hoc  eft  ,  f^.  Dcnique. 
»,3,i         ^  3'3'5'r  3.3.3.5, 

obfimilia  A"  A I F,  A B  C,  fiat ut  A I  -i  ad  AF     ita  AB  jad  AC 
5,  Undc  arca  ABC  erit  6.  Quod  crat  tacicndmn. 

Fiat  ut  A  B  3  ad  E  F  i,lta  B  E  V  ad  quartam  M. qux  idco  crit 
Dcinde  fiat ,  ut  5.  ditfrrcntia  ex  A  B ,  E  F,  ad  □  cx  A  B 9 ,  ua 

ai,di<r.'rcntiaiprarumAF&:  M,ad  AC5.  Quod hoc modopatct.  a|,„2«iV 
*  Qiioniam  cnim  iH:r  conftrudionem  B  E  cll  ad  M ,  ut  A  B  ad  E  F,  /.  EUm. 
atqucetiam, proptcrfimilitudinem  A-  ABC.  EFC,  CB aJ  CF  l.t. 
ut  A  B  ad  E  F :  erit  quoquc "  fubduftis  C  B,  C  F  cx  B  E,  M,  rcliqua 
C  E  ad  rcliquam  M  dcmpta  cidcm  C  F,  ficut  A  B  ad  E  F.  Scd  ut  A  B 
ad  E  F,  ita  cft  quoquc  A  C  ad  C  E.  Quarc  proportionalcs  funt  ACefzi  Stxii 
CE,&:  M  minus CF.  Hinc  ^ut  □  fupcr  prima  A C ad  □  fupcr  1^'  ^'""J''': 
CE.hoccftSut^exABadacxEF,ita.»*ACcr.tad5-'"M  dg;^;-;' 
minus  C  F.  Hoc  cft,  perconvcrfioncm  rationis  &  convcrtcndo  «,  ut  ^  ^^^,  ^ 
□  cx  A  B minus  □  cx  EFad  □  ex  A B, ita  AF  minus  Mad  A  C.  Qui  e- 
eratinvcnicnda.  Um.tHcL 


XLI. 

Dato  rhombo  ABDC,  cujus  diagonalcsCB,AD :  cx  A 

M  rc- 


Propositiones 
redam  lineam  ducere  A  E  F  G  ,  qux  conveniat  cum  ta* 
tere  Drodudo  CD,  ita  utintercepta  EFad  totam  AG  da- 
tamhabeatrationem,  utHIadlK. 

Conftru6tio. 

C%  Defcripto  fuper  HK  feiTiicir- 
ciilo  H  L  K,  erigatur  ex  I  fuper 
ipfam  perpendicuIarisIL,  occur- 
rens  circumfcrenti^e  in  L.  Tum 
divisa  H 1  bifariam  in  M5  jungatur 
ML,cuififumatur  xqualisMN, 
fiatutNI  adlH,  itaABadBF: 
dico ,  fi  ex  A  per  F  reda  ducatur 
linea,  EFcffeadACficutHIad 
IK. 

'Demonjlratio, 
Exdemonftratis  2«^»  modi 27"^* 
prop^i^hujus,  HI,1N,  &  NKfunt 
J  proportionales  ,  &  per  4«am 
prop.  (^lib.EIem.Euclidis  AFB  &  ACGfuntduo  Ai^fimilia.  Hinc 
ut F B  ad  B A,  ita  erit  A  C,  hoceft,  AB,  ad  C G^  adeoque  FB,  BA, & 
CG  5  proportionales.  Eft  autem  per  conftruftionem  H I  ad  lN,ut 
FB ad  BA.  Quare  HI,  IN,  &  N  K  tres  funt  proportionales  in  eadem 
rationequa  FB,  B A,  ^  CG  :  &  proinde  H I  ad  IN,  NK,  hoc  eft,lK, 
ita  FBad  AB,  CG.  Jam  veroratioFBad  AB,  CG  compofitatftex 
ratione  F  B  ad  B  A,  &  ex  ratione  B  A  ad  AB,  CG.  Quocirca  &  ratio 
HladlKcx  iildemrationibuserit  compofita.  Rurfus  cumratio  EF 
a ^  B  sexti    A  G  componatur  ex  ratione  F  Ead  EA,  hoc  eft  S  FBad  B  A,  &  cx 
Blem.  EHcl.  ^atione  E A  ad  AG,  hoc  cft,  AC  vel  A  B  ad  AB,  CG, ex  quibus  ratio. 

nibus  componebatur  quoque ratio H I ad  I  K ;  erit ratio  EFad  AG 
eadem,  qux  Hl  ad  IK.  Quod  erat  faciendum. 
^  Ubinotandum,cum  recLi^ab  AadD  duaa,fitextremahnea,qui€ 
juxta  mentem  Problematis  duci  poteft,  enque  per rednm  CBbifa- 
riam  dividatur ,  rationem  quam  E  F  ad  A  G  habcre  debet ,  non  ma- 
jorem  requiri  qudm  i ad  2, hoc  eft,  ut  HI  non  major  fit  dimidii  IK. 


HIAJ 


XLII. 


CiEOMETRlCit. 


XLII.  . 

Dcfcriptis  fupcr  rccla  C  A  B  duobus  fcmicirculis  CEB 
&  A  D  B,  fcfc  tangcntibus  in  B,  &  cx  C  dudX  C  D  E,  lan- 
gcntc  minorcm  icmicirculuminD,^'tcrminatamajoris 
circumfcrcntia  in  Eiinvcnirc  utriufquc  diamctrum,  (i 
CDlicio,&:E)E^. 

EtenimFexiftcnte  ccntro  minoris  fcmicirculi  A  DB,  jungantur 
B  E,  F  D.  Qux  "*  intcr  fc  crunt  parallclx.  Tum  duda  A  G  parallcla  afts  c^^i 
FDvclBE,critGD.TquaIisDE;^;:  CGadCE,utCAadCB  '2'"' ^ 
Hinc  fi  ex  C  D 10  auferatur  DE  vcl  D  G  6,  relinquetur  C  G  4-,  itcm  ^^'^^ 
adCD  10  additaDE^,hctCE       Exquibusigiturnotacll  ratio, 


C       A        F  B 


<juam  C A  habet  ad  CB,  quippe  endem,  qux  4  ad  i^,  feu  i  ad  4.  Dc- 

indecum  □  ex  C D  fit  loo^idcmtjuc  ^  fit  xqualc         A  C  B,qux-  hf^sTertii 

ftio  c6  pcrduftacrit,  ut,  datis       '  ACB  arca  ico,&:  rationc  late- 

rum  C  A,  C B,  I  ad  4,  invcniantur  ipfa  latcra.  Q^^od  fict,  p(5ncndo 

ut  C  A  ad  A  C ,  hoc  eft ,  ut  I  ad  4,  ita   pj  A  C  H  100  ad  □  cx  CB  ^J^^  ^'^^y 

400.  Cujusr^ut  lo.critdiamctcrmajorCB.  Quirccum  CBut 

ad  C A,  ficut  4  ad  I :  erit  hxc  5,  adeoque  minor diamcter  AB  1 5. 


XLIII. 

Co^M^ita  cuiorumcircuIorumdifTcrcnti.i^&rdifFcrcntia 
diamcuorum  D  C ,  mvcnirc  utnul^uc  diamctrum  liU&c 
BC. 

M  i  Eflo 


5>i  Propositiones 

Efto  D  C  8 ,  &  differentia  circulorum  ,  hoc  efti  area  lunulas 
B  ACBD  6i6.  Hincad  inveniendas  B D ,  B  C, defcribaturcen- 
tro  B  intervalfo  B  D  circulus  E  D  A ,  fecans  circulum  B  C  A  in  A, 
a  »  2  D  «»-  junganturque  BA,  AC :  eritque » defcriptus  circa  A  C  circulus  aequar 
rfS47lislunul«BACBD,hocelt,6x(S.  Unde facile, ftatuendo  diame- 


trumcirculi  efle adefus  peripheriam , ut 7 ad  22, imTniturdiameter 
AC :  nimirum,  fi  fiat  ut  3 8 area  ejufdem,  ad  arcam  circuli  A C  6i5, 
ita  451)5  D^""*diametri illius,ad  784,  diametri  hujus.  Unde  AC 
fit28.  E6  itaque  Problema  redudum  eft ,  ut,  Datis  A^»  reftanguli 
ABC  latere  circa  redum  A  C  28,  &  D  C  8,  difFerentia  reliquorum 
duorum  AB  ,  BC  ,  invenienda  fint  latera  AB  ,  BC  ,  per  6^*™ 
pi-opnem  hujus : eritque AB  vel BD 43, & BCj j .  Qux  inveniendse 
proponcbantur. 


XLIV. 

Dato  fcmicirculo  ABFC,  punauminvcnireEindia- 
mctro  A  C  vcl  ea  produfta ,  e  quo  fi  in  dato  angulo  D ad 
circumfcrentiam  ABC  reda  ducatur  linea  EF,quadra- 
tum,quod  ab  ipfa  defcribitur,  ad  rc6tang,ulum  AEC,  con- 
tcntum  fub  rcdis  E A,  A  C,  inter  qusefiturQ  punAum  E  &: 
diamcrri  AC  utrumque  terminum  A  &  C  interceptis, 
datam  habeat  rationem ,  G  H  ad  H I. 

idem 
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Tdemhoc  ab  Eutocio  ojlcnditur  in  commcntnyiis  fuisfu^ 
fcrss&S^  frof^'  Ubri  i*"*  Conicorum  Apollonii. 

Priniiiin  it^itur ,  li  Ja- 
tiis  anguliis  D  cft  rcctus, 
rcquiritur ,  ut  H  G  lit  ar- 

3uaiis  H  1  :  quandoqui- 
cm  fifupcr  ACutcun- 
que  ducatur  perpcndicu- 
larisad  circuiiitcrentiani, 
□«n^  ipfius  fcnipcr  »  cft  ^^^^  j,,,-; 
xqualc        A  L  C       £  W  l  r/. 

QiurcliDnon  fit  rc- 
^lus,  ponjtnr  priii.oGH 
cllcxquali^Hl.&cxccn- 
troM  ducatur  MFinda- 
to  angulo  D,  ciiiti;  prop- 
tcr  xqualitatcm  lincarum 
A  M ,  M  F  *  &  M  C  ,  G~«  M  F  xqualc  o»-  A  M  C.  Uc  rccjui- 
rebatur. 

At  verb  G  H  majorc  cxiftente  quam  HI,  fcgmento  GK,  conltitu- 
aturanculus  C  AB  xqualis  anqulo  D, fi  is  acutus  fit,  aut  ei deinceps.ii 
obtufus  fuenti&:  cx  M  ad  medium  iplius  AB  ducatur  ML :  qiix  ^  mfi  ^fj^';;; 
ABcritperpcndicylaris.  E>tindc  rtat,utGKadGI ,  hocclt,utdirtc-  ' 
rcntia  iparumGH,Hladearundcmfuiimiam,ita^  "^s^^iiZ 


caturuueNM,  fccans circumlerentiara  m  F.  Dico  li  cx  Fad  A C  du-  — 


cirur  FE  parallela  A  B,  hoc  cft,  in  datoangulo  D,  D 
AECclt,  utGHadHl 


Um  Eucl. 
'  a  Vttie  CU- 

^''q'S^'d^monftr3ndiim,producatiir  FE  adaltcramcircamfc-  p""'  -f- 
.cnti^r  partem  in  C^,  junga.urcjue  B  M.  fccans  E  l-  in  P.  Quoniam  '^'"■^f^^;^^ 
itaque  pcr  conftrudtioncm G  K cft  ad Gl,  ut  LB ad  LN;  lioc  cft,  in-  ^f^^^;^ 
vcrtcndo  G  I  ad  GK,  ut  LN  ad  LB :  crit  quoquc  '  pcr  convcri.onem 
rationiJ.utGIadKLitaLNadBN.vd  OF*l  PF.  Etfumptis.-intc-  fy 
cedcntJum  duplis  <>. ut  dupla  GI  ad  K I, l.oc c(l  S ut  G I  ad H  1,  ita  o  E Jm. 
OF  ad  PF^dividcndc^Jc  f  ut  GH ad  Hl, ita  QP,  hoc  cft,  LF,  ad  PF,  ^ '     ^  ^^. 
hcTccft,  QE.  Scdut  LF  ad  EQ^ita  cft  « (.illumptacommunialntu-  ^,^^  ^^^, 
dineEF)  dEF ad o QKFvcl AEC Etitit.i(jucutGHadHl,  ht.o  T.rtj, 
UaDEFadciALC.  Elitn 

M  ;  QuoJ 


^94  Propositiokbs 

Quod  fi  GH  minor  fit  qiiam  HI,  fegmento  KI :  fiat  riirfus,  utK  I 
ad  G  i  (hoc  ell ,  ut  difFcrentia  ipfarum  G  H ,  H I  ad  eatundem  fLtm- 
mam),  ita  AL  ad  LN,  jungaturque  NM,  qux  produfta  fecet  circum- 
ferentiam  in  F  :  Tum  fi,  ut  ante,  ducatur  FE,  erit  □  FE  ad  q  AEC, 
iicutGHadHL 

Etenim  produfta  FE,  donec  ab  LM  produda  fecetur  inO,  &  a  cir- 


i^corol.iQ  cLimferentiainQ^quoniam,perconftru(5):ionem,  Kleftad  Gl,utAL 
Bucl^^''^'  ' i^occik,  invertendo GI ad KI, ut LN ad  AL : crit etiam  i  per 

k  vioie  CU'  converfioncm  rationis,  ut  G I  ad  G  K,  fic  L  N  ad  NA,  vel  OF  ad  FE, 
'vittmadzz  Et duplatisantccedcntibus  ^utdupIaG  lad  GK,  hoccft  \  utGlad 
§i^tnti  E-  GH, ita QF adFE :  &  dividendo  HI  ad GH,ut  EQad  FE,hoc eft, 
Lem.EucL  jnvertcndo  GH  ad  H I,  ut  FE  ad  EQ^hoc  eft  (aflumpta  communi 
ifElB!'''  altitudincFE)  ut  □  FEad  q  FEQvel  AEC°.  Quibus  igiturfatis- 
-Eucl.        faftum  erit  primse  parti  Problematis. 

nT^/76)«/w-     Porio ,  fi  pundtum  E  invcniendum  fit  in  produfta  A  C :  fciendum 
Elem.    eft,  datum  anguium  D  eo  cafu  non  poflcclfc redum,  cum  cx  nullo 
^u^^^Sexti  P""^^     produfla  AC  perpendicularis  duciqueat,  qua^  circumfe- 
Efem.  Euci.  ^entiam  vd  tangat  vel  fecet. 

o^ssTertii  Hinc  angulo  D  non  cxiftente  re(5lo,cfto  primum  G  H  a^qualis 
E/^w.E//J.  Hl^fiattjueangulus  C  AB  arqualisanguIoD,  fi  is  acutusfit,  vel  illi 

qui 
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qui  ci eft  delxKeps  ,  li  hicrit  obtufus ,  &  cx  M  pcr  medium  ipfius  A  B 
u((jue  ad  circuniicrentiani  ducatur  rcda  M  L  F :  Dico  >  (i  F  E  ducatur 


K 


H 


parallcliAB,hoc  cft,  indatoangulo  D  adprodudim  A  C,  qmJra- 
tumEF  P  xqualc  eilc  rcCtani^ulo  AEC.  llt  rcquircbatur. 

GH  autem  majoriexiflcn- 
tc  ciuam  H  I,  fc^mcntoCjK, 
fiatutG  I  adCjK,hoccft,ut 
agt^rcgatum  ipfarum  GH, 
H  l  ad  carundcm  diftcrcnti- 
am ,  ita  B  L  ad  L  N ;  agatur- 
q        *  '    rNuiquc  mcir- 

Cii..  m rcCta  MN  F: 

Dico.duttiFEipfi  AB  pa- 
rallcla ,  circumfcrcntiam  l'c- 
cante  in  Q^D  F  E  ad  q 
AECe(rc,ficutGHadHL  . 

Quod ut  dcmonnrctur ,  produccnd.T  funt  M L A  M  B, cjonec  ipii 
EFoccnrrant  in  0&:  P.  Quoniam  igirurpcrconftrudioncm  Gl  ad 
G  Kcft ,  ficur  B  L  ad  L  N  :  crit  quoquc  T  pcr  convcinoncm  rationis 
GIadKl,ut  LBadBN,velOPadin  .  Lt  duplatis  antcccdcntibus, 
iuidaplaGladKl,hoccaSutGUdHUitaEPadPF:dividcndo- 
- ijue  '  ur G  H  ad  Hl,  ita  L  F  ad  FP  vd  E Q^hgc cft,"  (alfumpr  i .  :n 
•  inum  aitiuulmc  LF)  ut  D  U  ad  a  ^  ^        A L  C  ^ 

Dcni- 


p  f  id  ex 

l\rtiiElcm. 

Etn:. 


Cflro!.  ip* 
6V//»/i  E- 
lem  ¥.ucl. 

r  VtUe  CJ»- 
uium  adii 
Q^tinit  E- 
lem  Er  ck 

tt  Elem. 
Eiscl. 

tt  Elttn. 
EmcI. 
II  ^  I  Sexti 
r.'rm.  EncL 
;6  Tertii 
L.em.  EhcU 


f6  PaoPOSITlONES 

Deniqiie ,  fi  G  H  fit  mi- 
nor  quam  HI  ,  fegmento 
KI,fiat  rurfus, utGladKI, 
(hoc  eft  ,  ut  aggrcgatum 
ipfarum  G  H,  H 1  ad  earun- 
-dcm  difterentiamj  ita  A  L 
.  .  .  ad  LN  5  agaturque  ex  M  per 
j^torolig  y^'^(  ^ii-  ''-'  ^  \  Nufqueadcircumferentiam 
Qu^nti  E-         ^:^^—]-^  i       xeda  M  N  F :  Dico ,  dufta, 

lem.lc.Hcl,  E       A.  ^  ,-r«m      t:c  «/T 

z  vue  cu^  i^nte,  FE,  D^^ex  FEeffe 

'vium  ad  22  sid  £3^""*  A  E  C,  ficut  G  H  ad  H  I. 

§)uinti  E-  Produai  enim  EF,  donec  a  redis  ex  M  per  B  &  L  dudis  fecetur 
lem.  EucL  p  Q ,  &  a  circumferentia  in  Qj,  Quoniam  per  conftruaionem 
lfE'em  G I  eft  ad  K  I,  ut  AL  ad  L  N :  erit  quoque  X  pcr  converiionem  ratio- 
EucL  *  nisGIadGK,ut  ALadAN,velEOadEF.  Et  duplatis  anteceden- 
h s^7€)uin'  tibus  ^ ,  ut  dupla  G I  ad G  K ,  hoc  eft  S  ui  G I ad  G  H,  ita  EP  ad  EF; 
ti  Ehm.  aividendoque  ^  IH  ad  HG,  ut  PF,  hoc  eft,  E  Q,  ad  FE;  &  invertendo 
Eucl  G  H  ad  H  I ,  ut  F  E  ad  E  Q^hoc  eft  S  faffumpta  communi  altitudinc 
rfem  TJcl  ut  □  FE  ad  CD  F  E  Q^el  AEC  Et  his  quoque  fecundcr  parti 
^.^T^Tertii  Problematis  fatistadum  eft.  Ergodato  femicirculo  &c.  Quod  fa- 
Elem.Eucl.  ciendum  erat. 


XLV. 

Trapezii  ABCD,  cujus  latusBCcftparallelumlateri 
AD,cognitafunc  omnialatera,eftquc  AB  i}S),BC  1550, 
C  D  ,  &  A  D  173  i).  Jam ,  fi  in  eo  pifcina  fodienda  fic 
EFGFl7datxmagnitudinis  I  168  □'^"^deceppedarum,ita 
ut  cingatur  ambulacro  ubique  cjufdcm  laticudinis ,  qux- 
ritur,quaiTca  fit  futuraejus  laiitudoT;»? 

Sumpta  b  m  jequali  B  M ,  &  4  w  arquali  A  N  ,  quoniam  B  A  N 
fimul^cqualesfunt  AB,  itemque  ;«  C  &  «  D  fimul  xqualesCD; 
erunt bC^uD  fimul .tquales ipfis  A B &  CD,hoc eft,  28 o).  Qux 
fiaufcranturcxBC  &  AD  4063 , relinquentur  Bi  &  A4ia6®5 
eritquetiapczium  4fcCDfmiile  trapezio  r/GH.  ]am  perSprop. 

huiiis  quacrcV  ur  latitudow  n  u,eritque  <?,  ejufdem  femifEs,  linea  w  J;. 

Tum 
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Tum  fiat,  ut  28,  fumnia  ipfarum i>  C  » 4  D,  ad  w iS:^<^ ,  ita  fumma  ipfi- 
rumBt,A4  u^CO^id  t^P  27^.  Dandc,uti8,fummnipfarum(;C, 
4D,ad>iit,<^,ita  i6S.area  pifcinx  I,  ad  56,  arcam  '  Q^Cujus 
radix  6,  critipfum  latus  Porro  ftatuendo  clVc  mcdiam  c  fcric 
trium  proportionalium  R ,  Q.,  &:  S  ^  &:  P  ^7^1^  dirfcrentiam  cxtre- 
marum  R  &:  S,  invcniantur  pcr  16  Prop.lnijus  cxtrcmx  R  &:  S.Qyi- 
rumminorR^S^,  fcmifTis  erit  latitudinis  pifcinx-  fivc  rcCla  ^  T- 
Qii3cfiaufcraturexw^6o),rcftabit  iirr,  latitudoambulacri  m  T. 
Hmc  duais  rcdis  E h  F G, G  H,  &:  H  E ipfis  AB.  BC,  C  D, &:  D A 
parallclis  &:  xquali  ubicjuc  intcrvallo  ab  iis  remotis ,  dico  arcam  pi- 
fdr.x  EFG  H  xcjualcm cfle datx  arcx  1  i6i>. 

Demonstrdtio. 

Pcr  conftruaioncm  R ,  Q,  &:  S  funt  5  proportionales ,  hinccum 
^kS^i  xquali  s  R,&  i^^P  dirfcrentia  extremarum  R  &:  S  :  erunt  &:  T  t.. 
Q^TP3proportionalcs,adco(:i;«ofubTP.TtxqualeG^°Q9:^a  17  Sexti 
Deindc  quonia  pcr  conftruaioncra  cft,ut  fumma  ipfarum  t  C  &:  4  D  LUm.  EucL 


QQ. 

r 

1  [  

ad  m     Ita  fumma  ipfjrum  B  6  &  A  4 ,  fcu  ipraram  F/  &  E  r ad  t  P :  ^^^^^^  ^ 
erit  quoquc  invertcndo  ut  m  k^A  fummam  ipfarum  fr  C,  4  D,  ita  ^  P  ^,^ 
ad  fummam ipfarum F/, E f , hoc  cft ,  '  (aflumpta communi altitu ■  stxtj 
'  N 
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dine  ^T;  ita  p  P  i^T  ad  q  fiib  F/,  Ee.Sc  kJ  y  hoc  efl ,  ad  paralle- 
logrammum  Et'/(?.  ^que ,  quoniam  propter  fimilitudinem  trapczi- 
orum  a  b  CD  &  efGH  eft,  ut  m  kji  fummam  ipfarum  bCdca  D,  fic 
I  Sexd,  I^T  adfummam  ipfarum/G &  ^H,hoceft,*^  (alfumpta  communi 
Elem  EiicL  akitudine  kj)  llcut  □  ex  ^T  ad  a  fub  fGyeUSc  ^T ,  hoc  eft ,  ad 
trapczium  c'/G  H:  erit  cjuocjuepcr  ii.^.ut  □  cx  i^T  unacumQ^^ 
^Z''^'''^^!^  ^/GHuna  cum  pa- 

£^^^^^/*^f^ralIclogrammo  EFfe,hoc  cft,  ad  trapezium  EFGH,  ita  mk  adfum- 
^inii  E-  ""^^""^  ipfarum  bC^aD.  Scd  ut  fumma  ipfarum  b  C^a  D  ad  m  i^,  ita 
lemEticl.  <^cft  (68, arcapifcimr I, ad  3^,aream  □^*  QQ>Jioceft  ^,inveitendo 
g^/76)«/»- ;„^ad  fummam  ipfarum  t  C,  4  D,  ita  ^(^,  area  □^i  QQjidi68, 
Eiuf^'  pifcinx  I.  Quare  erit  S  ut  q  fub  T  P,  T  i^ad  trapczium 

hp^^iuin-  E-  F  ^  H,  ita  □  Q  Q^d  aream  pifcinx  1.  Eft  autem  q  fub  ^    T  k^ 
ti  Elem,     ^^qualc  oftcnfum  ipfi       Q^CjV^quale  igitur  quoque  erit  ^  trapezi- 
um  EFGH  areic pifcinse I.  Quoderat  faciendum. 


2^  4  Sexti, 

f^i6Glt<inti 
Elem.  EucL 
1  Sexti 
Elem.  EncL 


XLVI. 

In  triangulo  A  B  C,  cujus  latus  B  C  cQ^io  decempcda- 
rum,duda  eft:  utcunque  reda  BD,  dividens  angulum 
ABC , ita ut angulus  ABD  (it  38 , &  angulus  D B  C  29  gra- 
duum:  Quasritur,ii  areatrianguli  ABD  fit  45  □  decem- 
pedarum,  quan ta  fint  futura  A  B  &  B  D  ? 

DucSa  ex  C  ad  produftam  BD 
reciaCE  parallela  AB,crit  prop- 
ter  fimilitudinem  A^"™  A  B  D , 
DCE,  »  ADadDCutBDad 
DE.  Eftautem^  ADad  D  C, 
ficutAABDadADBC;^  BD 
ad  DE,  ficut  A  DBCad  A  DCE. 
Proportionalia  ie,itur  funt  A^*^ 
ABD,DEC,&:'DCE.  Dcindc 
cum  in  A^°EB  C  cognofcantur 
■  latus  B  C  &  bini  artguli  C  B E  & 

E ,  hoc cft ,  A  B  D :  invenietur  ex 
iisjuxta  do(ftrinamtriangiilorumplanorum,  areaA^^EBCjtS  y|J, 

cir- 
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circUcr,  Hinc  cum  trium  dictorum  A^*^~^"  co{;norcatur  i*"""^  A  B  D, 
&  ac»i;rcgatum  rclicjuorum  duorum  D  B  C ,  EDC,  hcc  cft,  11 B  C  3(1 
:  invcnictur,  pcr  modum  opcrandi in Scholio  i;"^-^  hujusollcn- 
ium,ADBCcirc  257^  :  ac  proinde  totum  A  ABC  ^Sj-^^^adco^uc 
duplum  cjus  ^yCwe  rcctan{;ulum  contcntum  fub  AB  (Sc  pcrpcndiculai i  ^^^^^^'^1 
C  cfle  I  57t^-  t  c]uihu5  porio  innotclcit  rcCtanLHiIum  fub  A  B 
&  BC^fitiatut  t  CadC  B,  hoc cft, utpiofo,  (inus  anpuliFDC,ad 
looooo,  iinum  anguli  rcdi  BFC,  ita  1377*^  ad  149^^0-  Quod 
divifum  pcr  B  C  i  o ,  dat  A  B  14  ,  hoc  clt ,  14  dcccuipcdarum ,  p 
pedum,  ^  3  digitorum,  circitcr. 

Porio  ut  invcniaturBD,poncndumcrit,ut  GCadCB.hoccd,  ut 
4848 1 ,iinus  nnpili  DBC,  aci  ic 0000,  linum  anguli  rcc^i  C  G  H.  ita 
47 1  ""^  C3 pcrpcndiculari  G  C (eu  ^  duplum  A^ >  DBC,  ^ 
ad  ,  o'"*^  D  B  &:  BC.  Qiioddivifum  pcrBC  10,  datDB  ^^Jf 

Pr^o       ^^^'  5^  dcccmp.,  7  pcd.,    p  dig.circiter. 

Duc"la ,  ut  antc ,  C  E  pnrallc- 
li  A  B,  conftituatur  fupcr  BL  pa- 
rallclogrammum  BliFG  xqualc 
A^*»  ABD,45Ddcccmp.  Dcin- 
dcfiat,  ut  6\$66y  finus  anguli 
BECvcl  ABL,  aJ  AB  100), ita 
92050,  finus  anguh  ECB,  adEB 
1495(2),  fic  4K4S1 , linus  anguli 
OCadECjSyfJ^.  Tum  divi- 
.1  450),  area  parallclogrammi 
DEl  G,pcrEBi4P5  i  >longitu- 
dincm  :  orictur  501  i),  iatitudo 
GH.  E  cjuibus  hcilc  invcnitur 
y  longitudoGB,fifiat,ut  61566, 

finus  anguli  GBH,ad  GH  3  oij^ 
taioooocfinus  anguli  rccuGHB,adGB  vcll  C  4^5>i).  Q^x 
ad  EC  7^7^^  addita,  dat  FC  1176.7).  Porrb  ,  cum  xqualia ponaniur 
A  ABD  &:  parallclogrammum  BLFG  ,erit,  ablatocommuni  rrapc- 
zio  lGrD,quoqucA  AGlaqualctrapczioFIDE.  Quibus  fmguhs 
fi  addatur  A  EDC,  crit  A  FlC  xqualc  binis  A>«' aGI,  LDC  C^are 

N  z  ^^^^^^ 
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c  P  29  Tri^  cum  ipfa  «  inter  fe  fimilia fint ,  adeoque  ^  ad  fe  invicem  ut  "O- 
mi.&^  mologorumlaterum:erit  □  ex  F  Crequale  binis  D'"ex  AG&  EC- 
sexti  Elem.  Hinc  fi  ex  161^176® ,  D^^  ex  F  C,  auferatur  ^193 »  □  exEC, 
^"'^-  ,  .relinquetur  1008807®,  DexACcujus  radix  1004(2),  erit  ipfa 
Am  Eul^^'  CuiadditaGB48p@,habebiturABi4P3@.Utlupra. 

Equibus  facile  etiameft  invenire  BD,  ftatuendo,  ut  2280®,  fum- 

ma ipfarum  A  B,  E  C,  ad  E  B  14^5 ®,  ita  A  B  149^3  B  ^  979@- 
Unde  porrb  AD    DC  inveniuntur  juxta  dodrinam  triangulorum» 


4  Sextiy 
&i6€luin- 
tt  Elem, 
J.ucl. 

h  f  z  Sexti 
"kkm,  EucL 


XLVII. 

In  triangulo  ABC  cognicis  angulis  ABD  19,  &  DBC  30 
grad uum ,  linea  B  D  10  dcccmpcdarum ,  &  arca  trianguli 
ABC  J5  □  decempedarum :  invenire  AB  &  BC 

Dufta  ex  D  reda  D  E  paral- 
lela  AB,occurrenteipfi  B  CinE: 
erit  propter  fimiiitudinem  A^^^ 
ABCDECSACadDQut 
BCadEC.  ScdutACadDC. 
ita  quoque  ^  eft  A  ABC  ad 
ADBC;&  ot  BCadECita 
eftADBCadA  DEC.  Pro- 
portionalia  igiturfunt  A'^ABC, 
DBCADEC.  Deindequo- 
niam  in  A^^  D  B  E  cognofcitur 
latus  D  Buna  cum  duobus  angu- 


lis  D  B  E  &  B  D  E,  hoc  eft,  ABD :  invenietur  inde,  juxta doftrinam 
^iorum  planorum,areaDBE  i^t^»^^^^*^^^*  H^"^  cumdidtorum 
3  triangulorum  cognofcatur  ac  majus  ABC  55,'^'  cxceiVus, 
quo  2^""^  DBC  fuperat  3"""^  DEC,  hoc  eft,  D  B  E 13  ^-l-i^  ,  invenie- 
tur,pcr  modumSchoIii  propofitionis  iS^-^^hujus,  A  DBC  fore^o- 
T^^^cl24T^.  UndefiDBCponaturcffe^o,-f^,  critABD 
^4rooo  ^'^t  vcro  fupponcndo  DBCefle  24,-^ ,  erit  AB  D  30- 
rHo  *  Qil^re  fumendo  A  B  D  eflc  24  ,*eritejus  duplum,  hoc 
41  Trimidl  ^^,  fub  AB  &  pcrpcndiculari  FDcontentum,  48  7—^.  E  cjui- 
Elem,EticL  buspgrro  invcnitur m fub  AB &: B D, fi  fiat,ut  FDadDB,  hoceft, 
ut  ^^l^^  >  finus  anguli  A  B  D,  ad  100000,  finum  anguli  redi  D  F  B, 

ita 
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Ita  48  J ad  105  rfl^.  Qno divifo  pcr  D B  1  o, orictur  A B 10- 
7 J  ?  o » circi tcr,  hoc  ell,  1  o  deccnip. ,  5  pcd. ,  9  dig.    5  {;ranorum. 

Porro  ut  inveniatur  B  C ,  Hat  ut  D  G  ad  D  B  ,  hoc  ci\ ,  ut  50000, 
finus  anguli  DBC,  ad  100000, finum  angulircdi  DGB,  ita(JiT?"j-?, 
iubBC&pcrpcndiculaiiDChoccft  J,duplumAi'  OBC, 
ad,,j__8^°;,Qlub  DB^BC.QuodpcrDBiodiviiu.datpaulbminus^'^''"  " 
quam  12  7^,hoc  cft.  iidcccmp.,  5  ped.,  8  dig.,  &  2<;ran.proBC. 

Eodcm modo,  fi  ABDponatur  ^Or^oo  » invcnictur  ABciicitcr 
1  >  r!i  l '  ^  9  rU4  i  ita  ut  latcra  A* B,  B  C  fin{;ula  dupltccm  for- 
tiantur  valoicm,C?L  quidcm  A  B  fit  vcl  iOj^l  vd  13  7^  i  B  C 
Vclii-^^}vcl9TTo:- 

Dudi ,  ut  ante ,  D  F.  parallc- 
la  A  B ,  conlhtuntur  fupcr  B  E 
paralleloprammum  B  h  l  C  x- 
qualc  A»«^  A  B  C*.  hoc  clt,55 
□  dcccmp.  Tum  fiat,  ut  83867, 
finus  anguli  DtB,  vcl  ABC, 
fcu  DLC  57  prad.  ,  ad  D  B 
10  o^,  ita  453991  fiiHis  anguli 

BDEfcuABb,adBL  54^5l> 
&  5ooco,finus  anguli  DBL,  ad 
^  i.  DL59^2,T).Deindc,i!tioocoo, 

P  f,nusanoiilireaiDHB,adDB 
ioo),ita  4y5PP>^^454oS,  perpendicularcm  D  H.  Huk  divisa 
5cg,  arei  parallclogrammi  B  E  F  G  ,  per  454^^^  >  P^^^P;"^^^^ 
lare^ii  fcu latitudinem  D  H,  orietur  1 2. , longitudo  G  B  fcu  F  E. 
Ecua  fubduaaDE  5961:0, reftabit  FD  ^M5C^.  Porro ouomam 
pa?allclcgrammum  B  EF  G  ;rqualc  pomtur  A^o  ABC  eru  rubdud^ 
communi  arci  IG  B  E  D,  A  FID  arquale  duobus  nmul  A^^  A  G  I  & 
DEC.  Hinccumipfa  cmtcr fefnmhalmt,acprcindc  ad^^^^^^^^ 
ut  D'^  latcrum  homoIoc;orum  ,  cnt  □  ex  F  D  xquale  binis  C  cx  ^^^^^  ^^^^ 
AG  &:  DE :  adccquc  f.  a      cx  FD  37«5P409l)  auferatur  □  cx  DL  ^^^^, 

«Vt  ip"  AG.  Huicf,addaturGBuii5®>  fi^t  AB  13636®,  paulo  EUm.tucL 
minor,quamfupra.  ^  ^  p^^^.^ 
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Porro  ut  inveniatur  B  C,  fiat ,  ut  7<^74D ,  difterentia  ipfarum  A  B 
PE,ad  BE  5415®,  ita  AB  13656®  ad  BC  p6i8®.  ut  fupra. 

Eodem  modo,  fi  D  E  agatur 
parallcla  BC,  donec  occurrat  ipfi 
AB  inE,  &:  fupcr EB,ut  fupra, 
conftituatur  parallclogrammum 
BEFG  rccjuale  A  B  C,  inve- 
nietur  AB  io5p2® ,  paulo  mi- 
nor,  quam  ante ;  &:BCi2385®, 
paulo  major,  quam  fupra  Ita  ut 
AB&B  C  fingula  fint  duplicis 
folutionis,  nimirum  A  B  vel 
i^656®,velio592®;&:  BCvel 
9618®, vel  12585®.  Equibus 
deinde  facile  eft  invenire,  per 
doftrinam  A^"^  planorum ,  li- 
neas  A  D  &:  D  C,  c^ux  fimiliter 
duplicis  erunt  folutionis. 


F 


Adhuc  diter. 


H 


Dufta,ut  ante,  DE 
parallela  AB,  &:  exD 
luper  B  C  demifla  per- 
pendiculari  DF:  erit,ut 
fupra,  BE  5415®»  &^ 
DE59(Si®.Tum  fiat, 
ut  looooo  ,  finus  an- 
gulirca:iDFB,adDB 
100),  ita  50000, finus 
anguli  DBF,  adDF 
5  o).  Deinde  fupponen- 
doA^^^^DBGsequale 
femiflTiAii  ABChoc 
eft,  275®,  fidividatur 
^75®  per  15®,  fe- 


miffem  perpendiculari^  DF,feu,quod  idem  eft' 55  ier^^oriet Jr  bafis 
BG  ii@.Sijam  BE5415®  femiffis  fuerit  ipfius  BGii@,inventa 

quo- 
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quocjue fuirtet  BC  11  6>,acproinde AB&:  BC  fin[»ulx  umii?? tantum 
lolunonis.Sedcum  hic  minor  fit>cruntAB^  BC  lu-.j^ula:  duplicis  fo- 
lutionis.Ad  cjuns  invcniendas,  poncndo  EH  xcjiialcm  LB,  cidcnujuc 
pcrpcndicularcm,  dcfcribatur  ccntro  G  intcrvallo  G  E  frniicirculus 
El/»  quifccctur  i  rcda  H  I  i  (ipfi  B  C  parallcl.j)  in  pundis  I, /.E  c]ui- 
bus  fi  lupcr  BC  dcmittantur  |x^rpendicularcs  1 C  &  ir,oflcp.dcnt  ipfor 
longiiudincm  latcri!»  B  C.  Hinc  li  19300 5 ^p^^,  □  ex  B  E,  EH,  vcl  A^^hitius, 
C  1,  aufcraiur  a      cx  G  E  vcl  G  1 3 1  n^^^p^S  .  rclinquctur    □  ex  '^^j 
CG  15^140002  Ec]iioextractaradicc,invcnicturGC  vclGi  i^SiO).  ^^^^^ ' 
Quxcx  BG  iio)ablata,  aut  cidem  addita,dat  BC  5?6i7CD>vcl 
12585^.  Cujus  demoi.ftratio  cx  modoprxccdcnticfl  manitclla.  e^^Sexti 
Deniquead  invenicndum  A  B,  fiat «  ut  C  E  4  2045)  >  ^^1 65)70®  ^»*^^» 
adEDf5?6i(i:,ita  CB  9617®,  vel  12585®  ad  A  B  13658®, vcl 
1055)  2<®. 

XLVIII. 

Dato  triangulo  AB  C,  produclifciuc  latcribus  AB,B  C 
Indcfinitc  vcrsus  AccC:  pcr  punctum  D,utcunc]uc  da- 
tum  in  A  C  cxtra  Cjus  mcdium  ,  rcclam  lincam  duccrc 
IDHi ica uc  criangulum  I H  B  iic  xqualc  triangulo  ACB. 

Conjlruclio. 

Ducta  D  E  parallela 
A  B,  tum  EF  parallela 
AC,ac  rurfusFG  paral- 
lelaCB,  nrrarurcx  Apcr 
Greaa  AGHidico,  fi 
cx  H  pcr  D  ducatur 
HDI,  trianpuIumlFlB 
artiualc  cllc  triangulo 
ACB. 

BemonJlrAtio.  Pri^ 
Etcnim  produda  FG  '^^;^^^^^ 
ad  K .  crit  ^  Proptcr  fimilitudincm  trlangulorum  F  G     K  G  1)>  ^G  ^.^^; 
S G D,.t  FG ad  GK.  Scd  ut  EG  ad GD,  ita  c,noqueel  B  A  ad  A 1;  ,  ^  ,,,, 
&  B A  ad  Al  ^  ut  A  B AH  ad  A  H  A 1 :  itcuuVic  F G  ad  GK,  ut  B  H  .^^.^^^^^^^ 
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adHC;&BHadHC,utABAHadAAHC.  Erit  igitur  ut 
^  p  c^inti  A  BAH  ad  A  H Al,  ita idcm  A  BH A  ad  A  AHC;  adeoqiie  ^  A  H AI 
.Mlem,EucL  crquale  A^^  A  H  C  Hinc  fi  illis  addatur  commune  A  BH  A  :  erit 
A  IHB  a^quale  A^^  ACB.  Quod  erat  facienduiii. 

A/Ucr. 

Fi^t  ut  C  B  ad  E  B ,  ita  E B  ad  E  H.  Ecenim  quoniam  ^ ,  propter 
fimilitudinem  A'""^  AHB,  AGF,  AB  eftad  AF,  licut  BH  ad  FG,  hoc 
eft,  EB:erit(]uoquedividendoe  BFad F  A,it2 H E  ad EB.  Sed  ut 
BF  ad  FA,  ita  efl: ,  ^  propter  parallelas  FE,  AC ,  BE  ad  EC.  Quare 
erit  s  ut  HEnd  E  B,  ita  EB  ad  EC :  &:  convertendo  ^  CE  ad  EB,  ita 
EBadEH.  Quod  erat  demonftrandum. 

Adhuc  aliter. 

FiatutFBadBA,itaAFadBI.  Quoniamenim,utante,  ABeft 
ad  AF,  ficut  B  H  ad  EB3  &  per  converlionem  rationis '  AB  ad  B  F,  ut 
BH  ad  HE :  erit  quoquc  invertendo  ^  FB  ad  B A,  fic  E  H  ad  HB,  hoc 
eft,  ^  propter  (imilitudinem  A~"^  H  E D,  H  B I,  ut D E,  hoc eft> A F> 
adlB.  Quod  erat  oftcndendum. 

Porro  pundum  D extra  medium  linea^  AC  dari  debcrcy hinc pa- 
tet 5  quoniam ,  fi  in  medio  ipfius  datum  fuerit ,  nulla  recfta  IH  per  id 
duci  poteft,  faciens  A^"°^  JHB  xquale  A^°  ACB ,  fed  fem.per  majus. 
Id  quod  manifeftum  eft,  ducendo  A  L  parallelam  B  C ,  unde  ^  fiunt 
duo  A^^  ALD,  D  H  Cinter fe^equalia, quibus  fiaddaturcommune 
trapezlum  ADHB  :  crit  totum  trapezium  ALHB  arquale  A^^  ACB, 
acproindeAlHBtrianguloILA  majus  quam  A  ACB.  Adeo  ut  eo 
calu  A  ACB  fitiiiinimum ,  triangulorumomnium,  qux  a refta  per 
D  duda  conftitui  pofTunt.  Ad  quod  quidcm  inveniendum,  opiis  tan- 
tum  eft  ducere  D£  parallelam  AB, (i enim  EC^tqualis fumatur  EB, 
&exCper  D  agatur  recSa  CD  A :  erit  A^^  ACByminimum. 

XLIX. 

Dato  parallclogrammo  A  B  D  C ,  ex  vel  per  pundum 
E ,  datum  in  uno  laterum  B  D ,  vel  eodcm  produdo,  rc- 
dam  lineam  ducere  EF,occurrcnccm  lateribusoppofitis 
AC, CD,  vel  iifdem  produdis :  ita  ut triangulum  FCG,ab 

cadem 


Sexti  Elem» 
EucL 

ti  Elem. 
EticL 

f  ^2'^exti 
Elem.  EucL 
gpi§}j4in^ 
ti  Elem. 
EhcL 

h  £  coroL  19 
^uinti  E- 
letn.  EucL 
i  f  ccroL  Jp 
Qtiinti  E- 
lem.  EucL 
k^coroL^f* 
^inti  E- 
lcm.  EucL 
Ijcorol.q.f* 
Sexti  Elem, 
EucL 

mpzdPrimi 
Mlem,  EucL 
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cackm  contcntum,  ad  parallclogrammum  ABD  C  da-  ndtfigurMi 
lam  habcac  raiioncm,  HD  ad  UB.  P;}^^^ 

Ef}  hxc  164-  Prop.  lihri  7  Collcchonum  ALuhcmAticaram 
Pappi  Alcxandrini ,  qu.tm  hic gcncrAlcmpropoftn^ntds &fcl- 
vimus  ,  cu]us  quidcm  conjlruciioncm  non  ojlcndit  Jcd pctcrc 
'vidctur  cx  lil^is  Apollonii  dc  Spatii  Scctionc,  qui  icmpo- 
ruminjuriJi  pcr:crunt,atquc pojlca  rcftttuttjunt  ab  crudttif- 
fimo^cclcbcrrimoquc  Vtro  D.^Jfillcbrordo  bncllio,^///  cr  dc 
Dcrcrminata  &:  Raiionis  Scctionc  Ubros  ^  in  Iticcm  rcvo- 

CMVit. 

Conjlructio, 

Ducta  H  I  parallcla  A  B  vcl  C  D,  facientc  parallclogrammum 
HDC 1 ,  dcfcribatur  fuper  HE  fcmicirculus  HKE  ,in  quo  aptata  E  K 
a:quali  E  D,  jun«zariir  H  K  :  dico,  fi  I  F  fumarur  xqualis  H  K,  c\'  pcr 
punAa  F ,  E  rcaa  linea  agatgr,  A  F  CG  clTc  aJ  q  A  B D  C,  ut  H  D 
adDB. 

lUmonJtratio. 

Quoniam  cnim  »  in  L)^  rcdangulo  HKE  rcftilinca  figura  de- ^V^^'^''^] 
fcripta  fupcr  H  E  xqualis  cft  binVs  fimilibus  fimilitcrquc  politis  ^^J,  ^^^^, 
firruris  fuper  E  K  &:  K  H  defcriptis ,  (i  pro  his  alVumantur  iimiha  ehcL 
HLE,  DGE  .    1 L  F,  quorum  homolo^a  latcra  funt  H  E,  ED,  hoc 
crt,EK,.\:  EF,hoctft,HK:crit  A  HLEaqualcbinis  ZL.^i^DGE& 
ILF.Quare  fiini"^^  &:  2'*^  f:gura  abutraqucparte aufcraturcom- 
munc  A  D  G  E,  erit  rcliquum  trapezium  H  L  G  D  rcliquo  /L^^  1  L  F 
a-qualc.  Qyibus  fi  aJdatur  commune  trapezium  L  1  C  G  crit  q 
HiCDxqualcZ-^^FCD.  At  vcro  in  ^^»-»  &:  ^«M^gura fi a diais 
l}^  utrinquc  auferatur  comnHinc  Al  L  F,  erit  rcliquum  trapczium 
IHEFxquale  rclic]iio  A^^EGD.  Qiiibus  lingulis  li  addaturcom- 
niunc  trapezium  FEDCcrit  q  IHDC  xquale  A^^ FGC.  Dcnique 
in5''&:  6^*  figura  ,  fi  dictis  iJ''  addatur  unobiquc  communc  fpa- 
tium  lLLDC,\iit        H  D  C  .rqualc  A^M-GC.  Quocirca  cumin 
omnibus  hifce  hquris  o  ^^DC  fit  arqualc  L}^  F(jC,  &'  ^  □  IHDC  hft  Sexti 
fitadaABDCJicut  HD  adDB  :  ciitquoquc^FG  CadcD  ^^^rn.EncL 
ABDC.utHDadDB.  Quod  crat  lacicndum. 

O  Quod 


Jo6  Propositiones 

Quod  adi"^^n^  &  2^^»"  figuramattinet^ipfe  unam  tantum  ad- 
inittunt  folutionem,  nec  ulli  determinationi  funt  obnoxise,  ut  contra 
fit  in  4°"^  reliquis.  In  quibusH  E  non  mmor  ejfe  debet  quam  E  D.  /£quali- 
bus  enim  exiltentibus,  recta  ex  I  per  E  duda  quicfito  fatisfaciet> 


critque  I E  G  A^"™  omnium,  re6ta  per  E  dufta  contentorum,  mini- 
mum.  Hoceft  Problema  eocafu  erit  fxovxxov  feu  unius  tmtm  folu- 
tmiSiCum  alias  duplicem  admittat.Etenim  invcnta  linea  FEG,  ut  o- 

ften. 
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ftenfum  efl,  ducenda  crit  pcr  E,  ut  in  prxccdcnti  Problcmatc,  alia  rc- 
da,iacicns  Zl^^"'xqualc  ipli  FGQaltcram  prabcnsfolutioncm.QiKt 
quidcm  breviiis  hic  invcnitur  ,  poncndo  tantum  HK  ,  quam  in 
4^-*  liguiaab  lad  F  vcrsus  C  pofuimus,  in  cadcm  rccta  ad  al- 
teram  partcm,dt  in  5"3c 6"hi;ura  fadum  ci\y&:  illam,  t]uamin  j'* 
&  6"  hgura  ab  I  ad  F  versiis  altcram  partem  pofuimus,  poncndo  in 
eadem  rcda  versus  C,  ut  in  4"  &  5"  Hgura  fadum  d\  j  duccndo  dc- 
indeex  invcnto  hoc  punCto  pcr  E  rcdam  lincam. 

Ubi  porro  patet  in  5«»^  &:  6"  rtgura ,  ubi  pundum  E  in  produdo 
latcre  B  D  datum  cft ,  rationcm  iplius  H  D  ad  D  B ,  majoris  fcmpcr 
in^(]ualitatiscllcdebcre,hocell,  H  D  majorcm  cjuiin  DD;  quoni- 
aminhifcecafibusAFGCfempcrmajuscilcjuam  q  ADDC. 

Dcnique,  quod  fpcdat  ad  rtliquos  cafus ,  fi  in  ipils  cum  Pappo 
velimusut  A  FGC  ft  xqualcQ"*^  ABDC,  quo  cafu  HD,DB  fcm- 
per  xqualcs  funt ,  &:  IH  cadcm  qux  A  B :  fcicndum,  conlhiidione  ac 
demonllrationeinvariatamanente,pundum  Bloco  H  alVumcnduni 
elfe,  &:  A  loco  pundi  I. 

Eodem  modp  ex  vel  pcr  E  rcda  ducitur  linea ,  ita  ut  A  F  C G  fit 
xquale  dato  fpatio,  fi  tanium  ^  q  H  I C  D  hat  dato  fpatio  xqualc*, 
^  his  quidem  cundis  Problematis  calibus  fatisfadum  putamus. 


Triarfgukim  ABCfccarc  in  data  rationcrcfta  EFG, 
proccdcntc  cx  vcl  pcr  datum  punclum  E,  cxtra  vcl  intra 
triangulum  ABC 

Corjjiructto. 

Sedi  AC  in  M  m  rat ionc  data ,  jundaquc  B M  ducatur  ED  paral- 
lela  AC,  occurrcns  ipii  BC  vcl  cidem  productx  in  D,  dclcnbaturquc 
fupcr  D  C,  pcr  44 prop.  i  iib.  Elcm.  Eucl.  1  H  ^  C  xqualc 

/L^o  M  B  C  t  vel  brcvius ,  mutando  tantum  A  MBC  m  A  N  D  C  (du- 
cendo  ad  hoc  BN  parallclam  D  Mj  dividcndoquc  N  C  bilariam  in  1: 
critQUC  rcda  E  F  G ,  cx  vel  pcr  E  duaa  (ut  in  antcccdcnti  problc- 
^  O  1  ^^^^^) 


io8  Propositiones 

jnate) faciens  A  FC G  sequale  cd"^^  I  H  D  C,  reda qu^fita. 
Eodem  modo  ex  vel  per  E  redaduciturlinea^faciens  A  FCG 


scquale  dato  fpatio,  conftituendo  tantum  £3  IHD  C  dato  fpa- 
tio  a:quale. 

Mutato , ut  ante,  A^^MB  C in NDC , ducatur  EO  parallela B  C^ 


O  -K 


\  i 


cccurrens  ipfi  AC eidemve produfta?  in  O.  Tum  fumcndo NC  effe 

unam 


G  E  O  M  E  T  R  I  C  JE. 
unam  cxtremnrum,  &  CO  diffcrentiam  mcdix  c\'  alrcrius extrc- 
nix,  c  feric  trium  proportionalium, imeniatur  pcr  28  prop.  hujus 
media  FC.critciue  FO  alteracxtrcma.  Quibus  poiitis ,  (1  ducatur 
reda  F  E  G,  erit  ipfi  quxfita. 

Similiter  fiA^^^^^FCG  acjuale  requiratur  datof^utio,codcm  mo- 
do  operandum  erit,  fado  prius      NDC  cidcm  fpatio  xciuali. 


DcmonfrrAtlo, 


Quoniamcnim  FO' 
FC&NC^  trcs  fun^ 
proportionaIcs,&:  fupc 


JlrtitilO- 


defcripta 
funt  fnmlia  L}^  FEO 
i^FGC.  crit^  i";*FO 
ad  ^»»^"»  N  C,  ficut  A 
FLO  fupcr  I"»»  ad  A 
FGCfuptri**^  Sedut 
FO  adNCitaquoquc 
c  cftidcmAFEOadA 
lsDC,hocca,MBC. 
Quarc .  cum  A  F  E  O 
ad  A 1:  GC  candcm  ha- 
beat  rationc  quam  ad 
AMBC,erit<iAFGC 
xqualcA^^^MBCad- 

eociue  rclicjuum  fcg- 
mcntumABGFxqua- 

lc  rcliquo  L}^  A  B  M. 
ScdutABMadMBC 
fic^AM  cft  adMC. 
Eritigitur  ut  ABGF 

ad  F  G  C  ita  A  M  ad  M  C  Qnod  erat  facicndum. 

S  C  H  0  L  I  y 

JL  e.  rel  fer  f.ul.n  E,  e.r.  rel  '^^TS^^^ 
^eZdo  dmde  {pojl^am  q  1  il  C  D ,    ante ,  f.clum  cjl  ..uale^^ 


hfeorol.19 

Sexti  Elem* 

hMCl. 


I  Sexti 
Elem.EucL 


Elem.  HucL 


c  f  t  Sex/i' 
E'cm.  EhcI, 


o  } 


NDC, 
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N£)C,  boceft,MBC)  iit  inprmo  modofuitoftenfum:  veletimut  infecun- 
do,  invenkndo ad  N  C,  ««4»» extrem^rum,  &CO^ hoc eft,  D  E, differen- 
ttam  ntedix  &  dtertusextrema,  mcdiam  FC. 


■A  J'    I  ,  f  J.1 


StmtltteradauferendumfegmentumFGP  Qjquale  datofpatio :  opor- 
tet  etdempmsaddtto vel  ab  eoftibduclo  A'» CPO^ tta  ut aZegattmvcl 
differentiafitA  NDC, operattonem porro inftituere,  ut  fupra 

Id  quod  eodcm  modo  de  omnibus  figuris  recWneis  eftintelligendum. 


F   I    N   I  S. 


in 

rontam  fennltimA  Primi  V.kmentornm  Euclidis^ 
qu.tm  in  harum  alitcr  dcmonftrxvimus ,  fer- 
'  mAgm  ufus  exijlit  i  pUcuit  in  gratiam  Gcomctrix 
tyronunh  qui  in  ferpcndendis  Vropofttionibus,  qu.t 
Admirxndus  froprictAtcs  confptcuAfquc  utilitates  exhibcnt^ 
deleifart,  atc^ue  lon^t  antecedcntium  Propofitionum  fcrie  dc- 
terrert  folent^  corutnniorem  hanc  cjus  dcmonjhationem  fub- 
ncilere. 

^  ^  Qj^adratiimEBCD 

qnadratisG  FB  A  & 
ACHI  rimiil  fiimptis 
a'qiulecnc,itaollcn- 
ditur.  Prodiicantur 
F  G ,  H 1  duncc  fibi 
inviccm  occurrant  in 
S  ,  jungaturtjiic  S  A. 
Quoniam  itaqiic  H- 
ouraSFBCHexccdit 
□^"^EBCDtribus 
Ai''EFB,CHD,:>: 
DS  E;  at  vcro  duo 
□  ^^GFBAc^ACHI 
rcCtangulo  SG  A I  & 
ABC:oftcndcn- 
dum  tantum  reftat 
E  FB,  C  H  D,  &:  D S  E  fimul  fumpta  q^°SGAI  una  cum  A'^ 
ABCeflexqualia.  Hoc  autcm  liquet  .conliderandotria-A»^  E  F  B, 
CHD,  &  DSEtum  inter fe,  tum  ipfis  SG  A,  AIS,  S^:  ABC  fi^illatim, 
hoc  cft ,  ipfi  czd'°  S  G  A  I  una  cum  A''^  A  B  C  cilc  xqualia.  Qyire 
conftat  propolitum. 

IV/  etum  hoc  modo,  ut  Vir  Dociifftmus  D.  Andreas  ab  Oudts-hoorn, 
MatbematumpeTttiadC  omm  virtutugcncre  jphididifimus. 
Triangulum  RBA  &:  trapczium  ACDQ^ommunitcr  contincn- 
tur  tam  in      EBCD  quam  in duobus       GFB A  &:  ACHI.  Dcm- 
de ,  duas  reliquas  partcs  ABC  &:  R  AQE .  in      LBCD  contcntas 
tribir.  rc!i  r.is  nartibus G F L R ,  C  HD,  &:  D 1  Qj,in  □"*  G  F  B  A, 
^  ACHI 


1/^ 

H 


ITl 

A  C  H I  contcntis,  ctquales  efTe ,  patct.  qubd  A^""^  quidem  ABC  fit 
a:quale  ipfi  CHD,  at  tr^pczium  RAQE  isquaic ipii  GFBR  una  cum 
DIQ,  utpote,tolIcndo  fummam  A^^EGR  actrapez  nSEQI 
tum  cx  fumma^l^'^"'"  S  G  A,  A I S ,  hoc^lT:, cx  S  G  A  I,  tum  ex 
fumma  A^*^"^"'"  E  FB  &  S  E  D,  pr.^cedcntibus  ax]ualium.  Quocirca 
cum  omncs  partes  in  D^°EBCD  contcnta- ctiam  contineanturhve 
a^qualesfmtomnibuspartibus,D"GFBA  &  ACHI fimul confti- 
tucntibus,relinquitur  Q^^^^EBCD  quadratis  GFBA,ACH1  xquale 
'  clTc,  Quod  crat  oftcndcndum. 

Expletio  demotjjlrationis. 
Quo  nullus  dubitationi  locus  fupcrfit,  fcicndum  primo  ,  lineas 
G  AC     BAI  pcr  14  PrimiElem.  Euclidis  e^Tc  redas.  Dcinde  E 
ang^ulum  D^^  E  B  C  D  cadcre  in  redam  FS,  ut  &  A^""^  E  FB  effe  A'° 
A  B  C  a-quale ,  ita  oftenditur.  Cum  cnim  pratcr  rcdos  angulos  ad 
F  &  A  etiam  angulos  FBE  &  A  B  C ,  cx  fublaiione  communis  anguli 
EBA  ab  utrcque  rcfto  F  B  A  dc  EBCr^quales  habcant;  ac  infuper 
eorum  quoquc  latcra  F  B,  A  B,  proptcr  D^^  G  FB  A,  sequalia  fint : 
af>z6rrimi  ^iuntitidcm   rcliqua  latcra  FE,  EB  rcliquis  latcribus  AC,  CB,fin- 
lELm  Erul.  ^^|^  fipguUs,  ^quaiia;  &  ^  A^""^  EFB  .Tquale  A^^  ABC.  Hinc  cum 
Jiim.  eTcL       '  ^^^^    ^^^^^  :in^\\\o  ad  B  C,donec  ccnveniat  cum  F  G ,  conti- 
*  nuata  in  E>  ipfi  B C  oitenfa  fit  irqualis :  patet  E  angulum  D"  EBCD 
c  Vide  ea,  .cadcrc  in  redam FS.  Fiodem modooftenditur    angulum  Eejufdem 
qtu  Imbm^  Qti  EBCD  cadcrc in  latus IH,ut ^  A^^'"  ABCcfle  A^°  CHD xquale. 
turj.^ag.  41.  p^^^s^  ^i^^,,  SG  A  cflc  A^^^AIS  xqualccovincitur  pcr  ^^PrimiElem. 

[\  hiolIq  .«-^^m^  SGAI  parallelogrammum  cllc  dcmonftrctur ,  hoc 
d ^ isPrimi  eft,  cujus  oppofita  latcra  fint  parallcla.  Id  quod  liquct  ^  ob  arqualita- 
Elem  EucL  tcmrtclorum angulorum BAQ  FGA,&:  AIH.  Pr^Eterca A^^^^SGA 
ipfi  EFB,  110C  cft,  ut  fupra,  ipfi  ABC  aquale  efle  ,  vcl  hinc  arguitur, 
cp^Vrimi  quodSG  fitipfilA,  hoccft,  AC  sequaie,  &  GA  ipfi  AB,^  qubd 
Elem.  EhcL  ^^^,^^^\\  aGScn:  BAC  ab  iis  comprehenfi  rcdi  fint,  idcoquc  aquales. 

Deniquc  Zi^"'"  AIS  aquaii  Zi^^S  ED,  ita  conftat.  Quoniam  cnim, 
f/54  Primi  utfuprn,  FEcftxqualc  AC,hoccft,Al,^-  FS  ^TqualeBl:  critquo- 
Elem.  EiicL  ^^^^  ES  ipfi  BA  xqualcSimilircr  quia  DH  cequatur  AB,hoccft,GA, 
iJv:  S  H  a^quatur  GC :  erit  etiam  S  D  .Tquale  A  C.  Hinc  cum  in  A^'* 
SED,  ABC  latcra  circa  xqualcs  redos  ad  S  &:  A  fint  fingula  fingulis 
frp^Primi  a^qualia:  crun^  quoqucipfa  A^-*  Saqualia.  Eft  autcm  A^^"^  ABC ,  ut 
hlem.  EucL  fupra  oftcnfum,  aqualc  A^^ EFB  fcu  SG A^  hoc  eft,      AIS.  Quare 
.ctiom  A^^"^  SED  ipfi  AIS  a;qualc  cri^  .  . 
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■  Tlohilifumi  itttjttt  K^tn^rijpmi  Viri , 

U  M  pcrpendo  quancum  in  xrc 
vcllro  fim,quodlhidiis  meisnon 
•modoprorpcxcricis,  lcd  6c  iispro- 
'movcndis  ctiamnum  nulla  dcnc- 
„^o;ctisfubfidia:  xquum  duxi  ,  uc 
conatus  hofcc  ,    profcdiufquc,  ^ 
quos  ui  ftadio  i  Vpbis  mihi  propofito  fc-  * 
ciffe  autumo,  judiciis  Vcftrrs  cxp6nercm  jiit  vcl 
hinc  intclligatis  mc  fmgularis  iftius  bcncficcn- 
nx  immcmorcm  n6n  c(fc.  Neque  me  dubitarc 
finic  cximia  Vcrtra  humanitas,  qnin  id ,  quod 
offcro,  muncris,gratum  acCcptumquc  Vobis  fic 
futurum  ,  quum  &:  primitias  laboruni  nrcorum 
antchac  luculcnto  fuffragio  comprobavcrins,  &: 
alioqui  fcmpcrfavcrc  iis  ultrofolcatis,^qui mge- 
nuas  artcs  Rcipublicx  bono  prombvendas cxco^ 
lcndafqucfufcipiunr.  Quantaautcm  Mafhema^ 
ticarum  non  modo  fit  utilitas ,  fcd  &  ncccflitasi 
quanturaillxincxcolcndis,nmplificandis  mu- 

nicndis,  &  cxornandis  urbibus  confcrant  lubl|- 
^diii  quanta  infupcr  difciplinis  hifcc  cx  inevinci- 


n6  Epistola 
bili  cercitudinis  (ux  evidentia,  qua  ca^teris  omnr- 
bus  pra^cellunt,  accedatdignitasrnon  opus  eft  uc 
hic  depra^dicem  Vobis,  quibus  id  tam  ex  variis  ac 
fupremis  Reipublica^  muneribus  obeundis, 
quam  ex  crebris  ad  potentiflimos  Reges&Prin- 
cipcs  Legationibus,  quibus fumma cum  laude at- 
queexterorum  admiratione defundi  efliS:,  abun-» 
dc  conftat.  Videtur  equidem  mihi  rcm  acu  teti- 
giflc,  qui  dixit :  Scientta^s  bafce  ac  artes  adeo  humano 
genen  ejfe  necejf^rUs  ^  ut^  qui  illas  e  focietate  humana 
toliut  y  Solem  tpfumemundo  toUcre  ijtdeatur.  Quam- 
vis  igitur  conatus  eorum  vcl  maxime  laudandos 
putem  3  qui  eafdcm  ad  kcipubhc^  ufum  non 
tantum  diligenter  excolunt ;  (ed  etiam  excultas 
poftcritati  tradunt  atque  commendant ;  non  mi- 
nori  tamen  honore  extollendi  videntur  ii,qui, 
neceflitate  inarumprobeper{|^e£ta,  ipfarumFau- 
tores  exiftunt  ac  Meccrnates ,  omnemque  ope- 
ramdant,  ut  cum  reliquis  fimul  fcientiis  ac  arti- 
bus  propagentur.  Quod  fanc,  quanta  a  Vobis 
cura  fiat , \el  inde patet,  quod  Artes  Mathemati- 
cas  non  foliim  in  hanc  Academiam  introduci; 
verum  eciam  vernacula  noftra  hngua  doccrivo- 
lueritis,  &laudabih  hoc  veftro  inftituco  aliis,qui- 
bus  in  modcrandis  ftudiis  a:qua  poteftas  vobif- 
cum  data  eft  ,  imitando  excmplo  pr.Tluxeritis, 

Vo- 
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Vobifcjiic  xmulos  crcavcritis.  Qux  vcro  hinc 
glorix  dccorifciue  Acadcmix  Vcftra:  facta  (ic  ac- 
cclliOjtcftarur  tot  Nobilium,  Ducum^ac  Princi- 
pum  appullus  Frcqucns,  quicam,ut  prxclarafi- 
dcra  coclum ,  illulhcm  rcddunt,  8c  ob  hanc prx- 
cipue  caufam  adcunt ,  ut  in  Mathcmaticis  Scicn- 
tiisaddifccndis  omncmfuam  operarn  coUoccnr. 
Tacco  hic  virosinnumcros,  quiex  hocfcrcundif- 
fimo  Athcnxo,  tanquamcxcquo  Tro]ano,pro- 
dicrunt,  dc Rcpublicanollra  bcncmcritos,qui- 
quc  cam  concra  tot  hoftilcs  infultus  inconcuf- 
lam  ac  fermc  in vincibilcm  rcddidcrunt :  quorum 
opcin  civium  falutcai  atquc  incolarum  rcquieni 
ac  fccuritatcm  tot  loca  munita,  tot  tortahtiacx- 
tructa,  tot  dcnique  inimicorum  dchifi  conacus. 
Fatus  crgo  quos  belH  tcmporc  Mathcmacum 
culturahcicpcpcrcriclubcnsprxccrco,  cum  paf- 
fim  omncs  noruU:,  quod  mihtaris  difciphna,  mo- 
dufquc  gcrcndi  belh,  fivc  in  oppugnando,  fivc  in 
dcfcndcndo  ,  quahs  hic  cxcultus  aut  cxcrcitus 
fuit,  parerainorbchaud  invcncrit,&:is  quidcm 
ctiam  hoc  nominc  apud  omncs  gcntcs  cclcbra- 
tur.  Pacis  vcro  tcmporc,quantam  hxartcsRci- 
pubhcar  utihtatcm  aftcrant,  fruftra  cgo  commc- 
morcm  Vobis,  qui  ficjam  pridcm  pcrfjicdlum 
habuillis,  &:  quotidic  cxpcrimmi ;  Omncm  cx 

P  3  iis 
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iis  hominum  manare  folertiam  ,  eorumque  in 
muneribus  fuis  fclicicer  obeundis  dcxteriracem. 
Etenim  cum  ad  Reipublicx  noftr^  clavum  fe- 
deatis ,  plurimum  illam  Vobis  ,  Nobiliff  atque 
Amplifl^.  Viri;,  deberc  femper  judicavi :  quando- 
quidem  ipfa  mihi  roburferme  fuum  a  Mathema- 
tis  accipere,  atque  ex  iifdem  promovendis  con- 
fef vare  vifi  eft ;  quibus  propagandis  per  Dei  gra- 
tiam,  juxta  ac  Veftram  Curam  &  Dihgentiam, 
ad  id  faftigium,  quale  hodie  cernitur,  adfcendit. 
Quare  dum  mente  revolvo  ,  Vos,  rite  perpensa 
harum  Scientiarumutihtatc,  fcmpereafdem  pro- 
movifFe  ,  atque  carum  cultoribus  favifle :  oflicii 
meiefle  duxi,  laboris  hujus  five  nov^  fpeculatio- 
nis  foctumjam  pridemameconceptum^etfi  mu- 
nus  fublimi  Dignitati  Veftra^  valde  impar,  in  de- 
bita:  obfcrvantia:  ac  gratitudinis  teftimonium 
publicum  illuftribus  Veftris  Nominibus  confe- 
crare.  CUieln  fieo  vultu^quomeaccipere  foletis, 
acceptum  iri  intelligam ,  animos  mihi  addetis  his 
majora  ac  magis  digna  moIiendi.Deus  Opt.Max. 
Vos  Rcipubhca^.Iiteratis  omnibus  acftudiorum 
candidatiS;diu  incolumes  atque  felices  fervet.  Ita 
vovet&precatur^ 

Veftramn  Nohb.  &  Ampp, 

huniillimus  clicns 
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Eminem  tam  lcviterinGeemetricis  verfittim  epincr, 
tjuin  vel i//e  qiieqtie ,  ^ni primeriiiis  t.rntiim  Isbris  ca 
dc        -  ■',iitilil.Uem  vu/gxrium  F.iiciidis  Prcllcma- 
-      tu,.-  .ctliorihusccnftruendisd.prchcnderit.Ete- 
nim  firttie  hal/eatur  eoriim ,  qi/n pajjim  tsm  in  Ccometria,  qnam 
,lits  in  artibus,  Cjiu  eidem  f,pcr//ruc/£fiint,ftcienda  occnrrinit : 
ncnniftcontinuui  dtcforn  Problematiim  uft4S  c-  exercit.ttio  com. 
rerietur.  ^tbus perfpecJis ,  ratns  fum ,  cftiod ,  fiquid in  hortim 
ProbUmttam  conflritcJicnefort}  defidemtiim  foret ,  &  a  me  m' 
venttim  demenjlrarem ,  fimiliter  emntttit  reltqtiis  ,c]iiit  ttfdem 
innituntur,  me  fatisfecijfe  omnino  confidere  pojfim.  guapropter, 
(umtnim*dverterem,dtc7a  Problematx  in  campo  hn-re  altter, 
aiismin  charta,&ab  emnis  neneris  operartis  ac  artificthits  abfl- 
liyin  mentem  venit ,  idindeeriginem  ducere,quodtnchartaad 
esrum  cenJlrucJienem  fccundiim  Eticltdem  alujuid pajfim  pcjtii- 
larid-concediJebeat.ijiiedijuidem  in  campo  non  eodcm  modo 
necAqne  facilc  expeditiir.  Hinc.ciim  penitiiis  luc  tntrofpiciens 
perciperem ,  in  trtbus  tantiim  tetius  rei  cardtnem  i-erfri ,  tit:  a 
clato  punao  ad  datum  pundum  reaam  lincam  duccrc.  da- 
tamrcaamincontinuumrcclaproduccrc.  &:  c  datopun- 
£to,  tanquam  ccntro,  &  intcrvallo  quovis circulum  dclcru 
bcrc :  deprehendi.confderando  quam  difficulter  circiiliis  tn  cam- 
pe  defcrtbatur,quam  eb  catifam  tbidem  a  vulgari  Eiiclidis  cen/irii- 
endtmedo  recejfum,  &  adalium,  cjiii  partim  Ceemetrtcus  ccnjcn. 
du4eft,  deventum  fy.Vndefac/um,  ut,f,verbi  grat,a,datus  an- 
aulus  bifatiam  fit  divtdendu4,  ad  circtilorum  defcrtptionem  t/lic 
evttandam.tnPumcnt,.m,c]i,ed^PoIabiumdtcttur,ctrcHtus 

exiflens  in  i6o  partes  itquales  .gradusappe//atas ,  divi  us ;  n-r  ■ 
rtirfusMtin  60  minuta  mente  fi,hdtvtduntur,adtd  fr.t  ..^ 
dtim  coTtmtmiter  adhtheattir.^ocumangultamplttiidinctndt- 
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iiis  partihns  obfervata.fi  dioptra  ad femiffem  numeri  hartm par- 
tium  afflicetur^angnlus  in  dtios  ^qtialcs  dtfeftiur  ^is  non  hw 
jtifmodi  froceffum  k  Geometria  alienum  judtcet ;  qinpfe  tam  an- 
gtili  cjukm  line^dantury  qtmtwi  magnitudoydtim  nuUopartium 
hujUfS  divifionii  nnmero  exprimi  potef  ,  irrationalls  diciturf 
^luifnmo^fi  velnulli  tales  anguli  reperirentur,  nihilominus  mo- 
difs  hic  frocedendipro  Geometrico  habendt^  non  ejfet :  quando* 
quidem  hocpaBo  Problematis  Geometriciconsirtt£iio  pcr  Arith- 
metic(£  prirjcipia  ,  adcoque  non per  propria  perficitttr.  Sicuti  nec 
pro  Geometrica  conflrticiione  haheri  debet  Jtad  triangulum  ex 
datis  trthti^s  rcciis  lineis  conflituendum  ,  data  re5ia  aliqua  pro 
communi  menfirautamur  (quemadmodum  vulgo  fty)  dradeam 
cttjufqtie^lineA  longttit^dinem  explorcmtis ,  ///  exinde  magnitudo 
fingulorum  angulorum  calculo  innotefcat,  Etenim  prAterquam 
qucd  longitudo  uniufcujufqHe  harum  trium  lineartim  in propoft^ 
merifurApartibt44  non  femper  explicahtlis fr^  vei quoque  magni- 
tudo ftngulorum  angulorum per  circulipartes antedicix  divifvnis 
fempcr  exprimipoffit^  conftsiit  tertio  tota  operatio  in  numerorum 
calculo.quane  minimtim  quidemcum  Geometric^  confirucHone 
convenire  dlcenda  e[l.  ^arto  accedit,  ipfam  insirtimenti  in prA^ 
dicias  partes  divifionem  Geometricam  longe  dificiliorem  ejfe ,  ac 
proinde  neceffario pof  propofiti  ProhlemxtisconflruEiionem  fequi 
debere,  ^hnnto  deniqtie  confiderando  ^  quhdoperis perfe^io  in 
totum  pendeat^tum  ab.acctirata  inflrumentifabrica^  tum  ju^ 
fla  circtili  in  pr.<idicia^  partes  divifione  (qu^  utraque  ab  ipfis  eti^ 
am  peritiffimis  artificibtis  ad  perfe6tionem  non  perducitur  J  :faci^ 
le  concluditur,  ejujmodi  operationem  imperfeciam  effeacnaturA 
Geometri^  repugnare. 

Hinc  cum proceffum  in  campo perffe£tum  haherem^  ubi  Geome- 
tria  hancprxrogativam  fibi  vendicare  videbatur ,  quodibidem 
magis pure  o-  naturd  fiiA  convenienter  exerceri po  Jityquippe ubi 
iinex  c^flgur^  omnes  mente  duntaxat  defcriptA  concipiuntur.dr 
nonnifi pun£iorum  figna  in  ufu  funt:  vifumfuit  circulorum  dc" 

fcri^ 
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Jcriftmtem-,  omnine  illic  tneptAm,  rqicere,  ac  ad  diciorum  Vre- 
hlemslum  cons/ruf/ionem  poftulalum  hoc fubsUluere  :  Ad  da- 
tum  punaumin  data  rcda  indcfinita  rcdam  lincam  collo- 
carc,  d.itx  rcftx  tcrminatx  xqualcm.  Sjiodltcet ah  Euclide 
nt  Problema  conjlruatury&tamen  a  nulb  non  ob  fimplicitatem 
fiamprcprio  mirtefacile  abfolvatur,rge  pro  principio  habendum 
duxi,ac proinde a quovis  conceffumfuppcfut:  ({quidem  id non  mo- 
dtubivii  idoneam  praxin  admittif  ,  veriim  eliam  {meo  qutdem 
judicio)  mtura  fua  muUoftmplicim,qu  'am  circuli  defcriptio  exi- 
Rit;  incujusetiam  minim.t  portinncuU  effirmatioTte  e  datopun- 
aonon  tantum  una  fedmfimt.t  reclaalteri  dal.t  .tquales  f!,nt 
f,mend.t  aut  concipiendx. 

Perre perpendendo in  Gccmeirt.i,nullum  rrobUmj^qiinitum- 
vii ftmtlex,  Geometrice  conftrui  pefe,in  quo  ad minimum  squa- 
liias  duarum  rccttrum  Itnearumnen  ftt  conftdertndt,  '"cetiam 
haaenus  uUum  ex  Prcblcmatibus  Eucltdis  abfqite  ctrcuU  dcfcri'. 
ptione  conflructumftt :  judicavtmu4,qu'od,Ucetfxptiis  in  conjhu- 
endis  i.iiharibushifeEucUdis  ProbUmaiis  ad  punanm  altquod 
lineam  aUerixqualem  penamus^conftrttnio  tamcn  ncftrafropiery 
ea ma<ris  compoftia  cenfert  ncn  dcbeat  yfedfmpUctor^inqiiantiim 
eam  aliquoliestantitm  ponere,  qu.m  infintttes  affumere ,faciltnf 
tH  Tlon  equidem  inficias  eo,  tnjirumenlorum  ope  fxpe  altqutd 
facilitts  obtineri ,  &  confequenter  ea  admitii  pcfe ,  ubt  eerum 
ufus  taU  emolumentum  fiippeditat ,  quandcqiiidem  in  eum  fi- 
nem  funt  excogitata ;  ut  .  exempU  gratik,  circinus ,  tam  ad 
lenzitudinem  line.  capiendam,  quam  ad  eandcm  e.>c  puncle  tnjt- 
ILponendocrciill^  tnphno defaibetidiim.  J^cntam  vero 
hec  &his  ftmilta  ad  Mechanicam  petiits  quam  ad  <^<om'trtarn 
.crttnentUusqtitdemfccpttstncontcmplanda^^^^^^ 
7eLnslr]ttionJconftslit ,  L  autem  ctrca  trts  rumenta  ,  qutbu 
%faperftctlur,verf^tur:p\acuitpr.diaa  Problemata  ita  conflrue- 
u  \tcontcmplattoeorumconflriiaionisttbtq-,prol.cuaeffcpoffi  . 
Frstcrca,  cum  in  Ceemetriaab ^ntiquis  triage»eu  Proble. 
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matum  fiAtuta fmt,  ut,  Planorum,  SoIidorum,&  Linearium^, 
in  hoc  difcrepmtium,  cjuod  Plana  du^Hs  lineis  reBis  defcriptif^ 
circuUs  connruantur  ,  &  Solida  defcripta  infiiper  Conifefii^nej 
at  h\nt2iX\iin locumhujm  affiimptaaltacurvaymagiscompofttSr. 
vifumfuit,  confiderandoinfnita  effe  Vrohkmata,  adeo  fimplicia^ 
ut  fclis  reBis  lineis  conHruipojftnt  ,fuh  frAdt£io  genere  Plano- 
rum  Problematum  ^i'/;^  aliquod  fiihalternum,  utputa^  Sim^ 
pMciumPvohkmnum.con/lituere-yquorumitatjue  conflruSlio^ 
nem  in  hoc  traBatu  cxhthere  animus  efl.  ^d quod  vcleomagis 
incitnti  atcjtse  inftigatifuimu^ ,  cjttod  Nohi/ifimu^s  ac  CcUhcrri' 
mtis  Vir  Renatus  Des  Cartesin fua  Geometria  {cjuam  aliquot  ah- 
hinc  annisex  Gallico  idiomate  in  Latinum  tranflatanh  ntinc  de-» 
nuo  tiheriorihus  commentariis  illuHratam  edimtu)  fuccin£iam  & 
generalem  methodum  oflenderit^ad pradiciafuperiorum  gene^ 
rum  Prohlematayper  curvas  lineasjn  certa  genera  a  fe  dtfltn^las^ 
conflrttenda. 

Vndcy  qtiandoquidem  ntillAfimplicioreslinedqulmre^Aex- 
cogitari  queunt ,  qud  quidem  in  campo  per  radtos  vifttales  citra 
cmne  insirumentttm  defignantur  :  ^quum  duxi  conftru^ionem 
horum  vulgarittm  Euclidis  Prohlematu?n,ad q/4X  alia  omnia  Sim* 
plicia  Prohlemata  methodo  prAdi&at  GeometriA  2)»'"  Bes  Cartes 
reduci  poffunt ,  in  hoc  traElatu  oHendere  ;ftcut  etiam ,  quo  pa£fo 
Tlanorttm  Prohlematum  conftru£lio fieripoflfit^  edocere-^ita  ut  ea 
tam  in  campo  quam  in  charta  locum  ohtineat^eadem^  fimul  quam 
pattcifftmis  circulis  defcriptis  ahfolvnttir ,  uhique  ohfcrvans ,  ne, 
qttod pauciorihus  rite  peragere  licetyplttrihus perficiatur. 

^amohrem.exifiimans  me  mentem  meam  ahtmde hic  decla^ 
raffe,  Le£torem  non  diutius  detinendo^  Pr^fAtionifnem  impono^ 
ipfitmj^ad operis  examen  ahlegans^  ut  hac^  qu^  novA  contempla- 
tionis  inventa  funt  ,favore  cxcipiat  ac  in  ufum futim  convertat^ 
rogo.  Vale. 

D  E 
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SEU, 

Quo;  loi vi  poHiinc,  ducendo  tantum 
rcclaslincas. 

PETITIONES  SirE  POSTrLATA. 
I. 

OjluUtury  uta  quovis  dato  punilo  ai 
quodvis  datum  pun£lum  rcdam  lincam 
duccrc  conccdatur. 
II. 

Lt  :  rcctam  Imcan^  intcr  duo  data 
puncta  tcrminatam,  cx  utraquc  partc  in 
dircclum  &:contmuum  producerc. 

III. 

Item  :  ad  datum  punftumindata  rcda  indcfinita  rc 
clamlincamcoliocarc,datx  ica^  tcrminatx  xqualcm. 

O  1  SequuH' 
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Sec^uuntur  Problemata. 
PROBLEMA  I. 


Troblema 
4  Trimi  E- 
lem,  Eiicli- 
dis. 


2^$Petit. 


I  Fe/it. 


Datum  angulum  reailineum  B  A  C  bifariam  fecarc. 

ConJiru6lio. 

Sumptis  in  reda  A  B  ad  iibi- 
tum  punclis  B  &  D  ponatur^ad 
punflium  A  in.reda  AC  linea 
A  E  xqualis  A  D,  ac  rurfus  ad 
punftum  E  in  eadem  recla  linea 
EF  ^equalisDB,  dudifque*^ 
redis  B  E ,  D  F,  fe  invicem  fe- 
cantibus  in  G :  Dico  redam  ex 
A  ad  Gdudam  angulum  BAC 
bifaiiam  fecare. 

Bernonjlratio. 

Quoniam  enim  ex  conftru- 
aioneAD,AE,  ut&DB,EF 
.Tquales  funt ,  erunt  etiam  A  B, 
AF:rquaIes.  HinccumA^^ 
ABE,AFD  lateraBA,  AE 
lateribus  FA,  AD  fint  xqua- 
lia,  &  angulus  ad  A  utrique  communis:  eriint  quoque  ^  reliquian- 
c.^  4P>'/?»iguliEBA&  AEB,reliquis  DFA&:  ADF,linguIi  fingulis ,  crqua- 
nem.  EucL  \qs.  Sunt  autem  ^  anguli  A  D  F,  F  D  B,  ut  &  A  E  B,  B  E  F  in  prima 
^$13  ^rtmif^^^^^  xquales  duobus  redis.  Hinc  cum  anguli  A  D  F  &  A  E  B  fint 
em.  ^f*^^' Qii^^^f^  arquales,  erunt  etiam  anguli  BDF  3c  FEB  arquales.  Qtioniam 
73  Primi  ^'^^^  in  2^  ^  figura  ^  anguli  ABE,  E  B  D,ut  &  A FD,  DFE  funt  sequa- 
Eiem.  EhcL  les  duobus  rcftis ,  &  quidcm  anguli  A  B  E  &  A  F  D  ,  a^quales  fint 
oftenfi ,  arquales  quoque  erunt  anguli  DBE  &  EFD.  Quare  cum  in 
utraquefigura  angu(i  DBG,  GDB  angulis  EFG,  GEF,linguli  fingu- 
lis, fint  a:quales,  ac porro  latus  D  B » BDG a:quale lateri-F E  A ^ » 
fj?  26  Primi  FE  G ,  erit  &  latus  D  G  lateri  G  E  sequalc.  Denique  cum  A^°^""* 
JEUm.  EhcL  £)AG,  GE A  latera  DA,  AG  lateribus  E A, AG,  fingula  fingulis,fint 
a?qualia>ac 3'iu'^IatusDG  etiamfit arqualeoftenfum 5  lateriGE: 

erit 
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frit  &:  f  angulus  DAG  angulo  GAE  itjualis,  adeoijuc  angulusg  SfTnmi 
B  A  C  pcr  rcciam  A  G  btfai iam  divifus ,  hoc dlj  in  duos  xquales  an-  ^*"^'* 
gulos  B AG,  F AG.  Quod  crat  facicndum. 

Aflumpto  in  A  B  utcunquc  B  pundo ,  fumontur  in  produfta  C  A  h/  5  Pitit. 
re<S.r  A  D  .  D  E  *•  fingulx  ipli  A  B  .rqualcs ,  dudaquc  '  reda  pcr  '  / 1  O-i  P»- 
puncti E  &:  B, ponaturm ca B  l"  xqualis  B  E ,  ac  jungatur  AF ;  dico  J''-  ^  ^^^.^^ 
hanc  angulum  B  AC  fccarc  bilariam. 


Quoniam cnim  duda  D  F      B  D  F &  DB A  llngula  ¥^f^^ 
funtVcual.aSerum&ipla.nterfca:qualia.Undccumc|^icm.nnibntk^^^^^^^^ 

baf. B  D  crunt  quoque  '  in  iifdcm  paiallcl.s D  B&:  Ah cotquc  an- ,  ^ p^.^. 
Bulus  «"  BAF iquilis  angulo  ABD,  &  anqulus  F AC xqualis  angulo  ^i,^ 
BDA   Ouocircacum»anculi  ABD  &  BDA  l.b.  ...v.ccm  l.nt  .n^,y Pri- 
Lales.c;7nt  paritcr  angu!.  BAF  &  F AC inter  fe xqualcs.  ac  pro.n- 
Sangulus  B  A C  rccli  A  F  bifaria.n  divifus.  Qaod  crat  fac.cndum.  ^-^^ 

Corollartum.  ^"'^ 
Hinc  patet :  f.  AB  f.t  xqualis  AD,  jungaturquc  DB,hanc  ipfi  AF, 
qux  angulum  B  AC  bitar.aa.  fccat ,  eflc  parallclam. 

K^dhiic  alitcr.  >' 
,  Sumpt5 ,  ut  ante ,  A  D  xqual.  A  B ,  junaiquc  B  D , fmmtur  B  . 
arqualis  B  A ,  &  ex  t  per  D  rcdta  agatunndcf .nita.  In  qua  1.  ponat 
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I  s  Vri' 
mi  Elem, 
EucL 

p  ^  4  Frimi 
Blem,  EucL 


(J^i8  Primi 
Elem.EucL 

r  p  15  Primi 
Elem,  EhcL 

sfii  axiO' 


D F  ieqnalis  D-E,  &  ex  F  per  H  du- 
catur  FA/ :  dico 
BACbifanamfecarc. 


hanc  angulum 


Jun6ta  enim  BF,  patet,  utfupra, 
BDF  &  BDA  interduas  efle 
parallelas  B  D ,  A  F.  Sed  per  prjE- 
cedens  corollaiium  BD  parallela 
eft  redlse,  angulum  BAC  bifariam 
dividenti.  Quocirca  refta  F  A/an- 
gulum  B  AC  bifariam  fecabit.Quod 
faciendumerat. 

LEAI MA  ad fequentem 
modum. 

BA  ^qualiexiftenteipfi  AF,&:  AE 
ipfi  A  D ;  at  vei  o  E  A  vcl  majore  vel 
minorequam^B,  BAD&FAEdua- 
bus  exiftentibus  reclis  lineis,  quasfe 
invicem  fecent  in  A:  dico  EB  ,  FD 
produdlas  fibi  mutuo  occurrere. 

Cum  enim  ex  hypothefi  lateraBA, 
A  E,A'  i  B  A  E  fingula  .Tqualia  fint  la- 
teribus  fingulis  F  A,  A  D,  ^  F  A  D; 
nec  non  o angulus  B  A  E  contentus  fub 
B  A ,  A  E  asqualis  angulo  F  A  D ,  fub 
A  D,  F  A  contento,  erit  quoque  P  an- 
gulus  BE A  angulo  FD  A  .xqualis. 

Si  igitur  E  A  quam  A  B  major  eft, 
erit etiam  4  angulus  EB  A  ipfi  oppofi- 
tus  major  oppoiito  E,  hoc  cll,  D.Hinc 
cumangulus  ^EBA  una  cumangulo 
fibi  deinceps  A  B  G  fit  sequalis  duobus 
redis,  erunt  anguli  D&:  ABG  duobus 
fimul  reftis  minores ,  ac  proinde  ^  re- 
da:;  EB,  DFinferius  produdcX  fibi 

mu- 


mmmmm 


G  E  O      E  T  R  I  C  O  R  V  M  S  I  M  P  L  I  C  I  V  M. 
mutub  occurrent ,  ubi  nnoull  duobus  fimul  rcctis  funt  minores. 

Si  veio  A  E  minor  lit  c]uam  A  B ,  quoniam  '  tunc  angulus  ipfi  op-  ^^^^'^^ 
-        Bminorcft  oppolito  ALLMioc  elUFDA;&  hic  quidcm  cum     ,3  p,,^; 
fibi  deinccps  A  DG  u»Tq"^^t"r  duobus  rcdis :  eiunt  arguli  B  ^lem.  EucL 
A  D  G  llnnil  fiimpri  duobus  rcctis  minores ,  «  rcftxque  E  B  VDx^u  axt^^ 

Rur//(m  alitcr* 

Sumpto  in  A  B  ad  libitum 
piincto  B .  &:  ad  A  coUocata 
in  A  C  rccta  A  Y  xqunli  A  B, 
producatur  C  A  ad  t ,  ita  ut 
t  A  fit  vcl  major  vcl  ir.inor 
quamAB.  DcindeproJii^t.i 
B  A ,  in  eaque  ad  pun(ftuni  A 
pofua  rc<fta  A  D  arquali  A  L, 
agantur  pcr  pun(fta  E,  B,^c 
D  ,  F ,  rcctx  lincx  l^BG 
D  1  G ,  ciux  pcr  Lcmma  prx- 
cedens  libi  mutuo  occurrant 
in  G.  Quibus  pcradis ,  fi  per 
punda  AG  rcda  ducatur  li- 
nca  ,  fecabit  ipfa  angulum 
BAC  bifariam. 

Cumenim,ut  in  prxce- 
denti  Lenimatcanoulus  BEA 
fit  xqualis  angulo  F  D  A ,  &: 
cx  cadem  rationc  anpukis 
A  B  E  xqualis  angulo  A  1' D, 
atque  in  prima  ligura  anguli 
ABE,  ABG,  ut  &  anguli 
AFD  AI '  *  '        s  ifequitur.angulis  ABE,  ;7  ^     '  " 

AP£)'^,^,:         ^    „  AFG  xqualcscflfc.  Eo-  ^Um.ZuiL 


(iein  modo  in  i^^hguracum  anguli  BLA ,  AEG,  ut  &:  FDA,  ADG 
l  '  '  >  '  cnturrcdis,& anguIiquidcmBEA,FDAxqua- 
1  .tquoqiieAEG,  ADGxquales.  Hinc  cumin 

utraque hgura  BA  cft  xqualis  AF,  &  AD  xqualis  A  E,  ideoquc  tota 


liS         CONSTRVCTIO  PrOBLEMATVM 
B  D  xqualis  toti  EF; ac  anguli  pr^rtcrea  A  B  G,  ADG     »  BDG  fin- 
guli  a:cjuales  fint  nngulis  fingulis  A  F  G  ,  AEG     ^  FEG :  erit  ctiam 
zj? idPrimi    latus  B G  lateri G F  cTquale;  quarecum latera B  A ,  BG  A^*  BAG 
EUm.  EucL  (ingula-acqualiafint  lateribus fingulis  AF,  FG  A^*  A  FG3&  tertiuin 
a    s  Primi  '^^^"'^  AG  utriciue (it commune ,  crit  ^  quoqueangulus  BAG  angulo 
I.IUJ71.  Eiicl.  F  A  G  a:qualis  :  ac  proinde  B  A  C  angulus  in  1   ^         ^  recla  A  G 
biLuiam  divifus.  Qui  pori  b  a-quales  anguli ,  fi  in  2^*  ^  figura  finguli 
hpiBVrnm  ^  duobus  auferantur  reftis,  rclinquentur  etiam    x^cjuales  anguli 
Elem.Etul.  B &  FA^.  Quod  erat  faciendum. 

P  R  O  B  L  E  M  A  l\. 
Datam  rc(ftam  lincam  tcrminatam  A  B  bifariam  fe- 


Trohlerr)a  $ 
Trimi  E- 
lem,  Eucli-  ^^^^ 
(iis. 

tit. 


h  3  Vctit, 
cj?3  Vetit> 


(1^4  Vrimi 
Eiem  EucL 

tt  ELem, 
EucL 

fEx  ccnJlrU" 

clione. 

g  ^  ^  Sexti 

Elcm.  EucL 

hj)  1 4.G)Hiii- 

ii  Elem, 

EhcL 


Conjlrticito. 

Snmpto  cxtra  AB  punfto  ad 
libitum  C^ductaque  cxAper 
C  refti  indefinita  A  C  D  ,  col* 
locetur  in  ea  ^  C  D  ^equalis  du- 
plae  A  C,  ii  ex  D  per  B  reda 
agatur  linca.  In  cjua  fumendo 
<^  B  E  «Tqualem  BD,  jungendo- 
que  C  E ,  dico  A  B  bifariam  fe- 
cariin  F. 

Dcmon^hatio, 

Concipiatur  ex  B  duda  reda 
BG,  parallela  AD,occurrens 
ipfi  EC  in  G:  eritque  ^  propter 
fimilitudinem  A^^'^""»  CED, 
GEB,EDad  DC,  ut  EB  ad  BG; &  permutando  ^  ED  ad  EB,  ut  DC 
ad  EG.EU  autcm  ED  duplaiplius  EB. Qunre  &:  DC  ipfius  BG dupla 
erit.Hinc  cum  ^DC  fit  quoqueipfius  ACdupIa,fequitur  AC  &  BG 
inter  fc  clTe  arqualcs.  Dcindc,  quoniam  5  propter  iJmilitudinem 
Aiorum  ACF  &  FBG,  A  C eft  ad  AF,  ut  G B  ad  B  F,  &: prima  quidem 
A  C  terticX  G  B  oflenfa  (it  arqualis :  crit  etiam  ^  A  F  quartx  F  B 
ctqualis :  £t idcirco  AB  in  F  bifariam  fcda.  Qyod  erat  faciendum. 


GtOM  ETR  ICOR  VM  SlMPIICIVM.  IZJ 


AflunnptOjUt  ante>extra  A  BpundoaliquoC  ,diifti(quecxco  ^  ift  &  2 
pcr  A  &:  B  rc(5ti$  C  A  D,  C  B  E.  fumatur  ^  A  D  xqualis  A  C,&:  B  E  Pent. 
xqualis  B  C.  Tum  » junL^tis  D  B ,  A  E,  fefc  fecantibus  in    dico,  fi  i^^YiltT' 
agatur  FC,  hanc  fccare  AB  bifariam  in  G. 

Cum  cnim  A^^BDC&CEA  angulum  ad  C  communcm  habc- 
ant ,  latcraqiic  circa  hunc  fint  icciprocc  proportionalia,hoc  cft,  ut 
AC  fit  ad  CB,ficut  DC ad CEierit  „ ABDC  xqualc  Z.^'^ CL A. A  qui- '^^J^' 
bus  fingulis,  fi  aufcratur  communc  trapczium  C  A  F  B ,  rclinquctur  „  ^  ,^  Sixri 

Llem.EucU 


C 


A  ADF xquale      FEB.  Eft  autcm  <>  A  ADF .rqualc  A»^ F AC, ofi%Tnmi 
AFEB.xialcAX'  BCF.  Quare  etiam  A  F  AC  A^-C  B  F  xqualc  E/.^ 
crit.  Deindc  cum  P  A  C AF  f,t  ad  A  FAG ,  ficut  C F  ad  FG  :  itam,uc  J/;  ^^^^^ 
ACBFadAFBG,  ficut  CF  ad  FG : erit  A  C AF  <l  ad  F  AG,(icut  ^^^^^^ 
ACBFadAFBG.  Quocircacum  ACAF  xqualclitolknfumA'^;,  ^u^. 
CBF :  erit  paritcr  '  A  FAG  xqualc  A»^FBG,ac  proinde' AG  xqua-  ^^'1' 
lisGB.  Quod  eratfacicndum.  WeU^'^ 
Adhtic  dliter.  eucL 

Sump.orurfas.utante.extraABpundoC  ^  'cxB  P"Cduai 
rcaiindefmiti.rumatur„  in ca C  D  arqu.hs  CB');'"^--^^"^;^';!^^. 
Dendc  '  .n  D A  anumpta  D  E rtquali  D  C . ut  &  El-  a:c,ual.  C B.  a-  ^f^ 
cantur  BE,  FC,  fccantcs  fc  invicem  in  G ,  tu.ii  DG  H  lccans        «•     j  Peiit. 

Si  icitur  F  punftum  cadit  in  punaum  A.  incidct  ctiam Imca  F  B  in  x ^  j  r«,>. 
lineani  A  B ,  eritouc  ipfa  in  H  bifariam  fcda;  nam  cum  D  H  pcr  1  ro- 
blema  nrin.um  anqulum  FDB  fccet  in  duos  a:qualcs  angulos  atcra- 
ouc  f  P,  DH  A' '  FDH  latcribus BD ,  D H     B  D  H circaillos i.nt     ^  ^^.^ 
acqaalia :  crit »  &  tcrtiuin  latus  F  H  tcrtio  latcri  H  B  arquale.         zttm.  Eh{1. 
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Hem.  EucL 


h^i^Trimi 
Elem.  EucL 


t^lvTrimi 
Elem.EucL 

38  Primi 
Elem,  EucL 


t  f  I  SiXti 
Elem.EHcl, 


Sed  punfto  F  cadentefu- 
pra  aut  infra  A ,  dico ,  fi  per 
punfl-a  C  &  H  agatur  porro 
CHjredam  ABin  I  ab  ca 
bifariamfecari. 


Dudis  enim  redlis  A  C, 
Dljcum  FH  fit  a^qualis  HB, 
erit&^AFCHAioHCB 
asquale.  Ob  eandem  ratio- 
nem  A  DCH  A^^  HCB 
jequaleerit.Unde  porro  fe- 
quitur  A  F  C  H  a^quale  effe 
A^°HDC.  Qua^cumfuper 
eadem  fint  conftituta  bafi 
HC,  fimiliter  ^  inter  duas 
confiftent  parallelas  AD, 
HC.  E  quibus  exinde  li- 
quet  c  A  ADI  effe  A^^  ADC 
a^cjuale.  Eft  autem  propter 
^qualia  Ai»  ADCACB 
^  triangulum  A  D  C  dimi- 
dium  totius  ADB.  Qua- 
propter  etiam  A  ADI  totius 
A  D  B  dimidium  erit ,  ideo- 
quea^quale  A^^IDB.  Hxc 
igitur  cum  fint  ejufdem  alti- 
tudinis confiftent  etiam  « 
fuper  acqualibus  bafibus  A I , 
IB.  Quoderatfaciendum. 
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FROBLEMA  III. 
Pcr  datum  punftum  C  rcclam  lincam  duccrc ,  datx  TrobUmM 
rcftxABparallclam.  ^;;^-;^^; 

ConJ}ru6Ho. 

Ducta  cx  C  pcr  A  «rcfti  inJcfinita  ,  fumatur  inca^  AD  xcjualis  H^if^^*' 
AC  ^  cx  D  pcr  B  agatur  D  B  E.  In  qua  fi  ^  ponatur  B  E  aqualis  \^  ^  ^  p^fif^ 
BD  jungaturque  CE, dico hanc ipfi  A B  fore parallclam.  cp  i  &t 

jytmonftrAtto.  p,,,,. 
Quoniam  enim  ex  conllrudionc  D  A  cft  xcjualis  A  C,     D  B 
xqualis  B E,  ideoquc  D  A  ad  A  C,  ut  DB  ad B E:  fcquitur «  CEipfi      i  s^x/i 
ABdrcparallcUm. 


Elem.EucL 


J'<:1  ctiam  hoc  modo. 
Junftls  C  B,  A  E ,  patct,  cx  dcmonftrationc  fccundi  modi  pntcc- 
dcntis  Problematis  ,  /1»^  BCD    DAC  eflc  arqualia.  A  quibus  fin- 
gulis  fi  aufcratur  communc  A  DAB  ,  rclinquetur  A  C  ABxquale 
B  A  E.  Qux  cum  cx  cadcm  parte  uni  bafi  infiftant  A  B,  ctiam 
^  inter  duas  conllitucntur  parallclas  CE,  AB.  ^>^^^  ^'^"^^^ 

CAB  autem  ipfi  B  A  E  cflc  xquale,  patet  quoque  ex  co ,  qubd  fin- 
gula  l  fint  xqualia  ipfi  DAB,acpromdc  ciiaminter  fe.  Parallcla  g^^SPnm» 
igitur  cftCEipfi  AB.  Idquod  faccrcoportcbat» 

I  L  E  M  M  A  ,  4^  fcqncNtcm  modum. 
Exiftcnte  AB  xquali  B  E, fed  AD  majore  aut  minorc  quam  D  C ; 
dico  C  E,  B  D  produdas  concurrerc. 

Efto  AK  xqualisKC,  jungaturque  KB,  qux ex praccdenti  do- 

R  2 


ijVrhnt 
Elem.  EticL 


i  f2^  Primi 
Elem.  EucL 
k$  is  Vrimi 
Elem.EucL 
II  axio- 
9na* 


m  fijPri' 
mi  Elem. 
EucL 

19  Primi 
Elem.  Eucl. 
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monftrationeipfi  CEerit  ar- 
qiudiftans.  Id  quod  arguit, 
B  D ,  C  E  parallelas  non  efle, 
fed  produdas  concurrere. 

Quoniamigitur  ^  bini  an- 
guli  DKB  ,  BDK  trianguli 
KDB  duobus  recSis  funt  mino- 
res,&angulus  quidem  DKB 
*  alterno  D  C  F  «xqualis  fit :  at 
vero  BDK  ^  apqualis  oppofito 
CDF :  erunt  pariter  bini  DCF 
&  CD  F  duobus  reftis  mino- 
res ,  redctque  E  C ,  B  D  ^  fur- 
fum  produda?  concurrent. 

Sit  jam  A  D  minor  quam 
D  C ,  quiaigi^urrurfus  °J  bini 
anguliDKB&:  BDK  trianguli 
KDB  duobus  reftis  funt  minores,  &  externus  DKB  "  interno  &  op- 
pofito,ad  eandemque  partem  C  fit  cequalis  :  crunt  etiam  bini  B  D  K 
&  Cduobus  redis  minores,  rectseque  C  E,  D  B  ^deorfum  produd» 
concurrent,  ubi  didi  anguli  duobus  redis  funt  minores. 

II  LEhiu  Ayad fecjuentem  modum, 

SitrurfusAB 
xqualis  BE,  fed 
AD  minor  quam 
DC&producan- 
turCE,DB,do- 
nec  coeant  in  F : 
dicofimiliterDE 
&  A  F  produdas 
concurrerc. 


ffjSPrlml 
Eltm.EhfL 


Cum  enim  P 
externus  angulus 


AEF  Aii  ACE 
mnjor  fit  interno 

&  oppofito  C  AE ,  patet ,  fi  cx  co  abfcindatur  angulus  B  E  L  arqualis 

an- 


frimi  E- 
lem.  EhcU» 
du. 
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Elem.  EucL 
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11  />  1 1 

/71 


GeOMET  RICORVM  SlMPLICIVM.  \j} 
angulo  C  A  E,  lincaiii  EL  fecarc  B  F  in  L,  facicntcm  *l  B  L  xqualcm 
BU. 

Fiat  jam  B  M  »Tqualis  B  F,  jungarurtjue  ME.  Quoniam  i{;itur  la- 
tcra  M  B,  B  E  M  B  E  latcnbus  F  B>  B  A  a"  A  B 1  ling ula  llngulis 
funta'c)ualia,ut&:  'annuliEBM&:  A  BF  fcjui  fub  xqualibus  latcri- 
bus  contincntur):  crit  &:  *angulus  BEM  angulo  BAF  xi]ualis.Djin- 
de  cjuia  B  L  minor  cft  quam  BF,  fiquidcm  pundtum  Lcadit  intcr 
punclaB&:  F>erit  etiam  BD  minorcjuam  B  M :  ac  proindc  anoulus 
B  E  D  minor  angulo  B  E  M  vel  B  A  F.  Ell  autcm  angulus  F  A  B,  una 
cum  angulo  B  A  G  '  acjualis  duobus  rcctis.  Qiiare  anguli  B  E  D  &: 
B  AGduobusrcdtis  (imal  minores erunt ,  lincacjuc  D  E , F  A  lur- 
fum  produftx  fibi  mutuo  coincidcnt,  ubi  lii  duo  anguli  duobus  rcdis 
funt  minores.  Quod  erat  propofituin. 

Sequitur  alius  modus. 

Sumatur  in  A  C,  vcl  poftquam  fucrit  producta  vcrsus  CpunChim 
aliquod ad  libitum D,  continucturque  A  B  ad  E;  ita  ut  B  E  lit  .rqualis 
B  A, &:  per  puncta  C,  E  &:  D ,  B  agantur  rca.r  C  E  F  &:  D  B  F  ,  qux 
per  Lemma  I  antcccdens  cocant  m  F.  Dico  jam  ,  li  ducantur  A  F, 
DE,quxpcrLemma  ^«^"'proJudx  concurrant  in  G,redam  a  pun- 
aoCadG  dudani  clfe  ipfi  ABparallclam.. 

Ad  quod  demondrandum  ,  conclpiatur  prr  punctum  D  rcfta 
H  D  1  parallcla  redx  A  B  E ,  occurrcns  ipfis  AF,  FE.  vd  poftquam  ^     ^^^^ . 
flierint  produa* ,  in  punJtis  H  &:  I :  critcjuc  «  ,  propter  limilinidi-  ^^^^^  ^^^^ 
nem  A  B  F  &:  H  D  F,  A  B  ad  B  F,  ficut  HD  ad  DF ;  ac  rurfus, 

propter  (imilitudincm  jJ-^-^  B  F  E  &  D  F I,  BF  ad  BE,  (icut  D  F  ad  y^^iiS-m- 
DI,  hoc  eft,  ex  xquo  r  A  B  ad  B  E,  (icut  H  D  ad  D  I.  Eft  autem  cx  ^'^^^''^;^^ . 
conltruttione  AB.TqualisBE.  Qyue&  HDipliDl  cnt xqualis.  ^^/^^^^^ 
Dcindc  qiioniam  .  proptcr  limilitudmcm  /J'^^'^^  GHD&:GAE,*  a  ^ir.QMm- 
H  D  cft  ad  D G, ficut  A  E  ad  EG,  lioc  c It,  pcrmutando  *  H D  ad  AE.  /,  EUm, 
ficut  DG  adEG:itemque,  propter  fi.niIitudiucm/:.^«^"'"C D  1  &:  E"^^ 
CAE,  iD  ad  DC,  ficut  E  A  ad  AC.  hoccft .  pcrmutando  Dl  ad  AE, 
ficutDCadCA:patet,cumHD,DI  fint aequales ,  bDGcaead  ^^^^ 

R  5  GE, 
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c$iSextiGEjiC[itDCaiCA.  SedutDGad  GE,ita  eft  ACDGad 
-Elem.  EucL  A  G  C  E :  &  D  C  ad  C  A,  ita  idem  ACDGadAG  C  A.  Quare  ^ 
P  §}t4wti  ^ G  C  E     G  C  A  sequale  erit.  Qux  cum  ab  eadem  parte  uni  infi- 


c^S9  ^rimi  ftant  bafi  G  C ,  neceflario  « confiftent  etiam  inter  duas  parallelas. 
zlm.EucL  Parallelaigitur  eftG  Cipfi  AB.  Quoderatfaciendum. 
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N  O  T  A, 

Si  contingit  A  D  cflc 
.Tcjiialcm  D  C,  quoniain 
tunc  ,cx  dcmonftratione 
prioris  modi,  BD  ipfi  EC 
eft  parallela,  aique  idcir- 
co  produftx  nunquam 
concurruncifumcndaerit 
lantummodo  D  F  .xqua- 
lis  D  B  ,  jungcna  jcjLie  F  C ,  eriti|uc  ipfa  ipfi  A  B  parallela. 

Cumenim  A^^^mm  ADB,FDC  anguli  qui  ad  D  Hmt  xqualcs,     ffn  Trimt 
circa  eos  latcra  AD.  DB  a:qualia  lateribus  DC,  DF,  lingula  (innulis: 
erit  quocjue  «  angulus  A  arqualis angulo  A  C F-,  ac  proinde   F C pa- ^*^^* 
rallela  AB.  Qiipd  cra:  facicndum.  hfxjfnmi 

AliUr.  Llem.Euct. 

DuSa  ex  A  pcr  C  rc- 
indcfinita  ,  in  caque 
collocata  C  D  xquali 
C  A  ,  producatur  A  B  ad 
E ,  ita  ut  B  E  fit  xqualis 
B  A.  Tum  jundis  B  C, 
E  D  ,  fumatur  in  E  D  re- 
aa  EIxqualisBCaga- 
turque  Cl :  dico  hancipfi 
ABcfrcparallclam. 

Quoniam  cnim,  utantc,  ED  parallcla  eft  ipfi  B  C ,  atque in  illa 
El  fumpta  .Tqualis  BC  :  crit  quoquc  »  Cl  ipli  ABE  paralicla.  i/^i 
Quod  crat  tacicndum. 

Ahnr. 

Efto  jam  A  C  major  vcl  minor  quam  C  D,  fcd  AB,  lu  aiitc,  .icjLia- 
hs  B  E  :  line;cque  B  C,  t  D  produdt.T ,  pcr  1^"™  Lcmma ,  convcniant 
in  F.  Dcindc  alfumpto  in  A  B  ,  ip^ivc  prodiicta ,  ad  libitum  punfto 
G,  ponatur  GH  «qualis  G  E,  ac  pcr  pun<fta  F  &  G  rcda  linea  agatu  r, 

fccans 


Primi 
EUm,  EmcL 


IJ^       CONSTRVCTIO  pROBLEMATVM 

fecans  reftam  D  &  H  conneaentem  in  I :  eritque  junfta  C I  ipfi 

ABHparallela. 


F 


k^iS  ^rimi  S"^^  demonftrancfum,  fiant  BK,  GL  arqualesBC,  GI,  jungan- 
EUm.Eucl.  turqueEK,EL.  Hinccum  A'<>~«KBE, ABCJ^tamanguliquiad 

B^quam 

\ 
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B,qaam,qu.t  ipios  comprchcndunt,latcra  fibi  inviccm  fmtxqualia:  4  Prtmi 
crit  c]uoquc  K E  '  ipli  A  C  arqual is,  ut  angulus  B  E  K  angulo  A  •  ac  ^^^^'^**^^] 
proinde  K  E  ipli  A  C  D  parallcLi.  Ea Jcm  ratione  E  L  a'C]unlis  crit  ^^^^ 
lH,ac  ipli  DlH  parallcla.  Dcindc  cum,  proptcr  llmilitudincm  ^^corol.^^*' 
^uum  Y  C  D,  F  K  E,  "  E  D  ik  ad  F  E.  ut  D C  ad  EK,  hoc  cft,  C  A;  &:  sextt  Elem. 
rurfus ,  ob  hmilitudincm  F  D  I ,  F  E  L  .  F  D  ad  F  E,  ut  D 1  ad  ^ucl. 

E  L.  hoc  cft,  1 H  :  crit  o  D  C  ad  C  A,  ficu t  D 1  ad  1 H :  idcoque  P  C  I  '^f^l^^"'' 
ipli  A  B  H  parallela.  Quod  crat  ficicndum. 


PROBLEMA  IV 
Supcr  data  rccla  linca  indctinita  pcrpcndicularcm 
confticucrc. 


Eucl. 
'Um.  EhcL 


p  f  2  Sexti 


ConJlrucHo. 

Concipiatur  data  refta  linei 
tranfirc  pcr  punda  A  &  B,ut 
igitur  fupcr  ea  conftituatur 
pcrpcndicularis ,  fiatBCx- 
qualis  A  B ,  &:  ex  B  utcunquc 
ducatur  B  D,  hoc  cft,  facicns 
cum  A  C  quofcunquclibuc- 
rit  angulos.  Deindc  in  ilU 
Qfllimpta  *  BD  a^quali  B  A  P^/'>- 
vel  BCper  punda  Cw*^  D 

agatur  ^  rcclalincaindefini- b^i^^i^^^- 

ta.  In  qua  fi  ponatur  C  F  x- 

cjualis  C  A,  atquc  in  rcfta 

ABC  fumatur  CE  xcjualis 

CD,  dicojunftam  E  Fipfi 

A  B  fore  perpcndicularcm. 

'DcmonJlrAtto. 

Dufta  AD,  cjuoniam  rc- 
axAB,BC,&:BDomne$ 
intcrfc  funtxqualcs,  cadet 
pundum  D  in  circuli  cir- 
cumferentiam,  cujus  diame- 
ter  A  C  :  critque  angulus 

S  ^ADC 
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t,fiiTertii  ^ADCoh  id  redus.  Dein  cum  A^°"*°' AD  C  &  CFE  ^  angult 
jElem.  A  C D  &  E C F,  ut  &  latera  AC,  CD  lateribus  F C,  C  E  ^  utrumque 
^em  ^EhcI  "^"S,"^  ^^"^  .Tqualia :  erunt  quoque  ^  A  D  C  &  E,  a  lateribus  .Tquali- 
e  Ex  con-  ^ubtenfi,  icquales.  Eft  autem  angulus  ADCredus.  Qunre  & 
ftruaione.  angulus  E  reftus  erit,  adeoqueE Fperpendicularis  ad  A B.  Quod 
fs  4  ^rimi  erat  faciendum. 
'Elem.Eud, 

Flngattir  data  reda  tranfire  per  pun(5laA&:  C;ad  hancigitur  ut 
ducamus  perpendicularem ,  fumatur  C  D  apqualis  dupla?  C  A  ,  &  ex 
D,  ut  in  1^"^  figura,ad  libitum  agaturDBE,  faciendo  in  illa  DB 
.'equalemDA^autexCutin  2^^  figura,  ducatur  utcunqueCB,  in 
euque  futnendo  CB  ajqualem  C  A,  agatur  DBE.  Deinde  pofita  E  B 
OErquali  BD,ducantur  EC&  BAH  fefefecantes  in  F.Si  ergo,  ut  in  1°« 
fig.,  A  H  ponatur  arqualis  AD,  vel,ut  in  ^  fig. ,  A  H  isqualis  AC,  ac 
deinde  AG  fiat  ^equalis  AF,  erit  junda  GH  ipfi  AC  perpendicularis. 

Ad  quod  demonftrandum  >  ' 
ducatur  in  1™^  figura  recla  D  F. 

Qyoniam  itaque  reda  BA,  in 
utraque  figura  ?  a  refta  E  C>  haud 
fecus  ac  in  primo  modo  z*^^Pro- 
blematis  oftenfum  fuit ,  bifariam 
dividitur  in  F  ,  atque  in  prima 
figura  B  D  ex  conftrudione  ipfi 
D  A  fit  arqualis ,  &  D  F  utrique 
B  D  F  &  F  D  A  communis : 
erit  quoque  Sangulus  B  FD  an- 
gulo  D  F  A  aequalis ,  ac  proinde 
uterque  ^  reftus.  Eadem  ratione 
redll  erunt  anguli  B  F  C  &  C  F  A 
ini^^  figura.Qyarecumini"^* 
figura  A^°~"^  D  AF  &  H  AG  *  an- 
guli  qui  ad  A,ut  &,  qu2E  ipfos  dn- 
latera  fint  fibiinvicem  a^- 
qualia  :  erunt  quoque  anguli  ^ 
DF  A  &  G  aequales.  Eft  autem 
angulus  D  F  A ,  ex  demonftratis, 
redus.  Quapropter  &  angulus 
Gre- 


%?rimi 
Zlem*  EucL 

Ii  ^  8  def. 
Frimi  E- 
lem»  EucL 
i^iSPrimi 
Elem.Eucl, 

4  Primi 
Elem.  EucL 


Mm  AB  lit  pcrpcndicularis. 
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C  rcftus  crit,  ac  idcirco  G  H  pcrpcndicularis  ad  A  C.  Eodem  amu- 
meino  concludcs,  angulum  G  in  i^a  fjoura  rccio  angulo  C  F  A  dle 
xqualcm;  ideocjue  G  H,  ut  antc,  ipfi  A  C  pcrpcndicularcm.  Quod 
crat  faciendum. 

P  R  0  B  L  E  M  A  V. 

Data  rcfta  linca  indcfinita  A  B ,  a  punclo  in  ca  vcl  cx-  ^^^^^''^* 
tra iplam  dato  C,  rcclam  lincam  duccrc  C  F,  qux  ad  da- Pnm/lE:" 

lem.  hMcli^ 

Conftruaio. 

Dufta  ,  ut  in  pr.rce-  ^ 
denti  Problemate ,  fuper 
A  B  utcunque  perpendi- 
culariDE,  agatur  ex  C 
per  tertium  Problemaei- 
dem  parallela  C  F  :  erit- 
que  hxc  ipfa  quxfita. 

Cujus  dcmonftratio 
CX  2p  Primi  Elemcntorum  Eudidis  eft  manifcfta. 

PROBLEMA  VI. 

Ad  dacam  lincam  rcclam  A  B,  datumquc  In  ca  pun-  ^rohiemA 
um  Cangulum  rc(ftilincu 
angulo  rcdilinco  E  xqualcm. 


E 

c 

F 

h.       c  r  B 

D~ 

Stum  Cangulum  rcailincum  conftitucrc  ACI,  dato  ^^^^'^""'^' 


/ 


lem,  EhcU- 
dis. 

ConJlrHctio. 

Conftituta  fuper  D  E, 
pcr  4^^""  Problcma,  per- 
pendiculari  D  F ,  occur- 
rentc  ipfi  E  F  in  F ,  pona- 
turad  pundum  C  in  A  B 
*  refta  C  G  ipfi  E  D  x-  a  j?  3  Vtut, 
aualis,&cx  G  excitetur 
(uper  A  B,  per  antcccdcns 
Problcma,  pcrpcndicula- 
risG  H;dico,li in eafu- 
S  I  matur 
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hs^fetlt,  imtur^  Gl<equalisDF,jungatLirqueCI,angulum  ACIangiiloE 
efle  jequalem. 

Vemonfiratio, 

cTxcortJirtt^  Quoniam  enim  A^^"""  D  E  F ,  G  C I  anguli  qui  ad  D  &  G  ^  refti 
^iione,       funt  >  ac  idcirco  a^quales;  &  latera  E  D,  D  F  lateribus  C  G,  G I,  quas 

circaarqualesfuntangulos,  fingulalingulis  funtsequalia;  eruntetiam 
d  f  ^Primi  anguliGCl  ^  E  ^  sequales.  Qaod  facere  oportebat. 
JEUr..Eucl.  rROBLEMA  VIL 

Dad  reda  linea  indefiniia  A  B ,  a  pundo  extra  ipfam 

dato  C  rcdam  lineam  ducere  CF,  qux  cum  daca  A  B  an- 

guium  rcftilincum  fociat  C  F  B ,  daco  angulo  rcdilineo 

£  a^qualem. 

Conjiru^io. 

Ad  puncSum  quodcunque  A  in  AB  conftituto,  juxta  pra?cedens 
Problema,  angulo  DABsequali  dato  E,dudaqueex  Cper  3'™Pro- 
hlema  reila  C  F  parallela  reda:  A  D :  dico  angulum  C  F  B  angulo  E. 


cffe  aequalem.  Demonflratio  ex  conftrucfiione  &ex  ipPrimi  Ele- 
mentorumEudidiselucefcit.  A  dato  ergo  extra  datam  indefinitam- 
punfto  &c.  Quod  faciendum  erat. 

L  EMMA,  ad  Prohlcma  feojjiem. 

Triangulorum  asquilaterorum  A  FB  quadratum ,  quod a  perpen- 
diculari  FCdefcribitur,quadrati  utriufque  bafis  fegmenti  AC  vel 
CBtripIumeft. 

Quod 
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Quod  cnim  AC  &  CB  fintxqua- 
lia  ,  hinc  patct,  cjubd  □ « *  cx  A  l'  & 
PB  xqualia  finf,  quidem  cx 

A  V  xquivalcat  *  duobus  cx  A  C  ^  -^^  ^  tum^ 
C  F,     G^"^  cx  r  B  duobus  ex  BC  &  '^'^'^^^  '^^'^ 
CF.Undc  communci«rinc]ucautc-^,^  ^  p^^^ 
rcndo  □~°^ex  C  t^.rclinquitui  ^»^'^  idx  far/:i 
cx  AC  xqualc  ci  quod  ex  CBv\c  pro  /r/wi  /r4. 
indc  ACa'qualcCB.]am  vcro  □~m^4/i-#. 
cx  AB  vcl  AF  cft      cx  AC  qiiadru- 
plum.Qiiociiciqualium  partium  □~"»  cx  ACcft  i ;  talium  □^""^cx 
A  F  eriT^ ;    D^«"-ex  C  F  partium  5 ,  hoc  eft ,  D^"^  ex  C  F  tnplum 
critD»»  ACvelCB.  .Quod  crat  propoiltum.  Ubi  etiam  tacilc<:lt 
oftendcrcilin  A^o  AFBquadratum  pcrpcndicularis  C  F  quadroti 
utriufquc  bafis  fcqmenti  A  C  vel  CB  cft  triplum,  A»--  iHud  ellc  ^ 
xquilatcrum.  Etcnim  □^«cx  AC  vcl  CB  valcntc  i  ,  cum  lic  C^'  ex  j;^^^^,^ 
CF  valcat  },idecquc  ^        cx  AF  vcl  FB 4;  atque tantundcm  etiam  ^^^^^^  ^ 
raleat  □t*»  ex  A  B,  erunt  tria  □ » *  cx  A  F,  FB,&  A  B  mtcr  (e  xqualin,  p,,^.  ,dx 
adeoque  etiam  comm  latera  AF ,  F-B ,  .S:  A  C ,  ac  caproptcr  A  A  F  B  ;^.^r/n^/r^^ 
arquilatcrum.Ut  proponcbatur. 

PROBLEMA  VIII. 

tcrminata  A  B  triangulum  TrouUr^^^i 

Prtmt  i- 
lim.  EHcli^ 

Conflrucfio.  du, 

Sccctur  A  B  per  i*^"™  Prtv 
blcmabitariatn  in  C,&:  cx  C 
fuper  A  B  pcr  5'^  Problcma 
erigatur  perpcndicularis  CF, 
deindc  fumcndo in ca  •  CD  x- 
qualcm  A  C  vcl  C  B ,  ducatur  3  P^ttr. 
D  B ,  &:  fupcr  hac  conftituatur 
pcr  Problcmaad  punclum 
D  pcrpendicularis  DE  xqualis 
itur  CFacuialis  B  T,  ;::Mnturqac 


Supcr  data  rc(fla  linca 
xquilaicrum  conftitucrc. 


D  C,  junr^ariirqjc  L  B.  Dico  fi  fumatur  < 
AF,  F  B,L*""  AFBclVe  xquilatcrum. 


frtmt, 
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Demonjirano. 

Quoniam  enim  refta:  C  D,  C  B  ex  conftriKaionefunt  ajquales,  & 
^  C  D  ad  A  B  perpendicularis ,  erit         ex  D  B  duplum  □  ^ » ex  D  C 

lib  uEuci:  velCB.  Eodemmodo,quoniam  □^"^^exBEeftcequaleD^^sexBD, 
'velper 4 fr.  DE,atque  a^"^"^  quidem  ex BD duplum  fit  □  ^ ^  ex  CB,at  U^^^  ex  D  E 
tmaatui  2equale  □^'^exDCvelCB,  crit  □'""»  ex  BE,  hoc eft,  CF,  □^iexAC 
vei  CBtriplum ;  ac  idcirco  A  AFBper  prarmiflum  Lemma  sequilate- 
rum.  Quod  eratfaciendum. 

PROBLEMA  IX. 
Datam  redam  lincam  terminatam  A  B  producerc  ad 
G,  ica  ut  toca  AG  ad  produdtam  G  B  datam  habeat  ratio- 
nemCadD. 

Conjlructio. 

Duda  ex  A  re- 
da  A  E ,  faciente 
cum  AB  angulum 
quemcunque ,  po- 
natur  *  in  ea  AE 
xqualis  C,  ut  & 
EFsequalis  I>jjun- 
ftaque  FB:  dico,fi 
eidem  agatur  pa- 
rallela  EG,  occur- 
rens  produd^  A  B  in  G ,  A  G  efle  ad  G  B,  ut  A  E  ad  E  F ,  hoc  eft ,  C 
ad  D. 

Demonftratio. 

Per  m  Sexti Elem.  Eucl.  A  B  eft  ad  B  G ,  ficut  A  F ad  F E;  & 
h^pGUiinti  componendo  ^  A  G  ad  G  B  ficut  A  Ead  EF,  hoc eft,  C  ad  D.  Ut  fa- 
Elem^Eucl.  ciendum  proponebatur. 

PROBLEMAX. 
TrohUma    Tribus  datis  redis  lineis  terminatis  A  B,  B  C,  &  AD 
]Jj^EHct'  ^^^^^^^  proportionalem  adinvcnire  DE;^^r  ufAB 
em.  ^^''j^^aJsQjicutADadDE. 

Pro- 
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Pioblcma  hoc  juxta  iiioduni 
Euclidis  conftrui  potcft>  poncn- 
do  nempcduas  priorcs  AB,  BC 
inaliquarcda  AC,  tcrtinm 
AD  inquacunqucalu  AL,(]ux 
cum  AC  c]ucmvis  fl^atan«;u- 
lum  C  AE.  Si  cnim  ducatur  BD, 
tum  ipfi  parallcla  C  E  :  crit  D  E 
(juarta  cjuarfita. 

nbi  hoc  folum  notandum,ut  omnia  rcftis  lineis  perfkiantur,quod 
CE  duci  dcbeat  ipli  BD  parallcla  juxta noftrum  Problcma,  non 
aiircmiuxtaio^^n^Problemalib.i.  Elcin.Euclidis.  Qucmadmodum  Pr.^^^^ 

cnamnonalitcr  dillcntimus  ab  Euclidein  ^"oproblcmate  SextiE-  ^'^;; 
lcm.ubidocctiAddatdsduMrcclay  ImeMtcrmtnatas  tcrttumproporttO'  ^^^^^^ 
fidlcm  m\cntrc,ut&:  inprimo:  AdtmpcrMam  .iuttmpcrat.upArtescduta  sexti  Elem. 
rccla  tcrmtnata  aufcrcndas',  ficut  etiam  in  fccundo.  M  datam  rcclam  ehcL 
:  m  data  rationc  fimtlitcrvcfccandam ,  ut  data  altcra  tcrmnuta  ^J^'^^^^^ 

•Eodcm  raodo  per  folas  reSas  lineas  folverclicet  11 , 1 2 , 15  &  14 
Problenuta  lib.  i"^ Hb.       1 ,  4    (S^^^lib.^^^  x,  3^    7>  ^ 
miib.4f»;&  lo^^^^^lib.^^Elem.  Eudidis.Idquod  patet, 

confider'andoilla,vel  pcr  unum,vcl  pcrplura  jam  foluta  Problcmata, 
fcmpcreflcfolubilia,*  &  qubd  inhis  ipfisconftrucndisfitlcqucnda 
tantum  methodus  jamoftcnfa. 

Quarc  cum  omnia  Gcometrica  Problemata  fimplicia  fcmpcr  ali- 
ciuahorumcxiftant,  vcladhxc  mcdiantcxquationc  rcduci  poffint, 
dc  folutione  Ulorum  fatis  fupcrque  diaum  0. :  !1:  innmus . 
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SupplementvmConstrvctionisSimpligivmProblfmatvm, 
.^ontinens  cxpofitionem  eoriun  ,  qiias ,  ad  ipfa  in  campo  con- 
ftmenJa ,  tanqliam  obvia  requiruntur;  atque  in  feptem 
fermc  fequentibus  confillunt  Propofitionibus. 

^    l  p  R  0  p  0  s  I  r  i  o. 

D.uam  redam  lineam  cerminatam  in  campo  in  conti- 
nuLim  &  diredlum  ab  utraque  parte  producere. 

iRedh  linea  in  campo  communiter  dari  folet  terminata  per  fola 
ejus  extrema  pun^fla,  qua?  in  praxi  Geod^etica  defignantur  baculis  re- 
(Sis  fcu  paxillis  adplumbum  in  terram  defixis,  inter  qua:  punfta 
tum  porro  retla  illa  Unea  mente  duda  concipitur.  Qux  quidem 
linCcT  alias,  cum  limites  agrorum ,  foffas-,  propugnacula ,  valla,  fimi- 
liave  defignaredebent,  indicarifolentper  tenues  fulcos ,  terrae  levi- 
tcr  impreiVos,  quos  Belgse  vulgariter  kidff  itten  appellant. 

C  A  B  D  Pofito  itaque:  datam  redam  A  B  in  campo 
.  •  •  •  •  defignari  per  duos  baculos  redos  in  A  &  B 
pef pcndiculariter  in  terram  defixos :  ut  ipfa  hinc  inde  in  continuutn 
producatur^prodireoportetextraeam  adC&:D,itaut,exiftenteinC, 
ii  dirigatur  vifus  versus  baculos  in  A  &B,hi  ipfi  inter  fe  congruere  vi- 
deantur,  hoc  eft,in  codem  vifus  radio  appareant;  at  vero  exiftente  in 
D,  convertendo  oculos  ad  A  &:  B,  ut  eidem  rurfus  in  eodem  radio  vi- 
fuali  feu  fibi  ipfis  refpondere  confpiciantur.  Quod  fi  fieri  fupponatur 

baculi  duo  ad  plumbum  in  C  &:  D  defigantur ,  linea  A  B  ad  utram- 
que  partem  erit  produda  ad  C&D.  Eodem  modo,  progrediendo 
femper  ulterius  atque  ulteriusjicet  AB  ad  utramque  partem  in  con- 
tinuum  &  direclum  in  campo  producerc. 

E  quibus  etiam  fit  manifeftum ,  in  campo  reftam  dari  pofitione 
feu  utrinque  indefinitam,  datis  tantummodo  utcunque  duobus pun- 
£tts ,  pcr  qux  refta  illa  inccdere  feu  tcndere  intclligatur ,  fupplendo 
cogitationc  ipfani  hinc  indeindcfinitc  prxdifto  modo  in  diredum 
.efle  protenfain. 


II  PRO^ 
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II  p  R  o  p  o  s  I  r I  o. 

A  c!ato  punclo  A  ad  datum  pundum  B  rcdam  lincam 
incampo  duccrc. 

C  A  D  B  Problcma  hoc  pcr  prxccdcns  abfolvi- 
tur.  Etcnim  fi  priiub  linca  A  B  ,  quam 
intcr  Jatapunda  A  ^  B  concipimus ,  aJ  unam  autaltcram  partcm 
producamus,ut  hicadC;  tunu]iicab  A  ad  B  cumbaculoaUquo  D 
progrediamur ,  ita  ut  rcfpiciendo  baculi  in  A  &:  C  continuc  llbi  ipfis 
rcfpondcrc  vidcantur  :  duda  intclligctur  ab  A  ad  B  rccta  linca  ;  lioc 
cft^tranllatiobaculi  D  ab  unoloco  A  adaltcrum  B ,  linca:  quacUiac 
dudumdcfignabit. 

(^od  &:  alio  modo  prxflarclicct,  p^yinvcntioncn^  pluriuiiipun- 
aorum ,  non  produccndo  rcCMm  A  B ,  opc  nimirum  alicujus  focii. 
Etenimmancntcuno  pcncs  altcrutrum  baculorum  A  vclB,puiaA, 
injungct  altcri, utalibi  locorum  intcr  A  &:  Bincodcm radio  vifuali 
baculum  rectum  erigai  D ,  hoc  cfl ,  ut  baculus  D  in  A  congrucrc  vi- 
deatur  cum  baculo  B .  fcu  D  impcJiat  quo  minus  Bcx  A  confpici 
pplGt.  C^odutfiat,is,quiad  Ac(l,manuvcIpiIcofignumdabit  ad 
Scxtram  vel  finiftram  (prout  ad  hanc  vcl  illam  partcm  bnculus  cll 
conftitucndus)  donec  illum  in  codcm  radio,ncqucamplius  dcllcCten- 
tem ,  dcprchcndcrit.  Dcin  hgnum  manu  vcl  pilco  dabit  dcorfum, 
-s  baculum  D  in  tcrram  pcrpcndicuIaritcrcflcfigcndum.Dc 
focios antc inter  fcconvenircoportet. 

Eode»  modo  innumera  punda  inter  A  &  B  in  campo  repcrin 
poflunt.  Atciuchkrationc  licct  prodcundoab  A  ad  B  cum  bnculo 
rcao  D  ab  uno  dato  pundo  A  ad  alterum  datum  pundum  B  rcctam 
lineani  in  carapo  duccre. 

III  PROPOSJTIO. 

Daiis  in  campotluabus  rcc^is  tcrminacis  non  paralle- 
lis ,  ipfarum  concurfus  fcu  inccrfcdionis  pundum  invc- 
nlrc. 

Efto  daia  intcr  A  &  B  punda  reda  A  B,  non  paranda  rcdx  C  D, 
datx  inter  punda  C  &  D . 
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Si  ergo  A  B,CD  ad  fe  invicem 
indinent  ad  partes  A  &  C,  & 
qua:ratur  punftum  E,  in  quo  fibi 
mutuo  produda^occurrant,pro- 
ducenda  efl:  AB  ,  juxta  imam 
Prpp.jVersus  A,hoc  eft,  exire 

 oportet  ab  A  in  diredum  ipfius 

^B  cum  baculo  refto  ufque  dum 
perventum  fit  in  direftum  ipfius 
*^  CDjhocefl:,c61oci,  quo  Baculi 
in  C,&  Dfibi  mutuo  refpondere 
videantur.  Quod  fi  fiericontin- 

 gat  in  E ,  ibique  perpendiculari- 

^    ter  baculus  humi  defigatm^  is 
•  qua^fitum  in  campo  concurfus 

pundum  oftenaet. 

Sed  AB  fecantc  CD,  oportebit,  produdis  primum  AB, CD,  jux- 
ta  1"^^"^  Prop.,  ad  unam  aut  alteram  partem  ad  F  &  G ,  invenire ,  ut 
jam  didum  eft ,  redarum  B  F ,  D  G  punftum  concurfus  E.  Eredo 
enim  in  E  baculo  recSlo  monftrabit  is  fimiliter  punftum  ,  in  quo  re- 
die  AB,  CDincampofefemutuo  interfecant.  Ut  requirebatur. 

Qtiemadmodum  autem  aliquis  producendo  utramque  redam 
AB,  CD  ad  F  &  G,fine  alterius  ope,  punftum  interfectionis  E  inve- 
ftigarc  poteft  ,  ita  quoque  licet  continuando  tantiim  alterutram, 
puta  AB,  ad  F,  idem  auxilio  fecundi  invenire,  hoc  modo : 

Etenim  exeunte uno cum  baculoaliquo a  B  versiis  A  indircdhim 
ipfius  B  F,  donecabaltero  ad  D,  ficut  pra:cedenti  Propofitione  fuit 
explicatum^fitccrtioriaausfc  perveniire  in  reftam  DC,quod  con- 
tingere  fuppono  in  E :  oftendet  rurfus  baculus  in  Eereftus  perpen- 
diculari^unduminterfectionisquirfitum. 

Quod idem  etiam  neutram  producendo  reftam  obtineri  poteft,  fi 
trcs  iint.Si  enimconfiftente  primoad  A,  fecundus  exeat  cum  baculo  ^ 
ab  A  versus  B in  rcfta  A  B, donec  pervenerit  in  reftam  CD,  quod  ex 
tertio, qui confiftit  ad D, utifupradiftum  fuit, refcirepoteft,  ibique 
baculum  erigat  perpendicularem  •  inventum  eric  rurfus  in  campo 
qua^fitum  pundum  interfcdionis  E. 

IV  FRO' 
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IV    p  R  o  r  0  S  I  T  I  O. 

Dc  modo  caplcndi  longitudincm  datx  tc^^x  lincx 
tcrminatx  in  campo. 

Eftoin  campodatarefta interccptainterpunfta  Ai^-  B,ciijiislon- 
gitudinemutcxploremus,eligcndus  eritbaculus  pcrlongus  lcu  pcr- 
tica  ACi  aut  ejus  loco  catcna  ferrea  vel  cuprea  longitudinis  cuius- 
libct,  qua:  vicefiinis  vel rdbs,qu.T  expanfioniaut  contraftioni nimis 


cll  cl>:.^  iwi.  .  .^Lir.  Hxccnina  fi  applicetur  ad  punfta  A  ^  i> . : 
ut  una  cjiis  exrrcinitas  conveniat  cum  mcdio  unius  baculi  A ,  indica- 
bit  medietas  altcriusbaculi  B  in  ea  longitudincm  data:  rcftjc  A  B. 
Quod  fi  vcrb  pcrtica  ha-c  autcatena  AC  minor  fiicrit  rcda  AB, 
oportebit  admoti  iila  cum  una  fiia  extremitatead  pundum  A  can- 
demcumalterafiiaextremitatccxtendcrc  vcrsusB,  toticfiiuci^irc- 
fta  A  B  liuc  progrcdicndo  dcFcrrc ,  doncc  cum  hac  ipfa  pervcntum 
fuerit  ad B  vel  C.  ubi  rcliqua  longirudo  CB  brcvior  fir  rcpcrta  quam 
AC.  In  qucm  finem  fi  alter  cum  extremocatcnx  autpcrtj^x  A  C 
przcedens  fingulis  vicibus  bacillum  humi  dcfigat ,  qui  ab  infcqucnte 
altero  colligatur ,  dcnotabit  A  C  totics  fumpra , quotics  bacillus  kic- 
rit collcctus,  una  cum  partc  reliqua  B  C,  totius  rcft.r  A  B  longitudi- 
nem  quxfitam. 

Ubi  notandum ,  in  dclationc  ij  uus  A  C  in  refta  AB,  advcrtendum 
effe,  qaod  in  1  ^  ^  Propofitionc iuit  cxpoliruni :  itcm  cjuo J  quis  lolus 
ope  pcrricx  datx  rectar  longitudincm  in  campo  invcftigaic  queat, 
ubi,(i  catcna  id  prxftare  vd^,  focium  habercoi>ortct.  DcniqyiC-ad 
didtam  longituduicm  A  B  illic  capicndam ,  h^udquaquam  opus  cife, 

'I   1  ut 


tf 
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ut  attendamus,  quot  virg^e,  pedes>  pollices,aliaeve  partes  continean- 
tur  in  AC,  five  etiam  C  cum  nihil  referat  ipfam  A  C  per  hujus  aut 
illius  menfar^numerosexprimere,  verum  fuffecerit  datx  A 15  ma- 
pnitudincm,caten^aut  perticae  beneficio,  non  aliter  quaminchar- 
Ta  rea^e  alicnjus  magnitudo ,  feu  inter  datapunda  mtercapedo ,  cir. 
cino,  qualis  reipfa  exiftit,  accipi  folet , comprehendiffe atque  mda- 
calfe. 

YPROPOSITIO. 
Ad  datum  punaum  A  in  data  reda  indefinita  A  D  rc- 
aam  lineam  in  campo  collocarc  A  E,  datx  tcdx  termi- 
natx  B  C  xqualem. 

Explorata  pertica?  aut  cate- 

1.  Q  nx  bcneficio ,  ut  in  antecedenti 

propofitione,longitudine  rc&x 

-^'  •  ^,^  ^       BC ,  collocetur  ea  ab  A  versiis 

^    " '  £    D  in  r^da  A  D  ,  obfervando  ad 

 ^  id ,  quse  in  i"» ^  &  Prop^"^ 

B  C  funtexpcfita.R-ecigiturfiper- 

.  .  .      tingere  fupponatur  ufque  ad  E> 

D       E  A  eritAEasqualisBC. 

•Etenim,quoniam,  qu^  eidem  a^qualia  funt,  etiam  inter  fe  xqualla 
exiftunt,illa  autem  cequalia  dicantur ,  qua?  in  omnibus  fibi  mutuo 
congruunt :  fequitur,  fi  B  C  &  A  E  fingulse  longitudini  cequales  funt, 
quae  pertica  aut  catena  comprehenditur,  effe  quoque  A  E  ipfi  B  G 
xqualem.  Ut  requirebatur. 

^is  adjunge  binasfequentesPropofitiones,ejufdem 
naturae  cum  pra^cedente. 

Nl    P  R  O  P  O  S  I  T  1  o. 
Datis  in  campo  duabus  redis  terminatis  AB  &  C,  altc- 
rutri  AB  reftam  lineam  in  dire6lum  adjungere  BD, 
aequalem  alceri  C. 
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Quoniam  hoc  fieri  potcll  produccndo  rcc:Uni  AB  vcrsus  A  vel  B, 
fuppoaamus  id  hcri  deberccxparteB: hincproduda  ABpcr  1«*«» 


Prop.  ufquc  ad  D ,  ita ut  BD  pcr  antecedcntcm  Prop.fit  arqualis  ipfi 
Ccrit  AD  ipfarutti  A  B  &:  C  fumma  quxhta. 

VII  PROPOSITIO. 
Datis  in  campo  duabus  rcais  tcrminatis  inxqualibus 
A  B  &:  C  ,  dc  majorc  A  B  rcaam  lincam  dctrahcrc  A  D, 

a?aualcraminoriC 

*  Quandoquidcm  noc  liinili- 

 —  ^  ^    tcr  ficri  potett  ad  partem  alteru-  ^ 

^  tram  A  vcl  B;  firpponamus  id 

 *  facicndum  cflb  ad  partem  A. 

Quocirca  collocata  ad  pun- 
ftum  AinrcdaABpcr5'^"* 
Prop^eai  AD  xquali  ipfi  C  crit  C  cx  AB  fubduSa,  ac  relinquetur 
DB.  Qucmadmodum  rcquirebatur. 

Et  tantum  dcProblcmatum  Simplicium  cxegcfi,  cui  brcviter  fub- 
s  conftruftioncm  Planorum  Problcmatum ,  hoc  clt,  ad 
folutionemcirculiporrbdcfcriptionc  cftopus,explicantcs 
llmui  modum ,  quo  ipfa  in  campo  cxpcdirc  licct. 


IJO 

De  Constrvctione  Planohvm  PROBttMATVM  Geometri- 
CORVM,  feu^qusp,  duftis  redis  lineis.defcriptifque  circulo- 
rum  circumferentiis,  folvipoflunt. 

p  0  s  TFL  A  rr M, 

VoftiiletHr\  ut  e  dato  pundo  ceu  ccntro  in  dato  intcr- 
vallo  circulum  dcfcriberc  liceat. 

Explicatis  iis^quas  ad  SimpliciumGeometriaeProblematum  con- 
ftrudioncm  pertinent ,  atque  eorum  concernunt  praxin  in  campo: 
congruum  videtur,  ut  deinceps  hic  exponamus  Planorum  Geometri- 
corum  Problematum  conftrudionem ,  tradendo  fimiliter  fimul  e^i, 
quiE,  ad  ipfam  in  campo expediendam,  cognitu  funt  neceflaria.Qua- 
re  cum  Simplicia  Problemata,  ut  ex  prcecedentibus  conftat,  abfque 
ullo  inftrumento  perfici  queant ,  nifi  cjuis  perticam  ant  baculos ,  qui- 
bus  ad  eorum  praxin  ufi  fumus,pro  talibus  liaberc  velit :  ita  h^ec  c 
contra ,  prseter  illa,  qua^ad Simplicium  conftrudtionem  opus  funt, 
fine  inftrumento  ad  id  requifito  in  campo  abfol vi  nequcunt.  Etenim 
queijiadmodum  fimpIiciaProblemataper  folasreftas  lineas ,  Plana 
vero  defcriptisinfupercirculisfolvuntur  ^  atque  in  campo  reclarum 
quidem  linearum  occurfus  five  interfedio  reperiri  poflTit  folis  radiis 
vifualibus ,  abfque  ullius  inftrumenti  prsefidio  :  ita  ex  adverfo  fit ,  ut 
redie  linea^  &  circuli,  vel etiam  duorum circulorum  occurfus  five  in- 
terfedio  in  campofine  eonon  inveniatur.  Inquem 
i^^^^JL^^    igitur  finem  apud  Geod^tas  in  ufu  eft  inftrumentum 
[rj/f         ieneum  rotundum ,  Aftrolabium  dictum  Geometii- 
cum,divifum  in  3(^0  partes  a?quales,quas  vocant  gra- 
dus;  quorum  finguli  rurfus  mente  in  60  alias  minorcs 
feu  minuta  fubdividi  concipiuntur.  Sed  quoniam  om- 
ncm  cognitionem  ex  prfecedentibus  conftare  opor- 
I  tet,  &:  antequam  ad  Planorum  Problematum  conftru- 

I  ftionem  accedatur  fcire  decet,  quo  pado  circulus 

Geometricc  in  didos  gradus  &  minuta  fit  dividen- 
\  dus  \  quod  quidcm  difficilius  quam  ipfa  Planorum 

Problematum  folutio  eft  habendum,cum  ad  id  fcien- 
I  tificc  perficiendumconftru(aioSoIidorum&  Linca- 

rium  Pr(^lematum  nota  rcquiratur :  idcirco  non  con- 
venit  juxta  artis  naturam,  ejufmodi  inftnmientum 

ad 


,;v  iu;i. .  r.poconflniftionem  adhiberc^ed  de  fimpliciorc 
.ndiimell.  Undecum  cjuirendoiHud  repcrilVem^adiJlimpli- 
cius  mn^ifvc  proprium  cxcogitari  non  potuinb ,  quam  Crux  vul^aris 
Mctatona ,  qualis  hic  dcpic^a ccrnitur ,  quatuor conlLins  fixis  &:  im- 
mobilibuspmnacidiis  lcu  pinnulis,  xquali  diftantia  a  fe  invicem  rc- 
iruort]ue  conftituentibus  angulosredos:  Illamcrgo,poll- 
ius  ollendimus.cjua  ratione  rectus  angulus  conltituatur, 
iincciiinciiltatculla  ad  Planorum  1  :mn folutioncmm  cnm- 

po  admittendam  dfe  cenfuimus ,  k  .  ^  .  .aum  ejus  in  fcqucntibus 
Problematibus  cnuclcandum. 

I  PROBLEMA. 
Dntis  diiabus  rcchs  lincis,  mcdiam  intcrcas  invcnirc  f ^^^^^'J 
proporiionalcm :  tucinUi. 

Datum  parallclogrammum  in  quadratum  transfor- 
marc. 

Y                         \  DvS^  BCmcdiapiopoitionali.:  vclcftoAB 
iQPo:;      ...    ^  JoparalleIogrammi,quod  inquadratum  lic 

convertendunn 

Conjtructio. 

O/nftitutis  ABjBCinunalinca 
rcda  A  C,  dividatur  *  ha:c  bifai  iam  a  t  ^  ^^^^^- 
in  D ,  &  cx  D  intervallo  A  D  vel  tn-  "^- 
DC,  pcr  Portulatum  prxccdcns, 
dcfcribatur  fiipcr  A  C  fcmicirculus 
ALC.  Tum  cx  B  crccta  fupcr  C 
i>  perpcndiculari  B  E  ,  occurrcntc  J  t  ^^J'^^- 
r  ;  vinEiCritBEmediapro-/"*^-' 

^  lis  interAB&:  BC  ,  vcl 

ctiam        ex  BExqualc  erit  paraliclogrammolongitudinisAB,  ^ 
latitudinis  B  C. 

^       1  :...nifeftamrcc!Jiintprop.  i5^'Mib.^,ut 

^ .ucliciis. 

ilt  autcm  pcr  allaum  Qxmm  Mcutomm  in  campouivcmatur  lo- 


( 
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cus.E,  in  quo  perpendicularis  BE  circumfcrcntias  AEC  occurrit :  no- 
cpsi  Tertii  tanJumelhangulum  AEC,  contentum  fubredis.AE,  EC  ^  elle  re- 
Elem.Encl.  itum,ac  proinde  fi, deambulantes in reda B Ecumcruce,  experia- 
mur,  confpiciendo  punclum  unum  A  per  duas  oppofitas  pinnulass 
pundum  alterum  C  tunc  fimul  etiam  confpici  pofle  per  duas  reli- 
quas  oppofitas ,  defignabic  pundtum  E ,  ubi  hoc  continget ,  cum  tam 
inrectaB  E,  quam  incircumferentia  A  E  Cexiftat,  locumante  di- 
ftum  qua^fitum. 

Idcirco ,  ut  progrediendo  in  B  E  innotefcat ,  num  eum  i ta  quseren- 
do  ulteriiis  a  B  recedcre  oportcat ,  an  vero  propiiis  ad  B  accedere: 
fciendum  eft  >  rcftas  omnes,duftas  ex  alicjuopundto  in  B  E,  fumpto 
intcr  B  &  E ,  ad  punfta  A  &:  C  ,  obtufos  fempcr  angulos  cfficerc ;  at 
v-cro  illas  omnes ,  quse  ducuntur  cx  quolibet  pundlo  in  produ<5la  B  E 
cxtraEad  A&Cpun<5l3,acutosfempcr  conftituereangulos.  Quo- 
circa  fi,  confpiciendo  pundum  A  pcr  oppofitas  duas  pinnulas,  pun- 
ftum  C  appareatextraradiumduarumaliarumoppofitarumad  fini- 
ftrsrm ,  perfpicuum  cft  ultcrius  in  B  E  a  B  versiis  E  efle  recedendum; 
fin  autem  C  c>:tra  hunc  radium  ad dextram  apparucrit ,  tum  in  eadem 
refta  propiiis  acccdendum  cfTe  ad  B,  donec  fimul  utrumque  punftum 
per  crenas  oppofitarum  pinnulaium  confpici  poflit.  Id  quodeodem 
modoin  fequentibus  Problematibusintdligidebct. 

7^  0  T 

Haud  diflimili  ratione  lidet -figuram  rcftilineani  quamcunque  iri 
cjuadratum  commutare.  Sienim,  juxta  15  Problema  libri  i^i  Eleni. 
Euclidis,  data^  figur^e  fiat  parallelogrammum  xquale,illud(jue ,  ut 
modboftenfumfuit,inquadratum  transformetur:  habebitur  qucefi- 

II    P  R  O  B  L  E  *M  A. 
Trianguli  redanguli  data  Hypotenusa,&  uno  circa. 
rcftuni  angulum  latere :  invcnire  latus  alcerum  circa  rc- 
£lum  : 

Vely 

Duobus  datis  ina^qualibus  quadratis ,  invcnirc  ccr- 
tium,asquale  diffcrcncix  dacorum. 


•Efto 
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Ello  A  B  hypotcnufa ,  B  C  unum  latus  circa  rcdum  anguluin 
trianguli  rectanguli ,  cujuslatus  altciunicirca  rcCtuni clUnvcnicn- 
dumi  vcl  funto  AB,BC  latcraduorum  m^qualium  cjuadratorum.AB 
quidem  majoris ,  B  C  autcm  minoris ,  &  oporteat  invcnirc  tcrtium 
quadratum  xqualc  diltercntio:  datorum. 

Conjlruclio. 

Conftitutis  A  B,  B  C  in  dirc- 
(Sum ,  producatur  AC  versus  C, 
&  cx  B  intcrvallo  A  B  *  dcfcri-  ^^^^"^^''^" 
batur  ft  inicirculus  AED.Tum  /J^^,^"^"' 
ex  C  ducta  C  E  ipfi  A  D  ^  pcr-  p^^^/. 
Il^  pcndiculari,occurrcntc  circum-/4^.  139. 
fcrcntia:  in  E :  dico  ipfanj  cife  la- 
tus  altcrmiitriangiili  qu.Tfitum ;  vcl  ctiam  fi  lupcrCL  dilaibatur 
quadratuni ,  !k  c^ipfum  clfc  difecntiam  quadratorum  ex  AB&:  3C 

'Dcmonflratio. 

Tur.fta  BE,quoniam  '  A  BECcft  rcftanoulum ,  &:  ^^^^^^  .^con^irH- 
unum  latus  circa  angulum  rcftum ,  &  hypotcnula  BE  ^  xqualis  datx  lUoncm. 
AB •  patet CE elfclatus  altcrum  circa  rcCtum.  ^^is 

Porrb  cum  ^  G-^cx  BEfitxqualc  duobus  C".cx  BC  C E:  Trtm:EUm. 
conftat,f,  G"-cx  BC  i  D^-  cx  BE  aufcratur,  ditibrcntum  cfic  G^""^  ^''^p,,-^. 
exCE.  Qi«are  fi      rcctanguli&ic.  Qiiodcrat  tacicndum.  niem.EucL 

vil  f  4  prop. 
N  O   7  /U  i.parnsi. 

tracfAtud. 

EJufdem naturx  vidcturPro- 
blema  i^"'"  lib.  j  Elcm.  Eucli- 
dis,ncmpc:  hxdMojunclo  Crc- 
if,wi  lineumduiere  C  F,  tAn- 
gat  dutum  nrculum  KB.  Qiiod  ut  ' 
liat,ducatur  cx  C  pcr  A  rccta  li- 
nca,&:  cx  A  intcrvallo  ACde- 
fcribatur  fcmicirculus  CED. 
Dcindc  ^ cx B  ducta  BE pcrpcn -  (fs-^^olU 
diculari  ad  DC,  occurrente  circumfercntix  in  E,  jungatur  A E,fccans  ms^^.g.i.g^ 
circumferentiam  circuli  l  B  in  F ,  ac  dcniquc  C  F ,  qux  circulum  F  B 

V  tan- 


g  ^  5  ProhL 
Sexti  Elem. 

hfs  ^rohl. 
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tanget  in  F.  Huc  referendum  quoque  videtur  Problema  lib.  4. 
Elcm.  Eudidis :  In  dato  ctrculo  (cujus  dtameter  A  B)  re^lam  Iweam  col- 
locare  A  E,  aqualem  data  red^  imea  C ,  qud^  ifsa  A  B  non  fit  major.  Idem 
namque  hoc  eft,  ac  fi  ex  uno  dato  latere  circa  redum  anguium  &  hy- 
potenufa  trianguli  redanguli  cjuxratur  latus alterum  circa  redum. 

Sienim  S,utpag.i45  didum 
eft,  ad  A  B  &  C  inveniatur  tertia 
proportionalis  A  D ,  hoc  eft ,  ut 
ABfitadCficutCad  AD;& 
ex  D  ^  ad  A  B  erigatur  perpen- 
dicuLiris  D  E  ,  occurrens  cir- 
cumferenti^e  in  E,  ducaturque 
AE:  dico  A  Erequalem  effeipfi 

 .  C.  Ad  quod  demonftrandum,  fi 

Eiem jungatur  E B,  erit  i  A  B  ad  A  E, 
&corolUyx  ^^^^  A  E  ad  A  D.  Quarecum  per  conftrudionem  A  B  fit  ad  C,  ficut 
Sexti  Elem,  ^  ad  AD,  fequitur  AE  ipii  C  efie  .xqualem. 
I,ucl, 

LEMMATA.dd fequens  Frohlema. 
I. 

Efto  DFEtrianguIum  ifofceJesj.-^^qualiahabens  latfra  DF,  FE: 
divo ,  (i  ex  F  ad  latus  tertium  D  E  demittatur  perpendicularis  1-B,  fe- 
gmentaDB  &  B  E  fimiliter  effe  arqualia. 

Quoniam  enim  D  F  a:qualis  ponitur 
5pfiFE,erit&  □'""^ex  DF^equaleD^o 
ex  FE.  Jam  vero  □  DF  ^  xquale  eft  duo- 
bus  □"^ex  DB&BF^atDFE  xquale 
duobus^"^exEB&BF.  ^qualiaigitur 
funt  bina  Gtacx  D  B  &  B  F  binis  □"^ex 
EB  &  BF.  Unde  dempto  utrobique  com- 
muni  G^^exBF^remanebit  □«"'^exDB 
^^quale     ex  BE^  ac  proinde  D  B  xqualis  B  E.  Quod  erat  propofi- 
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II. 


1) 


B 


Efto  trianjjuluin  DFG,in- 
xqualia  iiabcns  latcia  DF,  1  G, 
quoruni  DF  lit  nimus  quatn 
FG.  Dico>  (icx  Fadlatus  tcr- 
:uun  DG  dcnuttatur  ruifus 
pcrpcndieulans  FB,  fcj^mcnta 
DB  .^:  BG  (iniiiitcr  torc  inx- 
qualia»  ac  DB  minus  quam  BG. 

Cum  cnim  DF  minor  fit  quam  FG.  crit  quoque        cx  DF  mi- 
nusG»«>cx  FG.  ]am  verb  »  C^cx  D  F  clt  xqualc  duobus  G»'*cx 47  rr/wi 

D  B^  B  F,  &:  □~™cx  FG  xqualcduobus  ex  G  B&:  B  FfLnul  1^1"^"*'^' 
fumptis:  .^cpioindc,  fiutrinquccommunctollatur  Li^"^  x  B  F,re-  'p[op^[^ar- 
linquctu!  □«"^ex  DB  minus  □^^cxBG,&:  confcqucntcr  DBminof/fef  i./;.^.?^, 
quamBG  Qjcmadmodum  proponcbatur.  fus. 

III. 

Si  trianguli  fcalcni  D  F  G  majus latus  D  G  affumatur  pro  ball ,  $c 
ad  id  ex  oppofito  angulo  F  ducatur  pcrpcndicularis  F  B :  crit,  ut  balis 
DG  ad  fmnmam  duorum  rcliquorun)  latcrum  D  F ,  1-  G,  itacorun- 
dem  laterum  DF,  F  G  ditfcrcntiaaddiftercntiam , quxcll  inter  D G 
&dupluin  m!nori<;  fccmcnti  D  B. 

Dcfcripto  cx  F  in- 
icrvalloFDcirculo  DE 
HI  .fccantc  DGin  E, 
&  FGin  H,producatur 
FG  adcircumtcrcntiam 
in  I:  criiquc  IG  fumma, 
&  H  G  dirlcrcntia,late- 
rum  DF,  FG-,at  EG 
ditfcrentia,quxcftinter 
DG  bafm  &:  DEdu- 
plum  minoris  fcgmcnti 
DB'".  Quibusitapo- m/»}  7'^''^" 
fiiis,  dico  D  G  clfc  ad  Elim.hHcl 
IG,ficutHGadEG. 
V  1  Qiio- 


CoNSTRVCTIO  PrOBLEMATVM. 

n  pcoroL      Quoniam  enim  "  reaangulum  DGE  xquale  eft  redangulo  IGH, 
TmiifequituroDGefleadlClicutHGadEG.  Quoderatpropofitum. 

Elem.  Eucl. 

o^idSexti  III  FROBLEMA, 

Eiem,  Euci.         ^^.^^^^  ^^^^^  ^^^.^  j.^^.^  terminatis  A,B,&  Qquarum 

dua:fimul,quomodocunquerumptx,tercia  funtmajores, 

triangulum  confticuere. 

Conftructio. 

Primo  igitur,  fi  tres  hx 
re£tcTA,B,&  Cinter  fe 
^Equales  fuerint,fequitur, 
tiiangulum,  quod  ex  ipfis 
conftitui  debet,(ore  a^qui- 
laterum.  Cujus ergocon- 
ftruftio,  ficut  Problemate 
8.  pa?;.  141  a  nobis  often- 
fum  ?uit,perficipoteft. 

At  vei  b  duabus  tantiim 
arqualibus  exiftentibus,  ut 
A  &:  C  ,  manifeflum  eft 
^ium  quajftjm  f.  re  ifo- 
fceles.  Quocafuperpen- 
dicularis  ,  qujE  ex  angulo  oppofito  cadit  in  tertium  latus ,  juxta  i"^""* 
Lemma,  illud  bifariam  fccabit.  Adeo  ut,  fi  refta  D  E  vel  B  fumatur 
a  f  1  Vrohl  pro  bafi,  eaque  ^  in  B bifariam  fecetur,  D  B  vel  BE futura (it  unum  ex 
^ag.  118.  lateribus  circa  reaum,&  linea  A  vel  C  hypotcnufa  » redangulijcx 
quibus  porrb  latus  alterum  circa  redum  fcu  pcrpendicularis  F  B,  ut 
&  A  DFE,  perProblemaprsecedens,  inveniii  poteft. 

Denique,  fineis  A,  B,&  Comnibus  ina^qualibus  exiftentibus» 
quoniam  A^"™,  quod  ex  ipfis  conftrui  debet ,  tunc  fcalet  um eft :  fe- 
quitur,pcrpcndicularem,qun:ex  angulooppoiito  ad  latus  iijaximum 
ceu  bafindemittitur,illud  infum  pcrV^'^  Lcmma  fimiliter  in  duo  in- 
^tqualia  fegmenta  fecare.  Quocirca ,  fupponendo  re(5tam  B  vd  D  G 
maximamcfic,  fi  eafumatur  pro  bafi,&:  pcr  Problcma  10.^.142.  fiat, 
iit  DG  adfummamreftarum  A  &  C,  ita  differentiaearundem  A  & 
C  ad      ;  indicabit  ea ,  poftquam  a  G  ad  E  in  reda  D  G  pofita  eft^ 

per 
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pcr  5***"^  Lemma .  dirfcrcntiam ,  cjui  balis  D  G  fupcrat  duplum  mi- 
nus  regmcntum  D  B.  Hinc ,  ^  recando  D  H  biFariam  in  D ,  crit  D  B     i  -  Pr^^/- 
niinus)&:  BG  majus  balis  fegmcntum.  E6  i^itur  Piublema  rcdudum  ^"^^'^^^^^^^ 
cll,  ut    cx  ahcrutro  latcrum  circa  rcdum,     hypotcnusa  A''  rc-  ^^^^  ^^^^^^ 
aanguli(u:hic,c>:DB&.DFfcu  A  triannii!iDBF;vclc\  BG&:  FG 
fcuCtrianguliBFG)  invenicndum  fit  5^>""Matus  B  F.  Undc&.^'""' 
q'j.T(ituinDFGubtinebitur.  Hinc: 

Datis5^"*rtdislincis  tcrminatis  A  ,  13,^  C,5cc.  QuoA  crat  fa- 
ciendum. 

7^0  T  A. 

Id  cjuod  in  hoc  Pioblcmate  interdcbamus ,  eOi  ut  cjurilto  non 
nifi  pcr  unius  rantum  circuli  c\:  rcaarum  lincarum  dcLriptioncm 
fatisheret ,  vel  etiam  omnino  per  reftas  lineas, fi  dator  omncs  mtcr  fc 
^quales  fmt.  Quod  alioquin  duobus  circulis  dcfcriptis  Heri  allolet. 
Idem  quoquc  in  ns  ,  qux  in  finc  Pr.rccdcntis  problcmatis  a  nobvs 
oftenfa  funt ,  aniiiudvcrterc  licet. 

\\  '  P  R  0  B  L  E  M 
Parallclogrammi  rcclanguli  ,  datis  AB,  fumnia  larc- 
rum ,  6c  plano  C ,  xquali  (pacio,  quod  lob  lis  comprchcn- 
dlcur:invcmrc  latcra. 

Conjlruclio. 
Conveifo  plano  C  >  '^^'^^['1'^ 
quadratum  D ,  fccctur  A  B  ^"^' ' ^ 
bifariam  in  F,&:  cx  Fintcr- 
valloAFvdF  BfuperAB 
dcfcribatur  femicirculus 
AHB.  Deindecx  Bcrcda 
fupcr  A  B  perpendiculari 
BG  orquali  latcri  quadraii 
D,agarurex  GipfiABpa- 
rallclaGH,fccansveltan- 
gens  circumtLTcntiam  in 
H ,  &  ex  H  ducta  H  11  pa- 
rallcla  BG  (hoc  eft,fumpri  BF  a-quali  G  Hj :  crunt  AE EB  latcra 
narallcloprammi  quxf  ra,  hoc  cfi ,  id  quod  fub  A  L  &  LL  comppc 
henditurfpacium,  arqualc  erit  datoplajio  C.  ^ 


Ij8  CONSTRVCTIO  PrOBLEMATVM 


Demonjlmtio. 

Primo  enim,  qubdGHfemper  circumfcrentiam  AHB  fecet  vel 
tanj^at ,  fit ,  qLiia  quadratum  D  per  conftruftionem  eft  ^equale  plano 
C;&  Aiicxhypothcfi  fumma  iaterum  parallelogrammi  redtanguli 
«qualis  quadrato  D.Quorum  quidem  parallelogrammorum^qiif  fub 
h^^SecHndi  lcgmcntis  ipfius  A  B  hunt,  ^  maximum  eft  illud  ,  quod  fuper  A  B  vel 
Elem.  Eiicl.      Jefcribitur,  quadratum.  Adcb  ut  EH  vel  BG,  hoc  eft,Iatus  qua- 
drati  D ,  nunquam  excedere  poflit  femidiametrum  A  F  vel  F  B ,  ac 
proindeG  H  circumferentiam  AHBin  H  (emperfecare  vel  tangere 
debcat.  Dcinde,  quoniam  reftangulum  A£B,utex  14^^  Prop"^ 
1^^  lib.  Elcm.  Eucl.  colligitur ,  «equale  eft  quadrato  fuper  EH  vel 
cf  Conpu-  B  G ,  hoc  eft,  quadrato  D ,  id  quod  ^  ^equale  eft  plano  C :  patet ,  A  E 
Hiomm.      &  FL  B  elVe  latera  redanguli  .xqualis  dato  plano  C,  quorum  laterum 
fumma  eft  AB.  Quod  faciendum  erat. 

Ut  autem  punftum  Hincampo  inveniatur,  in  quo  GH  circum- 
ferentiam  A  H  B  fecat  vel  tangit :  oportet ,  eundo  cum  cruce  metato- 
ria  in  refta  G  H ,  a  G  ad  H  eoufque  procedere,  donec,  dirigendo  vi- 
fum  perduas  oppofitas  pinnulas  versus  A,  perduasreliquasoppofi- 
tas  confpiciatur  Scfimul  B:  Quoniam  pundum  H,ubihoc  contin- 
git ,  exiftens  in  linea  G  H,  ut  &  in  circumferentia  A  H  B ,  qusefitum 
pundlumeft.  Quocirca,ut,  ad  hoc  explorandum,conftet,  utrum, 
dum  in  reda  G  H  obambulamus,  a  G  versiis  H  ulterius  progredi^n- 
dum,  an  vero  ab  H  versus  Grecedendum  fit^notandum  eft,lineas  a 
pundo,inter  G  &Haflumpto,ad  A6.:  Bedu(!;l:as,femperacutos an- 
gulos  efficere;  at,  quse  ex  pundoin  produdka  G  H ,  intra  circumfe- 
rentiam ,  ultra  H  ad  A  &  B  ducuntur ,  femper  obtufos  efficere  angu- 
los.  Adecque,  fi,  collimando  versus  A  per  duas  oppofitas  pinnulas, 
ac  fimul  per  reliquas  duas  versiis  B ,  punftum  B  extra  hunc  radium 
vifualem  versus  finiftram  deprchendatur:  indicio  erit,in  reda  GH  ab 
H  versus  G  eundum  efle  j  fed  fi  punftum  B  extra  hunc  radium  versus 
dcxtram  appareat,  c  contra  tunc  in  eadem  linea  a  G  versus  H  ulte- 
riiis  procedendum  efle ,  ufque  dum  utrumque  pundum  pcr  binas  pin- 
niflas  confpicuum  compererimus. 
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V    P  R  0  B  L  E  A  f  A. 
Datis  par.^.llclogrammi  rcdanj^Ii  ditfcrcntia  I.ucrinn 
A  B 5  fic  planoC,xquali  Ipacio  ,  quod  iub  iis  comprchca- 
diiur  .'invcnirc  latcra. 

Conjlruclio^ 

MutatopianoC,  utantc. 
in  cjuadraium  D  ,  i^:  A  B  in 
F  *  bifai  iam  divisa,ci  i^atur  a  f  Trohlz 
^  cx  B  liipcr  A  Bpcrpcndi-  '-^- 
cularis  BG.arcjualis  latcri 
quadfuti  D  ,  junj^aturi^uc^*'^*  '^^* 
1  G.  Dcindc,  ^  ccntro  \cfAntece- 
&  intcrv  allo  F G,  dcfcripto  ^"»'  ^^M^ 
circulo  1  G  E ,  fccantc  A  D 
liinc  indc  produftair.  in  1  & 
L :  crunt  1  B  6:  B  E  cjuxliia 
rcdanquli  latcra.  hcc  cft, 
cnt  id,  quod  fub  IB  &  B E  comprchcnditur  (*pacium,xqualc  dato 
plano  C. 

Bcmofjftratio. 

Etenim  exiftcntc  IF  arciuali F  E , &:  A  F  xquali  FB,crit&:  I  A 
xqualis  B  E.  Quibus  iingulis ,  (1  addatur  A  B,  crit  ctiam  I B  .rqualis 
AE.  QuoniamautcmrcdanguIumlBEjhoccft,  ALB,  utcx  14'* 
Prop°*  i^'  lib.EIcm.EucI.coIligitur,  xquatur  quadratofuperBG, 
hoc  cft,  quadrato  D,quod,  pcr  conftrudioncm,  a-qualecft  plano  C: 
manifcftum^ft  A  E  &  E  B  clfe  latcra  rcdanguli^dato  plano  C  aqua- 
lis,  quorum  laterum  difllrentia  eft  AB.  Quod  crat  facicndum. 

Ubi  obfervandum,  ad  qu.rfitum  in  caiTjpo  obtinendum ,  poftquam 
planum  Cin  quadratum  Dcft  tranfmutatum,  ut  pa^.i^  1  didum  cft, 
quod  F  L  folummodo  a^qualis  fumenda  lit  ipfi  F  G,  ita  ut  fcmicircu- 
lum  IGE  dcfcribere  non  lit  opus. 


F  I  N  I  S. 
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A  P  P  E  N  D  I  X 

SIMPLICIVM  PROBLEMATVM. 

Acteniis  de  Simplicibus  Problematis  Geometrici^ 
aaum  fuit ,  quatcnus  ipfa  in campo  tanquam  in  plano  in- 
finitoexpediri pofliint,  fupponendo>ubivisinilloaditum 

^  patere,  haud fecus  ac  vulgo  Problemata  Euclidis  &  alio- 

rum^abibl vi  intelliguntur,poftulantium  nempe,ut  in  eo  a  quovis  dato 
pundo  ad  cjuodvis  datum  pund:um,reci:am  lineam  ducere,eamquead 
utramque  partcm  in  infinitum  producere  concedatur ,  ut  &  quovis 
loco  &  intervallo circulum dcfcribere :  ac  fummatim  ut  in eoomnia, 
qux  communiter  in  Gcometria  conftriienda  veniunt ,  expediri  que- 
ant,  nulla  neceffitate  ea  ad  ullum  terminum  vel  limitem  aftringente. 
Qiioniam  autem  in  praxi  Geodartica  fxpe  contingir,  ut  non  ita  indif- 
ferenteradquxvis  loca  bujus  plani  pervenire  liceat,  fed  illud  ipfum 
quibufdam  m  locis  pervium,  quibufdam  vero  invium  fit ,  &  fluviis, 
paludibus  5  fofTis  ac  aquisobfitum  ,  unde  complura  puncla  (alioquin 
data J  inaccelfa  fiunt ;  aut  idem  etiam  quibufdam  in  locis  arboribus  ac 
fil vis  confitum ,  &  in  quibufdam  deniquc  cTdificiis ,  pagis ,  ac  urbiblis 
occupatum,  aut  etiam  limitibus,  coUibus,  fimilibufvc  eminentiis 
impeditum,  unde  diverfa  punda,  hic  quidem  vifibilia,  illic  autem 
invifibilia  &plcrumque  inaccefla  funt,quo  fit,  ut  ductus  quidam 
autlinearum  pofitiones,  quaf  alias  prodatis  haberi  poflunt,  hinc  in- 
certx  2c  incognitx  evadant :  Patet,  quod)  in  prcecedentium  Proble- 
matum  Simplicium  aliorumquein  campo  conftru(5tione,pIuriniaex- 
pediendaoccurrant,  qucT  aliquatenus  in  hac  Appendicc,quoniam,ut 
fupra  cpidcm  taftum  fuit ,  perfici  nequeunt,  affcrcndn  &  conftruenda 
duximus.  Ad  quod  magis  adhuc  mc  inftigavit  ac  propenfum  rcddi- 
dit  traftatus  quidam,  ad  manus  mcas  ante  aliquod  tempus  delatus, 
cum  hoctitulo:  Geojnetria  P ercgrtnuns y  dhlo^um  continens,in  quo 
Arithmctica  &  Geometria  tanquani  forores  de  fortuna  fua  confabu- 
hntur  &  de  tcmporis  conditione  doftc  inter  fe  contendunt.  Hic 
autem  cum  fine  nomine  Autoris  &  Typographi  in  lucem  prodierit, 
ut  ^  abfque  anni  &  loci,  ubi  impreflus  fit ,  indicatione,  tamen  ex  ii^, 
qua-  in  eo  reccnfentur ,  cum  haiiditapridcm  editum ,  colligere  non 
eft  difficile. 

Quem  traftatum ,  mihi  a  fecundocommodatum  (cum  hic  nuf- 

quam 
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<juam  cognitus  i  nedum  vcnalis  eflet ,  nec  cti:\m  ob  rationes  didjw 
facilc  comparandus;  fcd  folummcKloconjcclura  conftarct ,  cum  in 
Polonia  typis  mandatum  fuille,  &:  quod  cjus  Author  nobilis  clkt 
polonus,c]ui  aliquamdiu  in  Batavia  fe  detinuerat,  ibic|uc  pluribus 
"uftratis  callris  Cclllllimo  Principi  Auriaco,Guiliclmo  Sccundo,lau* 
datifTimx  mcmorix ,  fucrat  fainiliaris) ,  brcvitcr  pcrlc^i,&  cx  co 
Propolitiones  aliquot.quas  in  libello  cjuodam  pertradtallc  vidcbatur, 
annotavi,cjuarum  ha:c  luntvcilvT 

Fropojitioncs ^qu^  m  fojtcriore  libello  expU' 
csntur ,  tjlx  Jidnt. 

C  I.  Quomcdo  lme£  AB  indCcefMu 

longttudo  mvemri  fo\]tt^ 

2.  Quomodo  Itnex  profofitdyperticU' 
lii  AiB  termtnMx ,  cam  non  xdcundo,  ad 
indtchmabtpjU  dtjl^nttum,  Itnea  pural- 
leld  ionformAndafit  . 

y  Q^omodo  ad  datx  linex  inAi 

lis  A  B  longitudtncm  (Jivc  tlUconfp  

lufit,fiveMn)pdruUeUeminmfaciend4ftt<' 

/Expunho  C.quocunquc  lococxtra  Itneam  AD  co^ijlttuto  (modoil  ud 
ltn7x , punatc  .J,  B  tcrmtnutx ,  oppofitumfit)  tn eandcm Itncam  A,B,ad  tl- 
Um  non  ucccdendoj  PcrpendtcuUrcm  dcmtttcre, 

Uris  loniiKudtnem  tndtcarc.  ^ 

6  AdJt,  fxtr^  Iwfum  profoftJtn  pumlo ,  quod  vevus  Ime^  profoj,^ 
ntrlm»t4tmpropoft,umfit.pcrpenduubrememmmdemutere. 

lM$titudinu,qu4ntapolluUbuur,demittete. 

i  A  punclo,  exlridjtam  Iweam  A  B  remotm  af[,gnato,  tneandem  U- 
«, A  ntrtolo  vel  (luadruplo  brertorem  perpenduularem  demtttere. 

JngenLquadratum  reilangulum  .qu,laterum,yel  quaUcuntiue  ai.ud 

tAlmZx^torJe^^^^^^ 
Jicndu,:f,tMume,demd,ftant,.o^f^m^^^^^^^ 


J^t  AppElTDIX 

1 1.  Bxtra  datam  Uneaniy  vel  muri  fartem ,  pun^is  A ,  B  termtnatam^ 
ad  indlctam  ab  ejufdem  murt  oppofito  punclo  diflantiamy  locum  qut  ab  utro^ 
queA&B  puntto  dqualt fpatio difiety  inventre. 

1 1.  Quomodo  extradatam  Itneaminaccefibtlenh  vel  mtirumAB^pun" 
ciumtnveniripoftt ,  quodapun^ts  Ay  Bjuxta  tndictam  remottonem  tnaqua- 
lemy  exacle  dijlet^ 

ij.  Idem  inf)flva,ubipun^a  A,B  eminmviderinonpojfuntiartificioss 
perficere, 

J4.  Quomodoa  ptmdo  C  versuslineam  oppofitam  A  By  ob  periculum  vel 
impedimcntumaliquodypYopiusnonaccedendoy&intra  quartam,  vel  otla- 
vamtotiusdtflantt£  partem  y  apunclo  Cnon  recedendoy  ex  eodempuncioC 
in  fubje^lam  Itneam  A  B perpendicularis  demittenda fit  ? 

15.  Idcm  vel  ad  altquot  perticarum  dtflanttam  a  punclo  C  versus  line- 
am  AB  nonprocedendo,  alia  rattonCi  commode  perficere, 

16.  Si  punllum  C  tn margine lacuivd fylvd aftgnaretur-^velcafira  re^ 
tro  nimis  vtciua  effenty  poftpunclum  C  nofi  procedendoy  &  ab  eodem  punclo 
C  tdtraaliquot  perttcarum  fpatium  verstts  mtirum  A,  B  non  approptnquan- 
do  y  perpendtcularem  commode  producere, 

Hutlenusrecenfui  Problematayqua  abfque  uUo  inftrumento  Uathema- 
ticoy  etiam  circtnt,  ac  reguU  ufu,  Itneam  A,  B  non  adeundoy  tn  loco patenti 
&  apertoy per  folos  bacillos  expediri poftunty  &c. 

Hinc  cum  ante  complures  annos  in  Simplicium  Problematum 
contemplationem  inciderim,  nec  tamen  audiverim legerimve  cui- 
dam  aliquid  eorum  in  mentem  venifle,  egoque  interim  illa,  ficut  fu-  • 
perius  pertraaatafunt,  jam  abhinc  1 5  circiter  annis  confcripferim,& 
poftmodum  amicisquibufdam  communicaverim ,  ac  etiam  nonnuU 
lorum  praxin  in  campo  auditoribusjlediones  meas  publicas  frequen- 
tantibus,  oftenderim ;  fummopere  miratus  fum,quod  allatas  Propo- 
fitiones,exfuperioribus  Problematis  Simplicibus  manantes,  qux- 
c]ue  non  nifi  pro  fedula  eorundem  in  variis  cafibus  praxis  Geoda:tica; 
exercitatione&  animadverfione  haberi  poflunt,inprardiao  traftatu 
oflenderim.  Inter  quas  Propofitiones ,  cum  aliqu^e  fint,  quas  mihi 
olnii  m  eodem  fenfu  confiderandas  propofuerim ,  invenerimquc  quo 
pnfto  abfque  ullo  niftrumento  in  campo  pcrfici  pofl^ent,  verbi  gratia, 
redanj  hneam  ducere,  parallelam  rcdie  macceflibili  A  B,  ut  idem 
perhcere,  quando qu^iita  linea per  datum  punftum  C  tranfire  debet, 
ipli  ABnon  appropmquando,  &c-  nunquam  mihi>quoad  modum 

in 
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inbirce  iifitatum,ratisfaccrc  valui, quippc  qui  nonnili  inftrumcnti 
opeac  multiimtcntandoabfolvitur.  Undcvcleo ma<^is  gavifus  fui, 
qubd  exercitatum  ingcnium ,  mecum  hac  in  rcidcm  lcnticns ,  rcpc- 
rcrim ,  cxindc  judicans  haud  inutilc  torc ,  fi  tcmpus  mcum  ut<iuiu)uc 
inhifcc  infumcrem.  Quocirca  adiifum  Simplicium  Piobicmatinii 
indiverlls  cafibus  praxis  Gcodxticar  cxhibcndum,  &  authorcm  ad 
operis  fui  editioncm  inftigandum,juxta  quafdam  nollras  Propofitio- 
nes  etiam  jam  citatas  diai  tractatus  in  hac  Appcndicc  brevitcr  con- 
ftrucmus ,  exceptis  1 1    1 5  Propofitionibus ,  cjuas  intcr  Plana  Pro- 
blcmatanumeramus,  adcoquc  abfcjuc  circuli  dcfcriptionc  folvi  nc- 
queunt ,  ac  proptcrca  nos  ad  earum  folutioncm ,  ficut  antc  in  Plano- 
rumconftruftionc,cruccm  mctatoriam  adhibcmus.  Undc  cum  cx 
ab  Authore  intcr  illas  ponantur,cjuc  omnino  ab(t]ue  ullo  inftrumcnto 
Mathematico  (cjualc  tamcn  cgo  hanc  crucem  clk  cxiftimg)  ac  ctiam 
circini&:  regul.x  (utquidem  airj  ufuperficiuntur :  jurcdubi^^  utrum 
AuthordictasillasduasPropofitioncspcrfolastrcs  Pctitioncs,a  no-r 
bivddudas ,  conftrucrc  fciat :  quandocjuidcm  forfan  circuli  dcfcri- 
ptionem,  quamfonc  mcdiantcfuncin  campo  ut  quidcm  circmo  \t\ 
charra hcri  polTe  autumat,in  partes  vocabit.  Quod  iplum  fi  ad  Sim- 
pliciumProWematum  conftrudtioncm  conccdatur,hujufmodi  opc- 
ratioincampomlnusartifJciofacenfcndaforct,  nccfic  Autor  novi 
quid  in  harum  folutioncm  produxilfct.  At  vcr6,quoniam  hic  tantum 
mentemmeam  dchac  rc  dcclaro.ac  mc  etiam  latct,quirationc  Au- 
thor  hafce  Propofitioncs  pertra(ftaverit,  vifum  iuit  intcrim  modum, 
quo  breviflimam  ac  commodiftimam  earum  conftrudioncm  qux- 
liverim,  exponere ,  &  qux  ab  Authore  circa  harc  confcripta  lint ,  cx- 
fpcdarc. 


I  PRO' 
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IPROPOSITIO. 

Invenire  longitudinem  lincx  A  B ,  cum  ad  altcrutrum 
tantum  ejus  extremum  A  aditus  patet. 

Eredoubicunque  in  C  baculo,  ac  deinde  in  reda  CButcunque 
alio,ut, ex.gr.,  in  D,  fumantur  in  produdis  C A,  D A  xc&x  A  E,  A  F 
ipfis  AC,  A  D  sequales,  &  in  direftum  ipfius  E  F  retrocedatur,  donec 
perventum  fuerit  in  produaam  AB ,  hoc  eft ,  ufque  dum  utrumque 


punftum  A  &  B  in  eadem  refta  appareat.  Id  quod  fuppono  fieri  in  Gr 
eritqueG  A  asqualis  ipfi  A 

Quocirca,  ut  innotefcat  quot  virgas,  pedefvc,&c.Hnea  A  B  longa 
fitjoportet  tantum  catena  autpertica  longitudinem  linea^GAex- 
plorare,  habebiturque  numerus  virgarum;  pedumve^&c.longitudi* 
nis  linex  A  B^  qusefitus* 


iPRO- 


SimphcivmPr.oblematvm. 
1  PROPOSITIO. 
A  pun£lo  A  «n  rcila  AB  rcdam  datam  dcfinirc  A  L. 

Nonrarb  conringit,ut  in conftiucnclis  cliomatibus, promonto- 
riis,liii)iliburvc,rccta  linca  iktcrminanda  lit.datum  viigariim  aut 
pcdum  numcrum  contincns  :  ad  t^uod  facicnduui  .oportct  opcrando, 
ut  antc,  inlinca  AG  ab  A  ufqucad  H  totvirgas,  pcdclVc  ir.ctiii.tiuot 
linea  A  L  conrinctc dcbct ,  ac  duccrc  H  L ,  cyiia:  AF fccct  m  1.  1  uin 
fumpta  A  K  icjuali  A 1 ,  cum  fcaplu  naviganduiii  crit  ab  A  vci uis  B 
in  rcCia  A  H ,  donec  pcrvcntum  tucrit  in  rtctjiii  K  C ,  cjuod  luppono 
fieri  in  L :  critquc  AL  itjualis  dati  re«x  AH. 

5    P  R  O  P  0  S  I  T  I  O. 

IJem  cfficcre  ad  ahcrum  lincx  A  B  cxtrcmum  B. 

Accidit  intcrdum,  fluvios  vci  tranfitus  aqua  tcrrivc  rcpcriri  ,adc  b 
htos,utbombardisaut  fclopetis  defcndi  nccjueant,  cjuo  cafu  ani;c- 
res  tormcntarii ,  rcductus,  aliavc  limiiia  lortalitiacxtrui  lolcnt ,  ad 
meatum  pricludendum:ciuocircafuppofita,cx.  gr.,diaanriainrcr 
A  &  B  maiori , quim  lU  globi  cx  lis  cmiin  candcm cmctuntur .  opor- 
tet  ut  aB  versus  A in recta  A  B  dcHniatur l.nca.ur  B  L, dar.i  long.ru- 
dims.qucroa^lmodumini'»'  Propofitione  onenfumtu.t.l.ncam.n- 
venue  G  A  ;rqualcm  ipf.  A  B.  ac  dc.ndc  in  ea  alfumerc  G  H x^uaK  m 
loneitud.ni  datx ;  ducta  e..im  rurfus  HE,  fccantc  A  F  .n  1. 1.  A  K  lu- 
matur  iquaUs  A 1 .  3c ,  ut  ante .  ab  A  versus  B  m  rccta  A Hcxcatur, 
Lecpcrvcntumfuer.tinrcftamCK:crKLBxsuahsCH.  LU  rc- 

**"QuonumautempIerumquefit,utin  lineaABnoncoufqucrc- 

trogrrdiliceat,  doncc  GA  ipli  AB  fit  .Tqualis,adcoc,ue  ad  praccdcn- 
Sropofitioncsfuper.orimodoconftrucndasadfcopumpcrr.,.gcrc 

non  dc^r :  .dem  ta.nen  prarftar.  poteft ,  fac.endo  tantum  G  A  vplu.s 
A  B  partem  cjualcmcuncjuc  aliquotam,  accommod.ndo  fc  n.m.ru.n 

Quocirca .  ut ,  exempli  gratia ,  .n  producta  A  B  .nvcn.arur  A  K. 
«urefiripfius  AB  rm.oportet.utantc.dcl.xoal.cub.DacuIoC 
£ AC a.]u..,c^c hi^c^DA  xcjualc.n  AC. &  .llinc  A  t.q" J- 
Ktriplo.pfius  AC:  ac  demdc  inrcch  ^Bcrcaoutcunci..cbac.do 
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G,  faftaque  FH  tripla  FG^ponatur  in  produda  H  A  refta  AI  ^equalis 
GE,  &  ablindireftum  IDretrocedatur,  ufquedumperventum  fue- 
rit  in  lineam  A  B  :  eritque  A  K  tertia  pars  iplius  A  B.  Quae  fi  in  redta 
aliqua  linea  tcr  fumatur,linea2  AB  longitudinem  exhibebit. 


Haud  fecus,  fi  ab  A  versiis  B  in  linea  AB  refta  defignanda  fit,  qux 
datx  A  M  tripla  exiftat ,  oportet,  u t  ante,  duda  M  D ,  fecante  A I  in 
N,faftaque  A  O  triplaipfius  AN,exire  ab  A  versiis  B,  manendo 
continuo  in  red:a  A  M ,  donec  perventum  fuerit  in  reftam  F  O  id 
quod  fupponofieriinLreritqueALtripladatseAM. 

Eodem  modoprocedendumerit^fiLBrequiraturdatseKL  tripla. 
Ubi  etiam  facile  eft  oftendere.  quo  pafto ,  L  &:  B  duabus  turribus 
aliifvceminentioribus  locis  exiftcntibus,  ita  ut  ad  ea  accefllis  non 
pateat,  fed  tantum  ad  A,  punftum  aliquod  in  produfta  BL,  diftantia 
eorum  LB  inveniri poffit.  Etenim  inventaprimum,  utante,  reda 
AK.Tqualitrienti ipfius  ABcfupponendofi:ilicet  loci  conditioneni 
non  permittere,  ut  ea  inveniatur  x(\\.u\\s ,  quippe  quod  raro  fit) ,  du- 
catur  F  L  fecans  G  E  in  P;  faaaque  A  N  ^quali  P E,  ex  D  per  N  du- 
catur  reda  DNM,  occurrens  ipli  AK in M :  erit  K  M  tertia  pars  dat^ 
LB.  Qu^  fiideomreda  aliqua  lineaterponatur,inventaerit  lon- 
gitudo  ipfius  LB. 


1«^«  Pr  0- 
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^  Propositionis  dU  ConJlrucHo. 

Sumpto  in  produfta 
AB  utcunquc  pundo 
C,  fumatur  cxtra  cam 
pundum  aliuJ,  ut  D,'&: 
ex  A  &  C  pcr  D  rcctis 
dudisMincis  ADE  & 
CD  F,ponantur  in  iis 
DL,D  F.rciualcsDA, 
DC.  DcindcabEexc- 
undo  indireftum  ipfius 
EF  doncc  pcrvcniatur 
in  rcctam  D  B  produ- 
ftam ,  iJquodllcrirup- 
pono  in  G  :  crit  G  E  x- 
cjualisAB,  Ac  proinde 
cjuoties   data  quavis 
mcnfura  in  G  E  continc- 
tur,  totics  caJcm  con- 
tincbitur    i]uoquc  in 

AB,  iinde&:  ipfa  ABdataerit. 

idx  PROPOSITIONIS4//4  0^r^^c7/^. 

A  punao  A  in  r cda  A  B  rcaam  dcfinirc  A I ,  xqualcm 
datx. 

Accepto.  ut  ante  ,ln  producta  A  B  pundo  C.  &  <^«ra  cj..  punao 
D.ducantur  A  DE&:  CDF.itautDE,  Dt  Imtxciualcs  D  A,  DC. 

D  .ndeproducu  FEadH,  ua  ut  H  E  ^T^^^'^^^^^ 
d.T,oportet .  ut  ante,  ab  A  versus  Bex.rc.n  refta  C  A .  "'l^  j"'" 
pcrveJtum  foerit  in  producta.n  HD.  Id  quod  1.  her.  fupponatur  .n  I, 
StAIxqualisipf.HE,hoceft,dat«recta..  Ut  recju.rcbatur. 

jti*  p  R.  o  P  o  s  I T I  o  N  I  s  -i//.t  Conftructto. 
Qubd  fi  aatem  I B  xqualis  facicnda  f.t  datx  ^^^x.  oportcbit  pr.- 
mum  .uxta  i-»"'  Prop"'"'  invcnire(.L.Tqualem  A  B-.ac  de.i^ae, 
XSa  G  H  Lq/ah  datx  rcclx  deHn.endx.  cr.t  rurfus,  1.  ab  A 
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versus  B  mdirc(5tum  ipfius  C  A  exeatur,  donec  perventum  fueritm 
produclam  HDjreftalB  requalis  datxGH. 

Si  vcrb  recroeundo  ab  Eindireaum  iplius  FEeoufque  pervenire 
non  detur,  donec  G  E  fit sequalis  A  B.  ita ut  prjecedentes  Propofitio- 
nesjut  antc,  expedire  non  liceat :  poterit  tamen  idem  pr^ftari/acien- 
doadhoc,  jLixtalocicommoditatem,GEcertam  ipfius  AB  partem 
aliquotam,  verbi  gratia,  tertiam.  / 


Etenim  ercflo  rurfus  in  produ<Sa  A  B  ublcunquebaculo  in  ea- 
demque  aflimipta  AE  .xquali  triplx  AC,  extra  eam,  ut  antC)  defigen- 
dus  erit  utcunque  baculus  D ,  &  in  red:a  A  D  fumenda  A  F  cequalis 
tripIcT  AD.  Dehinc  in  eadem  linea  produdta  fumendo  F  G  xqualem 
AD,(S(:in  produda  EFfumendoFHcequalcm  CD,  oportetaGin 
diredamipfius  HG  retrogradi,  donec  pcrveniaturinprodudam  BF, 
quod  fuppono  rieri  in  K :  eritque  tum  G  K.xqualis  tertia:^  partiipfius 
AB. 

Pari  modo  fi  a  B  versus  A  in  refta  A  B  linea  abfcindcnda  fit,quaj 
data:  redx,  verbi  gratia,  KL,tripIa  cxiftat :  oportebit,  invcnta  G  K, 
ineadema  Kvcrsiis  G  dclignaredatamKL,  acdeindeab  A  versusB, 
ut  ante ,  in  rc6ta  AB  cxire ,  manendo  in  cum  finem  continub  in  dite- 
ftum  ipfius  A  C ;  donec  perventum  fuerit  in  produdam  F  L ,  quod  fi 
fiat  in  I :  erit  1  B  tripla  ipfius  K  L.  Id  quod  etiam  ufui  efie  poteft,  fi 
B  A ,  lacitudincm  fluvii  defignans ,  major  fucrit ,  quam  ut  tormentis 
bellicis  ab  hofte  integra  ex  B  ii:ifeftari  pofGt ,  ad  diverfos  in  fluvio 

ter- 
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ifrminos  dcfmiendos,  ut  I,extrcma  iAiium  dctcrminantcs,  quo  ipfe 
fecurc  navij^ari  poflit. 

Ncc  aliter  tit,  fi  Al  ipfius  GL tripla  rccjuiratur. 

Cxteriim  facilc  hic  ctiam  ollcndi  potcft,  cjuo  pafto  longitudo 
Hnex  B I,  cum  ad  punctum  duntaxat  A  m  ejus  producb  pcrvcnirc  li- 
cet,  aliter  cjiwm  fupra  oftcnfum  crt,  mvcniri  poiTit. 

Inventa  cnim  prius G  K,  xcjuali  trienti  iplius  A  B ,  ut  hic  cxpoii- 
tum  tuit,  opus  tantum  ci it  prodirc  ab  F  in dircdum  ipfius  IF,  donec 
perveniiturin  productiiii  HG.  Quodfihatin  L,crit  LXtcrtiapars 
ipfius  B I,  ^cocjuc  B 1  data. 

Scquunt44r trcs  frdtccdcntes  PRorosiTiONES 
ddhuc  dio  modo  Conjlruclsc. 

^mi  PROPOSITIO. 

Acccptis  in  producta  AB  utcunque  duobus  punctis  C  &:  D,  ex^ 
tra  eam  pro  libitu  pundo  E,  fumantur  in  linca  D  E  rcctx  D  F ,  \  0 
xqualesDC.  CA,  junganturque  GC,  AF,fcic  fccantcs  inH.  Dcm- 
dcexDpcrHdaftaDHI,  juna^ueGBjCandcm  fccanteml:  tict. 


n  perpuncta  A,I  recta  ducatur  AIK,occurrcns  ipfi  DEin  K,linca 
Gx/qualis  propofitx  AB.  Hinc  quotiesdataquxvis  mcnluracon- 
tinetur  in  GK,  continebitur  cadcm  ctiam  in  A  B',  ac  proindc  5c  iptius 
AB  longitudo  data  erit.  ^  ^ 
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Idem  pr^ftare  licet ,  fi  loco  reftarum  G  B  &  A I K  ducantur  refiae 
F  B  &  C I K,  reliquis  manentibus,  ut  ante. 


1 


P  R  O  P  0  S  I  T  I  0. 


Si  jam  ab  A  versis  B  in  reda  A  B  linea  determinanda  fit  ^equalis 
datae,  accipiantur,  ut  ante,in  produfta  B  A  punc^a  C  &  D  utcunque, 
&  extra  eam  afTumpto ,  ut  libet ,  pundo  E,  fumptifque  in  linea  DE 
redis  D  F,  F  G  arqualibus  D  C,  C  A,  agantur  G  C,  A  F,  fefe  fecantes 


in  H ,  &  ex  D  per  H  refta  linea  agatur  D  H I.  Deinde  fafta  GLx- 
quali  dat.Tjjundaque  LA,fecante  DHI  in  M:  fiet,fi  ab  A  vcrsus  B,ut 
fupra,indirec5lum  ipfius  ACexeatur,  donec  perventum  fit  in  produ- 
ftam  G  M,  refta  A  N  a^qualis  datae  G  L.  Id  quod  etiam  fieri  poteft 
loco  L  A  &  G  M  N  ducendo  rettas  L  C  &  F  M  N ,  manentibus  reli- 
quis  invariatis. 

3*^'*  PRoposirio. 

JHHcperti-    AtfiBNrequiraturarqualisdat.xredccoportetutin  i»"*  Prop»« 
ne?2t  bin^  invenire  GK  a:qualem  AB,  &  in  eadem  affumptaK  L  ;rquali  dat^  du-^ 
P'^^'jnus  cereLAautLCfecantemDHlinM.  Deindeeundoab  Aversus 
.  Bin 
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BVfdircftumiplius  ACufqucdum  pcrvcnriiin  fucritin  produftam 
GNbut FM  •  erit  BN  xcjualis ipfi K  L. 

QuoJficontingat^ut  inrcdaDEnon  ccxilcjiic  proj^rcdi  liccrct, 
doncc  GKipfi  ABritax]ualis,ad  1"»*»"  &:  propolitioncm 
juxta  hunc  moJum  conllruendas :  fieri  poteft ,  ut  G  K ,  lic ,  ex.  gr., 
ipfius  A  B  teitia  pars. 

^  £  p        Etenim  fumenJo  m  pro- 

dufta  A  B  utcuncjue  pundum 
C,  in  caJcm  tacicn Jo  A  13, 
D  E  fingulas  ipfius  A  C  tri- 
plas,oportct  extraeam  aJli- 
bitum  liimcre  pundum  F  , 
inrcft.i  EFponcrc  EG,G  H 
fini;ulas  xc]ualcs  AC.  DcinJc 
junAisHD,GA,fcfcinterfc- 
cantibusin  I,  &  c\  E  pcr  1 
JuAa  rcfta  ElK,  anatur  H  B, 
fccans  EIK  in  K :  ticttjuc,  fi  cx 
A  pcr  K  rccta  linca  Jucatur, 
occurrcns  ipfi  E 1  in  L»  rcftx 
H  L  tcrtia  pars  ipfius  AB. 

1  Jcm  ctiam  abfol  vcre  licct, 
JuccnJo  G  B,  fccantcm  E 1 K 
in  K,  ac  JeinJc cx  D  pcr  K  rc- 
ftam  DKL,locoipfarum  HB 
&:AKL;rcliqiii^cxUtcn::L)Lismvariatis.  •  i  r^r 

Porrofia  Bcx  AB refccanJa fitlineaBN^itautipl^itnplafitr  ftx 
datx:oportettantum,  inventa  H  L, in  ea  ab  L  aJ  Nt  Jatam hanc 
collocar^^ac demdeducere M  A , qux  EIK ^^^^^' ^^^^^^ 
agatur  H  O  N,occurrens  ipfi  AB  m  N,  ut  rcfta  BN  iit  datx  L  M  tn- 

ac  dcmde  ex  G  per  O  ducatur  G  O  N ,  loco  ipfarum  M  A  c\  H  O  N , 
reliquis,utante,  mancntibus.  ...  r,  Tivf 

Eodcm modo proccdendum.cum  ANtnpIarcqu.n  ur >prms  1 INI. 
Ubietiam  fac^lcoftend.  poteft  :  Qyo  P^^to&  ai>a  rat.one.n  o 
nirc  liceat  longitudincm  line*  B  N .  quum  ta>nu.n  ad  A  m  produdta 
pCTveniredatur.  ^ 
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Si enim  primo inveniatur  H  L sequalis  trienti  ipfius  A  B 5  ut  oftenr 
fum  eft,  &  ducatur  HN  aut  GN  fecans  EIK  in  O,  ac  deinde  ab  L  ea^ 
tur  versus  H  in  linea  E F ,  donec  perveniatur  in  produaam  A  O  aut 
D  O I  erit,  fupponendo  id  fieri  in  M  ,  L  M  tertia  pars  ipfius  EN. 
Quocirca  fi  longitudo  Vmex  L  M  per  certam  aliquam  menfurnm  ex- 
ploretur,eac]ueinre(aaaliquatercollocetur,  inventa  etiameritloHr 
gitudo  linese  BN  qua^fita?, 

4  PROPOSITIO. 

Lineam  AB  dividcre  in  I  ineadem  ratione,  qua  alia 
data  A  D  in  C  divifa  efl: ,  quando  ad  altcrutrum  tantum 
ejus  excremum  A  pervcnire  licec. 

Produfta  AD  ad  E,  ita  ut  ED  cTquetur  D  C,  collocetur  in  produ- 
Sa  BDalicubibaculusF,&  ex  E  perFrefta  lineaagatur.  In  hac 
autem  pofita  FG  a^quali  FE,  &:  in  produfta  B  A  utcunque  eredo  ba- 
culo  H,ab  A  versus  B. Cum  fcapha  navigetur in  direftum  ipfius  HA, 
ufque  dum  perventum  fiierit  in  produdam  G  C ,  id  quod  fieri  fuppo- 
no  in  1 :  eritque  AB  in  I  fimiliter  feda,  quemadmodum  AD  in  Qhoc 
cft,erit  A I  ad  IB,  ut  AG  ad  GD. 


Eodem  modo, fi  A  C,  CD , &  DE  omnes  inter  fe  accipiantur 
a?quales,eritABinIbifariamfeda.  Undeetiam  liquet,quopad:o 
lineaABinj  autpluresjequalespartes  fit  dividendajveletiam  qua 

ra- 
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rttionc  cx  ca  aJ  A  vcl  B  tjua-fita  pars  (it  aulcrcnda.  Qux  qiiidciu 
omniatam  in  imponcndis  ftuvio  poniibiis  c]uam  in  dclincandis  va- 
riis  opci ibus  in  locis  paludolis  in  primis  ufui  vcnirc  pollunt. 

Cxtcrum  ,  linca  AE  in  plurcs  quam  duas  partc^  utlibct  divisa, 
ut,excmpli  gratia,  in C  &:  D,ad  dividcndam  A B  in  M  &  N  in  cadcm 
ri tione :  oportct,  ut  antc,  produccndo  A  L  ad  F ,  ita  ut  li  F  lit  xqualis 
t D ,  in  produda  B  E  utcunquc  poncrc  baculum  G  j    cx  F  pcr  G 


daaaFGHineaafrumereGHscqualemCF.  Dcindc  produfta  AE 
ad I,  itaut  E 1  fit  xqualis  E C, ducatur  cx  I  pcr  G  rccta  IGK;  3c  in  ca- 
ictn  aflumpta  G  K  xquali  G I,  collocctur  in  produCta  AB  alicubi  ba- 
culus  L.  Porrb  exeundo,  ut  fupra,  ab  A  vcrsus  B  in  dircchim  ipiius 
L  A ,  doncc  perveniatur  in  productas  K  C  &:  H  D,  id  quod  ricri  fup- 
pono  in  M  8c  N :  erit  AB  in  M  &:  N  divifa,  ficut  A  E  in  C  &  D .  Eo- 
dem  modo  procede,  cum  A  E  in  plures  quam  tres  partcs  cfl  divifa. 


Y  5 
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^  PROPOSITIO. 

Lincam  A  B,  divifam  in  C,  ita  ut  A  C  major  fit  quam 
CB,producere  versusB,ut toia  AH  fit  ad  produdlam 
BH,  ficut  AC  ad  CB.  Supponendo  quod  ultra  B  progre- 
di  non  liceat. 

Ad  quod  faciendum ,  defixo  alicubi  extra  AB baculo  D,  duftifque 
A  D ,  D  B ,  &  D  C  5  agatur  ex  B  ad  E pundum  quodvis  in  A  D  reda 
BE,  fecans  D  C  in  Fj  ac  deinde  ex  A  per  F  reda  A  F  G,  occurrens  ipfi 


D  B  m  G.  Quo  perafto ,  fi  a  B  cum  fcapha  ift  diredum  ipiius  A  B 
navigetur,  donec  perventum  fit  in  produSam  E  G,  ut  ad  H;  erit  AH 
adHB,utACadCB.  Utrequirebatur. 


6  PRO^ 
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6PROPOSiriO. 

PcrpunclumCrcclam  lincam  duccrc  CI,parallclam 
alteri  AB, cum  intra  utramquc  vcnirc  non  liccc. 

Sumpto  in  A  B  utcuncjuc  punfto  utrocjuc  A  &:  B ,  &  in  ca  acccpta 
BD  aquali  B  A,  agatur  cx  C  pcr  D  rcda  CDE.Dcindc  in  hac  alVum- 
pto  pro  lubitu  punfto  E ,  dufticjuc  E  A ,  agatur  cx  C  pcr  B  refta 


CBF.occurrcnsipfiEAinF.  Porroacceptoin  AB  utcunqueaho 
punao  G ,  fadaquc  in  linca  A  B  rcfta  G  H  xquali  G  A :  tict ,  li  a  G 
cum  fcapha  navigetur  in  dircftum  iplius  F  G  ,  doncc  pervcniatur  la 
produSam  E  H,  quod  fieri  fupponoin  I,  rcfta  CI,quac  inter  utrum- 
quc  punftum  C  &  1  interjacet^ipfi  AB  parallela. 


7  PRO- 


Jj6 


V 


N 


X 


7    P  R  O  P  O  S  I  T  I  a. 


Pcr  datum  punaum  Cre6tamducercCP,paralldam 
alccri  AB,  ad  quam  acccfTus  non  patec. 

Sumpto  enim  in  prodii^la  A  C  punaoutcunque  D,  ponatur  inea 
DE  cTqualis  D  C,  ducanturque  EB,  B  C.  Deinde  acceptoin  E  B  pro 
lubitu  pundo  F, collocetur  in  ea  F  G  irqualis  FE,  junganturque  FD, 
>  G  Quo  perafto^  oportetex  CG  abfcindere  C  H  xqualem  D  F, 
&  per  punda  F,  H  reftam  ducere  F  H I ,  occurrentem  ipfi  C  B  in  I. 


Eodem  modo,  aflrumpt&  GL  sequall  GE,  junftifque  GD,  LC,  opor- 
tetex  CL  auferre  CM  ^equalem  DG,  &  per  punda  G,M  redlam  du- 
cereGMN,occurrentemipfiCBin  N.  Pofteaduftis  exAperI& 
N  reftis  A I K ,  A  N  O ,  occurrentibiis  ipiis  C G,  C  L,  aut  poftquam 
funt  produftir  in  K  &  O ,  agatur ex  K  per  O  reda  K  O  P, occurrens 
ipiiDBinP;  eritquejunaaCPipfi  ABparallela.  Ut  requirebatur. 

Alt- 
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Sumpto,  ut  ante,  in produda  A C  piindlo  D,  in  eacjue  pofita D  E 
«quali  DC»  accipiatur  in  produfta  BD  pro  libitii  pundtuni  F,  &:  cx  E 
pcr  Tagatur  rcda  EFG.  Iii^ua  alluninta  I  G  xqiKili  I'£,  junftilquc 


GC,  FH,  fefe  intcrfecantibus  in  H,  oportct  HT  xqualem  f^cerc  FD, 
&  jungere  I D,  qux  ab  H  B  fecctur  in  K :  eritquc  junfta  C  K  ipfi  AB 
parallela. 

K^lttcr  y  non  appropinquAndo  ipft  AB. 
Pofrofiaccidat,  ut  ad  evadcndum  aliquod  periculum  vclob  in- 
commo^um  aliquod  nltra C  progredi  non  liceat :  poterimus  ad  idem 
perficiendum,poftquam,  ut  antc,invcntaeftlmeaGC,locoIumcn- 
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di  in  ea  H I  ^equalem  FD,  &c.  in  produaa  B  D  F  collocare  FL  ^qua- 
lemFD,ac deinde  in  produdaAHF  accipere  utcunque  punftum 


M.  Fiet  enim ,  ut ,  fi  ab  L  per  M  refla  agatur  linea ,  atque  iti  ea  fu- 
matur  M  N  xqualis  M  L ,  ac  poftea  ex  N  per  D  ducatur  N  D  K ,  oc- 
currens  ipfi  H  B  in  K,  jungaturque  CK,  hsec  ipfi  A  B  tutura  fit  paral- 
lela. 

Idem  aliter. 

Sumpto ,  ut  ante,  in  produda  A  C  punfto  D,  in  eaque  pofita  D  E 
.TqualiDC,aaaturEB.  In  qua  afliimptis  EF,  FGa^qualibusED, 
DC,  &  ex  G  pcr  D  duda  refta  G  D  H, collocetur  in  ea  D  H  iequalis 
DG,  junganturque  H  A,  HE. Deinde  accepto in  H  A  pro libitu  pun- 
fto  I,  oportet  ex  C  per  I  reftam  lineam  duccre,  in  ea  afiumere  1 K 
iequalem  I C.  Porro  duda  ex  K  per  H  refta  linea ,  in  eaque  accepta 
H  L  c-equali  H  K,  agatur  per  utrumque  punftum  C  &  L  reda  C  L  M, 
occurrens  ipfi  HE  m  M.  Quo  perado,  fi  in  produda  HE  fiimantur 
E  N ,  N  O  ipfis  E  M  j  M  H  a^qualcs,  ducanturque  N  G,  G  O,  quas  a 

prcH 
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produfta  DF  rccemur  in  P &  S,  &.  cx  E  pcr  P  rccti  linca  agatur  EPQ^ 
occurrtns  ipli  NB in  Q;Het,ut  It  a  G  pcr  Q_rcCta  ducatur  linca (jQR. 


occurrctis  rroduaar  HE  in  R,&  cx  E  pcrS  apatur  EST,  qui  a 
GQR  rccctunn  T.  ac  dcinde  ex  O  per  T  rcda  0 1  V.occurrcns  ipfi 
EB  jn  V,  junda  C  V  llt  ipfi  AB  parallcla. 

Idem  adhtualitcr  &  brcxius. 

Accepto.  ut  antc,  in  produda  A  C  pundo  D.  atc,uc  cxtra  ca<n  ut- 
curqucpuncto  E .  ducan.r  cx  Cper  Ercda  CE  K  In  quaponendo 
E  F^^L^alcn,  E  C .  ducendocjue  V  D,  c,ux  a  prod.uSa  A  L  ('ccctur  m 
G.  fiat^GH .TcjualisGF.  Dc.ndc fu.ncndocxtr.r D B. produ- 
aam  pro  lub.  u  punaum  l.oportct  in  hnca  D 1  allumcrc  D  K,  K  L, 
&  rMxqualcs  DH, HG, &  GF. &  in  junda  LB  acc.perc utcuncjuc 
pund.^m  N.  Po(hcn>o  duccndo  cx  M  pcr  N  reda.u  MN O, -n cacjuc 
c^Xca^do  N  O  .qualcm  N  M .  oportct  cx  K  pcr  O  ..^^^^^^ 
duccre  K  O  P ,  ciu.r  a  D  B  fccctur  m  P  :  cntciuc  junfta  C  P  ipl.  A  b 
parallela.  ^  ^  *  m,j 
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Ubi  patetjpoftquampunaaD&Eitapropeipfum  C  afrumun-' 
tur ,  quantum  libet,  quo  padoper  Crecta  lineaducipoflit,  ^seipfi 


A  B  parallela  exiftat ,  non  nifi  ad  certam  diftantia?  partem  datumv^ 
perticarum  numerum  retrogradiendo,  nequeetiam  ullatenus  ipfam 
AB  appropinquandot 


8  FRO- 


y  
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8  PROPOSITJO. 

Invcnirc  longitudincm  lincx  AB,  cum  ad  ncutrum 
cjus  cxtrcmum  Avcl  B  pcrvcnlri  potcft. 

Uthoc  fiat,concipianturcx  punftoaliqiioC,c  quo  utrumqucpun- 
Sum  A^B  conrpici  poteft,  rcdx  duftx  C  A,  CB,cx  quibus  li  nd  C> 
ut      Propofitioncoftcnfumcft,  aufcrantur  Cl  >  C  P,4ux  iplarum 


CA,CB  partcs  fiot  aliquotx, ut,  ex.gr.,  tertia  pars  :  eritfimi- 
liter  juncla  IP  tertia  pars  ipfius  AB.  Cujus  itaquc  I  P  expiorata 
longitudo  fi  in  rccta  aliqua  ter  fiiiuatur  longitudincm  cjuxfitx  AB 
exhibebit. 

Ubi  notandum,  inventam  I P  parallelam  quoque  efic  ipfi  AB. 

Porrbficontingat,  ut  punfta  A  &  B  alicubi  commodc  fimul  vi- 
deri  nequeant,  fed  punctum  A,  cxcmpli  gratii,  tantummodo  in  locis 
C  &  D ;  &  punftum  B  folummodo  m  t  &  F ,  fumatur  in  produfta 
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C  D  utcunque  pundum  G »  &  in  C  A  aflbmptis  C  H  ,  H I  ^qualibu 
C  D,  D  G,  jundilque G  H,  D I,  fefe  intcifecantibus  in  K ,  agatur  ex 
C  per  Krcda  CKL,  fecans  DA  in  L.  Deindeduda  ex  H  per  L  reda 
H  L  M ,  occurrente  produdlx  C  D  in  M ,  procedatur  eodem  modo 


ad alteram  partem.  Poftea  produftis  K  C ,  QE ,  donec  fibi  invicem 
occurrant in  T,  inveniantur,  per  4^ ^ Propolitionem,  T V,  TX  ter- 
tia:  partes  ipfarumT  M,  T  S .  Denique  duda  per  punfta  H,  D  refta 
HD Y,  fccante  TM,  TK  in  Y &  Z,accipiatur  in  ea  Z  ^  xqualis  ZY, 
jundaque^  V,fccante  KT  in  b,  agaturex  Y  per^rcda  Y  ^^r,aflumen- 
do  in  ea  hc jEqualcm  b  V.  Eodem  padlo  fi  ad alteram  partem  invenia- 
tur  punftum  agaturque  d;,  erit  ipfa  rcdx  AB  pars  tertia,  ut  &  ipfi 
parallcla.  Patet  itaquc,  per  hanc  Propofitioncm  ncc  non  pr.xcedcn- 
tem  ac  primam,  faftum  cfle,  id  quod  ab  Autore  in  tribus  primis  Pro- 
pofitionibus  requirebatur. 


9  PRO- 
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9  PROPOSITIO. 
Ex  pundo  CjUtciinquc  c  rcgionc  lincx  inaccclTx  AB 
dato,  in  candem  lineam  perpcndicularcm  dcmitccro. 
Sumantur  in  produais  AC,  BC  rcaa:  CD,DE,CF  C?c  FG  omncs 
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inde  EH,  HI,  GK,  &  KL  pr^ccedentibus  .Tquales.  Tum  junais  CI, 
C  L,  qux  a  refta per  &  D  ducla  fecentur  in  M  &  N ,  agantur  D  G, 
FE  >  fe  mutub  fecantes  in  O ,  &  ex  C  per  O  recla  linea  agatur,  oc- 
cui  rensipfiGEin  P.  DeindeacceptisEQ^GRxqualibus  EP,  PG 
jungantur  QJjRL,quit  a  produdis  MH, NK  fccentur  in  S  &  T.  Por- 
rb  produd:is  bl,  AL  ufque  ad  pioduftas  A  C,  BC  in  V  &  X,  agantur 
cx  V  &:  X  per  S  &  rcdx ,  qux  a  Q^,  R  A  fecentur  in  Y  &  Z ,  &  ex 
punftisl&  Lper  Y  &  Z  rcdxlYaScLZ  i,occurrentes  iplis  A  C& 
B  C,  aut  iifdcm  produftis  yin  a  dcb.  Poltremo  duftis  4  B ,  A ,  fefe 
fecantibus,  aut  poftquam  produftiE  funt,  in  c,  crit  refta,  qua?  per 
pun(SaC&:f  ducitur,  ipfi  AB  perpendicularis.  Ut  requirebatur. 

Quandoquidcm  his  4*^  Propofitioni  Autoris  fatisfaflum  exifti- 
manuis,  poncndo  qubdad  qua^litum  perficiendum  impedimentum 
aliquod  nulli  loco  nos  aftringat ,  fed  in  campo  aperto  ut  Propofitio 
rcquirit  ubique  procedcrc  liccat,  dummodo  ad  lineam  A  B  non  acce- 
datur :  vifum  fuitfimul  hic  afferreconftrudionem  14,  ly,  &  i6Pro- 
pofitionum, hoc  cft, quo patSoidem  fieri poflit, quando  ob  pericu- 
lum  aliquod  vcl  impedimcntum  linea  AB  appropinquari  nequit,  ne- 
que  ctiam  ultra;^;^^™  aut~vam  diftantia^partcmcertumvcpertica- 
rum  numerum  a  C  retrocedere  licet;  vel  etiam  qua  ratione  idem  non 
retrogradiendo ,  fed  c  contra  tantundcm  ad  A  B  accedendo ,  abfolvi 
queat. 

Ad  quod  faciendum ,  vldendum  primo ,  quomodo  diverfis  modisf 
7"^Propofitioneoftenfis,  perCreda  lineaduci  pofEt,  quxipfi  AB 
fit  parallcla,  ad  eandem  nullatenus  appropinquandoj  ut  .S:  quomodo 
idem  pnrftare  liceat,  fi  tantiim  ad  certam  diftantije  partem  aut  perti- 
carum  numcfum  retrogradiretur. 

Hinc  invcntaCDparallela  ipfi  A  B,  utdiftum  eft,ponatur  inea 
DE  arqualis  DC,&:  ex  E  ducatur  per  F,  pundum  quodvis  extra  CD, 
rcdla  EF,  faciens  cum  CE  angulum  quemcunquc.  Deindeinhac 
a(nimptisEG,GHa:qualibusED,  DC,  junftifqucG  D,  H  C,  pro- 
ducatur  C  D  ad  I,  ita  ut  E I  iit  a:qualis  E  C ,  &  agatur  H I :  in  qua ac- 
cepta  kI  3:quali  HC,  &  in  hac  rui  fus  CL  xquali  D  G,  ducantur  CK, 
Llfcfc  fecantesin  M.  Deniqueduda  cx  H  pcr  MrcdaHMN,oc- 
currcntc  ipfi  Cl  in  N,cric,  fi  jungatur  KN.cademque  ponatur  in 
produclalHabH  ad  0,lmeaquit  per  punfta  O  &  C  vergit  ipfi  A  B 
pcrpcndicularis. 

Vcl 


SlMPLlCIVM  PrOBLEMATVM.  185 
Vel  etiam  fic : 

Dufta  ex  I  pcr  C  refti  I G  P ,  occiirrcnte  ipfi  C  H  in  P ,  &  in  pro- 
dufta  CH  ailumpta  H  Q^cjuali  HP,a[;atur  Q  I,  iit&:  PKR,  occur- 
rens  ipfi  Qljn  R.  Si  eniiii  junda  C  R,  lccantc  Pl  m S,  cx  K  pcr  S  aga- 


tur  refta  K  S  N,  occurrens  ipfi  C  Hn  N :  erit ,  ut  aftte,  aflnmpta  H  O 
^auali  KN  ,linea  c^ux  per  punfta  O  dc  C  tranfit  pcrpcndicularis 
ipriAB. 

Ubi  porro  notandum  ,quando(juidcni  libcrumcft  ininvcntalinea 
CD  accipere  pundum  D ,  ut  & extraeam  punitum  F,  cjuod  cxindc 
tam  parum  a  C  in  linea  C  D  progredi  poffimus,  ut  libct,  ficut  ctiam 
ob  aw^uluni  C  E  F  pro  libitu  acutum  puncta  C  &:  H  tam  propinqua, 
^  Aa  ita 
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ita  Lit  ad  inveniendum  piindum  O  non  nifi  ad  certam  diftantl^  par- 
tem  aut  perticarum.  numerum  retrocedere  opus  fit,  nullatenus  li- 
neam  AB  appropinquando. 

Denique^li  a  C  retrocedere  non  daretur ,  fed  duritaxat ,  quantum 
didum  cll:,  ad  A  B  accedere  liceret :  poterit ,  juxta  ultimum  modum 
ymacpiopoiitionis  pundum  C,  hk  datum,  illic  haberipro  pundo  D, 
ntque  fic  inveniri  CPparallela  ipfi  A  B,  poltquam  pundum  Cibi 
fumptum tuerit  in  reda  A  D ,  tam  prope  pundum  D,  quantum  libet, 
operando  dcinde  fuper  linea  CP  haud  fecus  atque  hic  fuper  C  D  E  fa- 
ftum  fuit.  Quibus  fimul  hic  fatisfacliun  arbitramur  6^* Propofitioni 
Autoris,quandoquidem  hicindifterens eft, utrum  datum  punftum 
C  ipfi  AB  oppofitum  fit  nec  ne. 

lo  P  R  0  P  O  S  J  T I  O. 

Invcnire  longicudinem  perpendicularis  CD,  qua:  ex 
pundlo  Cdemicclcur  in  lineamAB,  pofico  quod  ad AB 
appropinquare  non  liceat. 

Quod  ut  fiat ,  oportet  primo  per  C,  juxta  y m  a m  Propofitionem, 
reSam  lineam  ducere  C  E,  ipfi  AB  parallelam,  &;  ad  eam, ut  modq 


oftenfumcftjcx  C  erigercperpendicularem  CF.  Deindedufta  FB> 
fecantc  CEinG,faaaqueCHxquaIi  CG,  &  FI^quali  FG,pofitis 
nempc  iifdem  in  produttis  E  C,  BF,  agatur  Hl ;  In  qua  alTumpta  HK 

jequali 
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xqunliCFjdiicaturcx  G  pcrK  rcctalinca,&:  incaacccpta  KLa^quali 
KG  ^-igaiur  cx  L  per  1  rgch  linca.  Porro  in  hac  pollta  1  M  xc]uali 
I  H,  junctaqucMUjfecantcK  FK  inN,ducatur  M  B,  qu.rab  INO 
feceturin  O :  critc]uc,(i  cx  G  pcr  O  rc(5ia  linca  agatru  uiquc  nd  pro- 
duda:  LI  punftum  P,  abfcilla  MPa\]uaIis  pcrpcnJiculan  CL).  \  linc 
explorata  longitudinc linca*  M P, critctiani  longitudo  pcrpcndicu- 
laris  C  Ddata.  Atquc  ita  fatisfaftum  cll  ^''Propofitioni ,  nonap- 
propinquando  infuperad  AB,  ncc ctiam , cjuia  pundlum  1-  adarbi- 
triumfumitur  in  pcrpcndiculari  CF,  ultcriiis  retroccdcndo  quam 
pcrmittitur. 

Ubi  prarterca  notandum ,  fi  ex  C  fuper  A  B  dcduccnda  (It  perpen- 
dicularis,  qua:  ipfius  C D  pars  aliquota  cxiftat,  ut  verbi  gratia, 
— ejuspars;  vcl  quxdatx  redx  arqualisaut  ccrta  cjufdcm  pars  fit, 
utputa^^*  pars :  opus  tantum  clTcabfcifsa  pcr  4***"  Propofitioncm 
ex  M  P  cjus  partc  R  P ,  vcl  alVumpta  R  P  xquali  datx  aut  ipfius 
parti  aliquotx^^*,  a  C  vcrsus  D  in  dirccium  ipfius  Y  C,  juxta  ^ 
Propofitioncm ,  rcdam  delinirc  C  Qjt<]ualcm  M  R ,  quo  limul  8^' 
Piof>ofitioni  Autorisfatistadum  crit. 

uPRoposirio. 

Adpundum  in  linca  ABmcunquc  datum  rccTiam  li- 
ncam  duccrc  .xqualcm  datx ,  &c  fupcr  cadem  pcrpcndi- 
cularcm,  hncam  A B  non  appropinquando. 

Pofito  cnim,qu6d 
ad  B  ,  cxircmum 
ipfius  AB  ,  hujuf- 
modircfta  duccnda 
fit ,  oportct  pcr  C, 
punctum  qiiodvis, 

p^j.  y  mam  Piopoli- 

tioncm,  duccrcCD 
parallclam  AB ,  & 
in  ca  ponere  DE 
xqualcm  DC.  Dc- 
indcalfumpto  extra 
cam  utcunquc  pun- 
6I0  r ,  agatur  ex  D 
per 
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per  F  rcfta  linea,  acceptaque  in  ea  DG  cequali  DE ,& ex  E per  G  du- 
cSarefta  linea,  ponaturin  ea  Elxqualis  tC.Porro  fada  EHa^quali 
E  G ,  erit  H I  perpendicularis  ad  C  D  E  :  in  qua  afTumpta  H  K  a^quali 
datxreft^e,  ducaturKB,  qua^per^^*^^  Propofitionem,  bifariam  fe- 
fta  in  L,  agatur  ex  H  per  L  reftalinea.  Deniqueaccepta  in  hac  LM 
sequali  LH, ducatur  MB,  eritque  ipfa  icqualis  data^  redae  HK  &  per- 
,pendicularis  ad  AB,  ut  requirebatur. 

Eodem  modo  operandum ,  fi  qua^fita  linea  ad  aliud  quodvis  pun- 
dum  in  reda  A  B  fit  ducenda.  Quibus  limulfatisfadum  exiftima- 
nuis  7°^^&  lo^^^^Propofitionibus  Autoris. 

Porro  fi  requiratur,  utlinea  BMdatum  angulum  cum  AB  efficiat, 
poterit ,  loco  ducendi  H I  perpendicularem  ad  C  D  E ,  ea  juxta  6^^^ 
'  Problema  Simplex  ad  aliquod pundum  CDE  ita  duci ,  ut  nimirum 
angulus  CHIdatoangulo  fitsequalis^  operando  ulterius,  utfupra. 

Prceterea  animadvertendum,  quod,  fi,  B  M  exiftente  perpendicu- 
Inri  fuper  A  B,  per  M ,  ut  ante,  reda  linea  ducatur ,  quje  ipfi  AB  fit 
parallela ,  aut  ad  A  eodem  modo  procedatur ,  quemadmodum  hic  ad 
B,  refta  quse  bina  h.xcpundaconneftit,  ipfi  ABfutura  fit  parallela, 
&  in  data  diftantia  ab  ipfa  remota ,  fimulque  cum  reliquis  parallelo- 
grammum  redtangulum  comprehenfura.  Quo  quidem  fenfu  Autor 
fecundam  fuam  Propofitionem  procul  dubio  propofuit,  fi  forte  in 
7»"^  autSva  noftra  Propofitione  verum  ejus  fenfum  nonfuerimus 
alfecuti. 

Denique,quoniamparaIIeIa  CDEper  Sv^m  noftram  Propofi- 
tionem  ita  invenitur ,  ut  ea  fimul  fit  certa  ipfius  A  B  pars  aliquota, 
etiamfi  duopundta  A  &  B  fimul  ex  eodemloco  non  fint  confpicua, 
patet  hinc  idquodinp^a  Propofitione  requiritur , vidclicet  :  Quo 
pado  hoc  in  fenfu  fuper  lineam  inacceffam  AB  non  folum  quadratum 
feu  rednngulum  ^quilaterum  fed  etiam  parallelogrammum  quod- 
vis  conftitui  poffit. 
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It  PROFOSITIO. 

In  data  diftantia  a  linca  A  B ,  pcr  pundum  C  dctcrmi- 
nata ,  Invenirc  pun>aum  S ,  xquidiftans  ab  utroquc  cx- 
tremo  inacccfix  AB. 

Adquodcxpcdicndum,oportet,duftaper  Cjuxta  ymim  pro- 
pofitioncm,  rcCti  CD  ipfi  AB  parallcla,incadcmutrinqucanumcrc 
CE,CF,intcrfcxcjuales,itaut,ricxpunctis  A&  BpcrE&  Frcdx 
lincxagantur,  ipf.vconc.injin  in  G.  Id  cjuod  fcmpcrfit,  cxiftcntc 


E  Fminori  quam  AB.  Dcindcin  C  D fumcndo  D  H  xqualem  E F, 
oportct  f.militer  ex  A  &  B  pcr  D  &  H  redas  lincas duccrc  concur- 
rcntes in  I,  &  jungcrc  G  I.  Quo  fado,  crigatur  cx  C  fupcr  C  D,  pcr 
.«mproblcmaSimplcx,pcrpcndicularis  CK  .occurrcns  iphC  Im 

K,ducaturc,ue  EK.  Porro  acceptis  in  G I rcftis  G  L,  M I  ilngul_^ 
^r^ualibus  ipf.  E  F,  junftilViuc  L L, MH, fccantibus G  F B  &  ADI  n 
N  &  O,  agaturcx  O  per  N  rcfta ONP, occurrcns  ipf.  EK  m  P.  Dc- 
nique dudi  &  G  pcr  P rcda G P Q, fccantc K  A in Q, ac mdc cx^E 
pcr  Q  reda  E  Q  R .  occurrcntc  ipf.  G  I  aut  c.dcm  produa.c  in  K . 
«un^  pofita  CS  iquali  K  R,  jundx  AS ,  SB.rciualcs ,  adcoquc  pun- 
dum  S  quxfitum.  Hi\xi 


i^o   Appendix  Simplicivm  Problematvm. 

Haud  fccusetiam  quodvispundlum  in  reita  RSTaflumptum  a 
punftis  A  &  B  a:quc  remotum  erit. 

Ubi  liquet ,  quxfitum  hac  ratione  non  foliim  inveniri ,  nuUatenus 
ad  AB  accedendo  Cquo  fenfu  n"»^"^  Propofitionem  Autoris  intelli- 
i^endam  efle  confidoj;  verum  etiam  haudquaquam  ad  eam  appro» 
pinquandojac  infuper,  quoniam  EC,  CFpro  lubitu  fumunti^r  iequa- 
ies ,  non  nifi  ad  certam  diftantia?  paitem  aut  datum  perticarum  nu- 
merum  retrocedendo. 

Denique  quod  attinct  ad  12  &  13^»*»  Propofitionem  Autoris, 
quandoquidem  cas  talcs  cenfeo,  quas  non  nifi  unius  aut  plurium  cir- 
culorum  dcfcriptioneconfliruipoflunt,  qusequeproinde,  ut  antcdi- 
(ftumefl:,  abfque  inftrumento  Mathematico  in  campo  expediri  ne- 
queunt,  hxc  imprarfentiarum  in  mcdium  protulifle  fuflccerit.  Evul- 
gationem  autem  eorum,  qua?  ab  Autore  circa  ha?c  in  Geometrise  in* 
cremcntum  ultcrius  fortc  adinventa  funt ,  exfpcftamus. 

Hifcc  interim,qucenoftranobis  fuggefl[it  mcditatio,BenevoIiLe- 
dloris  commodo  ftudere  voluimus ,  qui  itaque  laborem  noftru;n,in 
bonum  publicum  lubenti  animo  fufceptum,  sequi  bonique  confulat, 

F   I   N   I  S> 


FRAN- 


FRANCISCI  a  SCHOOTEN 

Lbydensis 
In  Acadcmia  tugduno-Bauva  Mathcfcos  Profcflbris , 

EXERCITATIONVM 

MATHEMATICARLIM, 

L  I  B  E  R  III. 

COSTIHZKS 

APOLLONII  PERG^I 

LOCA  PLANA 

RE5TITUTA. 


L  V  G  D.     B  A  T  A 

ExOfficIna  JoHANNis  ElseviRiii 
Acadcmix  Typograpliu 

cl?  I?c  tvi. 


ILLFSTRISSIMO  VIKO, 

PETRO  CHANUTO, 
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Vir  lllujlrtffime^ 

Uemadmodum  in  vcritatis  invc- 
ftigandx  ftudicquxomnisfcicn- 
tix  finis  animiquc  cibus  &:  gcnui- 
num  hlimcntum  cft,  nullx  utiquc 
Difciplinx  animos  dilccntium  ad 
iU^H^ndam  aptiorcs  alacriorcfquc  rcd- 
dunt,  quim  qux  in  vcn  inqu.ationc  contmuc 
occu^atx  ccrt.tud.n.s  cv.dcnt.i  ahas  d.fc.phnas 
anteceUunt,  ita  ctiam  Mathc.mt.cx,  qux  tcrc 
haftcnus  fola:  dcmonftrat.on.bus  gav.lx  lu.u, 
prxtcr  fummam  fuam  ad  v.tx  commoda  ncccil.- 
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.tatem  ,  huc  etiam  femper  quam  maxime  utiles 
judicata^,  magnoque  idcirco  apud  perfpicacifli- 
mos  quofque  in  pretio  habita^  funt.  Etenim  (i 
perpendamus ,  quo  pa6to  ipfe  a  rebus  notiflimis 
initium  capientes  ad  abditiflimarum  rerum  co- 
gnitionem  brevi  tempore  nosperducant,  ficque 
menteme  terra  quafiincoelum  fubvehant.-facile 
conftabit,quam  ob  caufam  Veteres,  quo  inge- 
niumadhuc infirmum in  rcde  judicando  docile 
redderetur,eas  ante  alias  omnes  (cientias  ac  artes 
excolendas  fibi  duxerint,  Hanc  igitur  viam  ubi 
prudentiorum  quifpiam,  ad  pra^clara  natus,  ferio 
femeleft  ingreffus ,  mirum  quanto  cum  fucceffu 
tam  in  reliquis  ftudiis  rite  pertradtandis ,  quam 
in  fummis  muneribus  fce^Iiciter  adminiftrandis 
operam  ille  fuam  collocaverit.  In  te  unum ,  Vir 
lIluftriftjme,fiintuear,cui//.6A6r«jUara  ha^c  fa- 
craeffe  volui^,  non  eftquod  ahos  hicin  teftes  ad- 
vocem,  quippe  tu,  quanta  ex  Difciphnis  hifce 
emolumenta  dimanent,fa^pius  accurato  tuo  ju- 
dicio  prudentique  confilio  comprobafti.  Tefta* 
tur  hoceximius  ille  tuus  in  Mathematicas  Scien- 
tias  amor,  quo  in  earum  adyta  non  modo  jam 
dudum  penetrafti  ac  in  iifdem  recolendis,  ubi 
graviora  id  tua  permittunt  negotia ,  etiamnum 
maximopere  deledtarisjfedctiam  folidiori  erudi- 

tioni 
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tioni  vel  ufcjue  adco  favcs ,  uc  ftrcnuos  cjufdcm 
culcorcsindgni  benignitatc  fovcas,atqucmultis 
honorum  titulis  prolcquaris.   Qjja  adco  cx  re 
conti^it,  ut  reliqua  tua  (ublimiora  lludia  ca  ha- 
dlcnus  ingcnii  dcxtcritatc  traClavcris ,  ut  corda- 
tiorum  omnium  acclamationcs  &  iv(pY\^ict\  ad 
te  concordantibus  cant  fuftragiis.  Porro  quanta 
in  rebus  aqendis  prudcntia  valcas^,  tcflis  eft  Iplcn- 
didilllma  tui  nominis  fama  ,  qux  virtutcs  tuas 
paflmipromulgansjubi  inaulam  pcrvolavit,cH:c- 
cit,  utmeritinimo  tibi  Chrirtianiflimus  Rcx  fu- 
prema  muncra  dcftinavcrit.   Vndc  fa<flum  ut 
non  folum  ipfius  nominc  ad  Eruditiflunam  ac 
Serenifsimam  quondam  Suecorum  Rcginam ,  & 
dcindead  Prxpotentcs  acllluftrifsimos  Focdcrati 
Bclgii  Ordincs  Lcgatus  Ordinarius  mifllis  fue- 
ris  ,•  verum  etiam ,  quo  ubiquc  fapicnti  prudcnti- 
que  tuo  confilio  prodcflcs,  Lubecx  in  compo- 
nendis  Polonix  ac  Succia:  lidbus  Mcdiator  cxti- 
teris.  Et  vcro  nc  Gallia  ipla,  ortis  in  ea  difsidiis, 
confilii  tui  fxlicitatc  orbata  forct,cum  prxfcntia 
tuaillic  quam  maximc  exigcbatur,  tu  inquam, 
Vir  llluftrifsimc  ,  domum  rcvocatus  tcmporc 
difficillimo,  paccm  intcr  diflcntientcs  cum  ap- 
plaufu  concfliafti.  (^hiaproptcr,  cum  iftam  hn- 
gularem  fapicntiam  acprudcntiam  unufquifquc 
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in  te  venerecur  ,  eximiique  infuper  afFedus  tui 
er^a  vere  eruditos  teftimonium  hoc  publicum 
cx?ec,  quod  monumentum  Holmiie  admodum 
luculentum  in  perpetuam  memoriam  viri  maxi- 
mi  ac  Gallici  nominis  decoris  fempiterni,  Re- 
NATi  Des  CARTES,erigicuraverisihaudcom- 
mictendum  pucavi,  quum  hoc  ftudii  genere  cibi 
conjundifsimus  fim ,  uc  meum  erga  ce  afFcdum 
diutius  occultarem.Hinc,qua:animo  jam  pridem 
volvere  coepi,atque  in  Mathematicarum  Difciph- 
narum  incremcntum  ac  reftitutionem  mohtus 
fum,  fub  tuo  aufpicio  in  pubhcum  dare  confti- 
tui.  perfuafus,qu«  ftrenuis  Mathefeos  cukoribus 
non  ingrata  foreintellexi,ea  neque  hmato  tuo 
judicio  difphcitura.  Excipe  ergo  benignitcr,  Vir 
Illuftrifsime,  hanc  devotae  mentis  mcx  tefferam, 
&,  qui  me  antehac  inter  tuos  recepifti,  patere  co- 
natus  etiam  hofce,tuo  patrocinio  munitos,fub 
Uluftris  Tui  Nominis  fplendorc  in  lucem  prodi- 
re.  Quod  fupereft,  Deum  Opt.  Max.  fupplex 
rogo,ut  tehteratis  omnibus,ftudiorumque  can- 
didatis  quam  diutifsimc  fervec  incolumem  ac 
felicem. 

Jllttftriftmt  Nomini  Tu9 
dcvotiffimus 


Dabam  Lugd. 
Bat.  KalendU 
Januariii,  An. 
sicblocxvii. 
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AD  LECTOREM. 

Lcdor  bcncvolc, 
j  Eometridm  olim  k  Crxcis  td  fummum  fapgium 
ifuijse  evecJdm ,  cum  ex  irt^emi  monumentis ,  vix 
]  Jum  ex  nsufragto  nchis  fervatis  ;  tum  exfiiccep- 
^  '  rum  teUimomii  luculeater  colligimus.  Omnium 
ttmen  tllerum,tfu*  ab  iffis  ingeniofc  &fnmmo  ncumine  tn 
Ceemetrtco  negotio  inqiufitd  vtdcntur  {nofrk  quidem  fen- 
tentii,  primam  clafem  meretur  Loctts ,  iffs  vocatus  dva^vi- 
utf(^,  hoc  eU,  refoluttu.  De  quofcripferunt  Eticlides,  K^pol- 
Unius  rergdus ,  &  K^riftdus  fenior.  EH  enim ,  tefte  Pappo 
^iexjndrtno  in  prdfatione  vii  Itbrt  Collec^tonum  Mathe- 
maticarum ,  hxc  prepria  qiiddam  materij,po/f  commiintum 
Elementorum  censiitutionem ,  iis  psrata ,  qui  tn  Cecmtrias 
fibt  compiTsre  voliint  vim  acfdcultatem  tnveniendi  I'roble- 
mata,  qud  ipfis preponuntur.  DtcJorum  autcm  librerum  ,  qut 
td  Refolutum  Locum pertinent,  ordo,jiixts  rappum,talis  eft. 

Euclidis  Daterum  itber  unus.  K^pollontt  ^aynainTOurK , 
h  e  de  Rationis  feciione  libri  duo.  x'?'^  dmTOf».i!{ ,  h,  e,de 
Spttii  fecltone duo.  eW?)*/,  h.e,T acJicnum  duo.  Euclidis 
Porifmstum  tres.  Apellonii  vUtm^ ,  h.  e,  Incltnattonum  duo. 
Eiufdem  TcVa-y  t  th^/^^^  h.e,  Planorum  Leceriim  dno.  ApoU 
lenii  Conicorum  0^0.  Artsitt  riwuf  <^fic2uh.  e,  Solidcriim 
Locorum  quinque.  Euclidis  ri^av  intsi  iyrKpumeu,  h.  e,Lo- 
corum  sd  Superfictem  duo.  Eratosihenis  de  Medietattbu^  due. 
Ouorum  omnium  Ithrerumfola  Euclidis  Dats ,  un.x  cum  qua- 
'^cr  priorihus  Itbris  Conicorum  Apollonii  ad  manus  nostrxs 
tervenerunt,reltqui  omnes  temporum  injuria perierunf ,  nia. 
ono  fane  Reipubltcd  Literaris  detrimento :  Imo ,  nifi  Psppus 
eorum  menttonemfeciJfet.fUnefutlJfnt  obliteratt. 
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^hapropter  cum  ipfe  hreviter  nonnulU  recenfeat  Prohle- 
mata  &  Fropofitiones  ifiorum  lihrortm  ^  Recentiorum  aliqui 
eorttm  jaffttram  dolentes fummaopc  conati funt  istos  ex  Pappi 
rrlatione  reflituere ,  at^  fic  quafi mortuis  vitam  rcdonare. Ita 
faucorum  annortimJecurfu  duo  Apollonii  lihri  de  rationis fe^ 
ciione ,  duo  de  fpatii  fectione ,  duo  detcrminata  feclionis  nohis 
per  Willebrordum  Snellittm  resiaurati  funt  y  Taclionum  per 
Francifum  Vietam,  Incltnationum  per  UMarinum  Getaldum^ 
dr  Alexandrum  Anderfonum  ,  qui  duos  de  determinata  fe- 
clione postca  altter  quoque  qttam  Snellttis  demonflravit.^up- 
rum  exemplo  excitati  ^  nosetiam  in  Apollonio  nostras  vtres 
pcriclitari ^ejuJ^Loca  Plana  refufcitare  ^gg^^fft  fumt44,juxta 
illa  quA  Papptis  prddtcto  loco  nohis  rejervavit  ^  qudig^  fecun' 
dtim  Commandtni  verftonem  ita  fonant. 
Be  Locis  Locorum  omniiim  alii  funt  icpeKTiKoiy  hoc  eft,  in  fe  ipfis 
pi/P/^^  tantum  confiftentes,  de  quibus&  Apollonius  ante  pro- 
pria  glementa  dicit  pundi  quidem  locum  eflepundum, 
Jineas  locum  lincam,  fuperficiei  fupcrficicm,  &  folidi  foli- 
dum;  alii  autem  ^ie^o^iKo)^  hoc  eft,  fefc  extra  tendentes,  ut 
pundi  locum  lineam ,  line^  fuperficiem ,  fuperficiei  foli- 
dum.  Locorum  autem ,  qui  in  refoluto  loco,  ahi  quidem 
pofitione  dati  i(pe)CTiKot  funt,alii  autem  plani  didi,&  folidi, 
&c  lincares  :  ^ie^oSiKoi  vero  funt  pundorum  ,  &:alii  ad  fu- 
pcrficies.  dm^^oipiKo)  quidem  punikorun') ySis^oSiKoi  autem 
linearum.  Lineares  loci  ex  iis  qui  funt  ad  fuperficies  de- 
monftrantur. 

conferan^  Dicuntur  autcm  plani  loci  tum  hi ,  dc  quibus  agemus, 
f« ,  cjusi  ex-  ^u^i^  universe  quicunque  lunt  rectx  lincx,  vel  circuli.  So- 
tantpag.io^  lldi  loci  quicunquc  funt  conorum  feftiones ,  parabolx, 
met)u^Re-^^^  ellipfcs ,  vcl  hvpcrbolx.  Lincarcsloci,quicunque  h- 
nati  des  nc^E  (unt,  ncquc  rcdx,  neque  circuli,  ncquc  aliqua  dida- 
cartes.  ubi  rum  coui  fcdionum. 

JplicMitur.     ^^^*  autem  ab  Eratofthcne  infcripti  ad  medietates  ex 
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prxdiclis  gcncrc  funt  a  proprietate  hypothcfcon  m 
illis. 

Antiqui  igitur  horum  phinorum  ordincm  rcfpicicntcs 
clemcnta  tradidcrunt,  qucm  cum  ncgligcrcnt  poftcrio- 
rcs,  alios  appofucrunt ,  tanquam  noninriiiitos  mulcitu- 
dinc  ,  fi  quis  vcht  alcribcrc  qux  ordincm  illum  conlc- 
quantur.  itaqucponam  prupofiti  quidcm  pollcriora,or- 
dine  autcm  priora,  una  propofitione  comprchcndcns, 
hoc  modo : 

Si  dux  linex  agantur ,  vcl  ab  uno  dato  punfto,  vcl  a  ^^^P 
duobus,  &:  vcl  in  rcdam  Iincam,vcl  parallclx,  vcl  datum 
contincntcs  angulum,  vcl  intcr  fcdatam  proportioncm 
habcntcs  ,  vel  datum  comprchcndcntcs  (pacium  :  con- 
tingat  autcm  tcrminus  unius  locum  planum  pofitionc 
datum,  altcrius  tcrmlnus  locumplanum  pofitione  da- 
tumcontingct,intcrdum  quidcmcjulUcmgcncris,intcr- 
dum  vero  divcrfum , &c  Intcrdum  (imilitcr  pofitum  ad  re- 
ftam  lineam  ,  intcrdum  contrario  modo.  Hxc  autcm 
fiunt  juxta  diftcrcniias  fubjcftorum. 

At  propofita  in  principio  quidcm  tcrtii  libri  a  Char- 
mandro  his  congruunt. 

Si  rcclx  lincx  pofitionc  datx  unus  terminusdatus  fit,  z. 
&  altcr  circumfcrcntiam  concavam  pofitione  datam 
contingct. 

Si  a  duobus  punclis  datis  inflcdantur  rcdx  lincx ,  da-  }• 
tum  angulum  contincntcs :  communc  ipforum  punckum 
contingct  circumfcrcntiam  concavam,po(itioncdatam. 

Si  triangulifpaciimagnitudinc  dati,  balispofitione  & 
magnitudinc  data  fit,  vcrtcx  ipfius rcLtam  hncam  poficio - 
nc  datam  contingct. 

Aliaautcm  hujufmodi: 

Si  rcdlx  lincx  magnitudinc  datx ,  &cuipiam  pofitionc 
datx  xquidiftantis  unus  tcrminus  contingat  reitamlinc- 

am 
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am  pofuione  datam,  &  alius  cerminus  reaam  Imcam  po- 
{kione  dacam  continget. 

Si  a  pundo  quodam  ad  pofitione  datas  duas  redas  li- 
neas  parallelas,  vel  intcr  fc  convenientcs  ducancur  rc^x 
linex  in  dato  angulo,  vel  datam  habences  proportionem, 
vel  quarum  una  limul  cum  ea,  ad  quam  altera  proportio- 
nem  habet  datam,  data  fucrlt,continget  punftum  reaam 
lineam  pofitione  dacam. 

7.  Et  fi  fint  quotcunquc  reftse  linea^  pofitione  datse,  atquc 
ad  ipfas  a  quodam  pundo  ducantur  rc£tx  hncx  in  datis 
angulis ,  fitautemquod  data  linea  dc  dudta  concinetur. 
una  cum  contenco  data  linea  dc  altera  Juda,  a:qualc  ei, 
quod  data ,  &  alia  duda ,  &  reliquis  continctur :  pundum 
fimiliter  rcdam  lincam  pofitionc  dacam  continget. 

8.  Si  ab  aliquo  pundo  ad  pofitione  datas  parallelas  du- 
cantur  re£lx  linex  in  datis  angulis ,  qua: ad  puncta  in  ipfis 
data  abfcindant  rcdas  lineas,  vel  proportioncm  habcn- 
tcs,  vel  fpacium  contincntcs  datum,  vcl  ita  ut  (pecics  ab 
Ipfis  dudis  vel  excefTus  fpecierum  xqualis  fit  fpacio  dato ; 
pundlumcontinget  pofitionc  datasrcdaslineas. 

Secundus  autem  libcr  hxc  continct. 
I.     Si  a  dacis  pundis  red^K  Vmex  inflcdantur ,  &  fint  qux 
ab  ipfis  fiunt  dato  fpacio  diflerentiajpundum  pofitione 
datas  redas  lineas  continget.  Si  finc  in  proportione  data, 
vel  redarlinexjvcl  circumfcrentix. 
z.     Si  fit  pofitione  data  reda  linca ,  &  in  ipfa  datum  pun- 
dum ,  a  quo  ducatur  quxdam  linea  terminata, a  tcrmino 
autem  ipfius  ducacur  &  ad  poficioncm ,  &  fit  quod  fit  a 
dudaxqualc  ei,  quodadataj&abfciffa,  vcl  &ad  datum 
pundum,  vel  ad  alterum  pundum  datum, vel  ad  alterum 
dacum  In  linca  daca  poficione  :  tcrminus  ipfius  pofitione 
datam  circumferenciam  concingct. 
Si  a  duobus  pundis  datis  redx  linex  infledantur , &  fit 

quod 


p 
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qiiod  ab  una  cfficitur  co  ,  quod  ab  alccra  dato  major, 
quam  in  proportione  :  punctum  politionc  datam  cir- 
cumFercntiam  contmgct. 

Si  a  quotcunque  datis  punclis  ad  punitum  unum  in-  4- 
flcctantur  rcclx  lincx,  6c  lint  (pccies,  qua:  ab  omnibus 
feunt  dato  fpacio  xqualcs :  pundum  contingcc  pofiiio- 
nc  datam  circumfcrcntiam. 

Si  a  duobus  pundis  datis  inflcftantur  rcftx  lincx,  a  5- 
pundo autcm  ad  politione  dudam  lincam ablcilla a  rcda 
lincapolicione  dataaddatumpunclum,^:  (Int  Ipccicsab 
Inflcxis  xqualcs  ci,  quod  a  daca,  &:  ablciira  coniinccur: 
punctum  adinflcxioncm  poiitionc  datam  circumtcren- 
liam  concingct. 

Si  in  circulo  poficionc  dato  fit  dacum  punclum,pcrquc 
Ipfum  agatur  quxdam  rccla  linca,  &  in  ipfapunclum  cx- 
tra  fumatur;  fit  autcm  quod  fit  a  Imca  ducta  ufqucad 
pundum  intra  datum  xqualc  ci  ,  quod  a  tota  6c  cxtra 
fumpca,  vcl  foli,  vcl  una  cum  co ,  quod  duabus , qux  intra 
circulum  portionibus  continccur  :  punclum  cxtra  (um- 
ptum  poficionc  datam  rcdam  lincam  concingct.  Et  ii 
hocquidcmpunclum  contingat  poficionc  datam  rcclam 
lincam^circulus  autcm  non  ponatur:  qux  funt  ad  utral- 
que  partcs  daci  puncli  concingent  pofuionc  candcm  da- 
lam  circumtcrcnciam. 

Jn  fertractatione  harum  Proffofitionum ,  Ab  Apollonn  ,  uit 
dppdret,  inftar  Throrematurn  traditsrum,  opcrxpretium  nos 
facturos luJicavimtisJJmJximim  i/Iarum partem  ut  Problc- 
mata  expediremus  ,ut  tantoinjignitior  earum  ufus  extaret  : 
ddeo  qutdem  ,  ///  non  modo  nuda  tilarum  verttas  cutque  tn 
frocltvi  efpt ;  vcritm  ipfl'  qttoque  exfdem  folvendt  ac  c onflrtt^ 
endt  mocL^s  tndtcaretur.  ^ontam  atttem  inplerifcjueharum 
propoftttonum  propter  cafttitm  multttudincm  plures  finttr^t 
fttifjent  exhtbendx ,  quiltts  httjtts  operisfnmpttts ,  mjgts  cftiam 

Cc  f^^r 
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far  erat-^excrevijfenty  in  qutbu^omnihpfs  explicandu  lon^ 
giores fuijjen^ms :  idcirco  caftis  tAntum  fracipuos  elegimt44 ,  ne 
tllorum  multitudine  Leciorem  confunderemus  ,  neve  ipjisis 
patientia  abuteremur.  Fbiporro  illudmonendum  duximus^ 
nos  confulto  in  id  allaborajfe  ,  ut  fingula  hic  Theoremata 
Problemata ,  cjuaniiim Jieri  pojfet.a  fe  invicem  ejfent  difiin^ 
Ha ,  ne  concatcnato  ordine  a  capite  uf^  adcalcem  forent  evol* 
venda  ^fed ubique  pro  arbitrio  Le£toris  Hudium  occuparetur. 

Restat  denique  ut  edocearis  ^  Amice  Le^lor^  quo  in  primis 
confilio  lahorem  huncfufceperimus :  nimirum^ut  novis  exem^ 
plis  ac  nohiliorihm  Apollonii  Problematts  GeometriA  Metho- 
dus  ,  viri  incomparabilis  nunquam  fatis  laudati  Renati 
des  Cartes  ^  in  quam  antehac  commentaria  edidimus  ^majo^ 
rcm  Ittccm  acciperet.  Etenim  ejus  veftigiis^  quibus  in  fua  Geo^ 
metria  nohis pracejfit^  infijlentes^  ut  calculi  Geometrici fiudio» 
Jis  anfam  fe  exercendi  fuhminiitraremus  ^nonnulla^  ad  ipja 
univerjaliora  reddenday  ab  iif^ parum  aliena^  de  nofiro  adje» 
cimus.  ISlj  autem  frequentiori  calculo  dict^  Methodi  imperi^ 
tis  aut  minus  exercitatis  t^dium  excttaremus ,  neve  omnem 
ejus  fiudiofis  feexercendi  materiam  pr^riperemus^  fedpotiits 
utrique parti,  quantum  in  nohis  efi^fatisfieret :  ideo  in  his  Lo  - 
cis  reftituendisy  isnofter  fcopusfuityUt  folitm  in  difiiciliorihuSj 
quA  non  neminem  remorari  poffent^  analyfis  no/lra  exercere- 
tun  in  reliquis  vero  vulgaris  pertra^iandi  modu6  ohfervare^ 
tur.  E  qtdbus  {ttti  confidimus)  Candido  Le£tori  fatis  fuper- 
que  confiahity  quidcaufiefuerity  curfola  difficilioraper  calci^- 
lum  Geometricum  expediverimus  ^fiilicet  utnimiam  Lem" 
matum  multitudinem.quihus  aliasdifficultercarere  licuijfet, 
€vitaremus\quamvis  hacvia  aquenohis  inpromptu  fuijfet, 
atque  altera.  Studio  itaque  nofiro  dr  inventis ,  quA  in  artis 
propagationem  elucubravimus ,  fa  ve  ac fruere.  Fale. 
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IN 

PRIMI  LIBRI 
PROPOSITIONES, 

T  HEOREMATA 

Et 

PROBLEMATA. 

In  i""""  Propoficioncm 
I    r  H  E  0  R  E  M  A. 

\  I  a  dato  punfto  A  in  rcclam  lincam  vcl 
\  dircclum  dux  agantur  rcftx  A  B ,  A  C, 
datam  intcr  (c  habcntcs  rationcm  ;  & 


f  B  tcrminus  unius  A  B  contingat  locum 
^  planum  B  D  politionc  datum  :  fimilitcr 

^^^^^  quoquc  C ,  tcrminus  altcrius  AC,lo- 

cum  planumpofitionc  datum  contingct 


Cci 


Con- 
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ConJlruBioi''^''  cdfm. 

Primo  enim  cadente  B  in  refta  linea  B  D ,  fi  ex  alio  quocunque  in 
ea  pundto  D  ad  A  refta linea  perducatur ,  fiatque  ut  B  A  ad  A C ,ita 
D A  ad  A  E :  dico  C  pundum  reftam  lineam  contingere,  qu^  per  E 
ipfi  BD  ducitur  parallela. 


Demonftratio  i^^cafus. 

Cum  enim  per  conftruftionem  B  A  ad  A  C  fit ,  ficut  D  A  ad  A  E : 
Apzlih  ^^^^^  junftaCEipfi  BDparallela.  Hinc, quumuna duntaxat refta 
/.Elctn.  '  perEduci  poffitjqu^e  ipfiBD  parallelaexifht,  necelTum  eft,ut  C 
pundum  eandem  contingat.  Quod  erat  propofitum. 

ConliruSiio  i^'  cafus. 

Deinde  cadente  B  in  circuli  circumfercntia  B  D ,  cujus  centrum  P, 
agatur per  punda  A  ,  Fre<51:alinea,  utrinquc  circumferenti.-e  termi- 
nata  in  D  &  G>  fiatque  ut  B A  ad  A  C>  fic  D  A  ad  AE-,  ac  rurfus  ut  BA 
ad  A  C ,  fic  G  A  ad  A  H.  Tum  dcfcripto  circa  diametrum  E  H  cir- 
culo,  dicopunftum  Ccaderein  ipfius  circumferentiam. 


LocA  Plana  Restitvta.  ^oj 


Bcmonlirdtio  cdfns. 
Junctis enlm  DB,  B  G,ut  &:  E  C,  C H,  quoniam  pcr  conftruaio- 
ncm  B  A  cll  ad  A  C,  ficut  D  A  ad  A  £ :  crit  ^  rcda  B  D  rcct.i:  CE  pa-  ^7^^'^''^'' 
rallela  Eodcm  modo,  cum  BA  ad  AC  fit, iicut  G  A  ad  AH>crit  rccta 
BG  rcdx  C  H parallcJa.  Hinc,  cum proptcr  parallclas  B D,  C  E  an- 


1^^^*  cafiiSttn  iiuo  piuuium  L 
comtn^tt  fojitione  dAtAin  ctr- 
cumfcrcntum  B  P. 


ruli  D B  A  &  E  C  A  '  fint  J^quales .  f.m.htcrciuc  proincr  parallelas  cf  2,J.tr. 
B  G.  CH  anguli  ADG  &  ACH  iqualcs  l.nt , cr.t  ciuoquc  D  BG  .pl.  ..KUm 
ECH .-tqualis.  Eft  autcn  ^  DBG,in  fc.nic.rculo.  rcdus.  Qijarc  ^ 
ctiam  ECH  rcctus  crit.  Ac  proindc  punaum  C  tn circulo,  cujus  J.a- 
mctcrEH.  Qyod  crat  propofitum.  ^ 
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Si  ergo  a  dato  punfto  A  in  reftam  lineam  vel  diredum,  Scc 
Quod  erat  oftendendum. 

II  TH  E  0  R  B  M  A. 
Si  a  dato  punfto  A  in  redam  lineam  vel  diredum  dax 
agantur  redx  AB,  AC,  datum  contincntes  fpacium 
B  A  C  terminus  autem  B  unius  A  B  contingat  locum  pla- 
numBDpofitione  datum :  continget  quoque  C  tcrminus 
alterius  AC  locum  planum  pofitione  datum. 

Conftru£iio  l"^'  cafus. 

A  TT  PrimocadenteB 

inreftalineaBD, 

liex  Ainipfamde- 

mittatur  perpen- 

dicularis  ADjfiat- 

queutDAad  AB, 

itaC  Aad  AE,&: 

circa  diametrura 

AE  circulus  de- 

fcribatur  :  dico 

punftumCcadere 

in  hujus  circamfe- 

t^„.    r    ■  rentiam. 
i^^Uafus,  tnquopun- 

£lum  B  conttngh  pofitto' 


nedatam  reclamBD, 


Bemonjiratio 
I"^*  caftis. 

Etenim  junfta 
CE,  cum  in  A^*^ 
BAD,EAClatera 
circa  communem 

r.^AVu  f"^^^"^'^^"angulum  ad  A  exconftruftioneproportionaliaexiftant, 
<!hm      ^^^^  '"'P^  C  A  ad  A  E :  erunt  quoque  -  anguli  ad  D  & 

C^quales.  Eft  autem  D  angulus  in  A^o  BAD per  conltruaionem 
rcdus.  Quocirca  &  angulus  ad  C  in  A^^EAC  re(ftuserit,ac  proin- 
depundtum  C  mcirculo,cujus  diameter  AE.  Ouod  cratpropofi- 
tum.  -  ^  ^ 


Con- 
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Conjlrudto  -l^  '  cafus. 
DeindecadenteB  in  circulicircmnferentia  BD,cujuscentrum  F, 
fi  per  punfta  A,  Frecia  linea  agatur,  utrinque  ciicuniierentiac  tcrmi- 


D 


1*^'  CA[ui,  tn  quofun^umBconttmtpofittoncdatAm 

ctrcumfcrenttam  BD.  r       n  k 

nata  in  D  &  G,  riatc,uc  ut  D  A  ad  AB,  ita  C  A  ad  AE;  ac  rurfus,  ut  G  A 
ad  A B,  ita  CA  ad  AH ,  fic  diamctro  t  H  circulus  dcfcnbatur :  Dico 
in  hujus  circumferentiam  caderc  punftum  C. 
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•  Demonftrdtio  cafus. 
Junais  namqiie  BD,  BG,ut  &  CE ,  CH,  quoniam  In  Ai»'  B  A  D, 
E  A  C  circa  comnumem  aut  cequalem  angulum  ad  A  latera  ex  con- 
ftruaionc  proportionalia  fmt,  hoc  eft,  DAad  AB,  ficut  CAadAE: 
b^(5.//^r.erunt  quoque  ^  rnguli  D  B  A  &:  A  E  C  ^equales.  Rurfus  cum  in 
6.  Elem.     A^'^  B  AG,  H  A C  latera circa communem  aut  a^qualem  angulum  ad 
A  cx  conftructlone  proportionalia  exiftant,  boc  ell,  G  A  ad  AB,  ficut 
c$  6.libr.  cAad  AH:cruntfimilitcr  ^  anguIiGBA&  CHAa-quales.  Porrb, 
^•^^^'^-     qtioniamadditisautdetraais  angulis  DBA  &  GB  A  ^  ex  iisfitre- 
lllm      aus  DBG :  erunt  pariter  &  anguli  AEC  &  CH A  additi  aut  detraai 
^'e^iziibr.  recloa-quales.Equibus,  cum  ^  &  ECH  re^um  angulum  efTccon- 
I.  Elem.     ftet,  fequitur,  punaum  C  fore  in  circulo,  cujus  diameter  E  H.  Quod 
crat  propofitum. 

Ergo  fi  a  dato  punao  A  in reaam  lincam  vel  direaum  ^'c.  Quod 
erat  oftendendum. 

III  T  H  E  0  R  E  M  A. 
Si  a  dito  pundo  A  dux  \mzx  ducantur  AB,  A  C,  da- 
tumangulum  concinentes  B  AC,  datamque  incer  fc  ha- 
bentcs  ratipnem->  terminus  autem  B  unius  AB  contingac 
locumplanum  B  Dpoficione  dacum :  concingec  paricer&: 
Cterminusalcerius  AC,locum  planum^policione  dacum. 

Conftruciio  i"''  cdfiis. 


imus  ^^jT^j  xn  quo  ptmclum  B  contingit  pofitione  datam  re[lam  BD. 

Rrimo  cadente  B  in  reaa  linea  BD,  fi  ex  A  fuper  ipfam  demittatur 
pcrpendicularis  A  D ,  ac  juxtahanc  ad  punaum  Aconftruatur  angu- 
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lus  D AE  crqualis  dato  BAQ  fiat^uc  ut  B  A  ad  A  C,  ita  D  A  ad  A  L : 
Dico  punCtum  C  caderc  in  redam  lincam  pcr  Ldudaiii,  huic  AE 
pcrpendicularem. 

BcmonJlrAtto  l""*  CAfns. 
Quomamenim^BAadACeft,ficutDAadAE;permutando   x  tx  ccn^ 
erit^B  A  ad  A  D,  ficut  C  A  ad  AE.  Pcrrb  cum  xqualcs  lint  anguh  ^"'^^'^^'J^-^ 
B  AC     DAE,     iifdcm  addito  aut  fubtraao  communi  angulo  ^  ^^'^^  ' 
D AC,  angulus  quoqiie  B A D  ipfi  C AE  cH  itqualis :  crit,  junCta  CE, 
A  BADipfiC  AE*^  arquiangulum.  Eft  autcm angulus ad  D  m£.''  cfd.Ubr. 
B  \  D  ^  rcdus.  Qiiare  ctiam  angulus  ad  E  in      C  A E  rcdus  crir,  6  Elem. 
hoc  eft  ,  junCta  C  E  .pli  A  E  erit  perpcndiculans.  Quun.  vcro  ad  E  a  J--- 
non  nili  una  reda  duci  poffit ,  qux  ipli  A  E  pcrpendicularis  cxiltat.  J 
manifeftumcrt.  C  pundum  candcmcontingerc.  Qiiodcrat  propoli- 

tum-  ^ 
Coriftruciiox^UAfus. 

Deindecadente B  in  circuli  circumfcrcntia  B D ,  cujus  ccntrum  F, 
fi  per  punaa  A,  F  rccta  linea  agatur,  utrinquc  circumtcrentia'  tcrmi- 
nata  in  D  &:  G ,  ac  juxta  hanc  ad  A  pundum  conftituatur  an"ulus 
D  A  E  xquali $  dato  B  A  C ;  hat^uc  ut  B  A  ad  AC,  ita  D A  ad  A  E ac 
nirfus  ut  B  A  ad  AC ,  ita  A  G  ad  A  H  :  dico  C  pundum  m  circuU  cir- 
cuniferentiamcadcrccujus  diamcter  EH. 

Dcmonfratio  caffis. 
E.en-.m  junais  BD.BG.ut  5:  CE         J«  ^^^^^^^^ 

Porro  cum  anguli  B  A  C  &  D  A  E  ^  imt  .Tciualcs ,  &,  i'^'!"^ 
Lt  flradocommunianguloDAC.angulus.tcm^  H.,«. 
S  xqualis :  erit  pa.  iter   &  D  B  A  angulus     ■  B  A  D  ^;?g''  °      ^  ^ 

^  r.rAr^oualis   Rurfasquia-BAcftadAC.f.cutAOad  Uf6.l,i 
ThTp  r"™Sn;  ;  n  A  li  a'g  .  fa,„  C  A A     UnJe c»,.  <; 
P  e„n.n.         B C  A  &  C 1 1  A        ^^^-^g  .„„•„,,, 

i^cH  /vn  rAH-eruntitidcman"uli  Anucs:  AV^tnninuLn  ^  /,^^^ 
.°  a  .1.   Qu.ra;.t  m  anguti  D  B  A.  A  BG  add.ti  a..t  detraet.  ,  A/,.. 
A>  .'aqualLS.  ^"'"'l^p  y       i,ECA,ACHl..n.U       1?  o.«r. 

faciunt  rcaum  angulu  n  D  I>  G,  at  vcro  an^m       .  ^^^^ 
additiaut  dctracli  faciunt angulum  ECH:  cntpantcr 


ne. 
Itbr. 

i. 

con- 


2.IO         Apollonit  Perg^i 

angulus,ac  proindeCpunftumincirculo,  cujus  diameter  EH.  Quod 

erac  propoiicum. 


i^^^cafus,  in  quo  punilum  B  contingtt  pofitionedatam  crr" 
cumferentiamBD, 


Ergo  fi  a  dato punfto  A duas  llneas ducantur AB,  AC,  &c.  Quod 
eratoftendendum. 

IV  THEOREMA. 

Si a  dato  pundto  Kdux lincx agantur  AB,  AC,  darum 
angulum  continentcs  B  A  C,  datumque  comprehcnden- 
tcs  fpacium  B  A  C,-  &  B  terminus  unius  A  B  contingat  lo- 
cum  planum  BD,pofitione  datum:continget  quoquc 
C  terminus  altcrius  AC  locumplanum,pofitione  datum. 
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ConJlru[iio  i  cafus. 
Primo  cadcnte  B in  reda  linca  B  D ,  li  cx  A  fupcr  cam  demittatur 
pcrpendicularis  A  D , ac  juxta  hanc  ad  puncunn  A  conftituatur  angu- 


i«w»  rj/oi ,  iw  ([uo  futiclum  B  contin^tt  pofitione  dutdm 
Tcdum  B  D, 


lus  D AE  xqualis  dato  B  A  C ;  fiatquc  ut  D  A  ad  A  B,  ita  C  A  ad  A  L ; 
Dico  C  punctum  caderc  in  circumferentiam  circuli ,  cujus  diamctcr 
AE. 

DcmonJlrAtto  l""*  caJhs. 

Angulo  enlm  D  A  E  rcr  fabricam  xquali  exiftcnte angulo  BAC, 
fi  iis  addatur  aufcraturvc  communis angulus  C  A  D  :  crit  quociuc an- 
PulusCAEipfiBADxqualis.  Dcindc  junaa  CEcumlatcra/- 
BAD  &  EACcirca  hofccarqualcs  angulos  cx  conftruftionc  propor- 
tionalia  fint :  nimirum,  D  A  ad  AB,  ficut  C  A  ad  A  E ;  crunt  fimilitcr 
quiadD&CanguliiniifdemAi",pcr6prop.6tMibr.Elcm.,xqua. 

les.  EftautcmquiadDinAi^BADrcftus.  Quarectiamis ,  cjui  ad 
C,  in  A^^  E A C  rcdtus erit ; adeocjue  punftum C m  circulo , cujus 
diameter  AE.  Quod  erat  propofitum. 

Conslrucito-L^^  cAftts. 
Deinde  cadcnte  B  in  circuli  circumferentia  B  D,  cu  jus  centnim  E, 
f,  per  puncta  A,  E recta  linca  agatur , utrinquc  circumtcrcntix  tcrmi- 
nata  in  D  &  F,  ac  juxta  hanc  ad  A  punftum  conftituatur  angiilus 
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D  A  G  sequalis  dato  B  A  Q  fiatqiie  ut  D  A  ad  A  B,  ita  C  A  a^i  AGj  ac 


V  A 


idus  cafm,  In  quopun^um  B  contlngit  pofitionedarafu 
circumferentiamBD. 

ruifus  ut  F  A  ad  A  B,  ita  C  A  ad  A  H :  Dico  C  punftum  cadere  in  cir- 
cumferentiam  circuli,  cujus  diameter  GH. 

VemanFiratio  2^'  cafus. 

Junftis BD,  CG,  quoniam,utfupra,  anguli BAD &:  CAG  funt 
asquales,  atque  circa  eos  latera  in  A^'*  BAD,  CAG,  per conftruftio- 
nem ,  proportionalia :  videlicet ,  D A  ad  AB,  ficut  C  A  ad  AG :  erunt 
quocjue  anguli  D  B  A  &  AG  C  in  iifdem  A^",  per  (SProp.  libr.  6. 
Elem., itcjuales.  Rurfus ,  quoniam  junftis  B  F, C  H,  in       BFA  & 
CHAlatera,<ju.Tcircaaec]uaIes  anguIosBAF,  CAH,ex  fabrica  funt 
proportionalia ;  nimirum,  FA  ad  AB,  ficut  CA  ad  AH :  erunt  fimili- 
ler  anguli  ABF&  CHA  in  iifdem  A^  =^  pcr  6.6.,  .TCjualcs.  Hinc  cum 
anguli  D  B  A  &  A  B  F  additi  aut  detrafti  re<5Uim  efficiant  angulum 
D B  F :  crunt  paritcr  anguli  A  G  C  &  CH  A  additi  aut  detrafti  reao 
cecjuales.  E  quibus  cum  &  G  C H  angulum  rcftum  elfe,  pcr  51  prop. 
I.  libr.  Elem.,  conftct,  fcquitur  C  punftum  in  circulo  fore, cujus  dia- 
nieter cft  GH.  Qiiod  erat  propofitum. 

Ergo  fi  a  dato  punflo  A dux  line.T  ducantur  AB,  AC,  &:c.  Quod 
crat  oftendendum. 

V  THEO- 
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V  T  H  E  0  R  E  M  A. 
Si  a  duobus  datis  punftis  A  &:  B  dux  agantur  rcsflr  pa- 
rallclx  AC,  BD,datam  intcr  fc  habcntcs  rationcni  A  C 
ad  BD;  &:  C  ccrminus  unius  AC  contingat locum  planum 
C  E,  politionc  dacum  :  contingcc  paritcr  &:  D ,  ccrminus 
alccrius  B  D,  locum  planum  policionc  dacum. 

ConHrucito  i"'*  cAfus. 

Primo  cadente  C  in  reda  linca  C  E ,  (i ex  A  in  ipfam  dcmirtatur 
pcrpendicularis  A  E ,  &  cx  B  agatur  ci  parallela  B  F ,  tiatiiuc  ut  C  A 


\ 

/'■\, 

/  1  <! 

J  ^ 

13  r 

jinBff  jy,4,^  ,f7  quopuiiclum  C  contin^it  pofitione  datjm 
re^4m  C  E. 

adDB,iraAEad  BF  :  Dico  Dpunftumcadereinreclam  lineam, 
duftam  per  F  ipfi  BF  perpendicularem . 

DcmonsirAtio  i"^' cafus. 

Quoniam enim ,  duai  pcr  punfta  A  ,  B  reai  linca  ABG  ,  anguli 
CAG,DBG,ut&:  EAG,  FBG  ^  funt  vqualcs,  crunt  quoquc  CAE  ^fi^.Ubr. 
&:  DBF  xqualcs.  Dcinde cum  ^  C A  aa DB  fit,  ficut  A  Ead  BF.pcr-  1  E.Vm 
mutandocnt  ^  C A  ad  A  E,  ficut  DBad  BF.  H.nc,  junfta  D  V,  quo-  ^^^^;;^''- 
niam  L}<^  CAE,  DBF  anguli  ad  A  &  B  funt aqiulcs,  &  latoracirca  ^ ^  '^^^^^ 
eosproportionalia:erunt  pariter  <^  ad  E&  Fanguli  xqualcs.  Eltau-  ^^^^^ 
temquiadEin  Ai^CAErear.s.  Quarc& is ,  quiadFmzl^^D  BF  ^^e.mr. 
rcdus  crit;  adcoqiic  D  F  ipfi  BF  pcrpc-ndicularis.  Undc cunuma  (5  i.Vw. 
tantumreaa  pcr  F  duci  pofiRt  ,qii.r  ipfi  B  F  pcrpcndicularis  cxiftar, 
fequitur  D  runctum  candcm  contingcrc.  Qiiod  erat  propoluum. 

^  ^  Dd  5  Con- 
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ConHructio  z"*'  cafus. 
Dein  cadente  Cincirculi  circumferentiaC  E,  cujus  centrumG  , 
agatur  per  pundaA ,  G  re<5la  linea ,  utrinque  circumferenti^e termi- 
nata  iu  E^c     dufta^ue  per  B  reda  BF  ipfi  AEparallela,fiatutCA 


H 


i^^J  cafus^  in  quo  punSum  C  contingit  pofitione  datam 
circumferenttam  C  £. 

ad  DBrita AE  ad  BFj ac  rurfus  ut  C A  ad  D  B,  ita  AH  ad B I,  Poftea 
defcripto  circa  diametrum  FI  circulo:  Dicopunftum  D  caderein 
ipfius  circumferentiam. 

Demonjlratio  cafus. 

Etenim  jundis  C  E,  cH,  ut  &  D  F,  </ 1,  quoniam,  ut  fupra,  anguli 

C  A  E 
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C  A  E  &  D  B  F  xcjuales  funt ,  &  C A  ad  DB,  ut  AK  ad  BF,  hoc  ell, 
permutando  ^  C A  ad  A  E,  ut  D  B  ad  B  F :  crunt  quoquc  i  qui  ad  C  & 
D  anguhsin  A^"C  AE3c  DBF  xquales.  PoriociimhCA  ad  D  B 
lit ,  ficut  A  H  ad  BI :  pcrmutando  cnt  '  C  A  ad  A  H,  Ikut  D  B  ad  B  1. 
Undccumhxc  lateraexiftant  CH A DlB,qux  circaxqua- 
les  angulos  C  A  H  ^  DBI :  crunt  quoquc  ^  illi  c]ui  ad  C  &:  D  anguli 
in  iifdem  xqualcs.  Quoniam  autcm  anguli  L  C  A  ^  A  C  H  ad- 
ditiautdciraftiefficiunt  rcdum  ECIf,  &:  anguli  TDBc^  BDI  llmi- 
litcr  additi  aut  detradi  faciunt  angulum  V  D 1 :  patet  angulum  F  D I 
quocjuc  reftum  fore.  Acproindc  D  pundum  in  circulo ,  cujus  dia- 
meter  FI.  Quod  crat  propofitum. 

Ergo  fi  a  duobus  datis  pundis  A  &:  B ,  Scc.  Quod  crat  oftenden- 

dum. 

VI    r  H  E  0  R  E  M  A. 

$i  a  duobus  ciatis  punais  A  &:  B  dux  rcdx  agantur  pa- 
rallelx  A  C  ,  B  D  ,  datum  comprebcndcntcs  fpacium 
C3  AC,  BD;&:C  tcrminus  unius  AC  contingat  locum 
planum  C  E ,  pofitionc  datum :  contingct  quoquc  D  tcr- 
xninusaltcnus  BDlocum  pIanum,pofitioncdatum. 

Conflru^lio  V^'  cafus. 


CcjiftrU' 
fftonem. 

t6.  libr. 
f .  EUm. 

g  ^  <J.  libr. 
6.  Elem. 
h^CiwJIru- 
dtoncm. 

\f\6.  libr. 
s.  Elem. 

c.Ubr, 
6.  Elem, 


i«»  ufusy  m  quo  fttnclum  C  contmgit  fofutonc  dMam  reaam  C  E. 
Primo cadente  C  in  linearcdaC E, fi ex  A  in  ipfamdemittanrr 


I 
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perpcndicularis  A  E,  &  ex  B  agatur  ei  parallela  B  Fj  fiatque  ut  EA  ad 
D  B ,  ita  A  C  ad  B  G  :  Dico  D  pundum  in  circumferentiam  circuli 
cadere ,  cujus  diameter  eft  BG. 

VemonJiratio  l"^^  cafus. 

^  ^.^^  Duda  cnim  pcr  punda  A,  B  refta  A B  H,  quoniam  anguli  C  AH, 
i  ^FJ^m '  "  DBH,  ut  &  E  A  H,  FBH  ^  .Tquales  funt :  erunt  cjuoque anguli  CAE, 
b^  Conftm-  DBG  xqualcs.  Deinde  cum  ^  EA  ad  DB  fit,  ficut  A  C  ad  BG,  per- 
aionem.     mutando  erit  <^  E  A  ad  AC,  ficut  DB  ad  BG.  Hinc  juncla  DG,  quo- 

i6.ltbr.  j^i^^^^  ^iorum  C  AE ,  D  B  G  anguli  ad  A  &  B  funt a:quales  ,  &c  latera 
^  cifcaeos  proportionalia:  erunt  pariter  anguli  ad  E  &  D  ^  ^equales. 

6,  'Ekm[     Efl:  autem  qui  ad  E  in      C  A  E  ^  redus.  Quarc &  is ,  qui  ad  D  in 

Conftrw  A^^  D B  G  icAus  crit;  adcoque  D punftum  in  circulo,cujus  diamefer 
atoijem.     BG.  Quodcratpropofitum. 

Qmiru^io  i^'  cafus. 

Deinde  cafdente  C  in  clrculi  circumferentia  CE,  cujus  centrum  G> 
agatur  per  punfta  A ,  G  re6la  linea ,  utrinque  circumferentise  termi- 
natain  E&H:  duftaque  per  Brcd:a  B  Fipfi  AEparaIIela,fiatutEA 
ad  DB,  ita  AC  ad  BF;  ac  rurfus  ut  AH  ad  DB,  ita  AC  ad  BI.  Poftea 
defcripto  circa  diamctrumFI  circulo,  dico  punctum  D  caderein 
ejus  circumferentiam. 

Bemonlirdtio  i^  '^  cafus. 

Jundis  namque  CE,  CH,  ut  &  DF, DI,quoniam,  ut  fupra,  anguli 
f ^  i6.lihr.  CAE  &  D  B  F  iunt  ^equales,  &  E  A  ad  DB,  ficut  AC  ad  BF, hoc  eft, 
j.  Elem.     permutando  ^  E  A  ad  A  C,  ficut  D  B  ad  B  F :  crunt  quoquc  qui  ad  C 
6.  lihr.  ^  p  a^guii  ij^  ^ns  c AE  &  DBF  s  ^equales.  Rurfiis  cum  AH  ad  D  B 
\^^'2'ihS^^^^^  AHad  ACut  DB  ad  BI.  Un- 

5.  Elem,    '  de  cum  in  A^'*  C  A  H ,  1 B  D  latera  circa  a^qualcs  angulos  ad  A  &  B 
i    6.  libr.  proportionalia  cxiftant  :  crunt  fimiliter  anguli ,  gui  ad  C    I  iniif- 
s.Elem.     dcmA^'^  ^  xqunlcs.  Porr6,quoniam  adJitis  autdctraftis  angulis  ad 
^  EUm^'^''  E  C  A  <Sc  A  C  H,  ex  iis  fit  rcdlus  ECH :  erunt  pariter  & 

^lsl^ iibr  ^'^"S'^^^  ad  F&  I,  lioceft,  BF  DtS<:  D IB,  additi  aut  detrafti  refto 
I.  Elem.       ^i-ialcs.  E  quibus  cum  &  F D I  1  redlum  anguium  elleconftet :  fe- 

qui- 
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quitur  D  punftuni  fore  in  circulo,  cujus  diametcr  FI.  Qnod  crat 
propofitum. 


H 


cafus,  tn  quo  funclumCcontwgit  pofitionc  d.it.tm 
ctrcumferenttumC  E. 

Ergo  fi  a  duobus  datis  pundis  A  &:  B  dux  reftx  parallcla:  ngan- 
turAC,BD,&:c.  Quod  crat  oftcndcndum. 

VII  THEOREMA. 

Si  a  duobus  datis  pundis  A  &:  B  dux  lincx  ducaniur 
AC, B D,datum  angulum  contincntcs  E, datamquc  intcr 
fc  habcntcs  rationcm,  &  C  tcrminus  unius  AC  contmgat 
locum  planum  CF,pofitionc  datum:  contingct  paritci  &: 
D  terminus  altcrius  BD  locum  planum,poficionc  dacum. 


ApolloNii  Pergj^i 


ConJlru£lio  i""*  cafus. 

Primo  cadente  C  in  reda  linea  CF,  fi  ex  A  fuper  ipfam  demittatur 
perpendicularis  A  F ,  &  ex  B  ad  hanc  ducatur  B  H  in  dato  angulo  E, 
licut 7™oproblemate  2^*Tra(5latuseftoftenfum j  fiatqueutC  A  ad 
B  D,  ita  A  F  ad  B  G  :  Dico  D  punftum  in  redam  lineam  cadere>  du- 
dam  per  G  ipfi  B  G  perpendicularem. 

Bemonftratioi^^  cafus.  • 

Cum  enim  anguli  H  &  E  in  tS'^  A  H I  &  I E  B ,  per  conftrufitio- 
a ^  15.  Itbr.  nem,  arquentur,angulique  AlH,  EIB  ad  verticem  conftituti  ^  sequa- 
i.Elem.  les  exiftant :  erunt  pariter  HAl  &  IBE  anguli  ^  sequales.  Eft  autem 
31.  libr.  angulus  H  A I  a;qualis  angulo  C  A  F ,  &  I B  E  ^Equalis  angulo  DBG. 
I .  Elem.^^^^  Quare  &  anguli  C  A  F  &  DBG  iequales  erunt.  Porro  cum  per  con- 
]fElem[  ^  ftrudionem  C  A  ad  B  D  fit ,  ficut  AF  ad  B  G,  permutando  erit  ^  CA 


imus  ^^y-j^j    quo  funSum  C  contingtt  pofitione  datam  re^amCF. 

ad  A  F,  ficut  D  B  ad  B  G.  Hinc ,  junda  D  G,  quoniam  Aiorum  c aF, 
DBG  latera  circa  a?quales  angulos  ad  A  &:  Bproportionalia  funt, 
6f6.  libr,  crunt  pariter  &  qui  ad  F  &  G  anguli  ^  in  iifdem  /l}'^ xquales.  Eft  au- 
€,EUm.  temangulus  ad  F  in  CAF,  per  conftiuftionem ,  recSus.  Quo- 
circa  &  is ,  qui  ad  G  in  D B G,  reftus  erit.  Adeoque ,  cum  ad G 
ipfi  B  G  unam  folummodoperpendicularem  ducereobtingat,  patet 
eandem  a  Dpundocontingi.  Qijod  eratpropofitum, 

ConHru^lio  cafns. 

Dein  cadente  C  in  circuli  circumferentia,  cujus  centrum  K;  fi  per 
punfta  A,  K  refta linea  agatur,  utrinque circumferentise  terminata 

in 
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in  F&:  L, &:  cx  B ad  hanc  ducatur  BH in  dato angulo  E,licut  7"^*^  Pro- 
blemace  2^ *  1  raftatuscllollenruini  tiattjue  ut'C  A  ad  B  D ,  ita  A  F 


•  das 


cufus ,  in  quo  punilum  C  contingit  pofitione  dutum 
Linumfcrcntum  C  F. 


id B G;  ac  rui  Us  ut  C  A  ad  BD,  ita  AL  ad  BM  ;  Dico  D  punctum  in 
circumtcrentiamcirculicadcrccujus  diamctcr  G  M. 

DcmonftrAtio  cafus. 

'  Produfta G BH,  doncc occurrat  ipfi  C  A  E  in  I ,  quoniam  angulus 
FHB  ^  eft  xciualis  fibi  oppolito  I  H  A^ficciue  A»*  IAH,  ILB  prxter  c f  i^^Jtl^r. 
communcm  angulum  ad  1  ctiam  xc^ualrs  habcnt  angulos  I H  A  &:  ^  -  ^ 
lEB  •  erit  pariter  &:  }^»^  1 AH  xqualis  hoc  eiU  DBG  ^  Por-    u  *  '5- 

10  jundis  C  F,  D  G  ,  quoniam  pcr  conilruaioncm  C  A  cll  ad  B  D,  Ub.  1.  Elem. 
ikut  A  F  ad  B  G  :  pcrmutando  crit  g  C  A  ad  A  F ,  Ikut  D  B  ad  B  G.  ^reMhr. 
Undecum  A^'^CAF&:  DBG  anguliad  A  &:  Bxqunlcs  lint  oftcnfi,  5  ^'""- 
lateraque  circa  cos  proportionaliaicrunt  fimilitcr  ^  qui  nd  C&:  D  an  •     dMhr.  6. 
Puliinnrdem.Li'*xquale$.Eodcmmodo,junclisCL,DM.quom3m£^"«- 
ncr  conftructioncm  C  A  cft  ad  B  D  ,  ficut  A  L  ad  B  VI ,  pcrnmtando 
crit  C A  ad  AL,  ficut  D  B  ad  B  M.  Undc cum  A^^-^  C L  A  &:  DNIB 
anuuli  ad  A  &:  B  xqualcs  fint ,  latcraquc  circa  cos  pioportionalia : 
crunt  itidem  qui  ad  C  &;  D  anguli  in  iildcm       xquaks.  Qum  au- 
tcmadCanculi,hoccft,FC  A&  ACLadditiaut  daradti laciunt 
rcCtum  anpulum  F  C  L ;  angulique  ad  D ,  hoc  cft  ,  G  D  B  ^  B  D  M 
^  Ec  1  ii>"i- 
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fimilitc^r  additi  aut  detradi  faciunt  angulum  G  D  M  :  erit  pariter 
GDM  angulus  redus.  Ac  proinde  D  punaum  in  circulo,  cujusdia- 
meterGM.  Quoderat  propofitum. 

Er^o  fi  a  duobus  datis  pundis  A  &  B  dux  linese  ducantur  A  C> 
BD,  & c.  Quod  erat  oftendendum. 

?l    O    T  y^y 

Si  linc^e  A  C,  B  D  eo  fenfu  ducend^ forent,  quo duCla^  funt  A  E, 
B  E :  nimirum,  ut  inflewT  datum  contincant  angulum  E ,  vel  inter  fe 
datam  obtineant  rationcm  A  E  ad B  E:  punclum  ad  inflexionem  E 
fimiliter  locum  planum  pofitionc  datum  continget.  Sicut  luc  poft 
nianifcftum  fit  ex  z^^  tum  hujus ,  tum  fequentis  libri  Probiemate» 

VIII  THEOREMA. 
Si  a  duobus  datis  puncT:is  A  &  B  du:^  linex  ducantur 
AQ  BD,  datum  anguluni  continentes  E,datumque  com- 
prchendentes  fpacium  CD  A  C ,  B  Di  &: C  terminus  unius 
AC  contingat  locum  planum  CF  pofitione  dacum  :  &  al- 
terius  quoque  BD  terminus  D  locum  planum  pofuione 
datum  continget. 

ConJiru6iio  i""''  cafm. 

Primb  cadente  C  in  reSa  linea  CF,  fi  ex  A  fuper  ipfam  demittatiH- 
perpendicularis  A  F ,  &  ex  B  ad  hanc  agatur  B  H  in  dato  angulo  E, 
licut  7"^°  Problemate  » Traftatus  eft  oftenfum ;  fiatcjue  ut  A  F  ad 
BD,itaACad  BG:  Dico  D  pundtum  in  circumferentianicirculi 
cadere,  cujus  diameter  B  G. 


I""'*  cafus. 


Demonsiratio 

Produfta  G  B  H, donec  occurrat  ipfi  C  A  E in  I,  quoniam  angulus 
^      ^^y^  FHB  a  cEcjualiscft  fibioppofitoIHA,ficc]ue  A^MAH,IEBprxte)r 
j^^lem  ^  ^  communem  anguliim  ad  1  etiam  .xqualcs  iubent  angulos  IIH  A  & 
I  E  B :  erit  pariter  &  V»"'  angulus  I A  H  ^cjualis  3'^  J  B  E ,  hoc  eft, 
DBG     Porro,  jundaDG,  quoniamper  conftruftionem  AF  eft 
ad  BD,  ficut  A  C  ad  BG  :  pcrmutando  crit  ^  FA  aJ  A  C,  ficut  DB  ad 
T  tLiem  Undccum  ^^^'^""^CAFjDBGanguliad  A&Bxqualesfint 

Ap  6  libr  oftenfi , 4  latcra circa eos proportionalia :  erunt  fimiliter  ^  qui  ad  F 
t.^Um.     '  ^  &D 


libr.i.Eltm. 
id  .libr» 
.  Elem. 
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&Danguli  in  iirjcni  A*'*xqualcs.  Eftaiitcin  annulus  ad  FinA** 
CAF  per  conQrudioncm  rectus.  Quarc  «Sc  is,qui  aJ  D  in  a'** 


jmas  c^j^us^  in  quo punclum  C  contittgtt  pofitione  ddtam  re^am  C  F. 

DBG,rc(5lus  crit.  Ac  proindc  D  punftum  in  circulo, cujus  dia* 
meter BG.  Quod  erat  propofitum. 

Consirttclio  i"^'  cafus. 

Dein  caJente  C  in  circuli  circumfcrcntia  CF,  cujus  ccntrum  K,  fi 
pcrpuncraAjK  rcaa hncaagatur ,  urrinquc  circumfcrcntixtcrmi- 


Cdfui ,  in  quo  punHum  C  contin^it  pofitionedatam 
ctrcumferentiamCF, 

natain  F&L.&cxB  ad  lianc  indatoangulo  E  ducatur  B  H ,  ncut 
7"^  Problematc  i^^^  Tradatus  cft  oftenfum ;  fiatc]uc  ut  A  Fad  B  D, 
'  Ec  J 
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ita  AC  ad  BG;  ac  rurfus  ut  AL  ad  B  D,  ita  AC  ad  BM :  Dico  D  pun- 
ilum  cadere  in  circumferentiam  circuli,  cujus  diameter  GM. 

Bemonjlratio  cafus. 

Etenim  refta  G  B  H  fecante  produfta  rectam  C  A  E  in  I ,  junftif- 
que  CF, DG,  quoniam,  ut  fupra,  anguli  I AH  &  DBG  a?quales  funt, 
&  latera  circa  eos  in  tS'^  C  A  F,  D  B  G  proportionalia ;  erunt  pariter 
c^6,Ubr.6,  e  anouli  rC  A  &  DG  B  in  iifdem  Zll»*cequales.  Porro  jundtis  CL, 
^^^^'       DM,quoniam  per  conftrudionem  AL  e(t  ad  B  D,  ficut  AC  ad  B  M: 
fpid.lib.},  pern^utando  eiit  ^  L  A  ad  AC,  (icut  DB  ad  BM.  tlnde  cum  in 
Elcm.        Zl^i^CLA,  MDBlateracirca^equales  angulos  ad  A  &  B  proportio- 
<r|  6  libr.  6.  nalia  fmt:  erunt  fimiliter  g  anguli  ACL  &  DMB  in  iifdem  lS'^  squa- 
EUm.        les.  Quia  autem  anguli  FC A  &  ACL  additi  aut  detradi  cfficiunc 
h$3iMbr.3.  rectum  ajigulum  FCL  ^ ;  erunt  pariter  anguli  DG  B  &  DMB  additi 
'Elem.       autdetradiredosequales.  Equibus,cum  » &  G  D  M  fedumangu- 
^i.libr.i.  lu^^^  ^(fg conftet, fequitur,  D punflum  fore  in  circulo,  cujus  diameter 
Elem.  Qiioderat  propofitum. 

Ergo  fi  a  duobus  punftis  A  &  B  ducE  iinece  ducantur  AC,  BD,  &:c. 
Quoderat  oftcudcndum. 

N  O  T  Ay 

Si  loco  reftarum  A  C ,  B  D ,  a  datis  pundis  A  3c  B  ducendarum, 
expeterentur  red^e  A  E ,  B  E,  datum  fpacium  q  A  E  B  comprehen- 
dentes :  pundum  ad  inflexionem  E  locum  Supcr-folidum  contingetj 
linenmfcilicctcurvam  2^''generis,pofitione  datam. 

Co'iclufio     ^^^^^  • 

^m^pyl^fj^  Si  dux  linca^  agantur  vel  ab  uno  dato  punfto  ,  vel  a 
fitioms.  duQbus,  &  vcl  in  rcdtam  lineam  (eu  diredtum,  vcl  paralle- 
Ix,  vcl  dacum  coniincntcs  angulum,  vel  inccr  fe  dacam 
racioncm  liabcntcs ,  vel  datum  comprchendences  fpa- 
cium  ;  concingac  aucem  tcrminus  unuis  locum  planum 
politione  dacum,  alcenus  ccrminus  locum  planum  po- 
(itionc  datum  concinget.  Inccrdum  quidcm  cjufdem  ge- 
ncris,  mtcrdum  vcro  divcrfum,&:  intcrdum  fimiliter  po- 
ficum  ad  rcLtam  lineam ,  inccrdum  contrario  modo. 

Pro  divcrfa  fcilicct  datorum  five  fubiedorum  conlideratione. 
Quod  crat  dwmonllrandum. 

SE- 


SEQVVNTVR 

PROBLEMATA 

1  N 

P  R  I  M  I   L  I  B  R  I 

PROPOSITIONES. 

In  1**""  Propofitionem 
I    P  R  O  B  L  E  M  A. 
E  dato  punflo  A  rc^lam  lincam  duccrc  A  D ,  datx  rc- 
ftjeBC  xqualcm. 

Conjlrticlio. 

EX  A, tanquam  centro,  intcrvallo BC defcribaturcirculus ^ & cx 
A  ad  quodnbet  in  circumfcrentia  pundum  D  agatiir  rc^a  A  D. 

  Dico  A  D  arcjualcm  cllc  B  C.  Cujus 

'  dcmonftratio  c  conftrudtione  mani- 

fcfta  cft. 
Hinc: 

Sl  rcdx  lincx,magnitudinc  conclufio 
datx,unus  tcrminusdacus(ic,al-  Propo- 
tcr  circumfcrcntia  concavam, jir/oww. 
pofitionc  datam  ,  contingct. 
Quod  erat  demonftrandum. 

N  O  T 

JncondufionedictiSi  rcftx  linexmannitudinedatar,&:c.waw4ttrfm, 
pof;tionc  dat.t,  &:c.  Qnod  ipfum  vult  Apollonii  Propoiitio ,cjux  in- 
telligi  ncquit,  nifi  linca  fimul  mngnitudmcdata  fit.  Datoautcmrc- 
ftx  alicujus  ,  pr^f^tione  8c  magnitudinc  dat.T  ,  tcrmino  uno,  altcr 
quoque  datus  clfc  intelligitur ,  per  27  Datorum  Eudidis.  Loipfo 
tamcnnondicimiis,aIterum  hujus  line^  terminum  mdirtcrcntcr  ad 
quodcunquc  in  circumfcrcntia  pundum  cadcrc ,  co  fcnfu  ,  qiicm 

omnes 
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omnes  Apollonii  Propofitiones  hujusTraftatus  pr^  fe  ferunt/ed  in 
unum  duntaxat  locum  determinatum  ,ad  quem  inveniendum  nuUa 
circuli  defcriptione  opus  eft.  Immutavimus  igitur  has  voculas, 
fcribarum  ignorantia  &  negligentia  procul  dubio  illapfas  ;  prout 
hanc  liccntiam ,  candem  ob  caufam  in  conclufione  plurium  aliarum 
Propofitionum  hic  fequentium  nobis  fumpfimus. 

In  5^'^"'  Propofitionem, 
II    P  R  O  B  L  E  M  A. 
A  datisduobus  punclis  A,B  duas  rcaaslineas  infle- 
aere  A  G,  B  G,  continentes  angulum  AGB ,  dato  angulo 
C  a:qualem. 

Constrti^io. 

Primb.  Sidatus  angulusCeft 
reclus,  duda  AB  fecetur  bifariam 
in  F,  defcriptoqueex  Fintervallo 
A  F  vei  FB  fuper  A  B  femicirculo 
A  G  B :  Dico ,  fi  ex  punftis  A,  B 
ad  quodlibec  :n  circumferentia 
pundum  G  agantur  reftse  AG, 
BG,angulum  AGB  cequalem  effe 
dato  C 

Qubd  fi  datus  angulus  C 
fit  obtufus ,  produfto  altero 
laterum  DC ,  CE,erigatur  ex 
aliquo  punfto  e,  in  produfto, 
ad  ipfu  perpendicularis  e  Dj 
donec  cum  latere  altero  CD 
concurrat  in  D ,  &  ad  A  &  B 
ans 

uliBAF&ABFiiequales 
conftituantur  angulo  C  D  e. 
Tunc  dcfcripto  ex  F ,  ubi  li- 
neae  sequales  angulos  com- 
prchendcntes  concurrunt, 
cafmy  in  quo  ItW  angulm  C  fjl     circuli  fcgmento  A G  B ,  in- 
it/^^J  tcrvalloFAvclFB,adalte- 
^  ram 


5  ca[u$t  in  quo  datm  angulm  C 

\ 
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ram  partcm  lincor  AB  :  Dico,fi  cxpundis  A,Bad  quodcunquc  in 
circumrercntia  punftum  G  agantur  AG,  BG,  angulum  A  G  B  ^equa- 
lcmclVedatoDCE. 

Deniquc,  fi  datus  angulus  C 
fit  acutus,  agatur  c  quolibct  pun- 
fto  E,inalccro  latcrum  DC,CE, 
ad  ipfum  pcrpcndicularis  EDj 
occurrcns  larcri  D  C  in  D.  Tum 
ad  A  C  conftitutis  angulis  B  A  F 
•&  ABF,  angulo  EDC,  (ut  ftipra) 
xqualibusjdcfcriptocjuccx  Tfu- 
pcr  A  B,  intcrvallo  AF  vel  FB,  ad 
candcmque  partem  ,  circuli  fe- 
gmcntoAGB:  Dico  rurfus,duclis 
cx  A  &:  B  ad  quodvisincircumfc- 
rctia  punduGrcftis  AG,BG,an- 
gulumAGB.rqualcmdVedato  C» 


FtguraAyUbi  an^ulm 
jiGBcddtt  [upru  un- 


Figurx 
3^»  cafuSy 
tn  quo 
d.itus 
angulus 
Ccst  acu- 
tus. 


-A.  H  B 

FtgUTA  B,  uVi  angulus  AGB 
<adttjuxta  anguium  A^B. 


Ftgura  C,  ubipunclum  G  cadtt  tn 
altera  Untarum  produilarum 
AFy  FB. 


Demonsiratio. 

Jungatur  enim  FG.  &  ex  F  in  AB  demittatur  perpendicularls  FH. 
Dcindeini^^^&i^^cafuproducaturAGadl. 

Quoniam  itaque  latcra  A F,  FG  A^^  A FGmter  fexqualiafunt,     ^  ^.^^^  ^^ 
crunrquoquc  •  anguli  AGF,  FAG  xqualcs.  Eodcm         ^"^"  ^ EUm. 
tera  BF  FG     ^  B  F G  fint  xqualia,  erunt etiam  anguli  iJL.  F,  ^ 
xquales'.  Ideoqueini--&  2docafu,ut& inflgura  A  tcrtncaius,an- 
gulus  AGBxquahseritangulisFAG ,  FBG  fimul  fumptis.  Atm^ 
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figura  B  angulus  A  G  B  erit  ^equalis  angulo  F  A  G ,  fubtraflio  eidem 
angulo  FBG. 

h$  31  Uhr.     Siquidem  igitur  in      cafu  ^  angulus  externus  B  G I  itidem  eft 
l  Elem.    '«qualis  duobus  angulis  FAG  &  G  BF  ,  fequitur  angulum  A  GB 
^qualem  efle  angulo  BGI>  adeoqueillum  in  primo  cafu  effe  reftum, 
datoqueangulo  C  aequalem. 

Porro  cum  in  2^°  cafu  bini  anguli  F  A  G  ,  G  B  F ,  hoc  efl: ,  angulus 
c$i2.lih.i,  AGBcum binis  AGB,BFA  <^ quatuor reftos  angulos  conftitufintj 
'Blem.       atque  etiam  angulus  A  G  B  cum  binis  B  A  G ,  GB  A  duos  reftos  efli- 
ciant :  fequitur,fi  illic  bis&hicfemelauferaturangulus  AGB,angu- 
lum  reliquum  B F  A  sequalem effe  bis  reliquis  B  A G,  GBA,  hoc  eft, 
d  PB2.libr.  dduploanguliBGI.  Eftautemangulus  A  FBduplusquoqueanguli 
lilem.      AFHvelDCe     Quocirca in  2**°cafu angulus  BGlerit  cequalis 
Conftr.  ^pgulo  DC e,&  confequenter  angulus  AGB  ^  sequalis  angulo  DCE. 
Elem*^^'^'     Eodem  modo ,  quoniam  in  fig.  A  tertii  cafus  anguli  B  A  F ,  F  B A 
fS^iMr.i.  cum angulis FAG,  GBF,hoc eft,cum angulo  AGB, una cum eodem 
l.lem.      •angulo  AGB  g  duos  reSos  angulos  efficiunt ;  atq;  iidem  anguli  BAF, 
g^iz.libr.  pBA  cum  angulo  AFB  fimiliter  duos  redos  efficiant:  erit  angulus 
'  -E^^w.     AFBineademfiguraduplusanguliAGB.  Pariratione,  cum  infig.  B 
anguli  B  A  F,  F  B  A  cum  angulo  F  A  G ,  dempto  eidem  angulo  FB  G, 
hj32.  lihr.  hoc  eft,cum  angulo  AGB,una  cum  eodemangulo  AGB^duosredos 
i.Elem.     conftituant;  itemque  iidem  anguli  B  A  F,  FB  Acum  angulo  AFB 
duobus  redis  fint  cequales :  erit  angulus  AFB  in  eadem  figura  duplus 
quoqueanguli  AGB.  Hinccumangulus  AFBin  hifceduabus  figu- 
ris  duplus  fit  anguli  A  G  B,  ac  ipfe  quogue  duplus  fit  anguli  AFH  vel 
C  :  patet  angulum  AGB  in  iifdem  figuris  efle  aequalem  dato  an- 
gulo  C» 

32.lihr.u    Denique  cum  in  fig.  C  ^  angulus  externus  AFB  ctqualis  fit  duobus 
Elem.       internis oppofitis    sequalibus  angulis  A  G  F,  F  A  G, ifque ideo du- 
plus  fit  anguli  AGF feu  A  G  B;  fimulque  AFB duplus  fit  anguli  AFH 
vel  C  manifeftum  eft,  angulum  A  G  B  in  eadem  figura  cequalem  effe 
dato  angulo  C. 

A  datis  ergo  duobus  pundis  A  &  B  duas  reftas  lineas  infleximus 
AG,BG,anguIumefficientes  AGB,  datoanguloCarqualem.  Quod 
erat  faciendum. 

E  quibus  liquet ,  cum  in  genere  fit  oftenfum,  lineas  A  G ,  B  G,  ex 
A  &  Badquodcunque  pundum  G  in  circumferentia  AGBedudas, 
angulum  conftituere  AGB  dato  angulo  C  ^qualem : 

Quod, 


I 
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Si  a  duobus  puns^lis  datls  dux  rcdx  linex  inflcdantur,  Conclufio 
datumangulumcontinentcs,  communc  iplbrum  pun6lu  J"'  ^rofo- 
contingac  circumfcrcntiam  concavam,  pofitioncdatam.^*^'^'^''* 
Qm3d  crat  dcmonftrandum. 

s  c  H  0  L  1  y  M. 

Hoc  Problem4unACumfr£cede)iteAlitcrAb  Eucbdedemonfiratumeft  m 
Geometru  Elememisy  uttvtderecil  Prof.iiterttiy  &  i^^prtmi.  Qnomxm 
gMtem  ex  JtlUta  danonftrMtone  jtlurum  tnfxgnium  Propofittonum  EucltdeA- 
rim  verttju  conjht ,  «f  20,  21,  cr  31  tertit :  operx  prcttum  nos  fucluros  ur- 
bstrAttfumuSyji  majoru  exercttMtonugrMia  operutioncm  bic  adjtcercmus. 


CExfb 
LDoDC 

K  H  OD  .Vjcrgo  KB  30  -f-x 
KGd^.  4-hX 


add 


AX-^-XX 

44  -f-  ax 
□  KB.  aa^x-hxx 


□  KG. 


77 


Tum  fiat  proptcr  fimilitudincm       K  G  B,  A  B  L 
GB       BArKG.  7  ?  J^'*"' 
^        '  (KB.4-i-.v5  l 


fumma,  fcu  □  GB.44  ^^^x-t-xx-i-jr^ 

GB.  aa-^^jx-^-xx-hyj. 
Pro  qua  radicefcribatur  brcvitatis 
causa  pro  aa  -p  ^  xv  xx-j-yj 
fcribatur  ^^. 


AL-i4; 

BL.  laa-i-^axj  quafubtraSacx  GB,^, 
rclinquitur  L  G^^-^aa^Ax. 


Rurfus  cum  propter  fimilitudinem  A'^"»  DCE,  AG  L  proportionalcs  fint, 

DE   EC  AL         LG  .         r  u  ni:  t  r>  n 
 f           ^x,.^<4.*4;c:cntproduaumfubcxtremisDE,LCi,  2fi6.libr. 

c  -jn   ^  cEqualcprodudo  fub  m^iis  E  C,  A  L,  EUm. 


hoc 


ii8  ApolloniiPergax 

hoC  eft^^X^;V^^2!^  30  %L 

 ^  

Dividatur  utrinque  ^ 
per(:,fit    ^(j-^^^-^^a:» — - 

Unde  reftituendo  . 
valoremipfius  ^?,  erit44-t-'^AC-i->:>:+77>-^^'^/^^>f^o^^"' 

-4^4-xx-i-7730  — /,vel  in  debitaforma  :jy  3o_7  _  ^^^. 

Ad  tollendam  fradionem^,  fiat,  ut  ^  ad  6,  hoceft,ut  DE  ad  EC, 
ita  i^ad  ±\  velita^,hoceft,  AH,ad-^.  quam  vocorf,  &  defignare 

fupponolineani  H F.  Qi^Si  ratione Gtj^d^  /^dd  -p aa-^xx.  nimi- 
fi  defigm  rum,  fi  x  minor  fumaturguam  4, &  datus  angulus  C  lit  acutus.  bed/ 
^y^l"         d  +  t/dd-t^aa- XX,  {i^D^ulusfitohtuCiis.Etjf^od  ^  /dd-f- 
Z^x ,  fi  X  fit  major  quam  a,  &  angulus  C  acutus.  ubi  porro  patct,  fi 
datus  aneulus  C  fit  obtufus,  x  non  debere  majorem  fumi  quam  a. 

Praeterea  liquet  etiam ,  xx  non 
deberemajus  fumi  quanW^i  ^aa 
fimul  junfta,  hoc  eft>KH  non  ma- 
Jorem  quam  A  F  vel  F  G.  fecus  fi 
fic ,  non  inveniretur  pundum  G. 
quod  quidem  hk ,  uti  apparet,  in 
circuli  peripheriam  cadit,  cujus 
centrumeft  F,&radius  AF. 

Denique  fi  datus  angulus  C  eft 
reftus,quoniam  eo  cafu  CE^qua^ 

lis  b  eftsequaliso  :  erit^quatio^j^ao  44-;v,v,  hoc  eft,^  »  4/^^-xj«. 
Oftendens  pundumGrepertum  iri  incircumferentiamfemicirculi, 
cujusdiameterfit  AB,&centrum  H.  Quocafuxfemper  mmorerit 
quam  a^ 


In 
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In  4'*'"  Propofitioncm. 

III    r  R  O  B  L  E  M  A. 

Supcr  data  recla  AB  trlangulam  dcfcribcrc  AEB,  dato 
rcclilinco  C  xcjualc. 

Conftruclio, 

Sccctiir  A  B  bifa- 
riam  in  D ,  ^  rupo: 
ADincjuovisanf^ulo 
conrtituatur  juxta^^ 
Prop.i"^MibriElem. 
,  parallclogrammum 
ADEF,a:qualcdato 

reftilineo  C :  junaifsuc  A  E,  EB,erit       A  E  B  dato  rcdilinco  C 

a^qualc. 

DemonUrdtio. 

Per  u-' Elcm.  A  AFE  cft  iquale  A  E  D.&  pcr  cjufdcm 
A  AED  cft  xqualc  A D EB.Undc  ic-ciu,tur  bina  AFL  ALD  hoc 
eft.  parallclogrammum  A  D  E  F,  cflc  .Tqualc  bm.s  A^'  ALD  .  DLB, 
W  cft,A'o  AEB.  Eft  autcm  parallclogranunum  A  D  E  L  pcr  conft  u- 
aionem  iqualc  reailinco  C^qualc  .g.tur  ct.a.i.  cft  A  ALB  .p  .  rc- 
aSnco  C :  adcoque  fu;>cr  A  B  dcfcriptum  A  A  E  B,  dato  rcd.Uneo 
Czqualc.  Quod  cratfaciendum.  ArRArn 
Porrb .  qu^niam  pcr  37- 1" '  t''^'^-  «"^"'f  ,^  ; ? ^  V,  , 
fupcr  cadc.n  baf.  A  &:  .ntcr  candc,  paralldam  1-  LG  conft.tuta, 
Slha  funt :  patct ,  f.  cx  duobus  tcrnunis  hnc.T  A  B  ad  quodcunquc 
Xca  F  E  GVunaum  G  ducantur  rcdx  AG.  BG,  .pfas  co.ift.tucrc 

A  AGB,dato  rcrtilineo  C  iqualc. 


A  AUb,ciatO  rccTinncu  ,    .    i    r        r  •  i  r 

sV crgo  triangul.  Ipaca  m.ignitudine  dat. ,  bai.s  pofiuo-  c^O,^ 
nc  &  magnitudmc  data  (It:  vcrtcx  iplms  cont.ngct  rc-4j-P« 


aam  Imcam ,  poficionc  daiam 
Qiiod  erat  demonftrandum. 


Ff  3 


Id 
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In  j"""  Propofuionem. 

IV    P  R  0  B  L  E  M  A. 

Datis  pofitione  duabus  redis  lineis  A  B,  A  C,  ad  unam 
AC  redamlineam  ducere  CF,  datsereftae  D  xqualemi 
&  alteri  AB  parallelam. 

ConHruSiio. 

Ex  A,  interfedione  reftarum  A  B,  A  C  ftatuatur  in  A  B  linea  AE 
«qualis  datce  D ,  &  per  E  ducatur  E  F  parailela  A  C.  Dico  cjuod ,  ex 


punflo quolibet  C  in  Hnea  A  C du<aa  CF  parallela  A  B ,  donec  attin- 
gat  lineam  E  F,  ipfa  CF  fit  quscfita.  Cujus  Demonftratio  ex  3  4. 1"^  i 
Elem.  eft  manifefta. 

ConcMxo  ^^S^  ^^^^  \\ViQ^^>  magnitudine  datx,  &:  cuipiam  po- 
5^«  P^^p^.fitionedatxa:quidiftantis,  unus  terminus  contingatre- 
imm.  lineam ,  pofitione  datam :  &  alter  terminus  redam 

lineam,pofitione  datam,  continget. 
Quod  erat  demonftrandum. 


In 
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In  6"°^Propofitioncm. 

V    r  R  0  B  L  E  M  A. 

Datls  pofitionc  duabus  rcdis  parallclis  vel  concur- 
rentibus  AB,  CD;invcnirc  cxtra  ipfas  pundlum  E,aquo 
ad  pofitionc  d;.tas  A B,  C D  cduclx  dux  rcdx  EH,  Ev.  m 
datis  angulis  F,  G  fint  ad  fc  Inviccm  in  ratione  data  r  ad/ 

X  lE   e 


K 


Ponamifs  angulos B  A I,  D CB  effe  xqualcs  datis  angulis  F.Gj 
itemquelincas  AI.  CB  rubicunqucad  AB,  CDduaas)  concurrcrc 
in  I.  Deindc  fit  Al  ad  K,  iicut  r  ad/. 


ApOLLONII  PERGiEl 


Consiru^io. 

Fiat ,  Lit  exceflus ,  quo  K  fuperat  B 1 ,  ad  B I,  ita  B  C  ad  B  E.  Tum 
duaaE  parallela  ABvel  CD  (utinii^^  figura),  velduaaexD 
pcrEreda  (ut  in  i^^fig.jrfi  ab  aliquoineapunfto  ^ad  AB,  CD 
ducnntur  reftjt  ^/;,  ^cparallela:  AI,IC,hoc  ett,indatis  angulis  F,G: 
cr^t  /;  f  ad  r  f ,  ficut  A I  ad  K,  vel  r  ad/. 

Bemonfiratio. 

f  is.  libr.  Cum ,  per  conftruflionem ,  exceffus ,  quo  K  fuperat  B I,  fit  ad  B I, 
.Ele/M.  ficutBCadBE;erit  componendo  ^  Kad  Bl,ficutCE  ad  EB.  Jam 
autem  ratio  CE  ad  E  B  compofita  eft  ex  ratione  CE  ad  EH,  &  ex  ra- 
tione  H  E  ad  E  B ,  vel  A I  ad  I B.  Quocirca  etiam  ratio  K  ad  B I  ex 
iifdeni  rationibus  erit  compofita.  Eodem  modo,  cum  ratio  K  ad  BI 
fit  compofita  cx  ratione  K  ad  A I ,  ex  rationc  A I  ad  I B :  erit  ratio 
compofitu  ex  ratione  C  E  ad  E  H,  &:  ex  ratione  A I  ad  I B  eadem  cum 
illa,qux  componiturex  ratione  Kad  AI,&  ex  ratione  Alad  IB. 
Unde  fublata  utrinque  communi  ratione  A I  ad  I B,  erit  reliqua  ratio 
CE  ad  E  H  eadem  reliqux  rationi  K  ad  A I ,  vel  /ad  r.  Quod  erat  fa- 
ciendum.  Idem  fmiiliter  liquet  de  quolibet  punSo  e ,  ubicun- 
que  in  refta  D  E  aflumpto. 

N  O  T  A. 

Quandoquidem  exhoc  Problemate  fequens  facile  innotefcit ,  ex 
eoque  primum  membrum  Propofitiooisifit  manifcftum  ;  non  abs  re 
erit  ad  faciliorem  fecundi  mcmbri  Propofitionis  captum  (quando 
una  duarum  linearum,  a  quxfito  punfio  ducendarum,  fimul  cum  illa, 
ad  quam  alteradatam  habet  rationem,  data  eft ,  idemque  punftum 
fimiliter  in  redam  lineam  pofitione  datam  cadit  j  prjemittere  fequen- 
tia  duo  V I  &  V 1 1  Problemata :  cum  ipfa  non  minus^rata ,  quam  ad 
Propofitionem  univerfaliorem  reddendam  proficua  fore  judicaveri- 

iUUS. 


V  I  PR  O^ 


LocaPlanaRestttvta.  235 

VI    P  R  0  B  L  E  M  A. 

Datispoficioncduabus  redisparallclis  vcl  concurrcn- 
tibus  A  B,  C  D,  invcnirc  cxcra  ipfas  punduni  E ,  a  quo  in 
dacis  angulisF,G  cduclis  duabusrcdisEC,  EHad  pofi- 
rionc  dacas  A  B ,  C  D ,  alccra  E  C  ad  alccram  E  H  data  li- 
nea  Q  llc  major  quam  in  rationc  d.ua  r  ad  /? 

Sint  (ut  antc;  anguli  B  A 1 ,  DCC  xqualcs  angulis  F,  G,  &  Hnex 
AI,  CB ,  ubicuncpc  ad  A  B,  C  B  duftx,  concurrant  in  I.  Deinde  Ik 
C  C  xqualis  Q,  &:  K  ad  A 1,  ut  r  ad  /.  CorisyrucJw. 

K  Ducti  cx  C  rcfta  C 

e   .     .        (iparallcla  DCoccur- 

rente  in  1^°  calii  cum 
AB  in  d,  tiat,  ut  cxcef- 
fus.quoBlfupcratK, 
ad  Bl,ita  BcadBE. 
Tuniduda  Ef/paral-  . 
lcli  ABvclCDCutin 
_  lojo  cafu},  aut  dufta 

V^u[ut,mciU9dMd ImedAB.CDfuntparalUU.  cx rfpcrE redi indcfi- 

nita  (ut  in  cafuj  , 
aifumptoc|Uc  inea  ali- 
quo  pundtoc,  a  c]UO,li 
adCD,ABducantur 
rcdxeC,c/;parallelac 
ipfis  CJ,1  A,hoccft, 
in  datis  angulis  G  & 
l  :DicoCcadc/j  data 
QmajoremclTcjCjuam 
in  rationc  datp.  K  ad 
AI,vclr  ad/. 
Similiter  quoque  in- 
venitur  pun(Sum  e ,  fi 
Ceade/;data  linca 
minorfit,cinam  in ra- 
tioncdataKad  AI,vcl 


lAw  cafus,  m  quodMx  Unci  >4H,  QD  concur 
runt  inD. 


Gg 


rad/. 


De- 
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Demonsirxfio. 

Cum ,  per  conftruaionem ,  exceflus,  quo  B I  fuperat  K,  fit  ad  B 1, 
C^jr     ^^^"^  ^  ^         *      invertendo  dividendoque  ^  K  ad  B I,  ficut  C  E  ad 
TropJih.T  E B.  Eft  autem  ratio c  E  ad  EB  compofita ex  ratione C E  ad  E  H ,  & 
<^  Prop.  1 7'  ex  ratione  H  E  ad  E  B,  vel  A I  ad  I B.  Quocirca  etiam  ratio  K  ad  BI 
li(^.s.  Eiem'  eK  iifdem  rationibus  eritcompofita.  Eodem  modo,cum  ratioK  ad 
BI  componatur  ex  raticne  K  ad  AI,  &:  ex  ratione  A I  ad  IB :  erit  ratio 
compofita  ex  ratione  C  E  ad  E  H,  &  ex  A I ad  IB  eadem  cum  illa,  quic 
componiturexratione  K  ad  AI,  &  ex  AI  ad  IB.  Hinc  fi  utrinque 
auferatur  communis  ratio  A I  ad  I B,  erit  ratio  reliqua  C  E  ad  E  H  ea- 
dcm  rationi  K  ad 'A I,  vel  r ad/.  Eft  autem  C  E data  C  C  vel  Qniajor 
quam  C  E.  Conftat  itaque  CE  ad  EH  data  Q^majorem  efie,  quam  ia 
ratione  data  K ad  A I, vel radf  Quod  erat  faciendum.  Idem  intelli- 
gendum  de  pundo  quolibet    in  recla  d e  afllimpto. 

VII  PROBLEMA. 
Datispofitione  duabus  redisparallelis  vel  concurren- 
tibus  A  B ,  C  D,  invcnire  extra  ipfas  pundum  H  ,  a  quo 
eduaa:  dux  red^  HK,  HC,  in  datis  angulis  F,  G  ad  pofi- 
tione  datas  AB ,  C  D ,  fimul  fiimptas  a^quales  fint  alterl 
datx  Q. 

Sint,ut  ante,  anguli  BAI,  DCB  .xquales  angulis  F,  G,  &  line^  AI, 
CB,ubicunque  ad  AB ,  C  D  duclxjconcurrant  inl^fitque  porro 
GE  cequalis  Qj^ 

ConHruclio  i'""''  caftis. 

Fiat  ut  fiimma  ipfarum 
AI,lBadlB,ita  BE  ad 
BH;du(ftaquei/HparaI- 
lclaABveIDC,&ex 
in  aliquo  ca  pundo  /;du- 
ais/;t,/;cparalleIisAI, 
1  C,  hoc  eft,  in  datis  an- 
gulisF,G:erit/;<:^fimul 
ciun/;ca:quaIisCE  vel 


i^^^^cafm,  m  quo  datA  Imu  AB^  Cafutn 
SaralkU. 
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^55 


T>cmonJlrAtio  1"^'  cafns. 
Cum     ^  K  H  B ,  AIB  fimilia  fint,  ^  crit  K  H  ad  H B,  iit  AI  ad  IB,  ^ 
&  coniponcndo  ^  K  H.  H  B  ad  H  B,  ut  A 1, 1 B  ad  1 B.  Scd  iicut  A I,  J^^^^^L 
IBad  IBtitapcrconftruftionemcftquoqucBEadBH.  *^  /fqualcs  ^^/^;;,. 
itaquc  funt  K  H,  H  B  llmul  fumpta:  ipli  B  E.  Undc  communi  addita  c  ^  p  hhr, 
BC,  crunt  quoqucKH,  H  C  ilmul  fumpt.r  a:qualcs  EC,  hoc  cft.Q;^^-  ^^^^- 
Eadem  eftratiodequolibctpundo    ubicunque  in  rectaJHalVum- 
pto. 

ConUruiiio  z^' cafus. 

Ducatur  ex  E  rcfta  E  L  parallcla  D  C ,  occurrens  ipfi  A  B  in  L. 
Deinde  fumatur  A  M  xqualisC  E,  ducaturque  cx  M  rccta  M  N  pa- 
rallela  AB,  occurrcns  ipli  DC  in     jungaturque  NL.  Dico,fi  ex  ali- 


cafm ,  in  quo  datA  linc£  ABy  CD  concurrunt  m  D. 

quoincapun(5lo/;adpofitioncdatas  AB.  CD  ducantur /;/:,/; cparal- 
lel«c  AI,  IC,  hoc  ert.in  datis  angulis  F,G,qL]6d  aggrcgatum  ipiaruni 
kh,hcfit  xquolcdatacrecta  CtvclQ^ 

Gg  2  Dc- 
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Vemonsiratio  z'^ '  cafus. 

DLiSis  L  O,  N P  parallelis  C I,  I A,occurrentibus datis  DC>  AB 
34.  lihr.  in  O  &  P :  erit  LO  ^  a^qualis  CE,  &  NP  aequalis  AM  vel  CE.  Porro 
1.  -Elem.     cum  propter  fimilitudinem  A^""^  N  H  C,  N  L  O,  N  H  fit  ad  N  L ,  u t 
HC  adLO  velEC;  itemcjue  propter  fimilitudincniA^^^^^LHK, 
^.^^  LNP,LHfitadLN,utHKadNP,Iioceft,CE:eritquoc}ueS 
ji£/fW7. '    (S"^^ ^ prima, eft ad NL,  ceu fccundam , ficut H C , ceu 5 1 i 
ad  EC,  ceu 4^ * nec  non  HL,  ceu 5 ,  ad NL  2^ ^ ficut  HK, ceu 
6^  ^ ,  ad  EC  4^ ^ "^) ,  ut  aggregatum  ipfarum  N  H ,  H  L,         f^,  ad 
2,d  am  KL,ita  aggrcgatum  ipfarum  HC,  HK,  3"*&:  6^*,  ad  4"™EC. 
Quocirca  ficut  aggregatum  ipfarum  NH,  HL  eft  a^quale  ipfi  NL, ita 
quoque  aggregatum  ipfarum  H  C ,  H  K  crit  ipfi  E  C  vel  Q^sequale. 
Eadem  eft  ratio  de  quovis  pundo  /;,  ad  libitum  affumptoin  refla 
N L,  inter  puncSa  N,  L.  Datis  ergo  pofitione  &:c.  Quod  faciendum 
erat. 

VIII  PROBLEMA. 

Datis  pofirione  duabus  redtlsparallelis  vcl  concurren- 
tibus  AB,CD,  invenire  extra  ipfas  pundum  R,a  quo 
edudis  ad  pofuione  datas  A  B,  C  D,  in  datis  angulis  F,  G, 
duabus  reftis  Rb,  R  C,  harum  differemia  dat^ercctas  Q 
iit  arqualis» 

Fiant  rurfus  anguH  BAI,DCB  scquales  angulis  F,G, linca^que  AI, 
C  B,  ubicunque  ad  A B,  C  D  dudtx,  conveniant  in  L  Deinde  fit  C  E 
a?qualis 

Conftru^io  l""'  cafu^. 


Fiat  ut  dift'erentia,qua: 
eft  inter  AI,IBadIB, 
ita  B  E  ad  B  R;  duftaque 
rfR  parallela  AB  vel 
C  D,  agatur  ex  aliquo  in 

 1  ^  ca  punfto  r  ad  ipfas  A  B, 

Q,  CD  reda?rk,rc  paral- 

1"»«  u^u& ,  in  quo  dau  lin€£  A    CDfunt    \t\x  A I,  I  C ,  hoc  eft ,  in 
puralleU.  datis  angulis  F,  G :  erit- 

quedifteremiaipfarum  cr,  rka^qualis  data?  CE  vel 


LocA  Plana  Restitvta. 
DcmonsirAtio  l"'*  cAfus. 


^37 


Qiioniani,  proptcr  limilitiidincm  A'^"^  h  R  B,  A 1 B  >,ft  R  cft  ad  ^^J^^^  ' 
RB,ut  AI  ad  I  B,ent  dividcnJo  ^  (icut  dirfcrcntiaip('irum  ||R ,  RB  b^^^j,/;^^ 
ad  R  B,  ita  dirtl^rcntia  ipfarum  A I,  IB  ad  1 B.  Scd  ut  dirtcrcntia  ipfa-  y^Um. 
rum  A I ,  I B  ad  1 B ,  ita  quoquc  pcr  conQru(flioncm  cft  B  E;id  B  R.  ^.^ 
Quocirca  ^  dit^crentia  ipfarum  h  R,  RB  arqualiscft  ipfi  BE,idccc]ue  ^^^^^'  '  -^* 
&:  RhxqualisRE;ac  proindcCE, hoc  clt ,  Qi^ifti-^rcntia,  c]ux cft 
inter  R  C ,  R  hj  Idcm  limilitcr  accjpc  de  quolibct  punfto  r ,  ubicun^ 
que  io  re&a  d  R  aHumpto. 


2*»  cafui^tn  quodaultnei  AByCDconcurrunttnD. 

■  Con^tructto  i^^*  cafus. 

Invmta,  ut  priiis  in  i^cafu  prxccdcntis  Problcmatis ,  linea  N  Lj 
cduftilquc  a  punfto  aliquo  R ,  in  ca  utrinque  produda  allumpto,  rc- 
ais  R  h,  R  C  parallclis  A 1, 1 C ,  hoc  cft.  in  datis  angulis  l ,  G  ad  po- 
fitionedatas  A B  ,CD ;  crit  dirfcrcntiaipfarum  R  C,  R  xquahs da- 
txCEvelQ;^ 


Gg  3 


DC- 


aj8  Apoi,loniiPeb.GjEi 

"Dmonsiratio  i""  caftis. 

& /  4 .  hbr.     Cuni  A> » N  R C ,  N  L  O  d  (imilia  fint ,  erit  N R  ad  N  L,  ut  R  c  ad 
6. h.em.     L  O  vel  C  E.  Rurius.  quoniam  A'-»  L  R  ft,  L N  P  fimilia  funt.  erit 
L  R  ad  L  N  ,  ficut  R  fe  ad  NP  vel  CE.  Quocirca  cum  NR 
ceu  I  ™  a  fi t  .^j  N  L  2  d  a  n. ,  ^cut  R  c  ccu  3  "  ^  ad  E  C  4 '  ^  -  •  i  tem^ue 
L R  ceu  5 1 a  aJ  N  L  2 J ficut  R  ft  ceu  6" ad  E  C  4"™:  erit  quoaue 
e  Vtde  Cla.  <=  difterentia  mtcr  primam  N  R  &  5"'"  L  R  ad     » •■'  N  L  ficut  difff 
ITlibL  f  in^^'-  J-^^"" R  C &  6^-  R  {j,  3d  ^„n>  t  c/ Eft  autem 

zicm.  '     '^.'ftefentia  ipfarum NR, LR  ^qualis  x-^-  N  L.  Quare  etiam differen- 
tia  ipfarum  R  C,  R  ft  eft  xqualis  4«  EC,  hoc  dl,  data:  Q.Idem  fimi- 
hteraccipiendum  eft  de  quovis  punao  r,  in  produda  LN,  ad  iibi 
tum  aflumpto,  extra  punda  N&  L.  Datis  ergopofitione  &c.  Quod 
erat  faciendum.  ^ 

CorolUrmm. 

Ex  his  liquet,  dudis  a  quolibet  punfto/; in  linea  N  L  .a/TumDto 
«nter  punda  N  &  L,  ad  pofitione  datas  AB,  CD  duabus  redis  h k  hc 
paraHchs  A I ,  I  C ,  fummam  ipfarum  /;  k,  /; npfi  C  E fore ^qualem- 
At  aflumpto  pundo  r  utcunque  in  produfta N  L extra  N  &  L  diff/ 
rentiam  ipfarum  r  k,  r  c  ipfi  C  E  eflb  .trqualem. 

^'^-    P  R  0  B  L  E  Ai  A. 

Datis  pofirione  duabus  redis  parallelis  vel  concur- 
remibus  AB,  C D,  invenire  extra  ipfas  punftum  H ,  a  quo 
•   edudts  m  dath  anguhs  F  G  ad  pofi^ione  datas  AB,  ^  D 
duabus  rea.s  H  a,H  C,ut  harum  una  HC  fimul  cum  HK 
ea ,  ad  quam  aicera  H  a  datam  habet  rationem  r  ad  /; 
a-quahs  datarrcaa:  Q.  "y>"«- 

Fiant,  ut  ante,  anguli  BAI ,  DCB  ^quales  datis  F,  G;  &  linea:  A I 
aa  ir,  ut  t  ady^  5c  c    Ivcut  ante ,  a^qualis  Q;^ 


Con^ 
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ConJlru£lio  l  '"^  caJus. 

Fiatut  agnrcpatum  ipfaruin  FI,  IB  ad  JB,  ita  BEad  BI  I;(Ju(5lacjiic 
i  H  parallcla  AB  vcl  D  C :  dico,  li  cx  B  pcr  1  aj^atur  rc(^U  B  \  K,  ua- 


\1I 


^"■«/itf, »« <J«<»  <ijf'<  /»B''t  ilB,  D  C  /««  paralleU. 
necoccurrat  rcftxaH  ipll  A I  p.irallclx  in  K,a  H  cJTcaH  HK.ficut 
A 1  ad  I F ,  vcl  r  ad/;  &  H  C  iimul  cuiu  HK  eflc  arcjualcin  ip(i  C  E 

VCl  Q;^ 

Demonsiratio  l"'  cafus. 
Quoniam  *  Al»  a  H  B ,  AIB .  ut  &  KHB  ,  F 1  B  fimilia  fuiit  •  crit 
a  H  ad  HB, ut  Al  ad  IB,  &  HB  ad  HK,  ut  IB  ad  IF :  idcoiiuc  a  H  ad  l^  ";^^^^ 

s.ElcnK 
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c$  18.  Vtbr.  nendoerlt  ^  ficutaggregatum  ipfarum  KH,  H  B  ad  H  B,  ita  aggrega- 
s.Elem.  tumipfarum  FIjlBadlB.  Eftautem  perconftrudionemBEadBH, 
d  j?  p.  lihr.  G^*-^^  aggregatum  ipfarum  F 1, 1 B  ad  1 B.  JEc^ualc  igitur  eft  ^  aggre- 
5.  Elem.     gatum  ipfanim  K  H,  HB  ipfi  B  E.  Quirum  unicuiqueaddita  com- 

muni  B  C,  erunt  &  K  H,  H  C  (imul  (uinpta:  ipfi  E  C  vel  Qxquales. 

Id  quod  lunilitereft  accipiendum  de  quoiibctpundo/;,  ubicunquein 

linea^fH  aflumpto. 

ConftrHliio    ^  cafus, 

Dufta  ex  E  refta  E B  parallcla  D  C  ,  occurrente  ipfi  A  B  in  B ,  fiat 
ut  Fl  ad  I A, ita  C  E  ad  A  G.  Deinde  duda  G  d  parailela  AB, donec 
ipfi  CD  occurrat  in  i \  itemque  d  L  parallela  A I ,  donec  occurrat  ipfi 
A  BinL  :  dico,  fi  jungatur^iB ,  &  a  quolibetin  capunclo/;  ad  A  B, 
CD  ducantur  reftx  /;  /;  c  parallelx  A 1, 1 C,  hoc  eft,  in  datis  angulis 
F,  G,  fumaturcjue  d  M  .Tqualis  C  E,  6j  jungatur  M  B,  qubd 4/;  fit  ad 
/;  ut  A I  ad  IF,  hoc  eft,  r  ad/;  &  quod  hc  fimul  cum  /;  kS\i  a?qualis  ipfi 
CEvelQ.  ^ 

DemonflrAtio  -l^^  caftis. 

Per  3 4. 1  m  i  Elem.  L  d  eft  ^qualis  A  G ,  &  per  conftr .  d  M  ^qua- 
lis  CE,  &:  Fl ad  lA,  ut  C E  ad  AG,  hoc  eft,  M ad  L :  &  inverten- 
c$  Cor.  4-  do  L  ad  M,  ut  AI  ad  IF.  Quoniam  autcm  ^ ^  L  B,  a  HB,  ut 
Itb.s.Elem,  g^M^B,KHB,fimiIiafunt,3cidcircoLt/ad^B,utaHadHB;& 
Elem.  "^'  ^  B  ad  ^  M,  ut  HB  ad  HK :  erit  etiam  g  L  ad  ^  M,ut  a  H  ad  HK.  Sed 
21.  lihr.  ut  L  </  cft  ad  i/  M,  ita  AI  erat  ad  IF.  Quocirca  erit  ut  a  H  ad  HK,  fic 
s .  Elem,     A I  ad  I F,  hoc  eft ,  ut  r  ad  /I 

,  Porro  ,  quod  H  C  fimul  cum  H  K ,  ad  quam  a  H ,  ut  oftcnfum  eft, 
eam  habet  rationem, quam  AI  ad  1 F,  vel  r  ad/,  fit  arqualis  C  E  vel  Q» 
patet  cx  demonftratione  i^»  cafus  VII  Problematis  :  cum  omnes 
linCcT  H  C ,  H  K ,  duclx  a  pundo  H ,  utcunque  aflumpto  in  linea  d  B 
intcr  duo  punfta  d  &  B,  ad  rcdas  D  C ,  K  B  ipfis  C I ,  I A  parallela:, 
fint  (imul  fumptoe  ipfi  C  E  vcl  Q  iequales.  Datis  ergo  pofitione  &c. 
Quod  erat  faciendum. 

2\(  O  T  A, 

Cum  fequensProblcmaejufdem  ferc  fit  argumcnti  cum  fuperio- 
ri ,  facilique  via  per  illud  folvi  poflit  ,'placuit  nobis  id  hic  fubjun- 
gere,utfequitur» 

X  PKO- 
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X    r  R  0  B  L  E  M  A. 

Dcitis  poficionc  duabus  rcclis  parallclis  vcl  concurrcn- 
tibus  A  13,  C  D ,  invcnirc  cxtra  iplas  punctun^  R  ,  a  qiio 
cduwlis  in  datis angulis  F ,  G ad  polltioncdatas  AB,  C  D 
duabus  rcdis  R  fl,  R  C»  difFcrcnna  inicr  harum  unam  R  C 
&:aliamRb,ad  quam  alccra  Radacamhabcc  racioncm 
r  ad /,  lic  xqualis  dacx  rcclx  lincx 

Fiant  anguli  B  A  I ,  D  C  B,  ut  nntc,  iquales  angulis  F,  G ,  rcdo: 
AI,CB,nbicunc)uead  AB.  CDductar,concurrantin  I.  Dcindciic 
Al  ad  1 F)  ut  rad j\  litquc  C  E  aqualis  Qoit  ante. 

Conjlruclio  l'"'  cAfns. 

j  K  Fiatutdirfcrcntiaipfa- 

^  -T  ^   rumFI,IBadlB,itaBE 

^  adBR*,anatur<juca  R  pa- 

rallcla  ABvcl  LD.  l  um 
duda  cx  R  rccta  R  a  pa- 
rallela  AI,  ficcxBpcrt 
rc(fla  B  F  f|,  occurrcnte 
ipfiaR  in  ItjCritaR  ad 
Rft)licutAladIF,hoc 
eft,ut  r  ad/i  itcmcjuc  difl-e- 
rcntia  inter  R  C  &  R 
xqualis  C  t  vclQ^ 

Demorsslratio  l'^'  cnfus. 

'Quomam^AJ*  aRB,  AIB,ut  &:  hRB,FlBfimiIia  funr^critaR  /,^,.^. 
ad  R  B,  licut  A  I  ad  1  B,  &  R  B  ad  R  U, licut  1 B  ad  1  F :  v\:  pcr  conic-  ^um, 
QUcns^aRaJKh.licut  AladlF.  hfzz.Ubr. 

PorrocumhRritadRB,ui  F I  ad  I B;  erit  dividcndo  ^  ut  diftc-  y  £/.;;,. 
rcntia  iplarun.  h  R>  R  B  ad  R  B,  ira  dirfcrcntia  ipCirum  F 1, 1 B  ad  IB.  <  ^ .  7-  Uhr. 
Eft  autcm  pcr  conftructioncm  BE  ad  B  R ,  licut  dirtcrcniia  iplarum  5  ^^^rn. 
Fi  IB  ad  1 B.  ^  ifquahs  itaquc  cft  dirtcrcntia  iplarum  h  R  >  R  B  ipli  d  o.  Uhr.s. 
BE  •  idcccnic  h  R  a:qualis  R  E,  .\  per  coufcciuens  CE  vcl  Q^rciuaiis  £/^'^. 
diftirentia-,qi'arcft  mtcrRQRh-  Qiiodcodem modointclligcn. 
dum  cft  dc  quohbet  punolo  r,  in  Imca  d R  nflumpto. 


^mai  cafmjnquodjt^LitncA  AByCD  funt 


Apollonii  V  Z  K  C  JB  l 


ConHr/iSfio  i'''  cafus. 

Inventa,  «t  in  2^°  cafu  prKcedentisProblematis,  Iinea  rfB,dti* 
Sl fcjiie  i  punfto  aliquo  R,  in  ca uti inque  produfta ,  ad  A  B,  C  D  re- 
<5tis  R  ^i,  R  C)  parallelis  A 1 , 1 C  >  hoc  eft ,  in  datis  angulis  F,  G :  erit 


1 


1^«  caftu ,  in  quo  dau  linei,  ABy  CD  concurrunt  in  D» 

'  ^^fi  &  R  ferubduda  ex  R  c  xqualis  CE 

Demonflratio  cafus. 

Qupd  a  R  fit  ad  R  fe,  „t  A I  ad  IF,  vel  r  ad/,  patet  ex  eadem  ratio- 

ne, jua  in  o  cafu  fuperioris  Problematis  demonftravimus,  a  H  efTe 
ad HK  i,t  A I  ad  I F,  vel r  ad/.  Eodem  modo  liquet  ex demonftra- 
tione ^d.  cafus  VII I  Problematis,  differentiam  ipfarum  R  £  R fc 
;equalemefleCE  velQ,  Quod  fimilitcr  intelligendum  eft  dequo- 
libetpunaor.ubKunque  aflumptoinproduaa  d  Bad  alteram  par- 
tem.  Datisergo  politione  &c.  Qopd erat  faciendum. 
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Sl  a  punclo  quodam  ad  pofitionc  datas  duas  rcftas  li-  Comlufi 
ncas  parallclas  vcl  intcr  Tc  convcnJcntcs  ducantur  dux  ^^opo 
rcclxlincx  in  datis  angulis,  datam  intcr  (c  habcntcs  vd-fi^^^^^' 
tioncmi  vcl  quarum  unajfimulcum  autminus  data  linca, 
ad  altcram  lit  in  rationc  data;  vclquarum  aggrcgatum 
aut  dirfcrcntia  fit  datx  icdx  xqualis ;  vcl  dcniquc  qua- 
rum  una  fimul  cum  ca  aut  minus  ca  ,  ad  quam  altcra  da- 
tam  habct  rationcm ,  datx  rcftx  fit  xquaiis  :  contingct 
punclum  rcclas  lincas,  pofitionc  datas. 
Quod  erat  demonlbanduiii. 

In  7"'*""  Propofitioncm. 

XI    r  R  O  B  L  E  M  A. 

Datis  pofitionc  quotcunquc  rcdis Kncis  A  B,  A  D,  EP, 
G  H ,  I  K :  invcnirc  cxtra  iplas  punclum  C ,  a  quo  cductis 
an  datis  angulis  CB A  ,  CDA ,  CFE,  CHG, CKO  ad  pod- 
tionedatas  AB,  AD,EF,  GH,1K  rcdis  CB,  CD,CF,CH, 
CK,id ,  quod  fub  datalinca^/;&:  una  ductaCB  comprc 
hcnditur  rcclangulum ,  una  cum co ,  quod  fub  alia  ducta 
C  D  &:  data  n  comprchcnditur ,  xqualc  fit  cl ,  quod  (ub 
alia data  o  &c  rcliquis  duclis  CF,  C H,  &:  CK  conmictur. 

Cum  proptcr  datarum  line.-rum  atque  angulorum  multitudinem 
cxplicatio  conftruftionis  prolixior futuraeilct,  quam  ut  votis  hu)us 
&:alteriusrerponderet,brevitaticonfulcntcsfatistoreduximus,iical- 

culo  Geometi  ico  operationcm  cxpcdiremus ,  ut  fequitur . 

Pi  im6  itaque  rem  ut  jam  fadam  fuppono,atquc,ut  ex  omnium  ha- 
rum  lincarum  confufionc  meexpediam  ,confidcro  unam  ex  datis  at- 
nueunam  ex  qu.xfitis,ut  ex.  gr.  AB^'  CB.  velut  P^a:cipuas 
quisreliquasomnes  rcferreconor.  Ponoitaquelincaiii  AB  Nocari 
X  BC  autcm  vocari; ,  &  alias  lineasditasomncs  procIuAas  cflc,  do- 
nec  fecent  hafce  duas ,  etiam  producbs ,  fi  opus  K,em ,  &  ipl^  non 
fint  parallelx,  utfuta  A  B,  in  pundi.  A,  E  G,    at  BC in  punft  s  L, 


X44         Apollonii  T?  n  k  ajEi 

&  O.  Deinde obfervans  angulos  A^*  ABL  efTe  datos,jdatam- 
que  ideo  rationemlaterumipfius  ABadBL,  quam  ponout  ^ad^; 

erit ,  exiftente  ABx)A:,BLx)^>&CLa)^  —     niniirum,  li  pun- 

dum  L  caditiuterB&:  C3  cadente  vero  B  inter  C  &  L,  erit  CL  y> 


7  + Y>  ^""jfi C  ceciJeritinter  B  &  L.  Eodem  modo, (fatis 

anguhs  A^i  L  C  D  datur  &  ratio  laterum,  qu^  eft  intcr  CL  &  CD, 
c\ux fi ponatur  efle,  ut  ad  t :  erit,  exiftente  C L  x) y C  D  x)  ^ 

abx  ^  ^  i 

-^.  Porro,  quoniam  linex  AB^  AD,  EF  pofitione  dat.x  fimt,  dabitur 
etiamintervallum  inter  punfta  A&:E,quodfi  vocetur/,  erit  EB 
X)  i  -i-  a: ;  at  /  -  a;,  fi  punftum  B  ceciderit  inter  A  &  E;  &  -  /  x,  ca- 
dente E inter  A  &  B.  Similiter,  datis  angulis  A^^  E B  M,  datur ratio 
laterum,  quse  eft  inter  E  B  &  B  M,  qux  fit  ut  z  ad  c.  Cumque  EB  fit 

i  +  X,  erit  BM  33 ^i^^  &  CM  3)  S?^'_±f?.  Haud  fecus  datis 

angulis  A  ^ FCM,  datur  ratio  laterura,  qua:  eft  inter  CM  &  CF.  Qu:e 

li  ponatur  ut  ^  ad  rf,  crit  CF  10  .  Pari  ratione ,  datis 

pofitione  redis  lineis  A  B ,  A  D ,  &  G  H, datur  quoque intervallum 
inter  punfta  A  &  G ,  quod  fi  vocet-jr  i^,  erit  B  G  x>  i^-  .v ;  at  -f-  x, 
cadcnte  A  inter  B  &:  G  &  -  -  ^.-f-  x,  cadente  G  inter  A  &  B.  Eodem 
uiodo,  cum  dantur  anguU  A^  ^  BNG  3  datur  &  latio  kterum ,  qux  eft 

inter 
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uitcrBG  &:  BN.  QiKr  li ponatur  ut ad  BGexiftentc<:.-x,crit 

Rurfus  datis  angulis  A^* 


C  N  Hjdabitur ratio laterum,  cjux eft  inter C  N  &  C  H.  Qiia- fi  po- 

naturut  t  ad /:  erit  CH  ^^^*  Dcniquc,  cum,  datis  po- 

fitione  rcftis  AB,  A  D,  KI,  dctur  CJc  AI,intcrvalIum  intcr pundta  A 
l:  id  quoJ  fi  vocctur  / ,  crit  B I  x)  /- - Xi  fed  /  -f-   ,  cadcnte  A  intcr 
B&:Ij&:-/  -t-  .v,caJcntcIintcr  A&:  B.  Pono,  cumrd^^tis  angu- 
lis     »  OBI ,  dctur  ratio  latcrum  B I  ad  B  O  :  li  ponatur  illa  ut ad  ^> 

crit,exiftcntcBlT>/..xsBOao*-^-,&COx>'---^*     .  Eo- 

dcm  modo  datis  angulis  A^*  OCK,  atque  idco  rationc  latcpum,. 
qux  eft  inrcr  C  O  i  C  K :  fi  illa  ponatur  ut    ad    ,  crit  C  K  x)  - 


.Et  (lc  ultcriiis,fiplurcslincx  pofiuonedata:  fuerint. 

Ubiconftar, datispofitioncquotcunquc  lincis  rc(!:iis,in  limilibKS 
tcrminisinvcniii  fcmpcr  c|uantitarem  cujufquc  lincx,  cx  pundlo  C 
ad  quamlibct  datarum  lincarum  in  dato  angulo  cdudx. 

Notandumautcm,c^u6dfidatx  lincx  liintipli  A  Bparallclx  ,  in 
nulla  iftarum  quantitatum  x  rcpcriri.  Aft  ubi  datx  iinca:  ipli  CB 
funt  parallcIx,nullosinvcnitum  iri  tcrminos .  quantitatcm^  mvol- 
ventcs.  Dcnique  quod  attinct  fjgna  &  — ,  polfunt  ipfa  tot  modis 
variari.quot  cxcogitariqucuntdatnrum  lincnrum  pofitioncs.  Tan- 
dcmcumconftct  longitudincm  cujiifqucdiiftarum  iincarum  iistcr- 
minis  exprimi ,  in  quibus  folummodo  x  vcl/  contmctur ,  non  autcm 
xxvelv:  fcquitur,non  obftante  multiplicatione  uniuicujufqueca- 
rundcm  lineajum  pcr  quaniitatcm  altcrius  datx,  nunquam  tamen 
ad  XX  vel  77  adfccnJi.  Id  quod  arguit  punaum  C  m  ic(::tamlmeam 
caderc,  poiitione datam,  ut  hic  dcinccps  oftcnditur. 

Idcirco  ad  dctcrminandum  punftum  C,cum  CH,  hoc  eft^^.multi- 

plicatapcrwproducat  W7-,&:CD,  hoceft,  |-  ^^nultiplicata  pcr 

fi,  producat  -^-         ac  porrb  CF,  CH,  CJc  C  K  muliiplicatx  pcr  • 

producant  ^^^r    ^d.o-^hcdox^foz.y^efko-ffox-^yczr  ^,^l>io.^,9hx: 

\L       Hh  enc 


^4^>  ApOLLONllPERGiEl 

bnr    abnx   dozyH^cdio -i-cdex -f- foz.y  +  efko'^ 
ent  jequatiowy-h  — -  —  X)  —  ^  

£fox  -  hoz.y  ghlo.'- gbox,  Hoc  eft,  multiplicatis  utrinque  per^^,3c 
scqualitace  a<i  Icgitimainforinam  reduSa:  ^tJO  -f-  cdto  -^abnx 

-f-efko-^idox 
•+ghlo  —  efox 

 —ghox 

^  ■(L'^  hoz. 
Nempe  fi  ponatur  wz.  -i-  &«  ho  majus  cjuam  do  -^  fo.  Cum  alias, 
fi  ml^-^-bn  -i-ho  minus  eHetquam  ^/a -t-/a ,  figna  -1-  &--forent  im- 
mutanda.  Quod  fi  contigerit ^  efle  sequalem  nihilo  aut  minorem 
<]uam  o,  poftquam  fuppofitum  fueritpundum  Ccadere  intra  angu- 
lum  D  AE.oporteret  idipfum  quoque  fumere  intra  angulum  D  A  G, 
G  A  R ,  vel  R  A  E ,  mutando  ad  hoc  figna  +  &  — ,  prout  recjuiritur. 
Qupd  fi  veio  in  liifce  quatuor  pofitionibus,^  dcprehenderetur  effc 
a^qualiso,  indicioeflet  Problema  hujufmodi  conditionibus  circum- 
vallatum  efle  impoffibile.  Pofito  autem  quod  fit  pofl[ibile,  pro 

cdto  4-  efkp  irghlo         ^  ... 
n,ll+bnl-doX:-fol-i-hol^'"^'"'''  causa,/>;&  loco 

abn-i-cdo-efo—gho  q 

■^;^^^^;;;^:::^^^:^^  -t-vel 

— ^x.  Nimirum  erit^  -\- -i  x  ,  (i  abn-\-  cda  majus  fit  quam 
efo  -i-gho-y  fed/  x);  —  ^a.-, (ubn  -\-  cdo eft  minus  quam  efo  +  gbo. 

Quaproptcr  cum  omneillud,  quod  in  Problemate  requirebatur, 
fit  peradum.nihiltjue  amplius rclidum llt  cujus  opea-quatio  inve- 
niri  poffit  ad  obtinendamquantitatem  indctcrminatam  x,  liberum 
crit  X  pro  lubitu  fumere;  ita  ut  hoc  pafto  innumera  punda  C ,  qux- 
fito  fatisfacientia ,  inveniri  queant. 

Hmc  fumpta  A  B  ad  lubitum ,  fiat  B  P  .rqualis  p ,  ponaturiue  a  B 
versus  C, fi  habcatur /> ;  qus alius  versus  N cffet  fumenJa, lihabe- 
retur  ;  aut,  Gp  fuiflet  xqualis  nihilo,  nullo  modo  ducenda fuilfer. 
Deinde  eduda ex  P  linea  P  Qj)arallela &  a;quali  AB,  duco  QC,ita 

utQPfitadPCutradf  hoccft,fi  QPeft.v,tumPCfit^;itaut 

r 

pun- 
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punftum  Ccadat  intcrB  8c  P  ,  fi  habeatur  —  !!^.Contrafihabcatur 

(IX  ^ 

•t-  L.,  faciendum  eft,  ut  C  cadat  ad  alteram  partem  extra  P.  quem- 

admodum  hicfa(5hira  apparet.Llbiobfervandum  ,nuilomododuccn- 

dam  fuiffelineam  QC,fi  —  fuilfet  xqualis  o.  Id  quod  argumcnto 

fulffet,  punc^m  quxfitum  Ccafurum  fuilfc  in  invcnta  PQ^,  ab  utra- 
queparte  in  infinituin  produvfta. 

Eodem  modofumcndoaliam  fcmpcratcjue  aliam  mngnitudincm 
pro  A  B ,  hoc  cft ,  duccndo  C  B  in  dato  ang ulo  C  B  A  ,  cx  alio  atquc 
alio  punCto  B ,  invcnientur  innumera  punda  C,  quarfito  fatisbcicn- 
lia.  Quxquidem  omnia  cadent  in  rc(^am  lincam  QC ,  utrinquc  in 
irfinitum  produCtam. 

Ubiporro  notandum  ducimus ,  quo  pado  cju.xfitum  punctum  C 
non  folum  in  rc(5lam  hncam  lit cafurum ,  cjua:  pofitione  cil  data,quo- 
tiefcuncjue  illud ,  quod  fub  data  m  &:  du<fla  C  B ,  una  cum  eo ,  quod 
fub  data  n  &:  ducta  C  D  continctur ,  xqualc  cft  ci ,  quod  fub  data  0  &. 
reliquisCF,CH,&:  CK  comprchcnditur ;  vcruin  ctiam  quotits 
unum  produ(Sum  ad  altcrum  datam  habct  rationcm  ;  licut  ctiain 

Juoties  unaquxvis  ductarum  C  F,  C  H,    CK  pcr  pcculiarcm  quan- 
imdatam  fucrit*  multiplicata,  &:  produ(Sa  ipfarum  ad  fe  invicem 
utcunque  fiicrint  comparata. 
Patctigitur: 

Si  fintquotcunqucrcaix  lincxpofitionc  darx,atquc  ^omlujio 
adipfasa  quodam  pun^flo  ducanrur  rc6lx  lincx  i^i  JatisJ  T^* 
anguIiSjfit  autcm  quod  fub  daca  linca  &:  ducta  connnccur, 
una  cumcontcnto  fub  data  Hnca  &  akcra  ducTia ,  xqualc 
cl,vcldatam  habcns rationcm  adillud,quod  fubdatafic 
alia  duda  &:  rcliquis  continctur :  pundlum  rcclam  luicam 
pofitionc  datam  contingcrc. 

Quod  erat  demonftrandum. 


In 


ApOLLONII  P  EK  GJEl 


In  S^^^^^^Propofitioneni. 
XII    P  R  O  B  L  E  M  A. 

Datis  pofitione  duabus  redis  parallelis  AB,  C  D,in- 
v-enire  extra  ipfas  pundum  H ,  d  quo  edudx  in  datis  an- 
gulis  F,G  ad pofitione  daias  AB,  CD  dux  redx  H I,  HD, 
rpla:  ad  datapunaa  A  ^  C  in  podtione  datis  AB,  G  D  in- 
tercipiantre61:asAI,CD,datamintcr  fc  habentes  ratio- 
xiem^ad^. 

Piantanguli  BAE, DCB xquales  datisangulis  F  ,  G^reft^iic 
AE,  CB  produdx  concurraiK  in  E-  Deinde  fit  F£  ad  EB,  ficut  c  ad  b. 

ConsiruQio^ 

Dufta  AF,  agatur 
per  E  ipfi  parallela 
EH;  duftifque  ex  ali- 
quo  in  capunflo  H 
ad  pofitione  datas 
AB,  CD  duabus  re- 
ftisHl,  HD,ipfis 
A  E,  E  C  parallelis, 
C  I>  hoceft,indatisan^u- 

lis  F ,  G :  erit  AI  ad  C  D ,  ut  F  E  ad  E B,  vel  rad  i. 

DemonHratio. 

DudaHE  occurrenteipfi  ABinG^ScexEdufta  ELparallelS 
aj>  4.  iihr,  >  fecantc  IH  in  M,  &  ipfi  D  K  E  occurrente  in  L :  erit  propter' 
6.  E/m.  fmiilrtudinem  Af"'"E  L  H,G  E  E,  ut^^-  EMH,  G  AE  S  L  E  ad  EH, 
hfTz.Ubr.  ut  BGad  GE;&:  EHadEM,  utG  EadG  A  :  ac  proindeex^quo 
s.  Elern.  b  LE  ad  E  M.  hoc  eft,  C  D  ad  A I,  ut  1}G  ad  G A.  Porro  cum  ^  BA 
VElcm  A  G,  ut  B  F  ad  F  E,  hoc  eft,  componendo   B  G  ad  G  A,  ut  B  E 

d  18.  Ulr.  FF;atquc  ctiam  BGfit  ad  G  A,  ficut  CD ad  A I:  <^  crit  CD  ad  AI, 
^.Elem.  iu:BEad  EF,lioc  cft,  ut  t  ad  r.  Qucd  crat  facicndum.  Idem  fimiliter 
e       Ubr.  intelligendum cft  dc  ^uovis pundo  in  linea  E  H  anlimpto. 
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7^  O  T  A  i'"*. 

Quamvis  hxc  Propofitio  univcrfalis  fit ,  &:  in  quotcunqiie  rc(ftis 
Uneis  parallelislocum  obtineat,  opcra:  pretium  tamen  nosbduros 
exilliinavimus,  fiad  majorcm  cjus  pertcdioncm  fcquentera  opcra- 
tionem  iiic  adjiceremus. 


Sit  ABy>d 

BEooi 
EF 

OCyyd 

"BCvclDKx)/ 
CDad  MNjUtiad^ 
AK  x)x 
KH3);. 


BE  AB  KH 


FE  EB  6x..4;l  ^ 


OC  CP  DH 
d-c  j-rf 


'  (add. 


C  Q;^  bdx  "  Ady  -h  cey  -^cef. 


CD 


fubtr.  CP. 


cd 
t 


^  ^  tx..47|PCtveI  MN. 

hdx  —  Adj-Y^^ 


bdx  -adj^  cej  --hcef"  cdc. 


cd 


-  cef—  ced  ry  b^x  —  agy 


dgy  "Adj-f  cej  2)  bgx  —  bdx  -^ctd  —  cef 


fit/X) 


bgX"  bdx  H-  ced  —  cef 


ag  —  ad  -r-ce» 

Quod  arguit  pundumHinrcdam  lineam  cadere,  pofitioncda- 
tam. 

li  Idem 


.1? O  AfOLLONII  PERGitl 

Idem  fimiliter  licjuet  de  quotcunquc  datis  parallelis. 

N  O  T  A 

Quoniam  quarfitum  non  tantum  in  lineis  parallelis,  prout  ab 
ApoUonio  propofitum  eft ,  fed  in  concurrentibus  quoquelocumhi^ 
bet,  ideo  fi;:quens  addere  nobis  placuit 

PROBLEMA. 
Datispofitioneduabusreais  concurrentibus  AB>CD, 
invcnire  cxtra  ipfas  pundbum  H,a  quo  eduftx in  ciatis  ao- 
gulis  F ,  G  ad  pofitione  datas  A  B ,  C  D  dux  rcdse  linea: 
H I,  H  D,  ipfx  ad data  punda  A,  C in  pofitione  datis  AB, 
CD  intcrcipiant  redas  A  J,  CD,  datam  imer  fe  habentes 
rationem. 

Fiant,  ut  ante,  ad  A  &  C  anguli  B AE  &   CB  .-rquales  angulis  F  & 
recSarque  A  E,  C  B  a::quales  hofce  angulos  conftituentes  concur- 
rantinE.  Deiudefitdataratioutr  ad£B.  « 

ConHruclio. 

Fiat  ut  B  i 
ad  <i  C,  ita  c 
adEF;junclar- 
que  AF  agatur. 
perEparallela 
EH.Tum  du- 
ftis  ex  aliquo 
in  ipfa  punfto 
HadAB,CD 
reftisHI,HD 
parallclis  A  E, 
EC,hoceft,in 
datis  angulis 
F,  Gterit  AI 
adCD,utfad 
EB. 
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DemonUrAtio. 


Cum  propter  Ai*  fimilia  ELH,  G  B  E, ut  &  EMH,  G  A E  ^  LE  ^  ^  4-  l^hr. 
fit  ad  EH,  ficui  EG  ad  GE; EH  ad  EM,  ficut  GE  ad  G  A :  cx  xquo  ^ ^^^^  ;,^^ 
cric   L  EaJ  E  M,lioc  ell,  K  B  ad  A  I,  licutBG  adG  A.  Porro  cum  ^  ^/^^ 
«  BA  fitad  AGjUtBFadFE,  liocdl,  componendo^*  BGadGA.ut  c^2.hhr.6. 
BE  ad  LE,  atqueetiam  BG  fit  ad  G  A.  ut  KB  ad  AI :  «  erit  K  B  ad  AI,  EUm. 
utBEadEF,&:invertendofAIadBK,utFEadEB.  SedutBKad  d^isUbr. 
C  D  ,  ita  eft  B   ad  <f  C  ;  itemquc  ut  B  i  ad  C ,  ita  per  conftrudio-  ^ 
ncm  c  clt  ad  E  F.  «  Erit  igitur  BK  ad  CD,  ut  t  ad  E  F.  Hinc  cum  AI,  ^/^^; 
BK&  CDlint  j  magnitudinesabuna  parte,&f,  FE>  &  EB5  ali;r      Cor.  4. 
ab  altera  parte,  cjux  binarfint  in  eadem  ratione,  fitque  earum  pro-  libr.yEltm. 
pbrtio  perturbata,  ^  erit  quoqueex  xcjuo  i^"*  AI  ad  5*"»CD  0"  ^^^^^J'^''* 
prmiis),(kut  i»"*  f  adj'»*"»  EB  (\n  j^poftremis).  Q3^^\.,  ^  ^^ubf. 
crat  taciendum.  Idem  finHlircr  intclli^i  dcbct  dc  cjuolibct  pundo^  £/^;^. 
in  linea  E  H  airumpto. 


N  0  r  A. 


Cum  hxcPropofitiovcrificctur  in  tot  lineisconcurrentibus,quot 
quis  volaerit ,  itaquc  ad  majorcm  cjus  pcrfeciioncm  fcqucntcm  opc- 


rationeui  adjecimus 

In  j^"Mincis. 


C\^Q.        \  P  « 30  /j 

\  w  M  30  i 

ii—Cv^  CD  ad  MN,ut  /;  ad  k 

^>  KH  307 


B£ 
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BE  AB  HK       M  k"btr. 
IIK.-J 


■I, 


BE   bx  —  ar 

<<.B  BC  add.(iB.  d  ^dd- CP._|  

add^HK.  7  ffubt: 

i  -5  -  HD.  1 D  Q  _   \ 

Vn    wM  ,  ,  

PQ^&^/x—  adfy  -f-  crf/g  —  cegx     aceg  -  cdeg^  cdgj^ 

cdf 

ad  MN.  ^^fi''^~^%-^-^^f^^---^^^^^'-^^^^^^^^^^<g^^^<g^. 
cdfb 

CD  MN- 

hx'-aj      bdfix  ^adfiy-^cdfgi^ccgtx-)racegi-cdegi'—cdgiy^ 
b  ^   —  ,  a  d  ^^,^ 

bdftx—adfiy-^-cdfgt—cegix-i-acegt—cdegt-^cdgiy  -p  bdfkx^adfkj^ 

adfiy-Ycdgiy'^adfkjf:obdftX'-cegtx-^bdfkX'\-cdfgt'^acegi'-cdegi 


^cegi  -^acigi 
—  hdfk^.  —  ^^^J?^ 

4rf/i-i-  cdgi—adjkj'  Id  cjuod  arguit ,  pundum  H  cadere 
in  rcftam  lineam ,  pofitione  datam. 

Idem  (imiliter  liquet  de  quotcunque  pofitione  datis  redis  con- 
currentibus. 

Hinc: 

Si  ab  aliquo  pundo  ad  quotcunque  pofitione  daus 
Concltifio  parallclas  vel  concurrentes  in  daiis  angulis  ducancur  re- 
priompar^  dx  linex,qux  ad  datain  ipfispunfta  abfcindant  redlas 
/wl.^^ Pro-  lincas  datam  intcr  fe  rationem  habcntes  5  pun^lum  con- 
pfuiorjis.  tinget  politionc  datam  rcclam  lineam. 
Quod  erat  demonftiandum. 

NOTA, 
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N  o  r  A. 

Ciim  in  7  *  Propofitione  ultcrius  quoque  habcatur,  quowl,  fi  ab- 
fciflx  rcclx  lincx  datum  fpatium  comprchcndant,  qu.rlitum  pun- 
ftum  contingat  rcCtam  lincam  pofitionc  datam,  ncc  tamcn  id  iplum 
five  in  paraliclis  fivc  in  concurrcntibus  locum  invcniat ,  quojiiam 
pundum  ca  ratione  non  in  ccdam  lincam  fcd  Hypcrbolam  caclit: 
idcirco  cafum  iltum,  ccu  ab  imperito  quodam  inlcrtum, ncglcxinuis 
&:  repudiavimus,cjulciueloco  fcqucns  Problcma  i3,j;cnuinam  lUuis 
mentcmcxponcrenobis  vifum,fubrogavimus.  Dcindccun)  ibidem 
adhuc  dicatur,  qubd,  fi  rcdx  pofitione  datx  func parallcla: . 6i  ipccics 
ab  ipfis  duais  vcl  exccirus  fpecierum  datofpacio  cll  xquahs ,  pun- 
ftum  hmihter  contingat  pofitione  datas  rcctas  hncas ;  idcirco  ilkui 
oftcnfuri  ,antcc]uam  poUeriorem  /"«Propofitionis  partcm  conclu- 
dercmus ,  duo  rchqua  fcquentia  14  &:  15  Problcmata  huic  aJphcavi^ 

XIII    P  R  0  B  L  E  M  A. 
Daris  poficionc  duabus  rc^lis  parallchs  A  B,  CD,  in- 
vcnirc  cxtra  iplas  punctum  H ,  a  quo  cdu.lis  a  J  politio- 
ne  datas  A  B ,  C  D  in  datis  angulis  F,G  duabus  rcrtis  H I, 
H  D ,  rcitangulum  1 H  D ,  fub  ipfis  compixhcnlum,  daro 

fpacio  fic  xqualc. 

Fiant.utantc,  anguli BAE,rDExquales  anguhs F.G^hncxqiic 
A£ ,  D  B ,  ubicunquc  ad  A  B .  C  D  ductx ,  concurrant  m  E.  Dcincx: 
datum  !>  c'::-.y eRuihaJ,  quod  fub  AL&  BK  commctur. 


Consiruciio. 


Ip.vcnraintcrEB 
BK  mcdi^i  pra- 
porti(jnah  BErMtcc- 
tur  B  D  bitariam  in 
GjungatHrqucGl. 
PoMO  facta  G  li 
a:quali  Ci  F,  agatur^ 
pcr  HrcdaH  /j  pa-' 
ralUia  AUvdCDi 
diiftirquc  abaliquo 
in  ca  pundly  H  ad 
l!  ^  AB, 
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AB,  CDreais  H[,HDparallclis  AE,ED,hoceft,indatisangulis 
F ,  G :  dico  quod  fub  I H ,  H  D  continetur  reftangulum  efle  SEquale 
dato  fpaciofivercftangulo  contentofub  AE,  BK. 

T>emonHra,no, 

Defcripto  ex  G  intcrvallo  D  G  vel  G  B  circulo  D  M  B  L ,  fecetur 
ejus  circumferentiaab  FG  in  L  ,  atcjue  ab  cadem  producta  in  M: 
a  t  Cor.  3^.  a  eritque  M  F  L ,  hoc  eft ,  D  H  B  .^quale  □  ^ o  ex  B  F.  Eft  autem 
Itbr.y^lem.  b  □tuitiex  B  Fctiam ^qualc  £3^° K  B E.  ^qualeigitureftc^DHB 
^-^^^^/^^^-ipfiCD^^KBE.  Undeerit^utDHadKB.itaBEadBH.  SedutBE 
libr.6.Elem.  ^d  B  H ,  ita  eft  quoque  ^  A  E  ad  I H.  Quare  erit  ut  D  H  ad  K  B ,  fic 
id.libr,  AEad  I H  :  ideocjue  ^  id  5  quod  fub  extremis  continetur  ri  DHI 
6.  Elem.  a:quale  fub  mediis  KB^  A  E,  hoc  eft,  dato  fpacio.  Quod  erat  fa- 
d^^.libr.6.  ciendum. 

^'^T^  libr  ^^^^^^  fimilitcr  intelligendum  de  quolibet  punfto  /;  in  linea  H  i 
l^Elem.  aflumpto. 

XIV    P  R  O  B  L  E  M  A. 

Datis poritione  duabus  redis parallelis  AB, CD, Invc- 
nire  extraipfas  pundum  H,  a  quo  edudis  ad  poficione 
dacas  AB,  CD  in  datis  angulis  F,G  duabus  rcdis  HI,HD, 
qux  ab  ipfis  fiunc  quadraca  limul  fumpca  finc  asqualia  da- 
to  fpacio. 

Fiant,  ut  ante,  anguli  B AE,  c  DE  iequales  angulis  F,  G\ linea^cpe 
A  E ,  D  E ,  ubicuncjue  ad  A  B,  C  D  ducte,  concurrant  in  E.  Deinde 
fit  datum  fpacium,  illud,  quodcontinetur  fub  J  D,  D  G. 

ConJlru6Ho. 

Inventaad  A  E,EB  tertiaproportionaliEN,hoc eft,ut  AE  fit 
ad  E  B,  ficut  EB  ad  EN  :  fiat  ut  AEN  ad  E  N,  ita  DB  ad BK.  Porro 
inventa inter KB,  B G  media proportionali  B  F,  jundaque  K F,  fiat 
eidem  cecjualis  K  H,  &  per  H  agatur  refta  H  /;  parallela  A  B  vel  C  D. 
Tum  edudis  ex  aliquo  in  ipfa  punfto  H  ad  AB,  CD  redis  Hl,  HD, 
parallelis  AE,ED,  hoceft,in  datis  angulis  F,  G.dicofummam 
Qtowm  ex  i  H,  H  D  dato  fpacio  B  D  G  efle  arcjualem. 
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DemonHrdno. 

Dcfcripto cx  K intervallo  K  B  circiilo O  M B fccctur  cjiis  pcri-  a  f  cor.  ^e. 

Khei a  ab  FK  in  L,atquc ab cadcm  prodiiftj  in  M ;  ci irtjLic  •»  q  libr.s.hlem. 
occft,  OHBxqualc  G^^cx  BF.  llftautcm  ^  □^""Ux  Bl  .irciualc  ^'^^y^' 
•  O^^KBG.  QiiarcctiamQOHBscqualecritcD^^KCG. 


cjuoniam  perconftrudionem  AE  cflad  EB  ,  ficutE  Bad  E  N.  idcft, 
«  A  E ad  E  N,  ficut  D"«"cx  A  E adX^^'^" ex  E B,  n cl  ut  C»"^ cx  IH  ad     cor.  :o. 
C««"cx  HB : eritcomponcndo   ut  AEN  ad  EN,  hoc crt,DBaJ hK.Ur  i.EUm. 
ita  fumma  D"»™  cx  1 H,  H  B  ad        cx  H  B.  Quoniam  vcr  o  ^  1)  B  ^  ^  i »• 
cft  ad  B  K,  (icut  Q  D  B  K  ad  o  ^^^'  ''^^  ^ ^'^"^  duphiifi  q  DBH  ^-^/'^^^  ^ 
ad  duphim  Q  H  BK,  hoc  clt ,  nd  qHBO  :  erit  qiiocjuc  lumma^^''  ' 
□^«"fxlH,  HBad  □^'«^cx  HB/icutdupl  um  Q  DHH  nd  q  HBO.  f  ^  i^i^. 
Ac  proinde,  pcr  12.5,  ut  fumma  □"^ex  IH  ,  H  B  una  cum  duph)^.  EUm. 
O  DBH  ad  fummam  □»'  cx  HB  &:  o'"  H  B  O  ,  hoc  cft  F ,  ad  ^^'^''•i- 
O  O  H  B ,  ita fumma  □"«"  cx  1  H,  H  B  ad  □^"'"  cx  H  B ,  fcu  D  B  ad 
BK.  ScdutDBad  BK,ita  quoquc   cft  CD  DBG  ad  qKBG.Qiio-  '^W'*"'  '^' 
circaut  fumma  □'"^ex  1H,HB  uiia  cumdiiplo  q  DhH  jd  q  Oi  iB, ,  ^  ^ 
it.i  Q  DBG  ad  Q  KBG.  Et  invcrtcndo  '  ut  q  OHB ai!  lummam  u.  ^1,^. 
cx  IH ,  HB  una  cuin  duplo  q  D  B  H ,  ita  q  K  BCj  .id 

qDBG. 
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D  B  G.  Undc,  cum  q  O  H  B  irquale  fit  oftenfum  CD^°  K B G, 
k$i4'^f^r.  ciic  ciuGcjue  ^funima  U^^"^  ex  1  H ,  HBun-acum  duplo  rn  DHB 
^.Eievi.     xcjuale        DB  G.  £t  proinde  fi  addatur  utrinque  □^"'«cx  DB, 
&  ^  erit  i  fumma  D«»™  ex  IH,  H  D  xqualisdato  fpacio  feu  BDG. 
libr.i.Elufi.  Quoderat  faciendum.         idem  hmiliter  intelligendum  de  quo- 
libet  punito/;,  in  linea  H/;  aflumpto. 

XV  PROBLEMA. 

Datis  pofitionc  duabus  redis  parallclis  A.  B,  C  D,  invc- 
Dire  extra  ipfas  pundum  H,  a  quo  cdudis  ad  pofiiione 
datas  A  B,CD  in  dutis  angulis  f ,  G,  duabus  redis  HI, 
H  D  ,  difFercntia  quadratorum  ex  ipfis  dato  fpacio  fic 
a:qualis. 

Fiant,  ut  ante,  anguli  B AE,  CDE  xquales  angulis  F,  G ,  linecrque 
AE,  DE,ubicunquead  AB,  C  Dduftx, concurrantinE.  Deinde 
fitdatum  fpacium,  illud,  quod  continetur  fub  B  D,  D  G. 

ConsirMctio. 

Inventa  ad  B  E ,  A  E,  3"^  proportionali  E  N,  hoc  eft,  ut  B  E  fit  ad 
li  A,  ficut  A  E  ad  E  N :  fiat  ut  difterentia  ipfarum  B  E>  E N  ad  E  N> 


/   o 


itaDBadBK.  TuminventainterKB,  BGmedia  BF,  jungaturKF, 
fiatqucKH  a^qualis  KF.  Deinde  per H  dufta reda H  /;  parallela  AB 

vel 


LocaPlana  Restitvta.  i57 

vel  C  D ,  c!ii(5lili]uc cx  alicjuo in  ca  piindo  H ad  A  B,  C  D  rcftis  11 1, 
HDparallclis  AL,  liD.liocclt,  inilatb  angulis  F,  G :  cricdirtcrcn- 
tia        ex  DH,  Hl  arqualis  dato  ("pacio  B  D  G. 

Vertwtjflrstio. 

Defcripto cx  K  intervallo  K  B  circulo  O  M 1)  L ,  lccctur  cj'i'.  ix  ri- 
pheria  ab  F  K  ni  L  ,  atquc  ab  eaJcni  p:oducta  in  M  :  ^  cn.cjuc  ^f^"; -'^' 
L-    F  L , hoc  cft ,  O H B  a:c,ualc       ex  Bl^  Eft  autcm  □•"">ex  [;;;'™ 
BF''  .rqualc  J3'"KBG.  Quarc  q O  H  B  iiiuilc  quocjuc ciit  ,^ 
«^i^^KBG.  1'onocuinpcr  conltructioncni BE litadE  A,ut  A  E  ad  c.-Eltm. 
ES.  ideft  S BEad  EN,<icut  □""" cx BEad  □•""' cx EA.vcl ut  □■■•"'  '{^"■f"- 
ex  B H  aJ  □"""  cx  H I :  crit  quoquc    per  convcrlioneni  rationis  &  \  '^^fj'"' 
invcrtcndo  ut  diHcrcntia  rcaarum  B  E,  E  N  ad  B  E ,  lioc  cft ,  u^r  V  ^^^"  '^; 
conftr.  ut  DB  a.i  BK,ita  Jiftlrcntia  □«"»cx  BH,  HLid  □"""  .-x  BH. 
Ouoniam  vcro  D  B cft  .iJ  B  K  S  licut  C3  D B  H  ad  a  HBK,  vcl »,  ep.  Uhr. 6. 
iuduplum  a D B H  ad duplun.  q H  B K ,  lioc cft , aJ oH B O ;  E W 
crit  quoquc^ticrcntia  □-  cx BH,  Hl  ad  □"""  cx  BH.I.cutduplum  «r. 
j-,  DBH  ad  £-) HBO :  &  pcr  confcqucns,  pcr  ii.  5,  ut  cxccllus. quo 
& cx  BH  lunul  cum  Jupl.,  a  DBH fupcrat  □«"•"  cx  H  L  ad fum- 
mam  □«'cx  B  H  &  o"  H  B  O.  hoc  cft, ad  a O  H  B,  ita  Jittc 
C-ex  B  H,  H  L ad  □"■"  ex  B  H,  vcl  ut  D  B ad  BK.  ScJ ut  D B aJ     ^  ^^^^^ 
BK,  ita  S  cft  quoquc  CD  t>BG  aJ  CD  K  B  G   Quoc.rca  «t  cxccllus  P 

□«m  ex  B  H  una  cum  Juplo  q  D  B  H  lupcrat  □»">  cx  H I  aJ 
j-,OHB  ita r-i  DBG  ad  -.KBG. Et  invcrtcnJo   ut  q OHB ad  j,^  cor. 4. 
Sen Um.quoS" -  cx  BH °u  cum  duplo  o  DBH  fupcr.u  □-  cx  EUm. 
HI  ta  oKBG  adoDBG.  llndc.  cumoOilB  l.t  .Tqu.le 
rftlZ^l..^KBG.er'^;.tian,.excc.lus,quoU.^^ 
duplo  c)  D B  H  fupcrat  □- cx  H I  .aqual.s  d';»]  J.^'  P- 
inde  f.  utnnquc  aJJatur  □""»  cx  D  B  cr.t  quoquc  J.rtacnt.a  u     J  M 
cxDH.Hlxqual.sdatofpac>ofcuo''BDG  Qli«^ f^^;^;^^^^^ 

iJem  fiinii.ter  .ntelligcnJum  dc  quol.bct  punfto  h  m  rccta  Hh 
aflunjpto. 

N  0  T  A, 

Cum  7  '  Propofitio  in  qcncrc  doceat,  quo J .  fi  fpccics  vcl  cxccf- 
fus  fpecicrum.  quxa  duai's  fiunt ,  fint  dato  fp.K.o  ^^q^'''  « '  ^;' J 
tun.  pundum  reaam  lincam  contir?at  pol.no.K-  datam  .d  c  uod  m 
biDis  proximc  prxccJcnt.bus  P.oblc.n^t.s  dc  quaJrat.s  tanu 
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oftendimusj  :  fciendum  erit ,  poftquam  ex  demonftratione  77"*- 
Prop""Datorum  Eudidis  conftet,datis  fpecieduabusfiguris  adinvi- 
cem  datam  rationem  habentibus,quadratum  cjuocjue  cujuflibet  latc- 
ris  unius  ad  quadratum  cujuflibet  lateris  alterius  datam  rationem. 
habcre  5  qiibd  1  data  ratione  ifl:arum  figurarum ,  detur  quocjHe j*atio 
horum  quadratorum.  Id  cjuod  fimihter  in  fecjuentibus  Problcmati- 
bus ,  in  quibus  de  flguris ,  fpecie  datis ,  fermo  fit ,  intelligendum  eft. 
cjuo  ipfo  fcptim^  Piopofitioni  colophonemimponimus. 
Hinc : 

Conclufio  Si  ab  aliquo  piindo  ad  pofitione  datas  duas  parallelas 
fofteriorU  ducantur  du*e  rcdx  lincx  in  datis  anguiis  datum  fpatium 
fartis  8^«  continentes ;  vel  quarum  fpecies  vei  exceflus  fpecierum 
PropojitiO'  ^jj.  datofpaclo^equalisr  pundumcontingetpoCtioneda- 
"'^*         tas  redas  lineas. 

Quod  erat  demonlkanduiii.. 


SEQVV.  NTVR, 


PROBLEMATA 

I  N 

SECUNDI  LIBRI 

PROPOSITIONES. 

In  primam  Propofuionem 
I    P  R  0  B  L  E  M  A. 

• 

A  datis  duobus  punftis  A,B  duas  rcaas  lincas  Inflc 
acrc  AF,  BF,  ut  illorum,  qux  ab  iplis  fiunt ,  diffcrcntia  iii 
a^qualis  dato  ijutio  C. 

Conjlructio. 

DlTaS  A  B,  fiat  A  B  D  arquale  dato  fpacio  C ,  feceturciue  A  D 
bUariam  in  t.  1  uui  ex  E  dudi  EF  ad  anpulos  rcdob  luper  A  B, 

&  ex  A  &:  B  ad  aliciuod  in  ea 
pundum  F  dudis  duabus  re- 
dis  AF.BF;eTitdirfcrcniia 
Qwtn  ex  B  F,  A  F  a-qualis  da- 
to  fpacioC 

Vemorjflratio, 

Per  6.2^'  Elem.G»"™  cx 
EB  fupcrat        ex  AE  vel 

fpatio  C.  Scd  cjuoniam  in- 
itcjualibus  adjunctis  xc]uali- 
bustotonmi  excdfus  arqua- 

!is  eft  exceffui  eorum,  cjux  crnnt  a  principio,con(bt,  addito  utrin- 
lis  eit  excenu  j  [      ^     (,,,,,,\  („n,pta,  tantum 

quc  communi  G»^  vX  1 ,  u    tx  j.-    ,  i 
oced^re  □  -  cx  AE,  EF,  fimul  fumpta  suantum  Q-- cx  E  B  exc^ 
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a^47.  libr.  ait  □^"'^ex: AE.  Suhtautem  ^  bina  □''•^'cx  EB,  EPacqualia  Dtoex 
i.EUm,         ^  bina       ex  AE,  EFa^qualia  G^^ex  AF.  Quocirca  fi  W^^tx 
•  EB  exccdit  □^"•^  ex  A  E  dato  rpatio  Qexcedct  quocjuc  □^"™  ex  B.E 
ipfiini  □^"^  cx  AF  eodcnrfpatio  C.  Qiiod  crat  faciendum. 

Idcm  fimillter  intelligcndum  de  quolibct  punfto  in  linea  EF 
aOumpto,  cftcjiie  manifcitumde  omnibus  figuris ,  data fpecie  fuper 
A  F,BFdefcripti5. 

In  i"'''-'  Propofitioncm. 

II    P  R  0  B  L  E  M  A. 

A  datis  duobus  pundis  A,B  duas  re£las  lineas  infle- 
fterc  A  F ,  B  F ,  datam  inter  fe  rationem  habentcs ,  A  C 
ad  CB. 

Consiruclio  l''''  cafus. 

Primb  fit  A  C  xqualis  CB,  dudlaque  C  F  ipfi  A  B  pcrpendiculari, 
•   agantur  ex  A  &  B  ad  quodlibet  in  ea  punftum  F  reclcc  A  F  5  B  F, 


^xv^  A  F  .vqualis B  F.  Cujus  dcmonftratio  manifefta  eft  ex  4;» 
i"*^'  Elcmentorujn.  ^ 


LocA  Plana  Restitvta. 


Comtru^io  i^'  CAfus. 

Eflo  jani  A  C  major  ciuum  C  B,  linca  AD;  hatcjue  ut  AD  ad  D  C» 
haCBadBE.  Tumcx  E intervallo C  E dcfcripto circulo, cduaif- 
que  ex  A&:B  adaliquod  in  circuir  l :  cp.;!,i 'nii^.ctLnr.  Fdu.ibus  rcdis: 
ent  AFad  FB,utACadCB. 


'DcnmjJirMio  i"^'  cxfiis. 

Tunda  F  E ,  quoniam  pcr  conft ruftioncm  A  D  cft  ad  D  C ,  ut  C  B 
ad  B  E ,  hoc  cO,  componcndo  ^  A  C  ad  C  D  vd  C  B ,  ut  C  E  ad  E  B :  :i /  i^.  liht. 
crit  quoquc  pcr  1 1.5.  AE ad  CE,  hoc  cft,  EF,  licut  CE vcl  EFad  EB.  >• 
Hinc  cum^^'"'^^^  EF,FLB,  communem  habcntium  angulum  E,  la- 
tcracirca  ipfum  proportionalia  fint  :  crunt  quoquc  ^  rcliqualatcra  b  t  6  libr. 
A  F,  F  B  ad  fe  inviccm  ,  ut  A  E  ad  E  F ,  vcl  E  F ,  hoc  cft,  C  E ,  ad  E  B.  ^ • 
Sed  ut  CE  ad  EB,  ira  cft  AC  ad  CB.  Quaproptcr  crit  ut  A  F  ad  1  B> 
xta  A  C  ad  C  B.  Quod  crat  facicndum.^       Idcm  fimilitcr  intclli- 
cTcndumdcquolibctpundoFincircumfcrcntia  alfumpto. 
^  Qaodiplumaliterquoqucdcmonrtratum  rcpcritur  ab  Eutocio  in 
principio  Commcntariorumfuorum  in  Apollunii  C  jnica. 

7^0  T  A. 

•     Hinc  quoquc  dimanat  conftmc^lio  fequentis  Problematis,  cjuf- 
dem  fermc  cum  prxccdcnic  arnumcnti. 

Adhucin  1^*'""  Propofitioncn-k 

III    r  R  0  B.  L  E  Af  A, 

A  daiis  duobus  punftis  A,  B  duas  rcaas  lincas  inflc- 
dcrc  A  F ,  B  F ,  ur,  qux  ab  ipfis  fiunr ,  dacam  inrcr  fc  har 
bcanr  rarioncm  G  ad  I. 

Primb ,  (1 G  fit  xqualis  I.  agatur,  ut  anre,  ex  C.  mcdio  ipfius  AB 
ad  ipfam  pcrpcndicuiaris  C  F :  duAifquc  cx  A  e\  B  ad  aliquod  in  ca 
punaam  F  redis  AF,  BF,  erunt,  propicr  harum  a:qualitatcm,  etiam 
^  Kk  i  q^ix 


i6t  ApolloniiPerg;ei 

qujE  ab  ipfis  fiunt  quadrata  fibi  invicem  «qualia ,  cadetque  pundum 
n  lihr,  p,utini"^°cafupixccdentisProblematis,inredamCb. 
6  Elem.  G  inajor  fit  quam  1 ,  inventa  ^  inter  G  &  I  media  pro- 

^JEUm^'  portionali fecetur  A B la C  S ita ut  A C fit ad C B ,  (icut  G  a!l H: 


—  Uhr  eritque,fifi3t,utante,  AFadFBjficut  ACadCB,  ^ut  n""ex  AF 
^  '  '^*  ad  Dtum  ex  F  B ,  fic  O^""^  ex  A  C  ad  D^"™  ex  C  B ,  vel  D*"™  ex  G  ad 
a  ^  Cor.  20.  D~"^  ex  H  5  id  eft  ^ ,  ficut  G  ad  I.  Quod  erat  faciendum.  Idem 
kbr,6.EUm.  fimiliter  liquet  de  quolibet  punfto  F,  in  circumferentia  affumpto. 

Eodem  modo  patet :  fi  a  duobus  punftis  duo?  reda:  linex  infle- 
dantur,  habeantque figur^ ,  data  fpecie  fuper  ipfis dcfcriptar ,  datam 
inter  fe  rationem ,  pundum  quxfitum  contingere  redam  lineam  aut 
circuli  circumferentiam. 
Hinc: 

Conclufio    Si  a  daiis  duobus  pundis  dux  rc^x  linex  inflcclantur, 
Propo^  iit  illorum,  quxabipfis  fiunt,  differentiafit  aequalis  dato 
jinoriis.     fpatio ,  pundtum  inflexionis  continget  redam  lineam  po» 
ficionc  datam.  At  vero  rcdam  lineam  aut  circuli  circum- 
fercntiam,  fi  inflcxx,vel  quxab  ipfisfiunc,dataminter 
fe  habeant  rationcm. 
Qiiod  crat  dcmonftrandum . 

la 


LOCA   PlANA  REStlTVTA. 


In  1^*"*  Proporicioiicm. 

\Y  P  R  O  B  L  E  M  A. 
A  dato  punfto  A  in  politionc  data  rcila  linea  A  D  rc- 
ftam  lincam  tcrminaiam  duccrc  AC,  ita  ut,  ii  ab  cjus  tcr- 
mino  C  politionc  dacam  A  O  ducatuF  alia  C  D  ipd 
xqualis ,  id  c]uod  ab  ca  fit  xqualc  (ic  rcdangulofub  data 
A  B ,  &  alia  E  D ,  qux  ad  datum  pundum  E  m  pofiiionc 
data  AD  a  duda  C  D  ablcinditur. 

Conftruclio, 

Inventamedia  proportionali  B  F  intcr  E  B  &:  B  A,acfcribatur  oc 
l.intervalioBFcirculusCF,du<aa4ucex  Aad  aiiquodincircumk- 


remia  punccum  C  reai  A  C  .  &  ex  C  rcfta  C  D  iquali  C  A  :  erir 
ti~°  cx  CD  leiuak  o"" A  B,  E  D. 

T><mtnstrat$$> 

Defcripro  cnim  ex  C  intcrvallo C  D  vcl  C  Acirculo  AGDH. 
wnfta  C  B  occurrat  f>rodu(fta  circumfcrcntii  m  C;  &  H ,  critque  in 
J!na  fe.cumC  H  Hc  b,farum  (it  fcctain C,  &  non  b.f.nam m B  -^^^^^^^^^^^ 

^ GBH .  fub iniquahbus  fcgmcmis,  una  cum  i:."cx  C  C  vcl  B  h , 
■*  in- 


1(^4  Apollonii  Perg^i 

hf  SS'  li^r.  inteniiedia  fectionis ,  cequale  D^^  dimidix  G  C,  hoc  eft,  C  D.  Efl 
'•^^'!^'  .    aiitem  ^  a  G  B  H  a:qiialc         A  B  D  ,  &  G^""^  ex  B  F  2rcjuale 

^Ltd^^^.-  O^"  ^        ^^1^^^^^^  '^"^'  ^    ^"^^'^'        AB  D  & 

ltb,6,\um.  ABE,  hoc  eft,  ^  ^uale  CD^'^  fub  tota  ED  &  data  AB. 

i.libr.2, 
JLlcm, 


'  Cj^  6.  lib.z. 

Cor.  5(5. 
libr.s.Elem. 
Cor.  8, 

17.  //^r. 
^.Elem, 


h  ^  jf.7'lihr. 
j.E!em. 

3.  libr.  1. 
Elem. 


Aflumpto  auteni  punfto  C  ad  nlteram  partem  perpendicubris 
A  F , ut  in  ^  lig.  cjuoniam  fic  G  h  oifariam  fecatur  in  C ,  eidemque 
in  diredunKidjungitur  G  B :  erit  <^  q  H  B G,  fub  tota  H  B  &  adjun- 
fti  BG,  una cum  G^^  iimidia^  CG,  hoc  eft,  C  D,  aequale  D^^ex  C  B 
vel  Bt,  dimidiafcilicet^^  adjunfta.  Eft  autem  ^  qHBG  a^quale 
^io  D  B  A,  o:  C^"n-xBF  s  scqualcQ^^EB  A.  ^Cqualeigitur  eft 

QEBAipfio^^^^^^»""^^"'^^ 

que  DB A,  erit  o  EB  A  minus  DB  A,  hoc  eft,  ai"'"  fub 
difterentia  ED  &  data  AB,  iquale  D^^  cx  C  D. 

Porrb  C  cadentein  F ,  hoc  eft,  A  C  fuper  A  F,  vel  AC  congruente 
£umCD;cum,utante,  □^""^ex  BFarquale  fit  EBA;  &:  C^""^ex 
BF  h  a:quale  duobus  W'''  ex  F  A  &  AB  ;  fed  HB  A  »  ^quale 
qIoE  A  B  una  cum  D^°ex  AB  :  fequitur,  ablato  communi  G^oex 
A  B  5  ex  F  A  xqualc  forc  CD^^  E  A  B,  contcnto  fub  abfcilVa E  A 
&  data  A  B.  A  dato  crgo  pundto  A  in  pofitione  data  reda  linea  6cc. 
Qiiod  erat  faciendum. 

Eodem  modo,  fi  ex  A 
fitducenda  recta  AC,& 
cx  ejus  termino  C  alia 
CD  ipficequalis;  ita  ut 
Qiara  ca  dcfcriptum  fit 
a^qualecjlo  fubiiata  AB 
&  linea  AD,quxadu6ta 
CD  ad  pundum  A  ab- 
iciii- 


C 


/  / 

/  / 

/ 

A 


I    Ji  I) 


LocA  Plana  Rf5;titvta,  i^j" 
tnditur :  oportct  tantum  cx  B  intcrvallo  B  A  dclcnbere  circuliim 
ACF,&:  cxAad  aliqiiod  incircumfcrcntia  punclum  Cduccre  rcctam 
AC,  tum  CD  cidcm  .xqualcm,  critcjuc  G^""U]Uod  ab  ipla  Jcfcri' 
bitura-qualc  rn^^  iubdaia  A  B  ^  ablciiriAD.  Quod  manitc- 
ftum  cll  dcmiircndocx  C  fupcr  AB  pcrpcndiciiiarcm  C 1. 

Eftcnim  G~^c\  A  C  vcl  CD  xqiialc  V  A  1  vcl  B  A  D,  ut  k  Cor.  l. 
requircbatur.  Id  quod  limilitcrdc  quolibct  incircumtcrcn-  Sextt  ut  dr' 

tiaguncto  eft  mtelligcndum.  ^^^^ 

Aliud  in  1^*'"'  Propofuioncm. 

V    P  R  0  B  L  E  M  A. 

Adato  punclo  A  in  politionc  data  rcfta  linca  A  R  rc- 
ftam  Imcam  duccrc  AC  ,  ita  ur,  fi  ab  c)us  tcrmino  C  ad 
policioncdatam  AD  ducaturaliarcclaCBdatx  D.rqua- 
lis,quadratum,quod  ab  hac  C  B  dcrcribitur,(it  xqualc  rc- 
ilaugulo  lub  daca  F,  &:  alia  EB,qux  ad  datum  punctum  E 
In politionc  data  A  B  d  duda  CB  ablcinditur. 

Conslrucfio. 

Fiat  ut  F  ad  D ,  ita  D  ad  E  B ,  &:  ex  B  intervallo  D  dcfcribatur  cir- 
culus.  Tuincx  A  ducSi  ad  aliquod  in  circumferentia  punSum  C  rc- 
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Idemliquet  de  quolibet  punclo  Cin  circiimferentia  aflumpto* 


Ad  eundem 
modum,  fiex  A 
fit  ducendarefta 
AC,&exCalia 
CB  data?  D 
qualis  j  cujus 
□tum  fjt  jequale 
fub  dataF 
&:linea  ABjqua: 
ad  punftum  A  a 
duftaCB  abfcin- 
ditur  ,fiat  rurfus 
utFadD,itaD 
ad  A  B ;  defcri- 
ptoque  ex  B  >  ut 
antc  circulo  in- 

tcrvallo  D ,  &:  ex  A  duda  ad  aliquod  in  circumfercntiapunftum  re- 
fta  AC,  tum  CB :  erit  ipfa  datx  D  cTqualis,  &  □^"ra  ab  ea  defcriptum 
.    icqualc^io  contcntofublineis  F  &  AB.  ut  requirebatur.  QuQd 
fimiliter  de  quolibet in  circumferentia  punc^oeft intelligaidiim. 

Ad- 


LocaPlana  Restitvta.    *  i6y 
AJhucaliudin  i^''"  Propofitioncm. 
\l     P  R  0  B  L  E  M  A, 

A  daro  punclo  A  in  pofirionc  data  rcLla  linca  A  D  rc- 
ftam  duccrc  lincam  A  C  ,  ita,  ur,  fi  ab  cjus  rcrmuioC  ad 
pofitionc  daram  A  D  ducatur  alia  C  D  in  dato  angulo  E, 
quadratumaprimo  ducla  AC  dcfcriptum  ficxqualc  rc- 
ftangulo  fub  data  AB  alia  A  D,  qux  ad  datum  pundlum 
A  in  politionc  dara  ADab  ulcimo  ducT:a  CD  ablcinditur. 

Constru&ic. 

Dcfcripto  fu- 
pcr  ABpcr33.5"^ 
Llcm.ivcl  pcr  z 
Probl.  1"^»  hujus 
fc^mcnto  circuli 
ACB,c|uodcnpiat 
.ngulum  A  C  B 
.i  c]UdIcm  dato  L; 
ductatjuc  cx  A  ad 
aliquod  in  cir- 
cumfcrcntia  pun- 
ftumCreCta  AC, 
«ccxCrcaaCD 
indato  an[;uIoE: 

crit  □««^ex  A  C  xqualc        B  A  D  ,  contento  fub  data  A  B  &  ab- 
fcilfaAD. 

Demonsiratio. 

Junda  C  B  ,  cum  angulus  C  A  D  utrique  Z.^  A  C  B ,  A  D  C  iit 
communis ,  &:  an^uli  ad  C     D  fuu  a-qualcs :  crit  3""«  quoquc  3"^    a  ^  Cor.  31. 
Mualis,  ac  proindc  ^  B A  ad  A  C ,  f  cut  A  C  ad  A  D  adcoquc  q'""^  libr.i.Elem. 
(lib  extremis  B  A,  A  D  ^  aqualc  Q^^mcdix  A  C.  Quod  crat  j  acicn-  ^y^.^ 
dum.  IdcmfimiliterconftatdcquohbctpunitoCin  ciiainilcrcniia  ,  ^  /^^^^ 
circuli  A  C B  C aflumpto.  ii/rm. 

Eodcnifcrmc  modofolvitur  fcqucns. 

Ll  X  VII 
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VII  P  R  0  B  L  E  M  A. 
A  d.ito  pundo  A  in  polkionc  data  rc61:a  linea  A  D  re- 
ftani  lincam  terminatam  duccre  A  C,  ica, ur,  fi  ab  cjus  ter- 
mino  C  ad  politione  daram  A  D  ducatur  alia  reda  C  D  in 
dato  angalo  E,  quadratum  primo  duda;  AC  ^equale  fit 
reaangulo  fub  data  AB  &:  alia  FD,  qUcTad  datumpun- 
dum  F  in  pofitione  data  A  D  ab  ulcimo  du6ta  C  D  ab^ 
kinditur. 

Conftruciio. 

a  ^  33.  lilr.  Defcripto,  ut  ante,  fuper  A  B  fcgmento  circuli  A  G  B,  quod  ca- 
l.-Eleyn.^vel  piat  angulum  datoangulo  E  arqualcm,  invcntaquc  intcr  F  A,  AB 
2  Trcbl.  I"'*  i^^t^dia  proportionali  A  H  ponatur  ipfa  ut  in  A  contingat  circulum 
hu]us.       A  G  B,  hoc  eft,  pcrpeadicularis  ad  AI,  qua^  ab  Aducitur  ad  ejufdem 


(centruipFjdcfcriptoquecx  I  perpunflum  HcirculoHLKC,  &:ex  A 
ad  aliqui.d  in  cjus  circumfercntia  pundum  Cduda  leda  A  C ,  tum 
ex  CrcaK.DindatoanouloE:crit  G^vimex  A Ca'quale |;;-^^^fub- 
dataABCkabfciflaFD. 


LocA  Plana  Restitvta- 


Bemonffratio. 


Produdis  H  A ,  C  A  doncc  circumfcrcnti.T  occurrant  in  K  &  L, 
demifsacjuccx  i  fupcr  AC  pcrpcnJicuIari  1  M,  junoarur  GB.  Qu<>- 
mainitay.iuc  nPL^ulus  C  A  Dutriv]ucA^^  AGB,  ADC  connnunis  tll, 
&  anr;ulus  aJ  G  a-i]ualis  anguloaJ  D,  crit  quoquc  .vqualis  ^ 

ac  proindc  ^  B  A  a  J  AG,  ikut  AC  ad  AD,:V:  pcrconfcoucns    ^^""^  c  p 
fub  cxtrcmis  B  A  .  A  D  xqualc  rn^^  lub  mediis  C  A,  AG.  Porro  Efg^. 
cumlNtfit  pcrpcnJicuIarisad  AG,  tiit  AM^"  xqualisMG,  ut  &  LM      16.  Ubr, 
xqualis  M  C,  quibus  a  fc  inviccni  fubJudis  ,  crit  quoquc  L  A  xqua- 
lis  G  C.  Eodcm  modo,  cum  I  A  pcrconftructioncm  lit  pcrpcndicu-  ^^^^  '  '''^* 
laris  ad  HK,  ei it  qu  )quc  H  A  xqualis  AK.  Huic  cum  q  C  AL,  hoc  f  ^  uyr. 
cft,  ACG  ^fit  aqualcQ^^K  AH,hoccll,D«>cx  AH-,&:hoc  fit  ^.Elcm. 
gquaic  r-^^  I  A  B  S  :  crit  ctiam  pi  ACG  yqualc  m'^"  F  A  B.  Llt  g  ^  Conpr, 
autem  q  C  A  Ci  xquale  olknlum        B  A  D.  Qaarc  cum  »^  duo  &  ^ 7-  l^br. 

C  A  G.  A  CG  limulfumptalintdqualia  I^'''^"-^  A C; itcmquc ^*^^^''^^^^^^ 
duo  q'  *  B  AD,  l  AB  » limul  fumpta  a-qualia       fub  A  B,  ^  D :  crit  ^,^^ 

AC  xqualc  £3'^'  fub  AB,  YD.  Quodcrat  faclcndum.         i ^  i.Ubr.x. 
Idem  fimiliter  patet  de  quolibet  punfto  c  in  circumtcrcntia  HLKC  ^^frn^ 
affumpto. 

His  adjunge  fcquens 

VIII    r  R  0  B  L  E  M  A. 

A  cbto  punfto  A  cxtra  pofitionc  datam  rcftam  lincam 
N  P  rcdam  hncam  tcrminatam  duccre  A  C ,  ita  ut ,  li  ab 
cjus  icrmino  C  ad  politionc  datam  NP  alia  ducatur  rcfla 
CP  in  dato  angulo  E,  c]uadratum  primu  dudx  AC  lic 
xqualc  rcdangulo  fubdata  AB  6calia  NP,  quxad  datum 
punclum  N  in  politionc  data  NP  ab  ulcimo  du:l:a  CP 
abfcinditur. 


Ll  X  Con^ 
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ConUruclio. 


Etenlm  duda 
per  A  refta  FD 
parallela  N  P ,  in 
eacjue  aflumptS 
ABa^qualidatx, 
agatur  ex  N  re- 
fta  N  F  in  dato 
angulo  E ,  donec 
occurrat  ipfiFD 
in  F:  eritque,o- 
perando  ulterius 
ut  in  pr^cedenti 
ProbloD'^"'  ex 
ACa?qualec3^^ 

 fubAB&FD, 

^  ^  lioceft,NP,ut 

requirebatur.  Cujus  demonftratio  liquet  cx  pra^cedenti,  &  ad  quod- 
libet  pundum  Cin  circumferentia  affumptUm  referripotett. 
Hinc: 

Coficlufio    Si  fit  pofitlone  data  reda  linca ,  &  e  dato  in  ipfa  pun£to 
PropO'  ducatur  reda  linea  terminata ,  &ab  ejus  termino  alia  ad 
fitmi^.     pofitione  datam^  qux  vel  eidem  velalii  datxfit  asqualis; 

ita  ut,  quod  ab  ipfa  fit,  fit  ^equale  redangulo  fub  data  & 
alia  5 qux  vel  ad  datum  pundum,  vel  ad  aliud  in  poficione 
data  abfcinditur,  continget  cjusterminus  circulicircum- 
ferentiamjpofitione  datam. 
Quod  erat  demorlftrandum. 
Similiterliquet: 

'  Si  fit  pofitione  data  refta  linea ,  dc  a  pundlo  in  vel  extra  ipfam 
dato  agatur  redalinea  terminata, ita  ut,quodabipfa  fitfit  a:quale 
rcdangulo  fub  data&  alia,  ad  datum  punftum  in  pofitionedata, 
aliudvc  in  ipfa  datum  r  abfcifsaa  reda  linea,quxaprimx  termino 
indato  anguioad  pofitione  datam  ducitur:  continget  ejus  terminus 
^ircumfercntiam  circuli  pofitionedatam. 


Addita 
fiienttim. 


LocaPlanaRestitvta.  IJX 

In  3'*^"^  Proporitioncm. 
IX    P  R  0  B  L  E  M  A. 
A  datis duobus punclis  A,  B  duas  rcclas lineas inflcdcrc 
A  C,  B  C ;  ita  ut,  quod  ab  una  A  C  cfticitur,  co  quod  fit  ab 
altcra  B  C,  fic  dato  fpatio  B  A  E  majus ,  quam  in  rationc 
dataADadDB. 

Consirui}:: 

Invcnta  intcr  E  D,  D  B  incdia  propoi  tioiuli  1  D,  dclciibatur  cx 
DintervalloFDcirculustXsductifcjuccx  A&:  B  adalit]uodin  cir- 


A  E 


^cx 


p 

I     cumferentia  punftum  C  reais  AC,  BC:  dico  cxccnTutr,  quo 

■  AC  fupcrat  CD  BAE.  clTe  ad  □•»"cx  B  C.  licut  AD  ad  DB. 

Prjepsratio  ad  demonUrationem. 
Wf/r    Tunaa  C  D ,  agatur  cx  A  cidcm  parallcla  A  (],  doncc  ipfi  C  B 

■  pr<iduaxoccurraiinG.Dcindcfaaooi"CAHaqunli  ^"'BAE. 
I  ducatur B  H •  dcmprot,ue C  A  H ,  hoc  tit,  B  A  L,  a  cx  A  C :  duo 
I      rcliquum  C5  I^"""" '^'^*' ' A  Dad  D  B. 

■  DcmonUratio. 

9  cum cx  hypothcna CAH f.t xqn.nic  c,-  BAE  cmnt « ptniaa c^^^^^^^^ 
H.E.B.Cincircui.c.rc.injfcrcnf.a.  S.n,.i;tcr,  cum  p"""  ex  FD  ^^^^^ 
vel  DC  i>  lit  arquale       EDB  ,  contingct  D  C  circumtcrcntum  cr-  ^  ,^ . 


C.l  57-  i^^f' 
3.  Elem. 
c  j?  sz.libr, 
$.  Elem. 
c  f  2p.ltbr, 
j.Elem. 

IS  Ubr.i. 
"Blem. 

Cor.  22. 
libr.yElem. 

Cor.^6, 
libr.i  Elem. 

4.  libr.6, 
£lem. 
k^i8.  libr, 
^.Elem. 
Ij?  1.  libr.6. 
Elem, 
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ciili,  per  5^  punaa E,  B,  C  defciipti,inC  Hinc,  quoniam  circu- 
lus  per  punda  E,  B,  C  tranficns  tranlue  quoque  eil  oftenfus  per 
4^"'^  punauin  H :  erit angulus  B  C  D  ad  contaaiim  ^  arqualis  angulo 
BHC  in  ahcrno  circuli  fegmento.  Eft  autem  angulus BCD « icqua- 
lisangulo  G.  Qnpcircaa^qualcsetiamintcrfcfunt  anguli  BH  C  & 
G.  Pon 6  cum  angulus  B  H  C  iiniul  cum  angulo  B  H  A ,  qui  ei  eft 
deinceps  (itcequalis 2^"*rc6tis:  erunt  funiliter anguli  A  HB  &  G 
duobus  reftis  xquales  ,  ac  proinde  S  quadrilatcrum  A  H  B  G  in  cir- 
culo,  atque  ideo  q  AC H  iequale  G  C  B.  Denique  cum  pro- 
pter  fimilia  A^^  A  B  G,  B  C  )3  i,  A  B  lit  ad  B  D,  ficutG  B  ad  B  C^  & 
componendo  A  D  ad  D  B,  licut  G  C  ad  C  B,  hoc  eft  ^ ,  aflumpta 
communi  altitudine  CB,  ficut  o  GCB  ad  D^"^  cx  CB  :  eritquoque 
ut  -3  ACH  ad  D^""»  ex  CB,  ita  A D  ad  DB.  Quod  erat faciendum* 

Idem  fimiliter  conftat  de  quolibet  punclo  C  in  circumferentia 
aftiimpto. 

N  0  T  A. 

Quamvis  conftruclio  hujus  Problematis  fit  umverfalis,  at,  punfto 
Ecadentein  B,  ac  proinde  etiam  F,  demonftrationis  principium 
nonnihil  fit  immutandum :  idcirco,  ut  huic  cafui  refpondeat,mutetur 
illud  modo  fcqucnti. 

Cum  Q  C  A  H,  ex  hypothefi,  fit  «quale       B  A  E,  hoc  eft,  Q» 


m^BiMbr.  cx  AB  :  continget  ABy^  circull  circumfcrcntiani ,  per  3^  punfla 
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H,  B,  C  tranfeuntcm ,  in  B ;  crittjiic  "  angulus  C  B  D  aJ  contacfcum  "  ^/^-  ^^^^- 
cecjualis  anr,ulo  D  H  C,  in  altcrno  circuli  ilgnicnto.  Hinc  ,  cum  «      -  ^  - 


arvjuaiij  aiiiji.*4w  u  1.  1  v^»  141  aii.v.1  inu»  ^ii  v,uii  iv  L^iin.iiiw.    a  illlV,  ,  V.Lilll  "  ail-  ^ 

oulus  CB  D  lit  xqualis  anouloD C  B,  crunt  ctiam  anguli  B  H  C^  ^EVm'  ^  ' 

DCB  inrcr  Cc  xc\[]?.]j^.  1  il  .uircm  angulus  BCDxqualis  angulo 
G,  &:c. 

Quod  aucLin  r.ic  uci.u  i.iti .icum cft  Jc       fupcr  AC&:  C  B  Jc- 
fcrlptis,  intclligcnJum  quotjuccrit  Jcaliisflguris ,  Jata  fpcciclupcr 
ipfas  Jcfcripris. 
Hinc: 

Si  a  daiis  auobus  punftis  dux  reftx  lincx  inflcclanrur,  conclufio 
ficlit  quod  ab  una  crticicur  co,  c]uodab  alccra  daco  majus  5^»-^  Propo- 
quani in  rationc  data :  pundum  inflcxionis  cqncingcc  po-  jutofM, 
■litionc  datam  circumfcrcntiam. 

QuoJ  erat  JemonftranJum. 

In  4''°'  Propofitioncm. 
X    P  R  O  B  L  E  M  J. 
A  duobus  pluribuivc  daris punclis  A,  B  rcclas  lincas  iii- 
fleclcrc  AC,  BCiUt,quxab  iplishunt,  fintxqualu  dato 
Ipatio  D  A  B. 

Construcito. 

X  Sefta  A  B  bifariam 

in  E ,  inveniatur  inter 
A  E,  ED  mcJia  pro- 
portionalisEC,  Jclcri- 
ptocjuc  cx  E  intcrvallo 
E  C  circulo,  Juctifquc 
a  punctis  A  ,  B  aJ  ali- 


s.EUm. 


c|uoJ  in  circumfcrcntia  punc^tum  C  rc(5lis  A  C  ,  B  C :  crunt,  qua:ab 
ipfis  fiunt  □'S  finuil  fumpta,xqualia  Jato  fpatio  D  AB.  ^  jj 


DernonJlfdtio, 


zcix  partis » 
Prtmt  tra- 
clatns. 

Junc^la  EC,  crunt  *  bina  □ ' *  cx  AC,  CB  Jupla        cx  A  E,  E  C    ^  conjlr. 
fimul  fumptorum.  Eft  autcm  □^"™cx  E  C  ^  «qualco^^  A  ED,&:  &i7Mbr.6 
G~^cx  AEunacumo  AED^  xqualcQ^^DAE.  A\]ualiaigirur 
funt  bina  □ « ^  cx  A  C,  C  B  Juplo       D  A  E.  Hinc,  cum  q    AB  'J^^fJ'^'' ' 

Mm  Ju- 


1.  Elem, 
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duplum  quoque  fit      ^  D AE :  erunt  bina  □  ^ ^  ex  A  C,  C  B  .raliqua 

q'o  DAB.  Quod  crat  faciendum. 

Idem  fimiliter  intclligendum  de  quolibet  punflo  C,  in  circumfe- 
rentia  circuli  aifumpto. 

Sequitur  refolutioatqueoperatio  Problematis. 

A  dacis}'^'''  pundis  A,  C&B  tres  redas  lineasinfle- 
ftere  A  D  ,  C  D,  &  B  D ,  ut  quas  ab  ipfis  fiunc  quadrata, 
fimul  fumpta,  fmt  daco  fpatio  acqualia. 

Demifsa  ex  C  fupcr 
AB  perpendiculari  CE, 
feceturAB  bifariam  in 
G ,  ponaturque  AG  vel 
GBj)4,EG3)^,&EC 
ao  c.  Deindcad  inveni- 
endum  punftum  D,  fit 
G  F  33  X,  &  perpendicu- 
B         K    laris  D  F  X)^  :  eritque 
ax  -f- XX  fi  addatur        ex  D  F ,  tit 
aa-i-^ax-h  xx  -f-j;,  D^"^  ex  AD. 

Eodem  modo>cum  G  B  fit  x>4,  &  GF  X)x:  erit  FB  3)  4-y;cujus 
aa  --'•AX-r  XX  fi  addatur  □^"™  ex  D  F  x>jK7,fit  aa-^ax  xx-^- 
ry,  □«""^  ex  DB. 

Similiter  addendo  bina  □  ta  cx  C  Fi,  H  D,  ut  tfc  +  ^  frx  -4-  xx  8.77 
^^cy'\'CCytnt(\xmmM  +  ^hx'-^xX'\-jij--^''cy'\-cc,  □'^""^  ex 
CD. 

Hincadditis  3'^"^  □"^  ex  AD,CD,&  BD,eritaggregatum  laa-i- 
hh-^cc  '^-^hx--  ^cy-y^  xx     ?  yj  .xquale  dato  fpatio,  quod  fit  laa 

^i^l?H-^(,(:-t-  ^  ^/ti.  Quxxquatio,  ad  fimplicifTimam  formara  re- 
duda,  tntyj  -^r^^cy-^^hb 
-r^cc 

-Ihx 
—  xx.  • 


M 

AF30<t  • 


-X,CUjuS  □^®  44- 


Ad  quam  folvendam  cum  nuUa  in  Problemate  fuperfit  materia 
pervcnicndi  ad  .xquationem  pro  x  :  argumentum  cft  ,  Problema 
propofitumnon  efie  pcnitus  determinatum ,  fed  infinita  efle  punfta, 
ut  D,  qusefito  fatisfacientia.  Qua^  igitur omnia  inveniuntur ,  fubinde 

fu- 
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fumendoad  arbitrium  aliam  atquc  aliam  lincam  pro  x,  Quocirca 
arqualiexiftcnte-j  f-h^  jbb^  ^ C€     ^^dd  -"j  bx"  xx»cuix\  pro  ^  bb 


.9 


poni  podit  ^frir-^ W,potcrit  proj  X)  |-  f-Hr'  y bb 
-T^^ fcribi^  :o   c     r  IfrjTTl        ^dd~^  bb  -  *  bx^  xx.Ollcn- 
dens  longituJincm  linex  D  F,  prout  x  mdctci  iiMnaca  exiftit,  ac  pro- 
inde  G  F  ad  arbitrium  fumitur. 

Atquc  ita  vidcrcclt,  datis  quotcunque punclis ,fcmper cjufmodi 
tenninos inveniri;  pr^rtcrquam  quoH quidam  cx  illis  interdum  abclfe 
polfint,  lignaquc  -t  &  —  di vcrlimodc  mutari.       ^  ConJIruflio. 

Ad  conlbuc^ioncm  Hat  1 G  x>  y-  ,  &:  ex  I  ereda  fuper  A  Bper- 
pendiculari  I K  r)  j  ,  defcribatur  ccntro  K  intervallo  ^  bb  -^t* 
^^-l^fi/circulus  MDN,  &  quodlibetincircumfcrcntia  pundiim  D  DtmonJlrM' 
quxfitofatisfjcict.  Q^iod  manifcftum  cfl  fiimcndo  KDx)/  '  \  bb  i- 
^cc'^%dd ,  &:  K  L ,  hoc  eft ,  I  F  D  Y  "^"  *  •  nimirum ,  a:qualcm 
r^adici  cx  -  j       -4-  xx.  qux  ctinm  clVc  potcft  \  b  z:  x,-  fyni^ 

quando  perpcndiculari^  D  F  cadit  intcr  Gdcl  ,  vel  cxtra  I,  quc-  'iiprimia 
madmodum  illam  hic  inter  G  &:  B  fumplimus.  llnde  L  D  fit  '"'"^   ^  ^ 

_    *  X»  cum  non 

f/  \  bb  -^-  ^ cc  -^-  ^^dd-  ^bb " -  bx  -  XX ,  vel  etiam  ■'^bb -f- ~u  exprimitur 
Ud^^bb-r-^bx^^xx^^Hc  DF  »  { C -h     ^  W  -1-  f     -  i'^^ 

bx  ^  XX.  qualem  illam  hic  invennnus ,  vcl  ctiam     3  c  -\r  ^uai  fit 
^  (C~^  ^^ld^^bb-^  ^bx -  x.v.  nimirum,  fi  ^  i^fr  rf</ 
^^cccd  majus  quam  ;  6!;  4-  j Ox  -y-  xx,  vcl  jjj^jj^  '^ 

Qux etiam  erfc potcll  ^c -■■i/  Ibb-r^cc-^^dd^^  ^bb --jbx^' 


'bx—xx. 


nmnrum , 


I  cc  eft  minus  quam  j  Ob -^- j  bx  t-  v.v  ,  vcl 


XX .  velf  f - 4/ 1 bb  T^u -r  f  ^  •  -  7  ' 
quando       -f- 1  "t 

Porro  notandum,  pro  daro  fpatio  fumi  potuiHc  laa  -i'  ^  1^  ^  l  C 
- 1  ^/i/,  nimirum,  minus duobus  G^i» cx  A  C,  CB :  Iicut  hoc  loco illud 
majus  arfumpdmus,  fincrehqui  immutationc. 

Id  quod  oftendit , quo  pndo  i  datis tribus  vcl  pluribiis  punats  nd 
nnumpunctum  rcJtx  lincx  duci  pofTint, quamm  D^S  funul fumpta, 
fintdatofpatioxqualia.  Qii^odcratfacicndum. 

Dcnique  cumin^»^  Propofitionc  mgcncrc  fiatfcrmodc  figuns 
data  fpecfe  fuperduftas  dclcriptis :  id,  quodhic  fpcciatim  dcD"* 
oftendimus,  ahis  quoque  figuris  dat.T  fpccici  apphcarc  liccbit. 

Mm  z  Qno- 
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Qopniam  enim  per  4p  Propne  m  Datorum  Eudidis ,  fi  ab  eadem 
reaaduoredilineaquielibet  data  fpecie  defcribantur,  ipfa  ad  invi- 
cem  rationem  liabent  datam  :  fequitur ,  fi  rationem  □  ex  A  D  ad 
figuram  data  fpecie  fuper  A  D  defcriptam  ponamus  ut  e  ad/3  eamque 
□  ^^  ex  CDad  data  Ipeciefiguram  fupcr  CD  ut^ad^;&  denique 
rationcm  □t^  ex  B  D  ad  figuram  fpeciedatam  fuperB  D  ut  ^  ad  /;, 
fummam  harum  trium  figurarum  fore  aaf-h^afx  +fxx  -i- fyy,  -f- 
hhg^hgx-\^gxx  -Ygyy  -  2  cgy  -f  ccg  >  -j-  aa\)  -  '■ahx  t  hxx  j-  hyj^ 
e 

Hincfidatum  planum  fupponamus  efle  ^/^,  ^cquatio  ad  legitimam 
formam redufta, erit n ^ _J32:_^J'''-M-l'l>g-ccg--aah 

~-  ^afx—  ibgx  +  '■ahx 
Bfigni^cat  f-^^-f^ 
•     Vel  in  fimplicioribus  terminis  ;jy  ^D-i-^ij  -^kL 

—  XX. 

Hoceft,fcribendo  2/  pro         — ,  Sckk  pro^^^"'  "^^^"  ^^^" 
^  f-^g-^-h'  S-^-g-rly 
^cg-aah  ^    ,     ,     .        --zaf-^hg-^^ah   ^  . 

 ,  &  -H  vel  —    pro  .  Datis  enim  om- 

•I     LT  .  f-^gfh 

nibus  hifce  quantitatibus,  licebit  iis  ad  arbitrium  nomina  impo- 
nere.  Quocirca  cum  h^c  xquatio  non  fit  diverfic  formje  a  pr^ce- 
dente,  contingetpunftumD,  utante,  circumferentiam  circuli  pofi- 
tione  datam.       Idem  fimiliter  liquet  de  quotcunque  punftis, 
Conclufio  Hinc: 
4^^  ProfO'    Si  a  quotcunque  datis  punais  ad  pundum  unum  in- 
Jttwms.     fJedantur  redx  linex,  &  fint  fpecies ,  qux  ab  omnjbus 
fiunt,  dacofpatio  ^equalcs:  continget  pun£tum  pofitione 
datam  circumferentiam. 
Quod  erat  demonftrandum. 


In 
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In  5*""  Proporuioncm. 

XI    r  R  O  B  L  E  M  A. 

A  daiis  duobus  punclis  M,  N  in  pofitionc  daca  rcda  li- 
nca  ADduasrcaaslineasinflcclcrc  M  C,NC;iraut,  (i  a 
pundoinflcxionis  C  ducatur  rcdaCDin  dntoangulo  E 
ad  politionc  datam  A  D ,  quadrata  ab  inflcxis  M  C,  N  C 
xqualia  linc  reclangulo  fub  data  i  A  B ,  6c  alia  M  D ,  qux 
ad  alccrutrum  datorum  punclorum  M,  vcl  aliud  quod- 
plam  in  politione  data  A  D  ab  ultimo  ducla  C  D  ablcin- 
dicur. 

ConHruclio. 

Scaa  M  N  Dirariam  in  A,  dcfcribatur  fupcr  A  B,u:iiiidia  aara-  rc-  55.//^^.^ 
dx ,  *  regmentum  circuli  A  G  B ,  c  jpicns  angulum  daco  anjjulo  E  hUm.  W 

ftr  1  Vrchi. 


Mualcm :  invcntatjuc  inter  A  N.  NB  mcdia  pioportionali  N  F,  ca- 
que  porita  ab  A  ad  H  ,  ^hoc  c(l, in  linca  A  H,  qua:  cum  M  A  anguluin 

Mm  j  t^cit 
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facit  dato  angulo  E  a?qualemj  defcribaturex  I  centro circuli  AG  B 

per  H  circulus  H  C  K  L :  Dico ,  (i  a  punftis  M ,  N  ad  aliquod  in  cir- 

cumterentia  pundum  C  ducantur  rett^e  MC,  NC,  tum  reCh  C  D  ipfi 

AH  parallela,hocefl:,indatonnguloE,  quod  D^^  ipfarumMC, 

N  C  linuil  fumpta  lint  irqualia        contento  fub  data  2  A  B  ab- 

fciflaMD. 


DemonUratio. 


Junda  ACfecante circulum  AGB  in G^ducaturG B:eritque 
ut  in  7"^°  Problemate  hujus  ,  czj  CAG  xquale  q^<^DAB,& 
.  CDACGa:qualen^«exAHvelNF,lioceft,oANB.  Suntautem 

Cd' '  C  A  G,  A  C  G  b  ^qualia  ex  A  C;  itemque o  A N B 
c$Uibr.2  '^^"^'ileCD^^NABjhoccft^MABminus  D^ex  AN.  Quocirca 
Elem.  '^*  C^""^exAC;rqualeeftbiniscr)^i^DAB,MAB,minusD^oex  AN, 
d,^  iMhr.z.  Iioc  eft,  <J  xquale  erit  Qiofub  MD  &  A  B ,  dempco  eidem  ex 
Hlem.  A  N.  Atqucadeo  □^""^cx  A  C  minus  cft  CD^o  fub  M  D,  A  B  qua- 
dratoex  AN;  hoc  cft,  eritillud  una  cum  H}^  ex  ANxquale  CD^°fub 
\Vl  ^"'^'  ^'"^  ^""^ '  '^i"^  D"^^^'  M C,  CN  fint  binorum  0«»^"^  ex 

S/.  ^"P'^  •  ^^""^  °  ex  M  C  C  N fimul  fumpta  .^qualia  duplo 

•—.10 


IM 
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q1  0  fub  M  D  ,  A  B,  hoc  eft,  xqualc  q»^  fub  M  D  2  A  B.  Quod 
crit  tacicnJum. 

Idem  limiliter  licjuet  dc  quolibctpundo  C  in  circumfcrcntia  cir- 
culiHCKLallumpio. 

Eodcm  modomvcnitur  pundum  C,cunbinan^*cx  MC,NC 
acqualia  requiruntur  fub  data  1 A  B  &:  linca  N  D ,  qux  a  dudta 
C  Dadalterumdatum  punctum  N  abfcinditur.  Quo  cafu  mancnte 
eadem  tigura  punftum  C  cadet  in  circumfcrentiam  minoris  fcgmcn- 
ti ,  prout  illa  mvcrsa  tantum  litcra  M  in  N ,  N  in  W  tranfmutatx 
lucrint,  ad  quxfitum  obtincndum. 

N  o  r  A. 


fiturn  Imc 


Quod  attinctaJ  dcmonftrationcm  piinfti  H.illa  ficabfolvmir:  ;„  ^,/  «. 
Dudis  duabus  lincis M  H , N  H ,  quoniam  □'-^cx  1 1  A  v.nMlc  cll 


A N  B:  erunt ,  addcndo  ntrique  D-  ex  A  N  bina  H  A,  .J^.W-- 
■  JoBANfeuBAM.  Undc,cumrbinaC"tx  Min,  p^_^^ 

t  HA,  ANjCrunt  ipfa  iqualia  dupio  ^ ^ 


AN  fx(iu,iliat:3'' 
HN  dupla  fmt  binorum  D'°""  cx  J 


i) 
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Oj^B  A  M,  hoc  eft,  icqualia       f^b  data  2 A  B  &  recta  A  M,  qu^  ^ 
ciud:a  A  H  ad  datum  punaum  M  in  pofitione  data  A B  abfcinditur. 
11 1  requirebatur. 

ScquiturConftruaio&  Demonftratio,  cum  binaD^exMC, 
C  N  .Tqualia  requiruntur  fub  data  2  A  B  &:  re^a  O  D ,  qus  ad 
ahud  quodpiain  datuin  pundum,ut  O,  in  pofuione  data  A  D  a  duda 
CD  abfcinditur.  , 

Conjlruclio. 

Invento,  ut  ante,  pundo  H,  ponatur  in  1  inca  HI  recta  PH  ;rqunlis 
redo^O  M,&:  H  Q^xqualis  A  B;inventaqueinteripfas  mc^diapro» 
portionali  H  R,  &  ex  1  per  punctum  R  defcripto  circulo :  Dico ,  fiex 
duobus  pundis  M  •Sc  N  ad  aliquod  m  circuir.ferentia  pun6lu'm  C 
duxrantur  re  ftit  M  C ,  N  C,  D"  qux ab  ipfis  fiunt,  limul  fumpta ,  efle 
cequalia        ,  contento  fub  data  2  A  B  &  abfcilfa  O  D. 

'Demonflratio, 

Produfl a  R  H  ad  circumferentiam  in  V,  ut  H  A  eandem  utrin- 
que  terminante  in  pundis  S  &  T :  erit ,  ut  in  7°^°  Problemate hujus, 
Q  CAG  xquale  DAB,  &  ^  ACG  ^^quale  C^^ex  AS.  Hinc, 
h  f  z.Vihr.i,  cum  bma  a  CaG,  ACG  lint  ^  ^^jualia  D^oex  A  C,  erit  G^ex 
j.lem.  ACa:qualeQi^  DAB  unacum  U^^^y,  AS.  Eft  autem  D^ex  AS 
'i^lm  ^^q"^'co^°-^HTunacumDtoexAH.  Quocircaetiam  D~»^ex 
k^if.  Uhr,  AC.TqualeeritbiniscDi''^DAB,SHTuna  cumD^^exAH.  Porro, 
3.^lnn.  cumi^QSHTlltxqualcQioRHV,  hoceft,  Droex  HR, quod  ^ 
l^Conjlr.^  xquatur  Q^^^PHCi^hocel^c^i^fubOMe^^  AB;itemque  D^""^ex 
tL  AH,utante,a^qualcc3io]vt  AB,dempto  eidem  D^°  ex  AN:erit 

□tum  ,x  A  C  ^quale  3bus ^iisf.b  D  A ,  A  B,  fub  M  A ,  A  B ,  &:  fub 
OM,  AB,  mulratisD^^exAN.  Suntautcmj^         fubD  A,  A  B, 
1.  lihr.  ^""^     A  ,  A  B,  &:  fub  O  M,  A  B     .xqualia        Mlib  O  D  &  A  b1 
2.  £/^77?.     ^qualc  igitur  ( ft  D'""^ ex  AC  0'«  Tub  OD,  AB  multato  D'°  ex  AN: 
ac  proindc  D»"™  ex  A  C  una  cum  D^o  ex  A  N  a^quale  O  D, 

n  f  1%.  Prrp.  AB.  Undccum  "  bina  D^^  ex  MC,  CN  fiiitdupla  D^°^""» ex  CA,  AN, 
lax  parus  liqiict^illafmnlfumptaxqualiaefreduploQ^^fub  OD&rAB  hoc 
primi  tracl.  eft,  xqualia       fub  O  D  &  2  A  B.  Qiiod  crat  facicndum. 

Idcm  fimilircrintclIigendumdequoHbctpunfto  C  incircumfe- 
rentiaRCTalfumpto;  ut^Scdealiis  hguris  data  fpccicfupcr M C, 
N  C  defcriptis. 

XII 
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XII  PROELEMA, 
A  datis  duobus  punclis  M,  N  cxtra  pofitionc  datam 
rcclamlincam  OD  duasrcdas  lincas  inflcdcrc  MC,NQ 
iuuc,  fi  a  pundo  inflcxionis  C  agatur  rccta  C  D  in  dato 
angulo  E  ad  policioncdatamOU,qux  ab  inflcxis  MC, 
N  C  riunt  quadrata  ,  fimul  l'umpta,xqualia  llnt  rcdan- 
gulo  fub  data  i  AB  &  alia  OD,  qux  ad  datum  punftum 
O in politionc  daca  OD ab  ulcimo  ducla  CD  ablcindicur. 


ConBruffio. 

Junfla  N  M ,  eSque  bifariam  fcda  i"  A  ,  apatur  F  A  D  parallcla 
O  D;fumptac]ueinipfarcfta  A  B,X(]uaIifcmi(ridatxlincx,dcfcri- 
baturfuperea  *  fegiT>entum  circuli  AGB  ,capicnsangulum  .rqualem  a  $  55.  UIk 
datoE.  Dcinde  duda  cx  O  rcda  0 1- ,  fjcicnte  cum  O  D  angulum  3-  ^^""''^/^ 
xcjuakm  angulo  E ,  inveniatur  ^  inter   A,  A  B  mcdia  proportionalis  j;^.^"^ 
AH,&fuperipfadcfcribaturfcmicirculus  AKH.  Inijuo  h    aptctur     J  ^.^^ 
H  R  icqualis  N  A  vcl  A  M ,  jungatur  R  A .  Tum  fumpta  A  S  a-cjuali  c  Elem. 
ARjCaquc  pofita,ut  angulus  SAl  fit  xc]ualisdatoH,dcfcribatur  c^/./iir.4* 
cx  I  centro  circuli  AGB  pcr  S  circulus  SCT  &  cx  punciis  M,  N  ad  E^*''»- 

Nn  ali- 
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aliqiiodln  circumfercntia  punftum  C  ducantur  M  C,  N  C,  tum  ex  C 
ad  O  D  rccSta  C  D,  in  dato  angulo  E :  eruntque,  qux  ab  M  C,  N  C> 
tiunt  □tsfimul  fumpta,  iequalia  ,  contento  fub  data  2  AB&: 
abfcifla  O  D. 

Demonliratio. 

Per  7"!'^"'  Problcma  hujus  q  C  AG  eft  icquale  f/AB,& 
J  -  51.  lihr.  CD  ACG  xquale  D^^ ex  AS  vel  A  R.  Eft  autem  ^  D^""^  ex  A  R  una 
5.^47-  cum  ex  R  H ,  hoc  eft ,  A  M  cxquale  D^^  ex  A  H  ,  hoc  eft ,  « 
/i^r.;.E/m.  ^iopAB.  Hinccum  f  binaQi^  CAG,  ACG  fint  ^cjualia  D^^ex 
y  17  ^^y^  bina  ^  A B ,  F  A  B  g xqualia  fub  F &  A  B, hoc 
6  Elein.  eft ,  fub  O  D  &  A  B :  erit  D^'"  ex  A  C  una  cum  ex  A  M  asquale 
f^2.//ir.i.  Q^^fub  OD&  AB.  Sed^^binaO^^  ex  A  C ,  A M, fubdupla funt 
Elem.  □«^tum^x  MC,  NC.  Quocirca  bina  quadrata  ex  M  C,N  C  a^qualia 
eI^J.'^^'^'  ^^"^"'^  CD^°^^b  OD  &  iAB.  Q^od  erat  faciendum.  Idemfimiliter 
h  p  iS.Prop  de  quolibet  punftoCincircuraferentia  S  CTaflumpt03Ut& 

zdx  parti^y  dealiistiguiis, datafpecie  fuper  MCNCdefcriptis. 
triUUt.      His  adde  duo  fequentia  Problemata. 

XIII    P  R  O  B  L  E  M  A: 

A  datis  duobus  punftis  M,N  in  poritione  data  refta 
hnca  A  D  duas  redas  lineas  infle£lere  M  C,  N  C;  ita  ut,  fi 
a  pundto  inflcxionis  C  ad  pofitione  datani  A  D  in  data 
angulo  E agatur  reda  C  D,  eorum ,  qux  ab  inflexis  fiunt, 
difterentia,fit  a^qualis  redangulo  fub  data  4AB  &  alia 
OD,  qua?  addarum  punftum  O  inpofitione  data  AD  ab 
ultimo  ducta  CD  abfcinditur. 

Consiruciia^ 

Scdla  MN  bifariam  in  A ,  ftatuatur  A  B  irqualis      parti  data?  re- 
ftx ,  ducaturque  A  H  in  dato  angulo  E.  Tum  duda  A 1  perpendicu- 
lari  fupcr  A  H ,  donec  occurrat  perpendiculari  B I  in  I ,  jungatur  M  !• 
^2.lihr.  Dcinde  ^  ad  MB,  BA,^  OA  inventa 4»*proportionali  AF,  rhoceft, 
^^^rnr.  i^^^^j       1^,^^^  AF)  agatur  ex  Freda  infinitaFHCfe- 

cans  M I  ad  angulos  redos  in  G.  Dico  fi  ab  M  &  N  ad  aliquod  in  ea 
punctum  C ducantur  M- C ,  N  C,  tum  C  D  parallela  A  H ,  hoc  eft,  in 
dato-angulo  E ,  difterentiam  D^Q^^  ex  M  C  ,.N  C  efle  sequalem  f— 
fiib^AB&OD. 
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DemonFfratio  yuncli  H ,  in  quo  F  C 
fccAtur  ab  AH. 

Demir^a  cx  H  fupcr  A  D  perpcndicuhri  H  K,  cum  nngulus  KFH 
utricjuc  A^^KHl  ^  MG  F  lit  crnimunjs,iprorunK]ucaii<;uli  ad  K 
G  lint  rcfti  :  crit  3«^  quocjue  K  H  F         M  F  ^  xciualis.  Hodcm  ^^^^^  ^^^^^- 
uiodo  AMBlxquiangulum  ciit  A^\\1GF,  idcoijuc  A  KHF  xcjui- 


OL. 


1 A  »•  \m  Undc  crit '  ut  NtB  ad  BI.  ita H  K  ad  K  F.  Rurfus>  c  ^ 
a"tnu?  K  AI  f.t  ..,ul,s       internis  ^^oppofitis  ... 

aSi& A  B;&  anVi  HAl.  ABI,rerconnrua.oncnMunrcct..d^^^^^^^^^ 

1  c  K  A  H  TQualis  an"u!o  A I B ,  ac  ncr  conlequcns  angulus 
•         ,  VI R  RI  \:  ABlint;maiznitudincs,&:KA,HK,eSu  E,^w. 

r        ''T™  I  b  M  B  &  A  H  d""  M>  N.  A  &  A  K.  Hinc  cm„      |„  „. 


x: 
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lc^  iS.Prop.  fub  MNSc  AK,  hoc  eft,quaclriiplLun  q^^"^  fub  M  A  &  AK  ^<  ^qiyale 
^dx  partis ,  difterentiae  Gtomm^x  NH,  MH.Quocirca  etiam  quadrupluiii  ^^^"^ 
i-^^traaat.  ^^i^  g  A  &  A  O,  hoc  eft,  ^^^^  lub  data^B  A  &  abfcifla  A  O  cidem 
diftetentia:  Dtoj^um  ^       ^equale  erit.  Ut  requirebatur;* 

DemofjstrAtio  yunBi  C  5  ul^icun^ue  in 
linea  FG  C  ajsumpti. 

1  $  2.  lihr,6.  I^^^^ifi^  C  fuper  AD  perpendiculari  CL,  cum  ^  L  K  ad  K  F fir,, 
lElem.  '  '  ficut  C  H  ad  H  Fj  itemque  D  A  ad  A  F,  ficut  C  H  ad  H  F :  erit  etiam 
zn^  12. lih.  LKad  KF,  ficut  D A  ad  AF.  Et  permutando  "  LK  ad  A)3,  ficut  KF 
yElem.  ad  FA.  Eft  autem  MD ad  M A,  ut  AK ad  A F,  hoc  eft,  dividendo  o  B A 
5  Elem  ^^'  QB^^^^^ca  erit  P  ut  LK  ad  AD,  ita  B A  ad  AM: 

i7.)ibr,  pi'oi"Je  q  c:^^""^ fub  L.K  &  M  A a^quale  fub  AD  &  AB.  Eft 
3.  Elem.  autem  ^^^^^  lub  K  A  &  M  A  icquale  fijb  O  A  &:  A  B.  .^qualia 
Vt  ^i-  ^'■^''.igiturluntbinaQ^afubLK,  MA  &  rubKA,  M  A,  hoc  eft,  — jlum. 
s.Elem.  fub  tota  L A  &  M A  binis  qI^^  fiib  A  D,  AB  &:  fiib  O A,  AB,  hoc  eft, 
l^Ehm      a^"*      tota  O  D  &  A  B.  Hinc  cum  quadruplum  fiib  L  A, 

Tp  /8.  ?rop.  M  A  vel  duplum  pi""^  fiib  L  A ,  M  N  fit  .Tquale  '  dirfw^renticr  Dwruin, 
aUx  partts,  ex  NC,  MC  :  erit  fimiliter  quadruplum  q^""^  fiib  OD,  AB,  velfiib 
v^^iraaat.  OD  &:  4AB  ctquale  eidem  difterentia?.  Quod  erat  faciendum. 

Idem  limiliter  liquet  de  quolibet  pundo  C  in  refta  F  G  C  afliim- 
pto;ut&  dealiisfiguris,  data  fpecie,fuper  MC,  NCdefcriptis. 

Eodem  modooperandum,  fi  diftercntia  □^omm^x  NC,MC  sequa- 
lis  requiratur  fub  data  4 AB  &  refta  MD,  qux  ad  alterutrum  da- 
torumpunaorum,utM,a  refta  CD  abfcinditur.nimirum  fipunftum 
Otantiim  coincidere  fingatur  pundo  M^jme  ulla  cpnftruaionis  aut 
demonftrationis  immutatione.. 

XIV    P  R  O  B  L  E  M  A. 

A  datis  duobus  punftis  M,  N  cxrra  pofitione  daram 
redam  lineam  OD  duas  redlas  lineas  infledere  MC,  NCs 
irauc^fiapundo  inflcxionis  C  agatur  re^a  C  Din  dato 
angulo  E  ad  pofirione  daram  OD,  eorum,qus  ab  inflexis 
fiunt  MC,  NC,  diftcrentia  fit  ^qualis  redlangulo  fub  data 
4AB&  aliaOD,qu2e  ad  datum  pun6tum  O  inpofitione 
daca  OD  ab  uJcimo  du^a  CD  abkinditur, 

Con- 
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Construfho. 

Junfta  N  M  fccctiir ,  ut  an- 
tc,  birariani  in  A  ;  funiptaquc 
A  B  xquali  ^'-^  parti  datx  rc- 
C\:x  >  invcniatur  ad  B  A ,  A  M 
5«'-»  proportionalis  O  F,  du- 
canturque  O  G  ,  F  H  in  dato 
angulo  £ ,  occuncntcs  pcr- 
pcndicularibus  AG,  M  H  in 
G  &  H.  Per  qux  fi  ac;atur  rc- 
flalinea  infinita,  3:  cx  punftis  N,  Mad  alic|uod  in  ipfa  punctum  C, 
extraCducanturNC,  MCjtum  CDpanllda  OG  vcl  F  H,hocclt, 
indatoanguloEtcritdit^crcntia  IL»«~"^  cx  N  C ,  M  C  xquahs  q»^ 
iiib  data  4A  B  6:  abfcilVa  O  D. 

DemonUrAtio  funcli  H. 

TunaaNH,quoniam        cx N H  » cxcedit        exMHqua-  ^f^^^-^'^  '* 
dratoex  N  M,  hoc  clt ,  ^P^OD^oex  N  A  vel  A  M :  fequitur,  cum  pcr . 
conftructioncm  B  A  ad  A  M  llt,  ut  AMad  O  F,  &  idcirco  cD»""^lub  g^^/,^. 
BA , OF  lit  jcqualc  D^^  cx  AM.  quod  ^ri""^  qI^^  fub  B  A,  O  F,  hoc 
cft,         fub  4  B  A  &:  O  F",  lit  xqualc  4?'^  [L^°  reftae  A  M,  feu  dilk- 
rcntix  Q»^*^  ex  N  H,  MH.  Ut  requirebatur. 

Demonjlratio  pnncJi  C. 

Demifsi  CL  pcrpendiculari  funer  N  M,  cum  '        cx  N  C  ma-  c  ^  Ccr. 
jas  fit  G^o cx  MC  duplo       lub  NM  5.  AL,  hoc  clt  <^^f-J^^^^^  ^^^^^  f  ^ 
AM  &  A  L;  &  B  A  fit  ad  A  M,  hcut  A  M  ad  O  F,  vcl  A  L  nd  U  D.  ^  ^^^^^^^ 

irro  <l  r-^^""»  fub  B  A,  O  D  XquCtur  cd'''  ^^^'  ^       ^  ^  '^^^"^^"^  d^i6.  Ithr, 

SruplS  rub  B  A ,  O  D,  hoc  °  fub  4B  A  &  O  D 

efequT^  aHub  A  M  6:  A  Lfeu  d.flcrcnt.a.  G-^  cx 

NCMC  Quod  cratiacicndum. 

rd.n  nm.I.cr  hquet  de  quolibct  punfto  C  m  -a^^G  C  H  ^^^^^^^ 
C  alTumpto ;  ut  &  de  alii. figuris data  fpcae fupcr  N  C,  M  C  dcicn- 
ptis. 
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Hinc :  ^ 

Comlufio    Si  ficpofitioncdata  reilalinea,  &aduobuspun(ftis  iti 
5^-^  Pwa-vcl  cxcra  ipfam  datis  dux  redas  linea:  infleaantur,  &  a 
fitiofiis.     punfto  inflexionis  ad  poficionc  datam  m  dato  angulo 
rc(fiaagatur  iinea,  qua:  ad  altcrutrum  datorum  pundo- 
rum  vcl  aliud  quodpiam  in  ipfa  datum  abfcindat  rectam 
lincam ,  comprehcndemcm  cum  alia  data  rcLtangulum 
arquale  iis,  qux  data  fpccie  ab  inflexis  fiunt :  punftum  in- 
flexionis  contingec  circumfcrentiam  circuli  pofitione 
datam.  At  vero  redam  lineam,  fi  diff^erentia  earundem 
fpccierum  fic  dido  redangulo  a^qualis. 
Quod  erat  demonftrandum. 
His  adde  duo  fequentia  Problemata. 

XV  PROBLEMA. 

A  terminis  A  &  B  data^  reda:  linex  A  B  duas  reaas  If- 
neas  infleaere  A  G,  B  G ;  ut ,  qua^  ab  ipfis  fiunt ,  habeanc 
ad  triangulum  A  G  B,  a  data  AB  &c  inflexis  A G,  B  G  com- 
prehenlum ,  rationcm  datam  R  ad  S. 

Sit  A  B bifariam fefta in E, & ex E  fuper  AB erefta perpendicu- 
laris  EF.Deinde  ficut  R  eft  ad  S,ita  fit  quadruplum  ipfms  EF  ad  EB. 

ConftrtiLfio. 
Defcripto  fuper  EF  femi- 
circulo  ECF,  apteturin  eo 
E  C  arqualis  E  B ,  &  ex  F  in- 
tervallo  FC  circulus  defcriba- 
\     tur.  Quo  fafto ,  fi  ex  pundis 
A ,  B  ad  aliquod  in  circumfe- 
rentia  punftum  G  ducantur 
/    reclx  AG,BG:  erunt,quseab 
ipfisfiunt  G^S  ad  Ai"'»  AG  B, 
ut  4EFadEB,  feu  R  ad  S. 
Qux  quidem  ratio  hic  non  mi- 
nor  requiritur ,  quam  qu^e  eft 
ipfius  4ad 
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VrAfArAtio  dd  dcmonJlrAtioncm. 

Dcniifsa  cx  G  fiiper  AB  pcrpcndiculari  G  D,  jundacjuc  FG,aga- 
tur GH  parallcla  AB-  Dcinde  Hat  FK  xqualis  F  H,&  Fl  jtqualis  FE. 


DcmonsirAtio. 

Quoniam  itaque  «  ex  F H  ana  cum  0"«  H  G  -^q"--;' ^^^(^Ji/tL"" 
n»aJ  FG  vcl  FC.hoc  autcm cum  D"ex CE  vclEB i>  f.t  a-ciualc  D-      „  /.^,. 

EF  •  erunt       cx  FH.HG,&  LBInmil  fumptaxqualia      «  ^^. 
Ff  Eft  autcm  <  D~™  cx  E  F  xciualc  D'°  «  FH  una  cum  C3  " EK.     >  E'''^. 
^.c  etiam  D''  cx  F H ,  H G ,  k  B  .qualia  crunt  ^^^  i:.!:'-" 
^v^^W^Y..  Undc ablato communi  D'° cx F  H  ,  cru.u  l..i..l.tcr 
eTc,u?D -  cx  H  G.  E B  vcl  A  E ,  E  D rci.quo  c,-^  H  E  K  a.qua  .a. 
E&m  «oHEK  vcl  1 H  E  xcjuak         E  H .  dempto  o^^^^^ 
n  ex  EH.  Scirca  ctia.n  D>»cx  AE,  LD  .xqual.a funt  O^E^'; 
°:i  ato  D-^EH.  Hincf.  utrinnuc  addatur  D-cx  Ll  1  vcl  DG. 

lr,.n"exAE  ED,&DG,f.mulfu.iipta,xqual.ao'''lLH. 
erunt}>D   exAr.,E.i^,cx       ,        „  /       '  AD.DB.unac/p.W.o. 
Ac  proindc  quoquc  coru.n  dupla ,  hoc  cl    ,  D   cx  A  u , 
cum      cx  DG  bis  fu.npto,  jequaha  duplo  d^-ILH,  hoc  clt,  o 
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fubEF&DG,quaterfumpto.  Suntautem  U^*  ex  AD,DBunacum 
47.  lil^r.  Qco  ex  D  G  bis  fumpto  ^  sequalia  D"^  ex  A  G ,  G  B.  ^qualia  igitur 
i.Elem,     funtbina  □«  ex  AG,  GB  redangulo  fubEF  &  DG  ^«'^iumpto.Sed 

ut  CD^""^  fub  E  F  &  D  G  4«^  fumptum  eft  ad  fub  E B  &  D  G, 
g^i. /i^r.tf.  hoccft,  adZii""»AGB,itaeft  g  4?^^  ipfms  E  Fad  EB.  Quareetiam 
JE^^^-       binaD^^ex  AG,GBadAi^«»AGB  erunt,ut  ^EFadEB.  Quod 

crat  faciendum. 

Idem  fimiliter  liquet  de  quolibet  pundo  G ,  in  circull  circumfe- 
rentia  aflmnpto ;  idemquepariter conftat  de  aliis  figuris,  datafpecic 
ab  inflexis  defcriptis. 

XVI  PROBLEMA. 

A  terminis  A  &  B  datse  reftse  linea^  A  B  duas  reftas 
lineas  infleaere  AE,  BE;  ut  eorum,  qu^  ab  ipfis  fiunt,  diC 
f  erenria  ad  triangulum  A EB ,  a  data  A  B  &  inflexis  A E, 
BE  comprchenfum ,  datam  habcat  rationem  r  adyT 

ConftruBio. 

Fiat  ut  r  ad  /,  ita  dupla  A  B  ad  perpen- 
dicularem  B  C.  Deinde  feda  A  B  bifa- 
riam  in  D ,  educatur  ex  D  per  C  reda 
linea  infiaita  DEC  Tum  ex  A  &  B  du- 
ftis  ad  aliquod  in  ea  punftum  E  reftis 
AE,BE:dico  difterentiam  U^-^^^^tm 
AE,  EB  ad  A  A  E  B  efle,  ut  dupla  A  B  ad 
BC,feu  utrad/. 

Demonfiratio  ^uncii  C. 

Jundla  AC,  cum  ^  □^""'ex  A  C  excc- 
dat  Qt^"  ex  C  B  quadrato  ex  A  B , id  eft, 
O^^fubdupla  AB  &  DB;hoc  autem  ^  ad 
Cpi""^  fub  DB  &  BC,  hoc  eft,ad  A  ACB 
lit,  ficut  dupla  A  B  ad  ad  BC :  patet  dif- 
ferentiam  D^orum  A  C,  CB  ad  A  ACB 
«ffe,  ficut  dupla  A  B  ad  B  C,  feu  ut  r  ad/ 
uti  rcquirebatur. 


a  f  47-  li^^ 

hpi.  ii^r.  6, 
Mlem.  A 
e  f  ^Mr, 


LOC  A  PlANA  RESTlTVtA.  ^^9 

VtmonltriUio  ^ncli  E  ,  ubrznmjue  fumpti 

Cum  A  D  fit  sccjualis  D  B,    iJcirco  A  1-  a:c]ualis    D  .  D  i  :  ciit 
^tum  ex  A  F    xqualc  G'*'     F  B  und  cum      B  D  F  c|unicriiimi>to,  ,^ ^  g 
feu,quod  idem  eft,  G"«"  cx  A F  majus  erit  rjo     F  B  quadruplo  q'*^  t/^;/,. 
B  D  F,  hoc  cl>>  D***  lubdupla  A  B  &  DF.  Unde  li  utnnque addatur 
G^^cx  FE,  erunt  bina  G'^  cx  AF  CJc  FH,  hoc  cil  P,  C^^"  cx  AE,  "la-  ^^^^  ' 
iora binis  G^'  ex  F  B  3c  F  E ,  hoc  cft,  ^  G^^ cx  LB  rcctangulo  fiib  du-  ^'^  ^ ^  ]^y^^ 
pla  AB    DF.Sed  ut  DB cft  ad  BC,  ita ell  ?  D  F  ad  FEj  &  pcr  conle- EUm. 
quens      "        D  B    F  E ,  hoc  cft   ,  A  A  E  B  ,  xqualc  CD^  llib     +  /i^r.<?. 
BC&:DF.  SimilitcriQ^^^fubdupUAB&DF  cftad  ^Jum fub  . 
B  C  &:  D  F,  hcut  dupla  A  B  ad  B  C.  Quarc  ctiam  excelVus  quo  Q^^^  g 
cx  AE  fuperat  □     cx  EB  ad  A  AEB crit,  licut  dupla  A B  ad  B C,  fcu  ,  g/^^,. 
ut  rad/*.  Quod  erat  ^acicndum.  ^  i.Ubr.c. 

Idem  fimiliter  hquet  de  quolibet  puncto  in  linea  D  E  alTumpto,  ^Uw. 
atquc  ctiam  manifeftumeft  dc  quibuflibet  aliis  tiguris,  datd  fpccic  ab 
LniiexisAE,BE  delcriptis. 

E  quibus  igitur  binis  Problcmaiis  conftat  fequcns 

pROPosirio. 

Si  a  tcrminis  datx  rcclx  lincx  dux  ic0.x  lincx  inflc- 
aantur  i  ita  ut  figurx  data  Ipccic  ab  ipfis  dcicriptx  ad 
triangulum  (ub  data  &  inHexis  comprchcnlum  datam 
habcant  rationcm  :  pundum  ad  inHcxioncm  comingcc 
circumfercntiamcirculi  politionc  ciatam.  At  vcr6  rcdam 
lincam ,  li  diffcrcntia  carundcm  figuratum  ad  diclum  tri- 
angulum  datam  habcat  rationcm. 

Quod  erat  demonftrandum. 


Oo 
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;3LfConJlru- 
Siioncm, 

18.  Ithr. 
5-E/em. 

\2.lthr.^. 
JElem. 

d  ^  17.  iibr. 
6.Elem. 

tpl.libr.  3. 
'Elem. 

f^^Mhr.  6. 


Ij^  gtam  Propofitionem. 

XVII  PROBLEMA. 

Extra  datum  poficione  circulum  CHD  punftum  in- 
venire  G ,  a  quo  (i  pcr  pundlum  incra  circulum  datum  A 
redaducatur  lineaGHAI,  circumfcrenciam  fecansinH 
&  I ;  ut  quadratum  linea;  A  G,  inter  h^ec  pun6ta  interce- 
ptx,  fit  cTqualc  reftangulo  IGH,  contento  fub  tota  fc- 
cantc  I G  &  exterius  aflumpta  GH. 

ConsiruBio. 

Dufta  per  A  &  centrum  B  refta  H- 
nea ,  fecante  circumferentiam  in  C  & 
D ;  fumatur  E  B  afqualis  B  A ,  fiatque 
utEAad  AD,ita  ADadDF.  Tum 
per  Fduda  F  G  aJ  angulos  recios  ipfi 
C  A  D :  dico,  fi  ex  pundo  aliquo  in  ea 
G  per  A  agatur  refta  GH AI ,  circum- 
ferentiam  fecans  in  H  &  I ,  □«um 
AGeifecequaleQJ^lGH. 

Demonfiratio  punfH  F. 

Cum  CB  fit  arqualis  BD5&  EB  jcqualis  B A  :  crit etiam  CE  ^qualis 
AD.  unde &  C  A  xqualis  E  D.  Porro  cum  ^  E  A  fit  ad  A  D,  ut  A  D 
ad  DF,  hoc eft, componendo  ^  ED  vel  C A  ad  AD,  ficut  AF  ad  FD: 
eritquoque^  CFadFA,ficutAFad  FD:  ac proinde D^"™ ex A F 
.Tquale  q^"  CFD.  Ut  rcquircbatur. 

'DcmonHrdtio  punili  G. 

Demifsa  ex  B  fupcr  I G  perpendiculari  B  K ,  fccabit  ipfa  ^  re ftam 
^Hbifariam  inK.  Hinc  fi  L  K,  utfupra,  fumatura:qualis K  A ,  erit 
fimilitcrlL  a:c]ualis  HA.  Dcinde  cum  ^  proptcr  fimilitudinem 
^iorum     j;^  AG  F,  BA  fit  ad  AG,  ficut  K A  ad  AF^  &  idcirco  E A  ad 

AG, 
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A  G,  ficut  L  A  ad  A  F :  erit  g  q  L  A  F  xqualc  cd'°  L  A  G.  Scd  pcr  g ^  t<^.  //^r 
conftruftioncm  E A  eft  ad  A D,  licut  A  D  ad  D  F,  hoc  eft,  pcr  1 2.  5  ^ «  6  EUm. 
Elem. ,  E  A  ad  A  D ,  (icut  E  D ,  hoc  cft ,  C  A,  ad  A  F  ac  pi oindc  ^  ^ ^ 
Q  E  A  F  xquale       C  A  D  ,  hoc  eft  » ,  q»^^  1  A  FI.  Quocirca  cum  ,  ^  ^H;,, 
QEAFfita?qual^oftcnfumQ*^LAG,idemqucllmilitcrfita'qua.  j.  £/rw. 
leQ^^lAH:crunt  ctianiQi^  LAG&:  lAHintcrfe.vqualia  Undc  i6.ltbr, 
ent  »^  ut  AG  ad  A  H,  ita  lA  aJ  A  L;  &:  diviJcnJo  ^  G  H  aJ  HA,  ficut  f-  ^^^; 
IL,  hoc  cft,  H  A,  ad  A  L.  Cum  igitur  G  H,  H  A,  &:  A  L  fint  5  rcdx 
nroportionalesjlicut  ctiam  FD,DA,  &:  AH;ilIic  autcm  IL  fit 
xqualis  H A,  ficut  hic  CE  aequalis  DA :  erit  (imiliter,  ut  fupra,  Q^'-*"^ 
cx  AG  xquale         IGH.  Quod  erat  faciendum. 

Idcm  fimiliter  intcUigendum  dc  quolibct  punfto  G  in  rciia  F  G 
affuaipto. 

Aliud  in  6^^^  Propofitioncm. 
XV III    P  R  0  B  L  E  M  A. 

Extra  datum  podtionc  circulum  DEinvcnirc  pun- 
£lum  C ,  a  quo  (i  pcr  pundum  intra  circulum  datum  A 
reda  ducatur  linca  CDAE,  circumfcrcnciam  fccans  in  D 
&  E  i  ut  quadratum  lincx  A  C  mtcr  hxc  punda  intcrcc- 
ptx  fic  xqualc  reilangulo  ECD,  contcnto  fub  tota  fc- 
cantc  E  C  &:  cxtcrius  alfumpta  C  D ,  una  cum  rcclangulo 
EAD,  comprchcnfo  fubduabuslntra  circulum  porcio- 
nibus  E  A ,  A  D. 

Conflruffio. 

Dufta  ex  ccntro  B  ad  pundum  A  rccta 
B  A,  crigatur  in  A  adipfam  pcrpcndicularis 
A  C  Dico,  fi  in  ca  cxtm  circulum  fumatur 
aliquod  punCtum  C ,  o'"'"  ^  C  D  una  cum 
E  A  D  clfc  xqualc  G^^  cx  A  C.  Quod 
crat  facicndum.  Idcm  (imilitcr  intcllige 
quolibct  puncto  C,  in  rc fta  A  C extra  circu- 
lum  alVumpto. 

Cujus  dcmonftratio  cx  6^«  2^^  ,  5^»*- 
31' •  Elcmcntorum  Eudidiocll  manifcfta. 
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Hinc : 

Conciufio  circulo  pofitione  datofit  datumpundum,perquc 

^tx  pyofQ.  ipfum  agatur  qua^dam  reda  linea,  &  in  ipfa  punftum  ex- 
fttioms.  tra  fumatur;  fit  autem  quod  fit  a  linea  dud.a  ufque  ad 
punftum  incradatumxqualeel,  quodat^ta&extrafum- 
pta,  vel  foli,  vcl  una  cum  eo ,  quod  duabus ,  qux  intra  cir- 
culum  portionibus  ,  continetur^punftum  cxtra  affum- 
ptum  pofitione  datam  reftam  lineam  continget. 

Et  fi  hoc  quidem  pundlumcontingatpofitione  datam 
redam  lincam,  circulus  autem  non  ponatur :  qux  funt  ad 
Dtrafque  pajrtesdatipun£ticontingcntpofitione  eandem 
circumfcrcntiam. 

Quod  erat  de&iionftrandun). 
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Sohiliftml  Atque  Ampliftmt  rrri, 

Ucmadmodum  intcr  complurcs  Mathcmaticc 
I  lacntix  partcs,  Gcomctna  rcliquas  fcrc  omnes 
uc  ba(is  luftmccita  ctiam  ih  ca  addilcenda  Grxcl 
olim  lummam  opcram  polucrunc.  Cum  autcm 
candem  limuU  ualiisrcicntirs  ac  artibus,L'licilucccllu,l"uo 
Idiomate  cxcrccrcnt,faclum  indc  quocjuc  tuit  ut.illias  uti- 
litatcm c  vcfti^io  dcprchcndcrcnt ,  tam  in  c.Ttcris  facilius 
addifccndis,cxcolcndil(];,  quam  in  rite  dirigcndis  artibus 
omnibusMechanicis,ncchonvariisinrtrumcniiscxcogi. 
tandis,quc  ad  quotidianum  ufum  fpcdarcnt.  Ei  igitur  par  ci 
qux  tradat  dc  Conicis  ScdionibuSjCUjus  ulum  cum  lon- 
gc  latcquc  ic  cxtcndcrc  agnofccrcnt,  maximum  rtudium 
adhibucrunt.  Intcr  quos,  quicx  profclVo  hanc  tradarc 
fufccpcrunt,  nullus  Euclidc  antiquior rcpcritur ,  qui  qua- 
tuor  hbros  ca  dc  rc  confcnplit.  Apollonius  autcm  poll 
unlvcrfahus  hxc  infpiclcns ,  cafdcm  Scdioncs  in  unoquo- 
quc  Cono  oftcndit ,  qui  plurimis  ingcniofis  &:  pulchcrri- 
misThcorcmatis  Conicorum  dodrinamlocuplcravit,^: 
Euclidis  Hbros  quatuor  adoclo  pcrduxit.  Qua  quidcm 
rc  fcicntia  hxc  incrcdibilc  incrcmcntum  ccpit ,  illcquc 
Inde  magnam  gloriam  conicquutus  cft ,  ita  ut  co  &c  fc- 
qucntibus  feculis  Gcomctrx  magni  nomcn  mcruerit. 
Scdcum,  injuria  tcmporis,  nullacorum  monumcnta  vcl 
aliorum,  qui  ipfis  poftcriorcs  funrad  nos  pcrvcncrint ,  auc 
faltcm  ;;quod  iciam)  publicc  cxtcnt,in  quibus  modus ipfas 
Scdioncs  uno  ductu  in  plano  dclcribcndi  oftcndatur  i 
quarum  tamen  dc(cripto  in  praxi  quotidiana  quam  maxi- 
mc  rcquiritur :  Id  ipfum  matcriam  mihi  fubminirtravir,ut 
idonca  inrtrumcnta  cxcogitarcm:  quibuiquc  modis  Co- 
nicx  lincx  Organicc  ,  &:  quovis  cafu  ,  in  plano  dcfcribi 
poircntjpcculiaritradatudcmonrtrarc  conarcr.  Qucm, 
primitias  ftudiorum  mcorum,  Vobis  Nobilil]imi,AmpIi(- 
fimiquc  Viri,  ofFcrrc non  crubui :  Vobis  inquam.qui  lcm- 
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per  cximii  fcientiarum  omnium  artiumque  liberallunt 
Mecoenates  excitiftis,  ac  etiamnum  ad  easpromovendas> 
atque  Academi^e  veftrx  ornanlentum,  curam  omnem  Sc 
fovoris  opcram  confcrcis.  Quamporr6e6protuliftis,uc 
illa  lingularis  in  lioc  appareac  ac  nunquam  non  laudanda 
fit,  quod  ctiam  Mathemacicas  artes,  exemplo  clarorum 
olim  Grqpcorum,  vernacula  lingua  in  Academia  Veftra 
doceri  volueritis^Bacavofque  &  aliarumlinguarum  lgna- 
ros  iis  imbui.  Magno  fanc  Reipublicae  commodojCom- 
munique  omnium  applaufu^lic  fcilicet  ipfe  ufui  publico 
tnfervianc,  nec  non  Vos  earum  fruclus  in  gubcrnanda 
Republica ,  cam  belli  quam  pacis  tempore,  ubique  fentia- 
ds.  Denique  quandoquldem  ,  defunclo  parente  meo, 
benevolencia  veftra  in  ejus  Ibcum  furrogacus  fui ,  ut  dif- 
ciplinas  hafce  publice  profiterer  ,  officii  mei  efle  duxl, 
grati  animi  aHqua  teftificatione  eidem  refpondere ,  S{ 
qux  inufum  publicum  meditacus  fum,  Illuftribus  Veftris 
Nominibus  dedicare.  Huncigitur  laborem  qualemcun- 
que  5  Viri  Nobiliflimi  acquc  AmpliflTimi,  in  cliencelam 
Veftramacclpiccbenignc;  quippe  qui  Vobis  omnianimi 
obfervantla  a  me  ofFertur ;  eundemque  accepti  beneficii 
gratitudinis  ergo  aulpiciis  Veftris  in  lucemprodire  finite. 
Quodfupereft,  Deum  Opt.  M  a  x.  rogout  vosinco- 
lumes  ac  feliccs  quam  diutifl^ime  confervec.  Dabam 
Ley da: ,  Kal.  Novcmb.  Anni  m  d  c  x  l  v  i. 

JSf^biliUtibfis  atque  Amplitudinibus  VcHris 
devotiJJimHS. 

Fr,  aScHOOTEN. 
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AD  LECTOREM. 

r  j4  NT r M  incremcntam  Geometria,  ,  amiee 
Leciory  ex  Conicorum  dollrina^  poJlcjHam  Veteres 
( ti  feduio  incuhuerunt ,  accepertt ,  (juantarjue  ipfi 
dignitas  accefieriti,  partim  eorum  monumenta; 
partim  rerofin^uitris  eorum  ufui  te[iantur.  Interquos^  qui  id 
fftnt  aggreft  yKul!:i6  Euclide  prior  repertttir:  qut  Conum  ex 
circumzoluttone  Jriangtdi  rcciangultdefnivtt,  manentettno 
eorumt  rjud  circa  reclum  anqulam  funt ,  litere  :^Atuens  pr^. 
terex  tres  Conorum  dtifcrentes  fpecies  ,  jcctmdtim  tripliccm 
angulorum  ad  i^erticem  dijferentiam  :  detnde  vero  untim- 
gttemque  horum  trium fecart  plano  ad unum  Cont  lattfs  rccloy 
nnde  tres  ill^<  ut  Coni  rechngult ,  cbtufsngult ,  &  actttanguU 
feciioncs  deduxit.  Veritmpoflea  {^pollontus  tiniverfiliits  Co- 
num  defintens  ex  converfione  rcctx  lincA  indefinttx^  circa 
Circuli  ctrcuniferentiam ,  tranfeuntis  continuo  per  aliquod 
punclum  in fHblimi^  quoufquead etim  locttm  redeat^  a  quo  mo  - 
wri  coepit :  untverse  infpextt  in  omni  Cono ,  tam  recf o  quam 
fcaUno,  unamquamque  tritim  prAdtcl.\rum  fcclionum  inve- 
niri ,  pro  diversa  ncmpe  plant  fecanti)  in  Cono  contemplxttO' 
nc.  ^iporro  ante  nommatas  ficliones ,  rectanguli  quidem 
Ccnificltonem  Paraholcn  ,obt4tfanguli  Hypcrbolen  ,  acutan- 
fuU  vero  ElUpftn  appellavit ,  ttnictiique  ex  hifie  trtbti^  ab  alt- 
quo pfoprio  acctdente  ejttfmodt  nomen  imponcns.  Vt  quiUbet 
ex  Uhrisejtts,  qui  Conica  FJemcnta  infiribuntttr .addifiere 
potefi.  ^ortim proprfniones,  quantum  iis  ad demcnfiratio- 
ncm  indtgttimm ,  ecrttm,  qux  hoc  tractatu  affcrtintur.,  citavi- 
mus.  Caterumy  qujr7fopcre  tlU  h.tc  in  parte  Geometriam  di- 
tarit  ,  qttantaque  cjhs  tnventis  prd/lanfijfit?/x  huic  fiientid  ^ 
dignttas  accefjcrit ,  vix  dtcipotefl.  Hic  numque  Eucltdfis  /i- 
brosqttatfior,  eadere  confirtptos,adocto  perdf4xit.  Etqu  tm^ 
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'vis  dolenhm  fit ,  (juatuor  dtmtaxat  frimos  ad  nos  haEienus 
fervenijfe ,  atque  reliqui  quidem  temporis  injuria  periijfe  vi- 
deantnr ;  futurum  tamen  conftdimus  ut  eofdem ,  ex  genuina 
ArAhum  verfione  Latine  redditos ,  Ftr  Clarijfimtis  D. Ucohus 
Colm  haud diutius  defiiderari  fmat :  quamfrimumaliooperey 
cujHS  editione  imprafentiarum  diftinetur  ,fuerip  defun^m. 

Verum  ut  ad  ufum  harum  Sefiionum  accedamus ,  oftenda- 
mufi^  ad  qu^  earum  deficriptioin  plano  defierviat  :ficiendum 
primh  e(i,  eamin  Geometria  ad fiolutionem  Solidorum  Prohle- 
matum  adco  requiri ,  ///  quemadrnodum  illa  filvi  nequeunt^ 
nifi  in  conUrjuciionem  adhtheatnr  aliqua  trium  Coni  SeBio- 
numfiupra  di^larum  \itaetiam  earum  deficriptionem  nequa- 
quam  ihidem  negligere  decet, 

^lmd  vero  ad  Opticam  Juamdtfiftmam  CMathefeos  par- 
tem  attinet^  quAcj^  pr^ter  Fifium,  Lucem.Vmhranh  &  Co- 
loresy  ohje£lornm  quoquediverfias  apparentias  contemplatur^ 
ac  earundem  rationes  reddit :  confiiderando  videlicet  ea  infi- 
nitis  radiis  ah  ohje^oprodetintihtis  conff  ici,  qui  in  oculo  fitmul 
conveniant :  §^am  opportunum  fiit  illic  Conum,  Conicafique 
Se^iones  animadvertere ,  cuivis,  qui  Circulum  pro  ohje£to 
acceperity  judicandum  relinquo. 

^odfi  Opticam  penitius  perf^iciamm  ,  eamqtieporro  ut 
fit  fiihdividamm  in  Catoptrtcam ,  Dioptricamy  &  Perfpe^i- 
vam  ,  multo  magis  Conicortim  fireqnens  tfius  elucehit. 

Nam  quod adCatoptricam (peifat.quoniam  illam  novimtis 
occtipatam  cfife  in  imaginibus,  qudin  fpecttlis  per  reflexionem 
radiortim  in  noftros  octtlos  fiunt  .expltcandis  \  Cumqtie  in  ea 
pr^tereafpccula  efficereconemtir.qtumiros pr^heant effecit^^-, 
Sicuti  qnorttm  henefcio  Iticente  Sole  aliqnid  accendatt^r,  vel 
qtiihus  lumen  altcujm  candeU  mirahiltter  dtffundatur :  an 
non  necefiariam  planeadhoc  Faraholes  ac  Hyperholes  defcri^ 
ptionem  tinufiquifiqtie  agnoficet  ?Stquidem  ejufinodi Jpccn/a  di^ 
lldsfigura^  omntnoreqtiirunt  ?  ^cmadmodtim  qtiocj.  Hyper- 
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hoU  cxi^i/ur  ad  rAciios  e  divc>(is  lccis prodetintibus  ununi 
puricJnm  congrcgAndoSi  EllipfiS  vcro  ut  qui  cx  nno  puncto  i  c* 
niunt  rurfus  tn  altudrcflcilAntur punffum,  quidcm  non 
folum  vArioJiniinfcrvirc qucuntyycrhm  ctiam  flimmA  cum  vo- 
luptAtc adhibcri  ad prodtgiofdsrcru  imagincs  rcpr,tfentandaf. 

Tdccho-nc  Dioptricam  ?  qujt  non folum  hoc  halct ,  ut  fnc 
ei  njitd  ratio  >  ut  &  ^«^/i  Colorum  minimc  cxplicari  va- 
katyfcdctiam  hoc  fibt  vcndicat.ut  vitra  comburcntia  cffcerc 
nos  doccAt\ncc  r^'^  alia  ^quibus  radit  divcrfimcdc  detjrquc- 
antur^  Cr  tamtubls  OpticiSy  qiiam  vario  modo  vifum  ^uvan- 
tibm,  tnfervisnt :  Non-quid & ad  i^/a  Conicarttm  Scclionum 
dcfriptiouttlis  dicetur:  cumcjufmodivitra  informcLm  Elip- 
fisacHypcrhoU  cxpolicnda  cjJc^Dioptricanobis  dcmonfrct,Dc 
qua  rc  Dtoptrica  Nobilijflmt  Cinijftmiquc  J  ni  D.  Rcnati 
dcs  Cartcs  confult  potcst  i  tn  qua  mtra  brcvitatc  fubtibffme^ 
quxcunquc  dc  rcflcxiontbtis ,  rcfiacliontbns  .cxtcrtfquc  rclus 
ad  perfccitonem  vifus  pcrtincntibitSy  intcliigi  pojfunt,  perfc- 
quttur\  crquxdc  rcjractionis  lcgibtis  antcfucrunt  dcftdcratJy 
flanefcrfecit,Inquapartefprxtcreacxpcctcs,quaCld*iJfimtdS 
4C  Subtiltffimtis  Ftr,  D.  dc  Bcaunc,  Conjiliarius  BUfcnJis.pofl 
excogitavit,  ncn  vtdco  quid  in  hocgencrc  ampltus  rcqutrds . 

Opticd  colophoncm  addit  Pcr(}etliYa  ,  qu.t  non  moJo  ad 
contcmpUttoncm  objcclt  pcritnct  ,  vcluti  Optica ,  fcd  ad 
ipfam  figuram  apparentem  in  pUno  dcfcribendi^/i-..  J^^c- 
circa  dubttart  nequit ,  auanto  cum  compendio  O^ganica^  o- 
nicaruw  Scclicnum  dejcrtptio  tn  Circulorum  projcclionibtis 
infiitui  poftt :  quandoquidem  projfcfionem  i/Um  ncn  nfi 
gliquam  cx  Contcis  Sectionibus  exisUrc,  manijcfium  cfl .  C^- 
tcrHmquAm  crcbratbidcmftt  pra  aals  Ellipfeos  dectn  tnatto, 
ftcmtnt  ambi^cndum  puto  ,  qui  rUntf}hxria  fibt  pararc  iin^ 
quam  tcntavcrit,  Ita  ut  hoc  fccub ,  obpcculiarc  C ontcoruni^ 
Jludium,  Opttca  quoque  adfasitgium  pcrducla  vtdcatur,  fum. 
maqiic  cjus  pcrfcclto J}cranda  fttji  reliquos  Conicorum  libros 
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Nohilijpmi  ac  CkriftmiFiri  D.  CUudii  MydoYgti,  in  Fran- 
cia  Picardi^  Shbnftoris,  mc  non  Conica  Acutijfimi  Viri^  vJes 
Argues,  ah  iis  inipetrcnjiis. 

2ione(f  (jttodmulta  dtcam  deGnomonica,  cnjtts  tottimfLr' 
mc  ncgottttm  in  defcribendis  Conicis  Se^iionibus  confiftit.ctim 
Scl  tbidem  convcrfone fdcjtfotidie  nobisConum  referre  sta- 
tttaltiY ,  quem  Coniim  Luminis  appellamfi^y  cujusqnidem  bafts 
Circiihi>s  eH  qtiem  defcrthit\  vertex  aiitem  apex  gnomonis\ 
ipftim  vero  Sotarium  planum  SeCtionis  Coni ,  priori  oppofiti^ 
qtii  Conus  VmhrcH  vocatur.  Ita  ut  Itnex; ,  qua4  in  eo  extremi- 
t^ts  ttrhbr^gnomonis  feu fylifingidis  diehus  drfiribit ,  reproL^ 
fentent  firrjper  aliam  atque  aliam  Coni  Seclionem  ;  prout  ni^ 
fiiirurn  Sol  alium  aliumqitc  gradiim  Ecliptic^  quotidie  per" 
amhulat  5  ut  etiam  pro  dtverfa  Sphar.^  confitttitione ,  nccnon 
'varioplaniHorologiifitu.  Vndefit  tttarcus  dturni  .fgna  Zo- 
diaci,  Parallelt  Ctvitatum  Latitudintimre  Circulificui  etiam 
f  aralleliHorizontisfcu  CirculiK^Almucantarath ,  omnesirL.. 
Seclioncs  Conicasfint  confignandi  ytotumqtie  fcrc  ootis  abiis 
defirihendis  pendeat. 

Stiperesi  Mechanica ,  quA  artium  CMathematicartim  qtiafi 
cxegefs  eft,  cum  insirtnnenta  fabricarc  doceat ,  quorttm pr^i- 
dio  id ipfim ,  qttod  cAterA  htiju^s  Scientia partes  confiruendtim 
nobisfuppeditant ,  exequi  valea^nus .  y4d  quam  igitur  Orga- 
nicam  Conicarttm  Seciicnum  dcfiripticnem  non  immertto 
refcras.j^tiocirca  hacinpArtelahorandttmmihiqttoque propo^ 
fui,  unde  reltqudt  commoditatis  aitcujui  poffntparticipcs  red- 
dt,  atqtie  adfinem  optatum perduci.  rrjtfcrtim  etiam  cttm  oh- 
fcrvaffem  harum  Uneartim  dcfcriptionem  Organicamin praxi 
qttot/diana  tfitm  habereuberrimum,ut  archttecfis,  lignariisy 
cxmhariU  in  extrttcndt^  typis  Itgncisjapideis  fornicibtts  tcm- 
florum,^dificiorttm.pcntium,porticftum  cellartimfipinen^ 
dis  requifitos.  ^erNadmodum  etiam  dtatretU  in  tcrnandis 
fluteis ,  nccnontopiariii  in  dtverfiimode  concinnandispulvtU 
lis  inhortOidrc.  •    ^  cum 
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Cum  ergo  ad  fdm  mrtlra  rjegotid  Covicarum  S<ctiofJnm  in 
fhno  defcriptio  utiUs Jit^quid  mirumfi  vcl  ab  ultimd  antitjui' 
tate prdjfantfjjtmi  Mathcmatici  Coniccru  do^rinam  adeo  fe- 
dulojibi  excolendam  duxerint.  fcmpcrj,  ei ,  pr^cipue  vcro  bcc 
erudttojeculo,  acctjj/  )  novafact  x  fit  ycrhmquodmirandum 
mthi  vtdetur^  cjl,  cjuod  ncmo  hactcntu  {quodfctam )  Spjrtr,m 
kancfibi  ornsndjfuf  epcritjtt  nempe  aliquis  tnventtis  fucritj 
quide  Organica  Contcarum  Scfhonum  in  pLino  dcfcriptione 
traclatumconjirtberejit  aggrefJiiSyeamqtteejuoviscafitdcmcn' 
Jirare.  J^uod cjuidtm peruttle  futttruw,  vcl cx co  dcprehcndi 
pot/fitytfuod cafufttennt  inventi  quidam  modi.quoiu  tn  qtto- 
ttdtana  praxi  non parvm  efi  tifusiquos nofiris  intcrfcrere  qttcrj, 
Uhtiit^ne  ahnndequrfptam  quod huc  fpccfat  htheret  quodpetc- 
rct.c^qrtod non pojfimus  hac noliraopellatpftfuppcdttare,  ia- 
teor  me  Ugtffe^  Francifcum  Agutlljnittm  in  cintino  habntlfe  Ott 
ipfemet  fcrtbit)pectAtaremtractatii  hac  dereinflttuere\V€riim 
morte  trjiventtti^opits  imperfcflhm  reliqtnt,  Novi  infuperin- 
geniofijpmum  J'trum  D.Otterummulta  fliperhacre cxcogitAf 
y?5  fedncQ,  ille  qusntitm  miht  innotutt^publici  juris  quidquarn 
fecit.^luod Mttcm  attinetad methodum.quk  hxlinex  inplano 
perpnncia  dcfcrtbuntur,  dequa  Clarijfrmtt^  D.Mydorgtus  tctii 
librum  ccnfcripftt ,  tlla  quidem  ,  quum  ipfx  majoriformk  fun$ 
exhtbendxuttnpariettbu5,caminis,pavtmentis,horti'^(S^qua- 
les  vulgo  in  Gnomonica  cy  Mech.:ntca  requtruntur  ^non  itque 
faciltiu.i  atq^  Organicafuccedit.  Prout  hoc  kprimo  Itminedt'^ 
gnofcere  Itcettn  Sciothericis  hocpacio  conflruclb  ,y?  notemus 
qu.im pcrperam plerumcj.  tpf^  defgnatx  fuerint:Jiqtitdem  me- 
thodu6  tlU  f^pius  ibidem  iteratam  pttnClorum  invcntionem 
atg,  manuscxercitatx  fjlertiAmrequtrit^ncc  ncn  utprxtercay 
ad  ex,iCtaope>  is  exegcjin,natura  earundcm  Itnearnrn  :n  apcrto 
fit,  Qfioduti^  in  Ortjanica  mcthodo  locum  non  habet :  quippe 
qt'A  Itneas  tllas.,multtfari<im  iterata  cpcra  vixdum  acqutfttiU^ 
fua  qujji fponte  uno  duciu  continuoob  oculos  ponit. 
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rlacuit  porro  pr£  c^terls  Is  modm  Organicu^y  qui  e  motu 
implicato  originem  ducit^  eo  infuper  hahito^  quo  line£  cir^ 
cirjo  in  cumfinem  extruch  dcfcrtbantur.^uoniam  ibi  eafdem 
lineas primhm  defcript.ts  haherc  oportct ,  ut  circino  adfixA  fi^ 
milium folummodo  defcriptioni  infervire  pojftnt. 

PrAterea  cum  ratio  ducendi  lineas  re£las,  qu£  curvas  hafce 
in  qtdbitfvis pnn&ls contingant,  in  indagandaobjefio^um  va- 
r/a  apparentia  ad  Catoptricam  Dioptricam  fummopere  ftt 
neccjfaria ;  placuit  quog^  poft  ipfxrum  defcriptionem  in  Scholiis 
de  iis  breviter  trailare  ^  ///  &  de fpatits  quiZ  includunt :  quan^ 
doquidcm  cogmtioillaad  centra gravitatum  eortindem  fpaci^ 
ortim  in  venienda plurimum  condncit.atcf^  una  abaltera pendet. 

Dcniqne  ne  quid  dceffet ,  quod ad  hanc  materiam  (peciare 
videretur.fibjecietiam  relationem^quam  irjterfehabentfpa- 
tia  quxcfinque,  rectls lineis  curvis  Conicis  comprehenja.  In 
quorum  demonflrationibu^s  Leciorem  monitum  veltm.me  bre- 
vttatis  causa  mcthodo  indivifihilium  ,  quam fubtiltff  mus  Vir 
Bonavcntttra  Cavalleriu^  inivit.futffe  innixum :  Itcet  id  alid 
quoque  ratione  exhibere  potuerim, 

J/iarum  autem  /inearum  curvarum  fperiori<  generis  de- 
friptionesquodattinet,  easin  medium  afferre  nonfttit  noflri 
infHtuti : cu?n maluerimus  meritoeximits  Vtris  D.  des  Cartes^ 
-D,de  Fermat.Scnatori  Tholofiino,cr  D.Robervallo^Mathema^ 
tum  tn  Academia  Parifcnfi  Regio  Profefori^relinquere.  ^ui 
praterea  earumtangentes,  quadrationes.c^centra  invenere^ 
qutbiis  Geometriam  mirifce  dttare  valeant ,  &  {meojudicio) 
vixlucc  vtfiraftnt.nifi  Philomathcmaticoru  precibt^s^per' 
fudfiontbmab  iisin  Retpub.  Ltterart^  bonum  extorqueantur. 

Hasigiturprimitias  laboris  noHri,  amice  LeBorJigratas 
tibi fuiffe  acceperimus,  animunohis  addes  ad  ApoIIonti  de  locis 
pkni6  Geometriam^aliofj^  traiJattt^s  breviy  Deo  volente^  eden^ 
dos\  dradea^quA  circa  optimam  muniendirationemmeditari 
cocpimus^  abjolvenda,  Hisinterim  jrttere^  eaqtiein  tifum  tuum 
converte,  Vale.  F  R  A  N- 
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De  recfis  lirjcis ,  qux  in  fUno  ex  motu  implt- 
CAto  defcrtbuntur. 

N  phno  quocunquc  concipiatur  rcgula  AB| 
*  niobilis  circa  punctum  fixum  A  ,  atquc  alia  re- 
I  i;ula  CBD  huic  quidcm  anncxa  in  pundtoB, 
)  (]ux  circa  illud  in  codcm  plano  convcrti  pofTu  : 
^  Ihtuanturautemintcrvalla  A  B,CB*5c  BDin- 
tcr  fexqualia. 

I  Dico,ii  fcratur  punftum  D  in  rcda  linca  tranU 
cuntc  pcr  A  ,  ut  A  D ,  pundhnn  altcrum  C  mo- 
tu  ifto  in  codcm  plano  ddcribcrc  lii.cn-n  rc.tani ,  priori  A  D  pci- 

pcndicularcm.  n-  i  xi 

Intcllicaturcnima  punCtoCaJ.pur,.uiin  A  ixaa  hncacnc dudta 
ACQuia  ioitur  trianouli  ABD  htcra  A13,  B  D  funt  .xqualia ,  ^  crunt  -^^^^5  Pr;.., 
ctiam  anculi  B  AD,  BDA  intcr  fc  arqualcs.  Eodcm  m( 
intriangulo  ABC  lataa  AI3,  li  C  acjualiafunt, cuiiu qm.qnc nn- 
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guli  A  C  B ,  BAC  inter  fe  a^ualcs.  /Equalis  igitur cft  ansulus  CAD 
c^j2PW«/duobusanguIisBCA,  ADB.  c  Suntautem  trcsanguli  CAD,BCA 
&ADBduobusredissc]uaIes.  Redusitaquceric  angulus  CAd' 
Cum  vci 6  conftct, inutato fitu  punfti  D  in rec^ia  AD,  nnitari  (imul 


fitunipuncti  C;  atque  in  omni  alia  conftitutioneinftrumcntiidcm 
,M-orfus  fcmper  demonftr^ur,  quod  attinet  pundum  C :  fenuit ur  r^- 
das  omnes  dudas  d  .p.,nais  intinitis  C  ad  p\,ndum  A ,  redo  cum 
A  D  angulos  cfhccre.  Scd  cum  redi  omnes  anguli  inter  fe  flnt  ^equa- 
les  non  potcrunt  ejufmodi  rcdx,  .\  pundis  C  ad  pundu.i  A  dX  " 
n.f.  eundcm  angulum  confiuuere ,  l!cc  eft,  redi^onm «^C  d  A 
cduda-  unameandc.,,quecfficientredam  lineam.  Qnde  licjuetpun- 
doDmotoperrcdam  A D , altcrumpundum  Cfuo  etiam  „:otu 
m  plano  dcfcnbere  rcdam  lineam  C  A  ipH  A  D  in  pundo  A.pe  pen- 
dicularcm.  Quodcratdemonftrandum 

Statuatur  ..utcm  rcgulam  A  B ,  cjua:  mobilis  eft  circa  pundum  A, 
non  ampi.us  fibi  pu.ido  B  an.iexam  habere  .eaulam  CBD  fcd 
mangulum  C  B  D^utroWs  criire  C  B,  B  D  ipli  A  le?^^^^^ 
ca  ,num  fuum  vert.cem  B.mvariato  manente anguio,  mov  rLueat 

Dico  rurfus .  fi  fc.atur  pundu.n  D  in  rcd.riinea  A  D,  Jtcrum 
puijdum  C  .Hotu  .fto  m  plano  defcribere  redam  lineam,  cfficicntcm 
f  ,  ^  ^"S"!^  «bhquos ;  cjuorum  quidem  acutus  arciualis  crit  fub- 
duplo  angulo  D  B  C , .p.  ,n  triangulo  fub  xqualibus  Lteribus  DB, 


Cum 


3oy 

Cum  autcm  pun- 
ftum  D  in  rcdla 
A  D  fcrri  conci- 
piatur  ad  utram- 
cjue  partcm  pundi 
A,  atqucindc  pun- 
ftum  Cfitumquo- 
cjuc  fuum  fuiuil 
mutet :  vario:  ex  co 
oriuntur  inlkumc- 
ti  conftitutioncs , 
qux  fccundum  ca- 
fuum  fpecies  funt 
confiderandx,utex 
iisdemonftratio  u- 
niverfalis  cliciatur. 

Intclligatur  ita- 
cjue  inftrumcntum 
inqualibucritcon- 
flitutionc,&:  apun- 
ftoCad  Aredali- 
neaeiVcdufta  AC. 

Quia  igitur  tri- 
anguli  ABDIatera 
AB,  BDaqualia 
funt,  ^  crunt  quo-      ^  Prhnk 
quc  anguli  D  A  B,  E^^w. 
BDAxqualcs.Ea- 
dcm  ratione,  quo- 
niii  trianguli  ABC 
latcra  A  B  ,  B  C 
nualia  funt,   crunt  c  ^  s  Trimi 
iHJcmanouIiCAB.  E^''"- 
BC  A  arqualcs.  a 
yEqualis  igitur  dl 
anguIusCADduo- 
bus  angulis  B  D  A, 
ACBinI,n,IIU^: 
IV 
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IVfigura;  /S  atm- 
V  &  V  I  hgura. 
a?c]ualis  angulo 
E  D  A  derrafto 
anguIoACBjyin 
Vjlvei6&  VIJI 
figura  a^qualis.an- 
gulo  aCB  mulra- 
toangulo  BDA.  f 
Quoniam  autem 
in  1  &  II  figura 
duoanguli  D  CB, 
BDCcum  angulis 
BDA,ACB,(xid 
eft  ,  cum  angulo 
C AD,  una  cum 
anguloCAD  duo 
bus  rediis  fint  x- 
quales;  iidemque 
duo  cum  angulo 
etiam  DBG  duo- 
bus  recSis  xcjuen- 
tur  :  liquetin  I& 
II  figura,angulum 
DBCanguliCDA 
duplum  fore. 

Sed  cuminlll 

6  I V  figura  g  an- 
guliBDA,ACB,« 
fcu  anguIusCAD, 
una  cum  angulis 
CAD,DBCc]ua^ 
tuor  reftis  cequa- 
lcs  exiftant;angu- 
li  autem  D  C  A, 
ADCcum  angu-  ^ 
lo  C  A  D  duobus 
rectis  a^quentur: 

erit 
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cntangulusDBC;rc]iialisanguIi.s  DCA,ADC,bis fimul  fumptis.  ^  I);3^P-W 
At  vero  quoniam  tnanguli  D  A  C  angulus  cxtcrnus  C  A  t> ,  duobus  ^^^'^- 
intcrnis&oppolicis  DCA,  ADC  cll  a.\]ualis :  ctit  quoquciniII& 
IV  tigura  angukis  DBC  anguli  acuti  C  A  t>  duplns. 

Porro  cum  in  V     V I  Hgura  »  anguli  duo  D  C  B ,  BDC  cum  an-  siFrlm 
gulo  B  D  A  dcmpto  A  C  B,  3  cjui  cft angulus  CAD,  una  cum  angolo  EUm. 
C  A  D,duobus  rcctis  lint.rcjualcs  ;  iidcmquc  duocum  anguloctiam 
D  B  C  duobus  rcftis  xqucntur :  Iic]uct  pariter  iu  V  &:  Vi  hgura  aii- 
gulum  DBC  anguli  C  A  D  cllc  duplum. 

Dcnicjuc,  in  V 1 1  ^  V I II  figura,  ^  quia  duoanguli  D  CB, B  D  C  ^^.'-^rJtr^ 
cum  angulo  ACB  fublato  ci  BDA,  y  qui  cftangufus  C AD,  iina  cum  ^'^^' 
augulo  C  A  D  duobus  rcCtis  lunt  arquales;  ac  iidcm  duo  cum  angulo 
ciian»  DBCduobus  rcdis  xquentur;  manitcflum  iimilitcr  eftin  VII 
&  VIII  ngura  angulum  DBC  anguli  CAD  dupUim  forc. 

Prarterea  concipipotcft  ejufmodi  conftitutioindninienti.in  qua 
AB,BC  (ficutinIX&:  Xtigura,)  fiveetiam  AB,  BD  (nt  inXI  &  XII 
figura,;  indirechim  jacent.  Rurfusenim  (ict  utangulus  DBC  anguli 
CAD fit  duplus.  ^.-Fqualis  cnim  cll  in  iX  C^X  hguraexternus  anguliis  Ij:  ^2  Ttml 
DBCirianguli  ABI>)duobus  internisoppolitis  &:  .rqualibu*  angulis  ^^^^' 
DAB,  BD A,  ac  proindc  anguli  D  A  B fcu  CAD  duplus. 

In  XI  vero  &  XII  figura    angulus cxtcrnus  D B  C trianguli  ABC  ^f^r^^^' 
duobus  inrcrnis  &  oppodtis  arc^ialibus  angulis  CAB,  BCA  xqualis 
cft ,  X  idcirco  ipfius  C AB  feu  CAD  duplus. 

Nihil  dico  de  ea  conftitutionc  inftrumcnti  9  ubi  A  B ,  B  C  prorfus 
coincidunt :  perfpicuum  cnim  cft ,  pundum  C  tum  caJcrc  in  pun- 
clum  A,  ut  in  XIII  &:  XI V  hgura  apparct. 

Qunpropter  punftumCin  qualibet  inftrumenti  conftitutione, 
cxmoiu  puncti  Dpcr  rcciam  A  D ,  talcm  accipit  fitum  ,ut  qiixa  C 
ad  A  reda  ducitur  cum  A  D  fivc  fupracam  li.e  infra  faciat  fcmper 
angulum  fubduplum  alTumpti  anguli  CBD.  Cum  autem  duo  illi  nn- 
guli,quifupra  &:  infralincam  AD  tiiint.  ad  pundum  A  tanquam  vcr- 
uccm  ,  intcr  Cc  xqiiales  exiftant,  ^  pro  duobus  cruribus  Iiabcant 
imam  Jineam  A  D  :  •'^ctiamdiiofcliquacniraunalincacrunr.  Cum-  i^^^corjvff- 
cjijcpunctum  C  reperiatur  pcrpetuo  in  liorumaltcrutry  :  ncccllccll:  Pri- 
cjufdem  moiu ,  puncti  D  motum  fcqucntc ,  rcihni  lineam  in  plano  £.>w. 
ifcribi.  Ut  erat  dcmonftrandum. 

Qq  1  Scien- 


De  Organ.  Conic.  Sbct. 

Sciendum  tan^ 
dem  eft ,  nihil  ro 
ferre  adquampar- 
temredgBCcon^ 
cipiatur  triangu- 
lumBDCj  utex 
fiant  qu2e  propo- 
fita  funt.   Si  au- 
tem   in  alteram 
partem  reftse  B  C 
idem  triangulum 
inteIligatur,quod 
quidem  fiet  fume- 
do  illudpunfto  C 
moveri  per  reftam 
AD  :  redaAC 
aliam  tunc  quo- 
que  ad  punftum 
A  pofitionemob-^ 
tinebit.  Sedneo- 
piis  fit  nova  id  o- 
ftendere  demon- 
ftrationejfatiseffe 
duximus  fecudum 
eandem  hypothe- 
finconfimilesom- 
nes  ejufde  inftru- 
menti  conftitutio- 
nes  exhibere ,  eaf- 
que  fimili  chara- 
(^ere  infignire  , 
cjuibus  fuperius 
deraonftrata  com- 
muniter  applicari 
pofTent.  Cum  alia 
nulla  difFerentia 
hic  videatur  ad- 
verteda^nifiquod 
pun- 


IK  PLAKO  DESCRIPTIOME.  JO^^ 

punftiimfupravocatum  C,  hic  nppclletur  D  ,  i^quod  ibi  dicebatur 
D,  hic  a  nobis  nominetur  C.  Ita  ut  lupcrvacancum  fic  plura  fupcc 
bac  rc  in  nicdium  atferre. 

C  A  p  u  T  II. 
Dc  cllfpftbu^y  qnx  cx  motu  tmfUcAto  in  fUno  circd  axesfcu 
cxtrcmas  dtxnictros  dcfcribuntnr, 

REvertorjam  ad  primum  inftrumentum  fupradcfcriptum ,  hoc 
cft,  concipio  ruilus  in  plano  quocunque  rcgulam  AB,  mobilcm 
circa  punctum  tixum  A,atquc  huic  anncxam eirc  aliam  rcgubm  BtD 
in  pundo  B ,  qux  circa  illu J  m  codcm  plano  fHiulitcr  urcumagi  pol- 

i  '  ^ 


1 


.••  Y 


..d  •■■  V 


fit.  Affumarur  rritcrca  in  B  D  ciuodvis  piinaum  E  intra  punrta  B  & 
D  fivcetiamin  caproduaaultraD.  Sit  autem  BD  ipl.  AB  icpalis. 

'Dico  fi  fcratur  punch.m  D  pcr  rcftam  lincam  A  D,  punau.u  qui- 
dcm  E  motu  ifto  in  eode.ii  planodcfcnbcrc  ellipf.s  c.rcumkrc.u.am; 
tuiusccntrumeftA-,&  axis  tranf/erfus.Tqualisdupl^  compol.txcx 
AB.  BE;  at  vcrb  axis  rectus  icjualis  duplx  DE.Hoc  autcm  cft  often- 

Q"uoniam  enim  A  B  mobilis eft  circa  A,  .....nifcnum  cft,  fi  fuma- 
tar  quodlibet  punftu.n  in  A  B  vcl  in  ipfa  produaa,  cjuod  i...u.l  cu>» 
ea  moveri  intelligatur  circa  A.  illud  ipfum  dcfcr.bcrc- c.rcul,  c.rcu,.. 
crcntiam.  AflurnaturitaquepunctumF..taut  B^  ^t  xq..a  ..BC 
jlludquc  dcfcribat  cuculi  ciicumlcrcm.an.^FGP.  Su  ?ono  tctx. 


jio         De  Organ.  Conic-  Sect, 

G AP  perpcndicularis  ad  AD,  fecans  circumferentiamdidi  circuli  m 
G  &  Pceriteaaxisreftusellipfis.  rrqualis  enimaflumpta  eftBFipfl 
B£,  atqueeftetiam  A  B  ipfi  BD  oEcjualis  :  quapropter  &  reJicjua  AF 
reliqua^  UE  a^qualis erit, atque  ita G  A7?  ^equalis  duplx  D  E.  Produ- 
caturdenuo  AB  ad  l,donec Bl  fit  sequaiis  B£,ctntroc[uc  A  intervallo 
AI circuli  circumferentia  defiribatur  LIK,fecan5  hinc  inde  AD  in L 
eritcjucLK  axis  tranfverfuseilipfis.  cum  Alxcjueturcompo- 
fit^  ex  AB ,  BE,  atque  ita  L  A  K  xqualis  fit  dupiii'  compofitar  ex  AB, 
B E.His  igitur ita  fe habentibus, demonilranduin  efli^punaum  E  elTe 
xneiiipfis  circuniferentin,cujus  axesfunt,  quosdiximu^. 


iL«^'''''      Agatur  namque  producaturvc  E  F ,  ut  fecet  A  G  in  M :  ^  erlt  k\. 

tur!icrcparaIIcIaipfiAD,acperpendiculnrisadAG.  Aoaturquo. 
bp^Sexn  "1"'^'"  producaturIE,donec  fecct  AD  in  N :  cadetoucharc  fimili- 
E^m.  perpendiculanter  in  AD.  Ducatur  denique  FO  ipfi  INE  cequidi- 

c^id6^«/r.-  ftans,  fccans  ADin  Oiipfifcjue  axibus  LK,GPinvcniatur  tertia  pro- 
fiElem.     portionalis  K  *  ^ 

t^Elcm^^^^^  xT^'\"  igitur  fmiilia  fint  triangula  A  FO.  AI N :  erit  F  O  ad  F  A, 
cpi?A^ran  "^N^^^J,^-'^^  'pen-nutandocjueFOadNI^ut  FAadlA,  d  velduph 
ti  hlel^,  P  A  leu  G  P  ad  duplam  I A  fcu  L K;  ^  atquc  etiam  quadratum  F O  ad 
f^C.r./.2o.  quadratumNI,iitGPquadratumad  LKquadratum.  Cumque  ob 
Jtui  EUm.  proportionalcsKQ^GP&LK,  ^quadratum  GP  adquadratum  LK 

fit. 
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fit,  ut  KQjd  LK :  erit  qiioque  ut  quadratimi  FO,  hoc  cftiquadratum 
NE.adquadratumN  1,  itaK  Qad  L  K.  g  Elt  vcio  qujdratum  Nl  g  /  3^  Ter- 
acquale  rcctangulo  LNK.  Qiinproptcr  erit,utc]uadratum  N  E  ad  '"^^'^ 
rcCtangulitin  L  N  K ,  ita  K  Q^rc(fium  Hgurzlatus  ad  L  K  latus  tranf- 
verfum.  ^  Liquetcrj^o  punctum  Ecllc  m  cllipliscircumrcrcnria,  cu-  h^eon^verfs 
jus  extrcm.T  diametri  lcu  axcs  funt  LK,  i^C;  latus  autcm  rcCtum  ^^^'^' 
principalc  KQ^pcrtinensad  axcm  LK.  ^o^nii  ^ 

Quia  autcm  hoc  in  inhnitum  ita  fe  habct  circaomncs  alins  redas 
N  E ,  ordinatim  ad  axcm  L  K  adplicatas,  in  quavis  alia  inftrumcnti 
conftitutionc :  fcquitur  punftum  E  motu  ifto  in  plano  dcfcribcrc  cl- 
lipfis  circumtercntian) ,  circa  cxtrcmas  diamctros,  axcivc  K  L,  G  P. 
Qyod  crat  demonftrandum. 

Atqucuti  hjrcquidemcontingunt  circa  punfhim  E,  prout  fumr- 
tur  in  BD  intra  punfta  B  &  D ,  livcctiam  meacontinuataultra  D  : 
idem  continget  quoque,  fi  fumatur  in  B  D  producta  ultra  B ,  ll  moda 
BEipli  A  D  non  lumatur  arqualis.  Nam  fiinmemoriam  rcvoccmus 
id  quod  capite  primo  demonftravimus  dc  punclo  C  ,  quoad  primum 
inftrumentum  fivercgulas  mobilcsAB,  DBCjncmpc  qu6d,dum 
fertur  pundhmi  D  per  rcdam  AD,  punftum  C motu  iftodcfcribat 
rectam  lineam  ,  ipli  A  D  perpendicularcm  :  facilc  intclligcmus ,  fi 
fingatur  linnliter  cjufmodi  punclum  in  B  D  intra  puncla  B  &  C ,  hve 
ctiam  inea  produdaultra  C  :  idcm  tum  eflbac  (i  concipercinus  pun- 
ftum  C  ferri  in  rccta^  C  acca  fieri  ,qua*  jam  dc  pundoEdcmon- 
ftravimus.  Eadcm  quippetunc  ibi  erit  relatio , eademqucpcrcipie- 
tur  femper  conftitutio  rcgularum  A  B,  B  EC  pun^ftiquc  E,  iumpti 
intra  B  &:  C,  liveetiamin  ea  produCtaultra  C  ad  rcctam  A  C;  qi:.T 
foithicregularum  AB,BED&punftiE,fumpti  inrra  B^  D,tive 
eiiam  in  ipfa  continuata  ultra  D,  ad  rcftam  A D :  ac  proindc alia  non 
indigcbimus  demonftratione.  Adtb  ut  fi  punftum  E  a  B  utrinque 
Tqualitcr  fuerit  difTnum,  xquales  ac  fimilcs  planc,  fed  inverfo  litu 
ellipfcsdefcribantur. 

Sciendum  dcnuo  eft ,  non  folum  ex  motu  punfti  D  per  rcJtarw 
A  D  femi-ellipfcs  dcfcribi  ,  verum  etiam  intcgras,  fi  niouorcgulx 
A B, B  E D  ad altcras  partcs  rcclx  A  D  mcurvcntur. 


iflL  Dp  PjLGAjN,.  CONIC.  SeCT. 

S  C  H  O  L  I  V  M. 

QyommfuperiusoPnfumeJl,FO,hocu%NE,epadm,utGP,qui 
eft  axu  reclm,  ad  LK,  qm  eft  axts  tranfverfm  eUtpfis ;  atque  boc  tpfum 
tn  inijtmtum  mamjeftum  fit  de  ommbus  aliis  reclis  ne.nt,  qu*  tam  tn  eUipft 
L G K P  quam tn  ctrculo L      /  ordtnatim  adplicantur  ad axem  LK-  i 
ixxmetho-  fequitKr.ellipftm  LGKP adctrculum  L  kK lyftcutietiamellipfisfezmen 
do,nd,vif,.  tum  EeV  ad  circuli  fegmentum  I  /  Y,  ege,  ut  axis  recim  G  P  ^adaxem 
'val7'       '^'*"^"fi*>>'  LK. 

Item  qimiam  ipfius  luadni,  totius  ad  totam ,  cadem  eft  ratio  qu<t  abla- 
k ^rpgv«-«.    n  F  "'^ "Wrf/.Hw  n r :  •<  ertt etiam  reliqua  F  t  ad  reliquam  rieadem ratio 
u  EUm.     qua  tottus  n  t  ad  totam  11 1,  hoc  eil,  qu£  axis  recli  GV^d  axem  tranfverfum 
LK.  Cumquebocininfmtumfitevidensde  omnibmaliisreatsFt  riin 

I  Exmetho.h"'""o  'M'  ^ "  ^&cnctdi  1  i  Z  :  eodem  modo  concludendum  erit 
do  .ndivifi.  ' elUpfis fegmentum  E « X  adcirculi  fegmentnm  liZelfe,ut  axis  reclm 
bilitim  Ca.GPad axem  tranfverfiim  LK. 

'^'TXrti  .  "  m^yhMitudinem  triangulorum  A  F  O,  A I N. 

ElL'  'fff^OadKV,HtKKadh\;,permmandoque\OadA^,  boceftm 
rp66iui„.  "'^ "f         A       G  P <,iL K : acproinde MFad ME,  utaxisre- 

II  Elcm.     aus  GP  ad  axem  tranfverfum  L  K.  Quia  vero  in  infmitum  tUitd  apparet 

qiioque  de  omntbm  aliis  re£tis  m  f ,  ttt  s ,  ?«<e  tam  in  circulo  p  G  e  P  auam  ih 

Tin7ltf?'\,jyT^^^^^^^^ 

bilium  ia.  P  G  <?  P  fpfm  LGKP  ,ftcut  etiam  ctrculi  fegmentum  FfWad  eUipfis 
-valerii.     feg>nentum  E  s  X,  effe,  ut  axis  reclm  GPad  axem  tranfverfum  L  K 

Forrocum  tpftusmfadme ,totm  adtotam,  eadem  fitratio  qiuablatx 
p;i  9eu.,n.  mR  adablatam  m S  :p  erit  etiam  reliqu^  Rfad reliquam  S  e  cadem  ratto 
uElcn.  'otmmfadtotamme,boceft,qusaxisreaiGPadaxemtranfver'. 

fim  L  K.  Etquoniam  boc quoque  m  tnfinitum  apparet  de omnibm  aliis  re^ 
3  E.r  meiho-  clis  R/,  S  f  iniegmento  ctrculi  F/T  cr  eUipfts  E  «  V ;  <)  fimtliter  inferen- 

ct  ''7':/^"^^«''>."'«"'7P/T''^^«#^/<'<2«^»A««  E.  V  ejfe,  tlt  ax.s 
^^..^^  reclusGPadaxcmtranfverumLK. 

Qilia itaqtte  demonftratum eU , circulum pGgPad eUipfm  L G  K P 
ttewqiie  cmuli  fcgmentum  F  f  W  ad  eUtpfis  fegmcmum  EiXelfe  ut 
axis  rcclm  GP  ad  axem  tranfverfum  LK;  acm  eadem  ratione  quoque 
4e  dlipfim  LGKPad  ctrcuUim  LkKl,  fuuii  ettam  eUipfis  feamentum 
h  £  X  adctrcultfegmenttim \iZ  :  Uqtict  eUtpfim  LGK P  eife  medio  loco pro- 
portmalcm  mcr ctrcubim  p Gg  P & circtdum  LkKl;  nec  non  ejiis  fe. 
gmcntum  E  s  X  mter  circttlorum  fegmenta  F  f  \V  c?- 1  j  Z. 

Simi' 
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Similiter  quomam  ojUndimui  ^urcult  fe^mcntiim  VfVcjfcad  cllipjis 
fegmemum  heW  yUt  axts rcdm  G  P  ad axvm  tratifvcrjnm  L  K ;  ut ea- 
4cm  rattone  cjjc  quoiiHecllipjis  je^icntum  EcW  adnrLuU  jcgmcmum  1  /  Y; 


'"  A  •  Y   f^-  


tkuet  pAriter  tlliffu  fegmentum  E  e  V  >mdio  loca  efse  froportionale  viter 
tmulorumfegment* F/T  c/ 1 1  Y.^««<<  ^imiem  nobu  fropcfmm  erut  luc 
demtn&TAtt. 

C  A  P  u  T  III. 
Veellipfibtts,  qujt  ex  motu  tmplic.it o  w  fUno  dcfcrihuritur, 
circ4  quAfcunqiie  diamctros  conjugatas. 

REvocctur  iam  autcm  fccundum  inftrunrentum.de  quo  paulo  an- 
tcloquuTi  (umus.hoccft.concipiaturruHus  in  plano  quocun- 
que  rCRula  nK>b,l.s  AB  circa  punau.n  hxu.n  A,  atc,..c  lu..c  anncxu,« 
uiSum  J)  Bnn puncto B.quod  hakcat  htcra  B,B  f  xcjuaha  lo.  - 
22.  rc"ulx  A  B ,  ita  tamcn  ut  circa  B  in  codc.n  plano  convcrtt 
quca  Quandoq.-.i  c.n  autc.n  cog.iofco  cx  prx..nins .  dum  pu..- 
aum  t>  feTtur  in  KCta  l.nca  A  D ,  pundu.n  .  .notu  .rto  .n  hoc  pla.,o 
rSm  I  nean,  defcr.bcrc  A  C ,  cpx  ad  A  D  ansubs  lac.t  obl.c,  os 
i„cuusCADcftfubduplisannuntB.^^^^^ 
ouorumacu  B( continctur;conl.dcro  prctcrca  pu.  ftu 


3H  De  Organ.  CoNic.  Sect. 

defcnbereellipfiscircumfercntiam,  cujus  centrum  eft  A;diamcter 
una  LI,  a:qualis  dupla: ^-^; altera  vero  ipfi  conjugata  EK.  Uxc  autem 
invenitur,  11  c  t>  latus  trianguli  inter redas  A  C,  A  D  accommodetur^ 
ita  ut  ipli  A D  fit  perpendicularis :  quemadmodum  hic  pcr  CD  appa* 
ret.  Si  cnim,ineaconftitutioneipfuis  c^,a  pundo  E  perpundum 
A  rec^la  pcrducitur  E  A K ;  fic  ut  K  A  ipfi  A  E  fit  .Tqualis :  erit  hxc  al- 
tera  diameter,  priori  LI  conjugata-  Quce  quidem  fhnt  demonftranda. 


Demittatur  ex  c  reda  c  G  perpendicularis  In  A  D ,  finiraturque 
latus  trianguli  c  b  habereetiam  pofitionem  red^  r^(patet  enim  ex  ' 
figuraln^^pag"*  305  ita  quoque  poflb  efreconftitutum;,  connefta- 
turque  reda  e  e ,  fccans  c  G  in  H.  Producatur  porro  C  D  ut  D  N  fit 
a^qualis  DC ;  &  ex  D C  abfcindatur  D  M  ^qualis ipfi  t G :  ac  deniquc 

a  ?er  caput  ^"^^^'^^  mveniatur  tcrtia  proportionalis  K  Q. 

ihuiu,.  ^  'Cumigiturpunaum^cadatfemperinreaaIineaAC,manif^ 
Itum  clt  illud demum  comcifurum  cum  punfto  C,  cum  ab  A  longiffi- 
mc  cnt  remotum ;  quo  quidem  cafu  pundumE  verticem  ellipfis  re- 

h^^Sexti  prsefcntabir.  ^ 

£^cm,  b  Quoniam  i taque  i hoc  eft  C  D  ad  f  G  eft , «  ut  f  ^  hoc  eft  C  E 

ad 
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tdcH ;  parallelnr  autem  cxiftant  C  D,  r G  :  criint  puncb  E,  H,  A  iii 
una  linck  refta.  Liquet  igiturpundum  H,  ubi  inviccm  r<?cant  per- 
pendicularis  r  G  &  reda  i  e  ,  cl1e  quocjuc  punchim  intcrfcdicnis 
ipfarum  E  A  K  ,  g  r  Cum  autcm  rc(fta  e  f  a r  G  in  H  bilai  iam  fcmper 
dividatur,  fcquiiurlimilitcripram  a  KAEbihriam  fcmpcrin  Hdivi- 
fum  iri .  ac  proinde  E  AK  diamctrum  cllc-,  f  e  vcro  qux  ad  ipfam  ordi- 
natim  adplicatur.  Quocirca  crit  quoquc  ut  C  E  ad f  H  ,  ita  A  E  ad 
AH.  QuiavcroutCEadcH,  itactiameftCDadr  G:  ^  crit  C  D  c^iK^tan- 
adtG,  ut  AEad  AH  &:  pcr  convcrlioncm  rationis  ut  CDadCM,  fi  EUm. 
itaAEadHE.  ^  f  CoroL 

Eodem  modo ,  cum  fit  C  D  ad  r  G .  ut  AE  ad  A  H ; « crit,  pcr  com-  y^^^^"""' 
pofitionem  rationis  contrariam,  ut  C  D  ad  M  N,  ita  A  E  ad  KH.  Scd  ^  y^^^  ^/^, 
cum  rationes,  compofita:  cx  cifdcm  rationibus ,  intcr  fc  fint  cjuoaue  ^vium  a.i  is 
exdem  :  erit  ratiocoinpolitaex  rationcCD  ad  CM  &  cx  ratione  QumttE. 
C  D  ad  M  N  eadem  rationi,  cjux  componitur  ex  ratione  A  E  ad  H  E  ^^'^- 
5:  ex  rationc  AE  ad  KH.  Ratio  autcm  compofita  cx  ratione  CD  ad 
CM  &:  CD  ad  MN,  ^ eft  ratio  quadrati  C  D  ad  rcdanoulum  CMN/MJ  ^'^^' 
^Ratio  vero  compollta  cx  ratione  A  E  ad  H  E  &:  cx  rationc  A  E  ad  ^  ^     ^^^'^ . 
K  H,  Z  eft  ratio  quadrati  AE  ad  rcdangulum  EHK.  ^  Erit  igitur  ut 
quadratum  C  D  ad  reftangulum  C  M  N  ,  ita  quadratum  A  E  ad  re-  h^n  gwi»- 
ftangulumEHK.  . 

Ciuoniam  veio  eft  ut  C  D  ad  ^ G  feu  D  NT .  «  ita  c ^  ad  t  H :  ^  erit 
Ctiam  utcjuadratum  CD  ad  quadratum  DM,ita  quadratunur  ad  ^^^^^ 
quadratum  f  H-,  ^  &:  per  convcrlioncm  rationisut  quadratum  C  D  ,9  gv/»/i 
ad  quadratum  C  D  multatum  cjuadrato  D  M, '  ciuodiJem  cft  atquc  EUm. 
rcdangulum  C  M  N ,  ita  quadratum  f  ^  ad  quadratum     diminutum  If  ^Secundi 
Guadrato^H,"idquodcftquadratum H^.Siquidemigiturratio  qua- ^ ''^•^  ^^.^ 
drati  A  E  ad  reftangulum  E  H  K  cft,  ficut  quadrati  C  D  ad  rcdangu-  ^f^/,^. 
lum  C  MN;  &:  quoque  ratio  quadrati  ce  ad  quadratum  \  1  f,  liciit  njv^,»- 
quadrati  C  D  ad  rcctangulum  CMN  :  ■  erunt  quoquc  intcr  fc//  EUm. 
C.Tdem,eritqueutquadratum     ad  quadratum  H  r,  ita  quadratum  c;^^^^^"»- 
AEad  rcdanguIumEHK;  ^  pcrmutandoqueutquadratuinc f  fcu  Al  ^'^  ^'^;^^ 
ad  quadratum  A  E,ira  quadratum  H  r  ad  rcC^tangulum  E  H  K.  Suni  ^ ^^^^^ 
autem  KQ.  LI,&:  KEcxconftruCtioneproportionalcs.*  r  Erit  idcir-  Um. 
co  K  Ctad  K  E,  ut  quadratum  L I  ad  quadratum  K  E,  fcu  quadrntum  q  ?er  con^ 
AI  ad quadrntum  AE.  (^ia  itaque conftat  quacirntum  Ue ad  rcaan-  -^Jjl^;!^.^ 
rulum  E  H  K  ede,  ut  rcctum  figurar  htu^  K  Q^ad  latu^  ligurx  irani-  ^^^^^^  ^ 
rcrfmn  K E :  S liquct punctumf  cife in elliplis  cncumtcrcntia,  cujus   ^  ^.-^ 

Kr  1  ^^^- 
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diamctr!  conjiigat j  funt  KE^LIjlatiis  autem  rcftum  KQ,pertinens  ad 
diametrum  KE.  QLiia  aute  hoc  in  infinitum  ita  contingit  circa  omnes 
alias  rc(5las  He,  ordinatimad  diametrumKE  adplicatas, in  q^uavis 
alia  inllrumcnti  conftitutionc  (cum  illse  omnesluc  nullam  adterant 
ditfcrentiam  ,  quominus  demonllratioad  illas  pofTit  adplicari):fe- 
quitur  pundum  i  motu  ifto  in  plano  dcfcribcre  ellipfis  circumfe- 
rentiaui ,  ciica  diametros  K E,  L I.  Quod  erat  demonilrandun-L 

S  C  H  0  L  I  V  M. 

QVandoqutdempYdcedemi  captte  qu^damattigwmsde  its  j  qua  contin* 
gunt  cnca  fupcrfuiem  elltpfts  &  ejufdem  fegmentorim\  hoc  tamen  ibi 
faBum  fuit  juxta  folam  confidcrattonem  aximn,  nec  locum  habuit  nifi  tan- 
tum  tnfegmentis  redis.  Verum  ut  contemflatio  iUageneralis fitjuxta  qtiaf'» 
cunqtie  di.imetros ,  &  in  f  gmentis  quoque  fcdlenis  pateat:^  confequenter 
oflcndemus,  cut  elltpfh  juxta  axes  confideratd,  alia  fit  dqualis :  quemadfuo" 
dum  etiamy.  quibusfegmentis  reclis  tpfi  dltpfis fegmenta  fcalena  dquentur. 

Sit  ergo  ellipfis  LElK,  cujus 
fj\        P  diameter  L I;  alteraautem  huic 

conjugata  fitKEyad  quam  or^ 
dtnatim  adpltcata  intelligatur 
€  e;  fegmentum  vero  fcalenum 
eslo  g  E  e.  Si  itaque  ex  pun^is 
'EjKaLternatimducanturYe^A 
EM,  KP  diametro  Llparalle^ 
U\  tum  fer  centrum  A  re^4 
•P  A  M  perpendicularis  ad  L I, 
fecans  E  N ,  K  P  inMd^Py^ 
ac  denique  circa  axes  conjugatos 
L I  ,  P  M  ellipfis  defcnbatur 
LMIP:  dtcoelltpftmLElK 
.  ellipfi  L  M I  P  (cqualem  effe.  Catermn  fi  producatur  recta  i  e,  donec  fecet 
Conkorum  ^^'^^^^  t:/ri:«w/<?r^«rMW /«  [  &  T  L  dtco  fimiltter  ftgmentum  tUim 
JpoUonif\   « £  e  fegmento  hujus  T  M  i  ejfe  ^quale. 

j 5 €iuin.  E/ namquein  ellipfi  LEIK  ^  ut  redum  latus  KQad  tranfverfum  KE, 
ii  FJem.  five  quadratumLlad  quadratuniKL,^  five  etiam  quadratum  Aladqua- 
d  Ex  ^f^^-^r^f/^^/jAE, ct/r4Hetj«^</M//i;/;rfiiKHEr^to^/</^^^  Oupniamveri 
%Tsixii  P^ralleUfum  ME,  sc,&KP:<^  erit  AE  ad  HE,  ut  EDfeu  AM  4^ES 
£iim.    '  fi^  M  ni.  Et  ftmptts.  anteccdentium  duplis ,    K  E  4^  H  E ,  /M  P  M  ^rf 


a  per^.Ca^ 


IN  PLAKO    D  E  S  C  R  1  PTIO  N  E. 
M  m ;  ^  dtYtdendoqui'  K  H  4^/  H  l: ,  ut  V  m  4^/  ni  M.  g  r/  4«frw  K  H  4^  h  i  :2J'^'' 
HE,  lU  f/f  rccluri^ulum  KH E ^iH  L  ijuudratum  ^ 6"  tit  P  in  4^  tn  M,  tta 
4r/i  P  111     recljti^ulumud  m  M  quadratum.  ^  nrir  t^ttur  ut  rciluti^ulutn  ^f^^'^  ^*^^^ 
HHEad  qua.iru[um  H  L ,  /M  recluugtiUm  P  ni  M  .ui  m  h^quudrutum-^  h^^uQuin' 
*  CT  firmutundo  reclunguium  K  H  E     rcctangulum  p  iii  M ,  wr  ^yw.i^^y^--  /#  E/rw. 
rifiij  HE4<i .].74ir4/tt/ij  m  Mj^^/irr  tit quudrututu  AlLad  AWqnucirutum. 
Cff»  dutem  oftcnjumfit^  ot  quudraium  H  c  ad  rcclwgnlum  K  l  i  E  c'/f<r ,  tit  ^^*"'?* 
quudrAtum  Al  ud  quudrutum  A  E  ;  '  rr/f  quoquct  x  jtquo ,  «r  quudrutum  ^f^.^^  ^^^^ 
H  e  uduclurgulum  P  m  M,/»M  quudrutum  Al  udquadruium  AM.  Q^^m)  p  i-gwm- 
yrry  *;i  tufpji  L  M IP  /:;;////rrr,wf  /«/)r.j,  a  quudrutum  m  t^J  rcclun^ulum  tt  Elem. 
P  m  M  tfty  ut  quadrutum  A I  udquudratum  A  M  :  n>  erit  quvqucq:t4dru       '  Si^^'*" 
tum  Hcdd  reclungulum  P  m  M,//;  m f quudratum ud rcclungulum  P  m  M/' 
E  i}ic/tftf  fequttur  „  quudrdtutn  H  c  quudruto  m  (xquulc  cjje.  v^.quulcs  igi-  ".^  ^  2«i;i- 
W  gi/a^tt^  rrwfff  rr^/^  H  e,  m  f,  //wri^  cir  r4r/<;w  duplx  t  c,  T  f.  hudcm  cit 
demonftrdtto  de  ommbm  altts  ordinuttm  udpluutts  ud  diamctros  K  E ,  P  M, 
ininfinttum  djjumptis  tn  utruque  figttru.  \'ude  patct ,  ^  cllipfim  LEI K  ^'Exmetho' 
ellipji  L  M 1  P  dqualem  cjfcficutt  cttum  fcgmcntum  c]usi\Lt:  jcgmcnto  hu-  f^'^^^^^Q^ 
jm  T  M  L  quod  tdcm  quoque dc reliquis fcgmentts  i  K  c,  '1  P  t  r/l  tntcUt'  ^aUrii. 
gendum,  Q^are  conftut  propofitum, 

Exbts  Itquet ,  aarts  jcg^ncnto  iUrpfis  duto ,  exhthctt  po(fc  ctrculi  fegmcn- 
tum  tpfi  d^juule.  St  emm  fcgmentum  tUudfucrtt  jcukhum ,  tit  fcgmcnnwi 
f  E  e;  oftcndimm  hic dliud  IM  f  tp(i  dquulc^quodfit  rc^um.Porro  qu£num 
fdttointcr  hoc  &  ctrcult  fcgmcntum  cxift.it ycx  prxmijhs  quoquc  wunijtftuin 
efl.Patct ergojcgmcnto cutvts  cUtpfxs  duto,  circuit  jcgmcmu  tnvcmrt ^i  ]uuU. 

Sequuntur  porro  aUa  ad  ellipjis  fpecldntiA ,  cfud  ex  mott$ 
implicAto ,  tdm  ctrca  extrcmas ,  a^uam  altas  quajctinqtie  dta^ 
metros  conjugatas  ,  henejicio  ejufdem  injtrtimcntt^  tn  plano 
defcribuntttr. 

PRiufcjuam  fincm  impono  contcmplationi  prxdifti  inftrumcnti, 
etiam  mihi  in  mcntcm  vcnit  confidcrandum^cjuidcontingatcirca 
punctum  E,  cum  fumitur  in  latcre  B  C  trianguli  liCD,  livein  ipfo  in 
utramvis  partcm  produdo. 

Aflumaturigitur  punclum  aliquoJ  in  BC  (nt  EJ  mtra  puncta  B  3c 
Cfiveetiam  in  eadcm  utriiiqucultra  ipfa  indchnue  producta,modo 
BE  ipfi  ABnon  fumatur  xqualis,  fi  illud  fumerc  vcHmus  ultra  B.  Di- 
co rurfus,  fi  feratur  punftum  D in  rtda  Imea  A  D,  pundtum  E  motu 

Rr  3  ifto 
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ifto  inplanodercribereellipfis  circumferentiam ,  cujuscentrum  eft 
A,  axis  tranfverfus  ipfa  reda  AC,  quam  defcribit  pundum  C,  longi- 
tudinem  fuam  L  K  arqualem  liabens  dupI.T  compofitc-e  ex  A  B  ,  B  E ; 
^cujusaxis  redus  priori  conjugatus  eft  GPjlwbens  longitudinem 
(u3Lm  iequalem  dupise  C  E. 

Enimvero  fi  re- 
cordcmur,qua?ca- 
piteprimodemon- 
ftravimus  de  pun- 
clo  C  circa  prxdi- 
ftum  inftrumen- 
tumjnempequod, 
dum  fertur  pun- 
dum  D  per  reda 
A  D ,  punftum  C 
motu  ifto  defcri- 
bat  reftamlineam 
A  C,  efficientem 
adADangulosob- 
liquos^&horum  quidem  acutum  CAD  fubduplumefleanguli  DBC, 
qui  in  triangulo  CB  D  fub  iequalibus  lateribus  D  B ,  B  C  contine- 
tur :  Facilc  intelligemus ,  fi,  relidlo  triangulo  D  B  C,  ponatur  jam 
pundum  E  tanquam  in  regula  BC  ,  feu  in  ipfa  utrinque  produda  (ut 
prius  fecimus)  :  idem  foreac  fi  concipiamus  punftum  Ctum  ferri 
in  recla  A  C,  &  ea  fieri,  quae  de punflo  E  capite  fecundo ,  circa  regu- 
las  mobiles  A  B ,  DBC,  demonftrata  funt.  Hoc  cft,pun<5lum  E  mo- 
tu  ifto  in  plano  defcribere ellipfis  circumferentiam  circa  centrum  A, 
cujus  axis  tranfverfus  L  K  cadit  in  A  C ,  ac  v^qualis  eft  dupla"  compo- 
fitcX  ex  AB,BF;  redus  vero  GP,  huic  perpendicularis  conjugatufque, 
^qualis  dupKx  CE. 

Quoniam  autem  accidit  reSam  AD,  primo  propofitam,diame- 
trum  quoque  ellipfis  exiftere  :  deinceps  determinanda  reftat  ejus 
longitudo  atque  fimul  ejus,  qu^c  cum  ipfa  eft  conjugata. 

Duda  itaque  in  triangulo  D  B  C  refta  D  E,  erigaturcx  A  ad  A  D 
pcrpendicularis  A  H,  a?qualis  du6lc€  D  E;  ducaturque  per  H  reda 
H  F ,  parallela  ipfi  A  D.  Porro  defcribatur  fupra  A  H  triangulum 
AHB ,  oequale  triangulo  D  EB  in  inftrumcnto,  ita  ut  H  B  fit  .Tqualis 
ipfi  BE,  A B  autcm  ipfi  BD  j &  centro B intervallo BH  arcus  defcri- 

batur. 
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batur ,  fecans  HF  m  E :  eritcjue  pundum  E  vcrtex  cllipfis.  Quarc  fi 
ducatur  redtaab  EaJ  A,eat]uecontinueturdonec  MA  a:c]uctur  AE  j 
crit  M  A  E  cllipris  diametcr.  Dcniquc  ad  dctcrminandam  altcram 
huic  conjui;atam »  fumatur  in  A  D  rccbi  A  bjlinulitcr  ipli  DEinin- 
ftrumento .xcjualis; aiqucut  antCrlupra  lunc  trian»julum  conftituatur 
bby »TC]ualc  triangulo  DHB in  inlhunKnto; ccntrocjuc  b intcrvallo 
b  arcus  dcfcribatur ,  fccans  vcl  tangcns  A  D  in  e.  Poft  htrc  arquaia 
I  A  ipfi  Af:  erit  le  altcra  cllipfis  diamctcr , priori  MEconjugata. 
Qua-  quidcm  ex  adplicationc  mlhumcnti  pcrfpicua  funt. 

Ex  hoc  autem  quod  omne 
pundum  E ,  fivc  illud  fumi- 
tur  in  latcrc  BC  trianguli 
B  C  D ,  fivc  in  ipfo  utrincjue 
producio ,  motu  luo  dcfcri- 
bat  ellipfis  circumfcrcntia» 
fi  movcatur  pundum  D  pcr 
reftam  lineam  AD:gene- 
ralitcrinfcrrcquoqucpoflu- 
mus>  pundum  cjuodcunque 


E ,  fumptum in latere  D  C ,  aut  in  ipfo  utrinqucindcfinitc  produfto^ 
defcripturumclTccllipfis  circumferentiam. 

Si  enim  fumatur  cjufmodi  pundhim  in  latere  DC,  aut  in  ipfo* 
«trinque  indefinitc  produdo  ultra  C  vcl  D, ducaturquc  rcdaBE: 
crit  hxc  vel  minor,vel  majorquam  DBfcuBC;  minorquidcm»  fi 
punftum  E  fumptum  fuerit  in  D  C  intra  punfta  D,  C;  major  vcrb,  li 
illudinlatereDCutrinqucindcfinitcproducloultiapunda  C,  D  fu-- 

nu- 
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matiin  Qu.ocirca  du(^ta  BE,  in  eaqiie  afrLimendo  redam  B^rlpfi  DB 
feii  B  Cxcjualem,  jungendoqueDt:  concipiliac  ratione  cjuoque  po- 
terit  punctum  E ,  tanquam  iii  laterc  B  c  trianguli  B  D  ^:,  five in eo  ul- 
tru  c  mdcHnite  produ<^to. 

Quia  deniqueconliderari  adliuc  potefl:  pundum  E  in  latere  BD 
trianguHBCD  ,  fiveinipfoutrmqueindttinitc  extenfo^modo  B  E 
ipfi  A  B  non  (umatur  sequalis  ,  fi  iiiud  fumere  libeat  ultra  B :  rurfus 
tiet,ut,(i  fcratur  punftum  D  in  refta  linea  A  D,  punftum  E  motu  ifto 
circumfcrentiameiiiplisdefcribat.5  cujus  quidemcentrum  (it  A;  axis 
tranfverfus  ipfa  reda  A  D ,  habens  longitudinem  duplx  utriufcjue 
fimul  A B,  B  E  j  &  cujus  axis  re6lus  fit  ipfi  AD  perpendicularis,  lon^ 
gitudinis  autem  dupla?  D  E.  Hoc  enim  evidcntiflimc  liquct,  fi  mit- 
tamus  triangulum  D  B  C,at(jue  punftum  E  foliim  concipiamus  tan- 
quam  in  regula  B  D ,  aut  inipfa  utrinquccontinuata,  ficuticapitefe- 
cundofadum  fuit, 

His  itaque  cxiftentibus ,  perfpicuum  eft  fi  augcatur  di- 
minuacurve  criangulum  DB  C,  ita  ut  refervecur  modo 
txiangulum  B  ED  j  pundum  vcro  D  fcracur  pcr  reaam 


)- 

A  D 


AD:  quodpundum  E  motu  illo  defcribat  fempcr  ellipfis 
circumfcrentiam.  Porro  quoniam  perfpicuum  efl: ,  trian- 
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tur  cjiiie  hac  in  parte  vulgo  proponi  folcnt.  Docebimus  ergo  primb, 
quibus  modis  cii  ca  datos  axes ,  feu  extrernas  diametros,  ellipfes  ipfac 
in  plano  defignentur. . 

Dentur  itaquein  plano  quocunque,LK  axis  tranfverfus,  reftus 
autem  huic  conjugatus  GP,  fefebifariam  &  normaliter  incentro  A 
fecantes  :  oportet  circa  ipfos  in  eodem  plano ,  ellipfis  circumferen- 
tiam  defcribere. 


Ponatur  A  />  oequalis  G  A  feu  Ap,  ita  ut/>  K  xquetur  vel  aggregato 
veldifterentixipfarumKA,  AP  (perindeenimelt)  ^  ipfaque  bifariam 
fccetur  in  b.  Dcinde  liant  dux  rcgul^e  A  B,  B  D  ex  orichalco,  ligno, 
aliave  materia  folida,longitudinea:quales  ipfip  MaifcK;hac  tamen 
lege ,  ut  rcgula  B  D  tam  longa  cxiftar,  ut  in  ipfa  notari  poflit  pun- 
dum  E  a  B  verfiis  D ,  fic  ut  BE  ipfi  A  b  fit  aequaIis.""quocirca  fi  A  & 
longitudine  fuperet  regulam  B  D ,  eatenus  hxc  ultra  D  prolonganda 

erit, 
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crlt »  donec  ipli  fit  a'C)Lialis.  lix  porro  rcguli  (ic  aptari debent , ut 
A  B  lit  perforanda  una  fua  extrcmitate  in  A,  ita  ut  injici  qucat  paxil- 
lo>  in  punfto  A  dcfixo,  ac  circa  iplum  rotari :  altcra  vcib  cxtrcmitas 
Banncdcnda  regulx  BED  cxtrcmitati  B,  itatamcn  ut  circaBlibcrc 
circumagi  polFu.  Rt^^ula  autcm  BDE  in  pundo  D  pcrtoranda  c|uo- 
qucerit ,  ut  llylus  aliquis  acuminatus  infcri  qucat,  qui  culpidc  latus 
per  reftam  A  D ,  fccum  ducat  rcgulas  A  B ,  B  D  E.  Deniquc  rcgula 
BDE  perforanda  itcm  crit  in  pundo  E,  ut  recipiat  alium  inlupcr lly- 
lum,  qui  dcfciibat  circumfercntiam  clliplisin  plano.  Notandum  au- 
lem  ell ,  ad  exadam  opcris cxcgclin,  tria  puncta  B  ,  E  D  in  cadcm 
refta  linca exillcre dcbcre,  ac  a  ccntris  ilhrum  pcrtorationum  dcbita 
intervalla  punftorum  ab  invicem  obfervari. 

His  itaque  iic  fabricatis,  fi  ipli  L  K  rcgulam  adjungamus,  eamquc 
finiftra  immotam  tcncamns,  intcrcadum  ftylum  puncto  D  immif- 
fumdextra  tcrimus  pcrrcdam  LK,ab  utraqucparcecentri  juxta  di- 
ftamregulam  :  dclcribct  llylus  E  fupra  planum  fcmi-circumfcren- 
tiamqua-fitarelliplis.  Idcoqueficonvcrtantur  regulx  AB,B  DE  in 
altcram  partcm  iplius  LK  ,  codem modoalter fcmKTis dclignabitur. 
Qux  quide:n  cx  iis,  qux  fccando  capiteoftcndimus,  pcrfpicua  lunt. 

Quamvis  autcm  omnium  conicarum  lcClionum  dclincationes  ad 
Gnomonicam,Catoptricam  &  Dioptiicam  sequc  dcfcrviunt,ac  ufum 
habent  fingularc4Ti :  rit  tanicnut  cllipfis  dcfcnptio  in  quibuldam  la- 
tiuspateat,  ac  ufum  uberiorcm  habcat.  Quemadmodum  iiiortho- 
graphicis  fphxrx  dclineationibus ,  in  xdihciorum  fornicationibus, 
coclationibus  plutcorum,  ac  aliis  compluribus.  Hmc  quoquc  oritur, 
ut  illam  dcfcnbcndi  plures  modiextcnt  quam  rcliquarum  quidcm 
coni  feftionum :  ita  ut  confcntaneum  judicavcrimus  omnes  cos,  qui 
.anici  funt  ac  quorum  bcnchcio  cllipfcs  uno  dui5tu  dclcribuntur. 


or<j 


quantumquc  ipfi  mihi  conftant  hic  rcccnfcrc.Occurrit  autcm  pruno 
hic  moJus.  ^ 

Erto  rurfus  cllipfis  dcfcribcnda  circa  cxtremas  diametros ,  cu 
axes  L  K,  P  G.  Ad  Hoc  autem  prarparetur  rcgula  E  C,  cx  orichalco 


fetutinE&;  C  peiforarctur.Pixtcrcaconftruatur  fcipio 
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liter  ex  oricHalco,  /igno,  aliavedura  materia,  qux  in  longitiidinem 
CApertufa  fit  riflTura  ejus  Iatitudinis,cujusefl:  craflities  ftyli  cylin- 
drici  in  pun<fto  C  rcgul^  inferti.  His  ita  paratis,  fi  latus  fcipionis  ipfi 
L K  adjungamus,  ita ut  fiHura  rcfpondeat  ipfi  G  A ;  tum  vero  reguia 
EC  ftylo  D  contra  latus  LK  feratur,  interea  dum  flylus  C  liberc  cur- 
rit  per  fiflijram  C  A  :  defcribet  ftylus  Ein  plano  femiflem  circumfe- 
rentice  quxfitse  ellipfeos.  quocirca  fi  eodem  modo  operemur  ad  reli- 
quam  partem?  tota  circumferentia  defcripta  erit.  Quia  autem  fcipio 


L  G  K  dupliccm  ita  normam  reprarfentat ,  manifeftum  eft  fcipicJnc 
deftitutos,  idem  nos  obtinere  quoque  beneficio  alicujus  normx  dc 
regulx  CE,defcribcndo  fingulis  vicibus  circumferentix  ellipfeos 
c]iiartam  partcm. 

Nullam  hic  adjungo  demonftrationem ,  quoniam  ab  aliis  adduda 
cft ,  ac  illa  etiam  cx  fecundocapite  a  quovis  facilc  deduci  poteft.  qui 
enim  caputilludredcconfidcrat,  advertet  mecum  alium  porro  mo- 
dum  ex  eo  manantem  huic  haud  multo  diflimilem ,  qui  fic  fe  habet. 

Sit  idem  rurfus  prxftandum  cjuodfupra,  fiatcjue  regula  CD  ejus 
longitudinis  ut  in  ipfa  notari  polfint  tria  punfta  C ,  E ,  D  ,  ita  fe 
habentia;  ut  diftantia  punfti  C  adpunc^ium  E  xqualis  fit  femi-axi 
L  A  fcu  A  K3 diftantia  Ycro  pundorum  E,D  a  fe  iuvicem  a:qualis  fe- 

mi- 
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Hil  axi  G  A  feu  AP.  Qyo  tafto,  pcrforctur  rcgula  in d'\ct\s  punctis 
ut  ftyliinferi  queant  iplacjuc  movcri  poflTic ,  ita  ut  collocata  fcmpcr 
rcpcriatur  intcr  duo  crura  cuju(vis  normji-  ad  angulum  Cj  A  K  adpli- 
catx ,  ac  ut  ftyli  in  pun(5lis  C  D  inicrti  contmgant  pcrpcrub  in- 
ttrmc  ipfa  crura.  Hoc  enim  motu  delcribct  ftylus  E  uno  duCtu  cir- 
cumierauia:  ellipfcos  cjuartam  partcm  G  EK.  Notandum  hic  oc- 


A 


„0M (1.«««. f  "'"  ■-■^.XLVd  C  .n,o..,,l.iin l,« 
fuinquoquctuitcumhuicnyiiruiuuj   b  i  ^^. 


5 
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petatur  quidquid  ad  accuratam  hujus  lineie  defcriptionem  defiderari 

pofTit. 

Sit  itaque  defcri- 
bcda  elliplis  circum- 
ferentia  beneficiofili, 
circa  prsedidos  axes 
LKjPG,  quoruni 
major  quidem  eft 
LK,minor  veroPG. 
Defcribatur  ex  P  vel 
G  ,  ut  centro,  inter- 
valloLAfeuAK,di- 
midio  majoris  axis, 
arcus  circuli  fecans 
ipfum  axem  majo- 
rem  in  pundis  H,  I; 
&  in  H  &  I  defixis 
duobus  paxillisjjun- 

gantur  extremitates  alicujus  fili  ,  quod  paxillis  circumponatur, 
limiliter  ut  hic  H  E  1  :  immiifo  enim  ftylo  ,  ac  ipfo  filum  in 
triangulum  .Tquali  femper  vi  extendendo  ac  circa  paxilloscircum- 
ducendo,  delcribet  is  in  plano  lineam  curvam  L  E P  KG ,  qu^  cir- 
cumierentia  crit  ellipfis.  quemadmodum  patct  ex  52  Propofitione 
libri  3^^»  Conicorum  Apollonii.  Qijocirca  fi  velimL^  ut  eilipfis  cir- 
cumferentia  tranfc^t  per  punfta  L,  P,  K,  &  G ,  curare  debemus  ut  fi- 
lum  extcnfum  pcrtingat  pr.tcise  ad  aliquod  horum  punftorum. 
Dcniquefciendumeft,  locapundorum  H  ,1,  ubi  paxilli  dcfixi  fucre 
ad  dclcriptionem  cllipfis.ab  cH-cftu  Focorum  nomine  appcllari;  quo- 
rum  quidcm  punftorum  confideratio  frcqucns  cft  in  Catoptrica  & 
Dioptrica :  ut  perfp icuum  eft  ex  iis ,  qua?  fequuntur  caput  fcptimum 
Dioptricse  Viriilluftris,  Rcnatidcs  Cartes> 


C 
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De  modo  defcrthcndt  cUtffcs  in  flano ,  circA  datas  quaf- 
cttnque  diamctros  conjttgatiU. 


o 


Stenfis  cjuo  pa(5io  cllipfis  in  phno  dcfcribi  poflitcirca  e>  tre- 
iius  diamctros  ,  con^ruiini  vidctur  ^  hic  cx  prxcedelitibus 


funilitcr  oftendcrc  ,  quibus  niodis  circa  ipfa  datas  quafcunque  dia- 
metrosconiuizatas  inplanodclignctur.        ^  ,      •     r  r  <■  j 
Smtuaq!.cWdiLmconju8atxLI,KE,b.farumfefc^^^^^^^ 
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cufratim  in  ccntro  A  fccantcs.  Oportet  circaipfas  in  eodem  plano 
ellipfis  circunifercntiain  defcriberc. 

Dcmifsa  ex  E  fupra  L I perpendiculari  E D,  ponatur  ECitqualis 
L  A  fcu  A I ,  ita  ut  C  D  jequetur  vcl  aggrcgato  vel  difterentix  ipfa- 
rum  E  D,  A 1 ,  ducaturcjue  rcda  A  C.  Divisa  autem  A  C  bifariam  in 
B,agantur  BE,BD;  fiatcjue  rcgula  AB  ex  orichalco  aliavc  materiadu- 
ra,  libi  annexum  habens  in  pundo  B  triangulum  B  E  D  ex  laminaori- 
chalcca aliave  fohda  materia  paratum ,  ita  tamen  ut  ilUid  ipfum  circa 
B  in  planocircumvolvi  queat. 

Regula  porro  A  B  perforetur  cxtrcmitate  fua  in  A ,  fic  ut  paxillo 
in  pundo  A  detixo  injici  pofTit  ac  circa id  ipfum  rotari :  quemadmo- 
dum  etiam  agendum  eftcirca  puncla  E  &  D  laminx,  utnempein 
ipfis  Ityhmferi  queant  :  debetenim  in  D  ftylus  acuminatus  inferi, 
qui  cufpide  latus  p  er  rcdam  A  D ,  fecum  ducat  regulam  A  B ,  trian- 
gulumcjiie  BED  •  in  E  autcm  is ,  qui  defcribat  circumferentiam  elli- 
phs.Quare  fcicndum  eft,  ut  ritc oiiinia  fuccedant,  relinquendumefle 
Ipatiolum  aliquodcircumdiaapun(a:aE,D,veluti  centra,utcom- 
modc  iniplis  infcri  valeant.  Poftquam  hsec  igitur  ita  paraverimus, 
ftylum  D  dextra  duco  perredam  AD,  tenens  interea  regulamim- 
motam  finiftra  ipfi  AD  adjunftam.  Atquedum  fic  ferturpunftum 
D  per  reftam  A  D  fquam  ab  utraquepartc  pundH  A  indefinitc  pro- 
tenfam  nitelligo; ,  ac  rcgula  A  B  rotatur  circa  punftum  A ;  defcribet 
ftylus  E  m  plano  circumterentiam  ellipfisqusefitce.  Quod  manife-. 
ftum  eft  ex  iis,  qua?  capite  tertio  oftenfa  a  nobis  funt. 


IdEM  ALITER. 

Tlfdem  quse{uprapofitis,demifra^ucex  E  fupraLIperpendiculari 
AED  ipfa  furfum  producatur  ad  C,  donec  C D  ^qualis  fit  compofi- 
txexE  D,  Al,jungaturqucAC.  Fiatautem  jam  reculaC  D,  ejus 
qmdcm  longitudmis ,  ut  in  ipfa  notari  poffint  tria  punda  C,E,&  D, 
hc  fehabentia  ut  diltantia  punfti  C  ad  punftum  E  a:quetur  femi- 
dKunetro  L  A  feu  A  I;  diftantia  vero  pundorum  E,  D  ab  invicem 
pcrpcndiculan  dcduda:  ED.  Qyo  fado,  perforeturhxc regulain 
^>  A  r  .  n'  ^r'^'  ^y^'  queant;  adhibitaque  ipfi  anpulo 
C  A  I  lefbia  regula  (quod  apud  lignarios  frequens  eft  inftrumen- 
tun) in capicndis  anguhs) ,  moveatur  rcgula CD  inter ejufdem  crura, 
lu  ut  Ryh  in  punais  C  &  D  inferti  internc  contingant  perpetuo  ilU 


crura. 
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ttura.  Flct  enim ,  ut  hoc  inccflu  ftylus  E  uno  duftu  circumfcrenticX 
ellipris  quartam  partem dcfignct.  Eodem  modo,  {]  Lcfbiam  regu- 
lam  C  A  D  ipfi  angulo  L  A C  adpliccmus ,  atque  rcgulam  intcr  cjus 
duocrurainternc  movcamus,  perticietur  remi-circumfcrcntia  ellip- 


fis.  Quod  idcm  fi  fiat  ad  rcliquam  partem  diamctri  L  I,  dcfcripta 
crit  tota  c  ircu  m  f .  rcn  t  i  .1  cl  I  i  p  li  s  qua-lit  x . 


I 


Adhuc  Aliter. 

Ifdem  pofitis ,  fi  A I ,  E  D  iniqualcs  intcr  fc  fucrint ,  potcrimus 
alia  inluper  ratione  prirtarc  i  J  quod  qu.Tiitur. 
Pofiti  cnim  E  G  .Tquali  A I .  ut  dirtcrcntia  f.t  C  D ,  agatur  re^a 
pcrpunaa  C,  A.  1  uinvcr6afl"umptarurfus  rcgula  EDC  ,irq'«a 
Jotau  (Int  tria  punda  E,  C, &  D-,ua  quidem  ut  d.ltant.a fjl-^^to- 
lumE.Dabinviccm  arqualis  f.t  pcrpcnd.culan  dcm'-'^^^  t.^^  '''- 
ftantii  autcm  pundorum  E.  C  .-rc,ualis  fcmid.amcrio  A  l  ku  A  i-» 
ta  ut  CD  f.t  ipfarum  A I.  ED  diffcrcntia :  adhibcarur  prxtcrca  fc  p.o 
1 C  L , qui  .n  Ion,itudincm  C  A  pertufus  f.t  f.(furi  C  A  ,u.  cju.dcm 
wm  I L  angulos  faciat  obhquos,  acqualcs  a^nguhs  1 AC,  CAL.  n^c 
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igitut  adplicato  ipfis  redis  I L  &  C  A ,  pcrforetur  regula  ECD  in di^ 
(5tis  pundis,ut  ftyliinferi  queant;  itaquidem  ut  is,qui  in  Ceftinfe- 
rendus,  paris  fit  craffitieiatqv^ft  I^titudofiflur^E  CA:  utdum  regula 
ECD  ftylo  Dcontra  latus  fcipionis  ILfertur,intereadum  ftylusC 
liberc  currit  per  finuram,  ipfa  regula  CED  non  vacillct ,  ac  ftylum  E 
cxadc  ellipfis  circumferentiam  defcribere  efficiat.  Atque  hac  qui- 


demrailone  femiflis  circumferentiicdefignabitur:  quocircautinte-- 
gra  defcribaiiir  ,  con vertendus  erit  modo  fcipio  in  reliquam  partem 
ipfius  L  I ,  atque  adplicandus,  ut  diiSum  eft.  Cujus  quiden>rei  de- 
monftrationem  non  adducojcum  illa  ex  fuperioribus  perfpicuafit, 
atque  a  quolibet  facilc  invcniri  poffit. 
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C  A  p  u  T  VI. 

Vc  hyperbolisy  qux  cxmotu  hnplicAto  inpUno^tdnicirc.x  cx- 
trcntjs^  qukm  alias  qUiifcunquc  dLiwctros  conju- 
gAtaSy  dcfcnbuntur, 

SEcent  invicem  reftx  E  K,  L I  bifariam  in  pundo  A,  agantur  vero 
per  punda  L,  I  parallcla;  ipli  E  K,  doncc  rcclis  pcr  puncta  E ,  K 
duCtis  x«.]uidiftantcr  ipli  L 1 ,  occurrant  in  D ,  F ,  H,  &:  M ,  parallclo- 
grammuni(|uc  conftituant  D  F  H  M i  ducti  autcm  in  coJem  diagonii  * 
DH,  F  Mutrinqucin  inHnitum  producantur.  Divisdpcno  A  D  bi- 
fariam  in  B,  jungatur  B  E:  conltruaturcjue  angulus  rcdilincus^te, 
aqualis  angulo  D  B  E  in  i"^^ ,3c  hgura,  aut  angulo  A  B  h  in  aut 
ti^ura  j^^cujus  una  lincarum  bd  ( tjux  didum  angulum  conftiiuunt) 
scqivaiis  lit  ipli  BD;  alia  autem  6?  indctinitc  verfus  e  fit  producu,ciua: 
in  puncto  d  infupcr  libi  nnne^Jam  habeat  regulam  d  E  uti  inquc  indcti- 
niu  quoq;  cxtcnfam,^  qi:c circa  illud  libcrc  in  plano  con\  ci  ti  cjueat. 

Dico  li  diCtum  angulum  moveri  concipiamus  lupra  planum  in 
rcAa  A D  ,  ita  ut  t   lcmpcr  adplican  mancJt  ad  A  D;  rcpuUm  autcm  j ^  z  sexti 
d  E  rcrpctuo  tranfirc  per  punc^um  E ,  aicjuc  fccarc  OiUM:  punCtum  Elem. 
quidcms  motuilio  dcfcribcrc lineam hypcrbolcn,  cujusccntrumcft  ^f^^l^'''' 
A  tranfverfa  diameter  K  E ,  rcfta  autcm  Jiuic  conjugata  L I ,  atcjuc  ^ 
arymrtoti  rectx  DAH.MAF.  i,El,1^. 

Ad  hoc  autciHdemonarandum.ducatiirpcr  e  rcaa  cs  G  parallda  a  ?i  Sm/. 
ipfiDM,rccansrcdasDH,rMin(&G.  fZse.u 

»  Quoniain  igitur  tft  fct  ad  A  fr, ui  f  s  ad  «  G :   cnt  ctiam  compo- 
nendo  A  f  ad  A  fr,  ut  r  G  ad  e  G ;  '  permutandotjue  A  f  ad  ( G ,  ut  A  fr  ^  ,  ^^^,  • 
ad  « G  Ut  autcm  At  ad  4  G ,  ita  cft  (aflumpta  communi  altitudine 
(()  rcaan"ulumAt,(£adrcaan!;u!um£a,£G  :  atvcrb  ut  Acnd  pf 
r G. '  iti  mioquc  cft  C D  ad  D IL, '  Tcu  (afluti.pta  comnu.n.  nU.tudinc  n  E.em 
DE)  rcaangulun,  lub  B  D,  D  t ad  D  E  ciuadratu.n  Lr.t  .o.tur  C  ut  '^^ 
rcCtancukjm  Ai-,(£  adrcaangulum(e,f  G.ita  rcaangu.um.bD,  i^^^gcxti  ' 
D  t  ad'D  r  quadratuin.  >•  .Iqualc  autc.n  cft  rcaan-Hilum  A  b,  r  e  rc-  EUm. 
aan-ulo  BD ,  DL :.'  cll  cnim  B  d,hoc  cl},  A  b.  ad b  d,  hoc cft.DB.  ut  k^.4S«/»- 
DE  ad  ( e.  ^  Unde  &  rcCtangulum  (  M     q.ndrato  DE  xqualccr.t  nEUu. 
1  iquct  itaque  '  punau.n  i  tHc  m  hypcrbola.  cujus  aljn.ptoti  l.nt  ^^^J^. 
recti  D  A  H,  M  A  F,  diamctcr  tranfvcrfa  EK,  rcaa  autcm  hu.c  con-  ccr.icM 
iucata  LI  &i  ccntnun  A.  Quia  vcio  hoc  in  intinituni  conting.T  circi  /^„„. 
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puntSu  f  ,fecundum  ea  qux  propofuimus :  fecjuitur  interfedione  con- 
tinua  redarum  6  g ,  g  punftum  g  motu  ifto  in  plano  lincam  hyper- 
bolen  defcribere,  circa  diametros  EK>  LI.  Quod  oftendendum  erat* 


Manifcftum  prartereaeft,  fi  transferamus  reguIamrfE  ipfamquc 
tranfire  concipiamus  per  pundum  K ,  poftquam  converfus  fit  angu- 
lus  d  b  i  in  altcram  partem  redx  A  D ,  aliam  /imilem  lineam  hyper- 
bolen  iu  plano,  huic  oppofitanj,  eadem  via  defcribi. 
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S\mi  jubgfnere  elltpfium  ctrculmquoque  comprehendi  folet ,  atque  pro 
(ertAejm  f^ecte  A\]umi\  quippe  tnquolatuf  trAnfverfu?ndqualeejlU' 
ttn  rech  :  tta  quoque  tngenere  hyperiolArum  jienpoteft,  ut  certa  tbt  jpecies 
detcrmtneturyOmmumjimpltctfitmAy  ad  qtum  citerd  omucs  fmt  referetidx, 
boc  efty  tn  qua  latus  tranfrerfum  &  re^ltnn  tnter  fc  dtqttenttn. 

i^emadmoduvi  t^ttttr  tn  Scbolto  Qapttu  fecundtuju  vcnit  y  ut  tbtdcni 
tonjidcraremuf',  quam  rclationcm  elltpfis  babet  cum  ctrculo,  quod  jpcctat  ad 
mumjuperfictem :  ttd  quoque  bicfacturt  fumus'^  comparando  vtdettcet  figti' 
ramcontentamjub  re^a  Itnea  &portioneltnex  hrperboUcujufcunque  cum 
4/m  ji^uray  contentafimtltter  jub  recla  Itnea  &  portione  linex  hjfperboU-y 
cnjmnempe  Utm  reclum  &  tranjverjum  tnterje  dqualta  funt :  quta  illud  d. 
nemmebaclcnm  (quodfctam)  antmadvcrjujnjutt. 

Stt  ttaquc  i  liefigura  contentafitb  rccla  Itnea  €  c  &  portione  linea  hy- 
firboU  (ujufcunqucy  cujmqutdem  axis  tranfverfmfit  i  K,redmautem  LI. 
SttttemaltafguraiEs  contenta  fub  reclaltnea  \\  cr  portionc  linex  bjf- 
ferboU  \  E\  ^cujm  reclum  Utm  &  trMtfverfum  inter  fe  xqualta exijUnt, 
dcutrumquc  .'  Vi.iU  !Atcritranfverj'olLKjigur.t  t  E  c. 

Dtco^^fimtlitcrfiert  ut  in  elUpfiyfigU' 
rantihcad jiguram i  E y eam habere 
rattonem ,  quam  babet  axu  rectm  L I 
dd  axem  tranjverjum  E  K. 

i^uontam  enim  ad  axem  E  K  ordi- 
natim  adplicantur  recU  n  6,  n  i-, "  erit  i$  2i  Trimi 

 K      in  figura  g  Ee  ,  ut  reclum  Utm  ad  Conic.^rum 

I  tranfverftwh  tta  quadratum  n  e  ad  re- 

^  ItangulumKnL,  Qutaautcmfccun' 

dm  axu  L  1  mcdiam proporttonem  /;^- 
bct  tntcr  Utera  ftgurd  « Ec  :  ^  erity  V^^Corolzo 
reclum  Utm  ad  tranfverjum ,  ttt  qua-  Sextt  Elem^ 
dratum  Ll  adquadraiuLK^  Qium- /j2:'/'^ 
obrem  erit ,  ut  quadratum      ad  re- 


dqualeejfe.  Actdctrco  effe  quadratum  \m  ad  recUnguUm  KuE  feu^adf^  izStxti 
quadrdtumnhut^luddraiumLiadquadratumEK.  ^ ac  ftotmU  quoqtu  Elcm. 

It  3 
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n  iadn\y  utLlad  EK.  Qupntam  autcni  hoc  tn  infwitum  apparet  deomni* 
bm  altts  re^tis  n  e ,  n  i,  ordinatim  adpltcat  is  ad  axem  E  K  lu  utraque  j\gura: 

^-Exmctho'  g  relinquttiirfimam  iEcad  figuram  iEyepy  tit  axis  rcclus  Ll  ad  axem 

do  tndrjip'  ff.anfyerfum  tK.  Quoderatpropofuttm. 

valenL  ^'^^^^  h^cnon  tanttim  locum  habentjuxtafolam  con^xderationem  dxium^ 
ficutt  ea  hic  fuertwt  propofita ;  vcrum  etiam  fecundum  quafcunque  diame^ 
tros ,  quemadmodum  ex  demonflraiione  coliigi  poteji,  Veruntamn  quia  in 
his  eundcmfere  ordinem  qum  in  elltpfibus  placutt  nohis  fervare\  ibidem  au- 
Hm  ofiendcrimm  cut  jigur£  rcch^fub  rccia  linea  &  pQrttone  ctrcumfercntiA 
ellipjis  cotnprehenfa ,  ^uarettir  ftgtira  qu^vis  fcalena,  uidemfuh  reda  Itnea 
&  portionc  ctrcumfcrcntt£  elltpfts  comprehcnfa  ;  tdeo  &hic  recle  fa^luros 
nosexifltmavimtts^fi  fmiltter  ojlendamus  cut  figurd  rectji,  qu£  comprehen^ 
dittir  fub  reclx  linea  cportione  ItnedthjpcrboU  y  (zqualii  fitqtulibet  figura 
fcalcnayparttcr  ftib  recta  linea  &  portione  Itned  hjperbol<&  comprehenfa. 

Sttergo  ftgtira  e  E  e  fcaiena ,  contenta  fub  recla  e  e  porttone  lined  hy- 
perhol£  e  E  CyCuj  tts  latus  tranfverfum fit  LUrecium  autem  KQ^five  cujui 
tranfverfi  dtamcterfxt  E  K,  recta  autem  hujc  conjugata  L  L 

Si  itaque  exptmclis  E,  K  alternattm  dticantur  rcctx,  E  M,  K  P  diametro 
L I  parallcl£  •,  ac  dcinde per  centrum  A  reda  P AM  pcrpendtcuiaris  ad  g 
7  Caput  fecans EM,KP  /;/  M  &  P,re^am autem  ictn       atque  denuo  circa  PM 
hu^ti4.       qtitdem  m  tranfverfttm  axem ,  rectttm  vcro  L  I ,  dcfcnbatur  Itnea  l^yperbole 
T  M  f,  qu£  fecettir  a  rc[ta  iQyVel  ab  ipft  in  hanc  vel  tllam  partem  produ- 
da  in  T  &  f :  dico  figu%atti  s  E  cfigura  T  M  f  diqualcm  effe. 

Quoniam  emm  ordinatim 
ad  dtametrmn  E  K  adpii^ 
cata  efi  reaa  Hein  figtna 
e  E  e :  ^  erit  tit  rccttim  /4- 
tiis  KQ^ad  tranfverfum 
K  E ,  i  five  quadrattwi  L I 
adquadratum  K  E  ,  ^  five 
€tiam  quadratum  Al  ad 
quadrattim  A  E ,  a  H  e 
quadratum  ad  K  H  E  re- 
ctanguium, 

o^ontam  item  ^  paraU 
MEcr  mH:  ™  crtt  MiadUl,  tithWadW  m.  Etftim^ 
c  / 1  Sexti  P^^  antecedentimn  duplis ,  tit  YiEad  HE,  ita  P  M  ad  M  m,  »  componendo^ 
Elem,       quc Kll  adHEi tit  P m ad  m M.  °  Vt autem  K  H  4^/ H E , itsi  eft  re^ 

aan^ 


h  ^21  Vrlmi 
Conicortim 
ylpollonii, 
i  f  Corol.io 
Sexit  Elem, 
^i>iS^iin- 
ti  T.lem. 
\    Ex  con^ 
JlrttSiione. 
m  ^  1  Sexti 
JLlcm. 
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Hdn^ulUm  K  H  E  4^  H  E  qiudratum ;     ut  P  m  ad  m  M ,  tta  cft  P  iii  M 
ff iijw<TM/«wj     m  M  qujdrjtum,  P  ]•  r/f  ig/fMr  //f  rdlAniJulum  K  H  E  .irf 
HEj  it,i  re^AHgulum     \w\\  ad  \w}^\  quuJirMum  \  ^  <J 

I   •  rcci.ingulum  K  H  E  ad  redufigulum  P  in  M ,  //f  q:ijdr,i:um 

H  E  ♦ii  q//j(ir4fi/;M  in  MJnv  ut  qjudrutum  AE  ad  qiudrMnm  A  M. 
Cum  Mt€m  ojUrifumjit ,  «  quudrutum  H  c  4^  reciungulHm  K  H  E  cjje, 
ut  quAdratum  Aldd  quudrutum  A  E  :  ^crit  quoque  ex  dquo,  ut  quudrutum 
Hcud  recUngulum  P  ni  M,  itu quudrutum  A  I  ud  quudrutum  A M.  Q^ina 
vero  IH  ji^//r.i  T  M  ii  limiliter,  ut  jupru^  quudrutum  m  f  u^/  reiluKgulum 
PmM(/?  I  utquudrutum  A  I  adquudrutum  A  M  :  ^<?r/f  ^Mo^i/f  quudru 
tum  Hc  rtclungulum  PmM  ,  i/f  mf  quudrutum  ud  rcclunguium 
PmM.  £  quibus  jequitur  '  quudrutum  He  quudruto  \w^,  ^quuU  cjje. 
%/£quales  tgitur  qnoque  erunt  rectx  H  c ,  m  K  uiide  &  eurum  diipLt  i  c, 
T  t.  ludem  ejl  demonjhutio  de  ommbus  uliis  recUs  H  c,  m  t ,  ordinutim 
adfluutu  tn  wfimtum  ud  diumetros  K  E ,  P  M  in  utruque  jiguru.  ^  (^u- 
re  conjlut  iigurum  fluUnum  i  E  c  jigun,  rc.lx  T  M  i  xquulem  cj[c.  O^od 
trM  frofojitum. 

ExbUqiu  jum  oftciifu  funt  iiquet  ,figuri  cutlibet  dutx^  qui  contwe- 
turfubrcclu  Uneucr  forttone  lincx  bjifcrboU  .  cxbibcn  fojfe  uUumji;;U' 
rdm  eidem  dquuUm ,  contentum  fimiUter  fub  reclu  lincu  o^fortionc  Uhca 
hfcrboU  ,  cujrn  Utus  trunfvcrfum  &  reclum  tntcr  fe  xquubu  extftunt.  Si 
entm  ejufmod:  figuru  fiicrit  fcuUnu ,  r/f  t  Ee,  oiUndimus  bicuUum  T  M  t 
ifft  tquuUmy  qtu  quidem  cft  reclu.  forro  quum  ruttonembxc  bubcutud 
{igurj,fub  redu  Uncu  cr  byferboU  comfrebcnfum.cujus  Utus  trunfvcrfum 
^  reaum  tnter  fe  Aquuntur ,  ex  fufcrioribus  quoquc  conjlu.  Muntjtjlum 
igitureft,  cu%Ytt  ftgura  dutx ,  qux  comtnetitr  fub  rccU  Uncu  c  fortioite 
Unei  biferboU  cujujcunque,  exbtbcrt  foffeuUum  ifft  xquuUm  .contentum 
fimiUter  fub  reclu  Unea  &  forttone  Uned  bjfcrboU ,  cujus  Utustrunjvcr- 
fum  (J  redum  tntcr fc  ftint  xquuUu. 

C  A  P  U 

Dc  wodo  defcribendi  hypcrhoUs  tn pUno ,  ddtis  axihus 
vcl  quthu/cunquc  dtamctris  conjttgatis. 

SIquidempnTcedemicapiteexpofuimus,qiiopnftoinrclligcnJiitn 
f,t  motu  imnlicato  in  plano  aliquo  hypcrbolns  dclcMDi  :  rcli- 
quumeft  ut  oftcndamus, quomodoipfcr in  pIano,datis  axibus^vcl 
q^uibufcuiiquc  diamctris  conjugatis,  dcfcribantur. 


u   Ex  im 

t\)edo  inii 
'Vifihilinm 
Cavaleriu 
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Dcntur  itaqLiein  planoquocunque,  EK  axis  tranfverfus  fivedia* 
metertranfverfa,  I  Lautemreftusaxisfeu  redadiameterprioriEK 
conjugata,  bifariam  fefe  incentro  A  fecantes. 


Oportet  in  eodem  plano  Hneam  hyperbolen  defcribere,  cuju^ 
axcs ,  diametrivc  conjugata^  fint,  quos  diximus. 

Duda 
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DiiflaigiturcxpundoIrcftalDparallelaipri  KH,fccantc  dii- 
ftam  cx  E  parallelam  ipfi  L I  in  D,  agatur  rcda  A  D,  caqiie  utrinque 
*  dchnitc  protcndatur.  Porrb  fccta  A  D  bitaiiain  in  D,  conncdatur 
cla  BFi.  Fiatcjuccxorichalco,  ligno,aIiivc  matcrii  folida  nornu, 
angulufvcobliciuus  rcclilincusjf> « ,  arqualis  angulo  D  B  E  aut  ADEj 
cujus  unum  quidcm  crus  b  d  xquctur  ipli  BD j  altcrum  autcm  b  i  indc- 
finitc  verlus  t  fit  cxtcnfiim ,  qui  puncio  d  fibi  pra^tcrca  anncxam  lia- 
beat  rei^ulam  <i Eutrincjuc indcfinitc  quoqut  cxtcnfam,^' cjtixcir- 
cumcirca  illud  libcrc  circumvolvi  qucat.  Hisica  conflruLtis,  fi  fcra- 
tur an*^ulus <i  b  e  pcr  rcftam  A  D,itautcruscjus  tfi applicatum pcr- 
pctuo  tcncatur  contra  regulam,  ipfi  AD  adjundam;  intcrca  dum  re- 
gula  rfE  rotatur  circa  quamafliduc  pcr  punftum  E  tranfiic  cogi- 
rnus: dcfcribcnt  crus  bi  rcgulacjuc  ^/E,continuaiIlaintcrlcftionc 
in  plano  lincam  cun-am,  h\  pcrbolcn  diclam ;  cujus  quidcm  axis,  dia- 
metervc  iranfverfa  lit  K  E  j  reda  vcro  huic  conjugata  L  I.  Kotan- 
tlum  autcm  occurrit  ,  fi  aptc  &  accuratc  omnia  cxfequi  velimus; 
perforandam  quidcm  clTc  rcgulam  <i  E  in  d,  ita  ut  punCtum  d  margini 
ejufdcm  cxaftc  rcfpondcat ,  ac  ipfa  paxillo ,  circa  qucm  rotari  poirit, 
in  cxtremitateicrurisfrJdifti  anguli  cxtrudo,  injici  quc.u.  Si- 
niilitcrin  E  fupra  planum  figcndum  cn'c  paxillum,  cui  rcgula  ^/E 
(quam  tranfirc  lcmpcr  oportct  pcr  E  fua  marginc,in  qua  pundum  d 
fitum  cft,  incumbat.  Dcniquc  Itylo  acuminato  uti  cri:  ncccHc  ad  dc- 
ftonandam  pun<fti  fcintcrfcdtioncm. 

^ Atque  ut  quidcm  rationc  adduaa ,  datis  axibus,  diamctrifvc  con- 
iucatis ,  lineam  hypcrbolen dcfcribi  conftat :  ita  fimilitcr ,  fi  translc- 
ramus  rcgulam  ^  E  ac  ipfam  tranfirc  facinmus  per  pundum  K ,  poft- 
miam  convcrfus  fucrit  angulus  dbi  \v\  alrcram  partcm  rcctx  AD,  alia 
qiioque  fimilis  linca  hypcrboic  huic  oppolirn ,  cokicmaxcs,  diamc- 
trofvc  habcns ,  defignabitur. 

IdEM    ALITER,DATIS  AXIBUS. 

QUia  alius  porro  modus  occurrit  ,  defcribcnJi  hyperbolas  iii 
plano ,  datis  axibus ,  bcncficio  alicujus  rcftis  vcl  fili ,  qui  crigi- 
ncm  ducit  cx  5^^  prop»^"  libri  5  Con!ccrum  ApoUonii  :  placf  ir 
pauciscumhiccxponcrc.  Is  autem  fic  fc  h.:bcr. 

.  Proponatur iraqucrurfus  lineahypcibfdc  dclciiU:    . ,  .  j 
tranfvcrfus  lit  E  K,  rcitus  autcn:  ipli  conjugatus  IL,  qui  iclc  buarum 
&  ad  anculos  rcCtos  feccnt  in  A.  ^  ^ 
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Duda,  u  t  antc ,  ex  I  reda  I D  cequidiftante  ipfi  K  E,  donec  fecetur 
a  redaex  Eduda  parallela  cum  Llin  D,  agaturreda  AD;  centro- 
que  A  intervallo  AD  femicirculus  defcribatur  C  D  F,  fecans  liinc  in- 
de  EK produaam  in  C  &  F.  Porro  defixis  in  pundis  C&  F duobus 

paxillis  ,  annexoque 
o\  /         extremitati  N  longx 

rcgul^  N  F  extremo 
alicujusfiliNgCipsa 
N  F  paulo  breviori, 
perforetur  altera  ejus 
extremitas,  ac  ita  pa- 
xillo  F  injiciaturj  fi- 
lum  veroNgCaltero 
extremo  paxillo  C 
nedatur.  His  ita  per- 
aftis.fiimmiffoftylo 
ducatur  filum  N  £  C 
juxtareguIaNF,ini- 
tio  fafto  in  n  extremo 
fili,ftylufquededuca- 

tur  ad  b,  ita  ut  pars  fih  Ng  femper  velutiagglutinata  teneatur  re- 
guliE :  defcribet  is  in  piano  lineam  curvam  ri  g  E,  qux  portio  erit  linex 
hyperbol^.  Qyocirca  fi  velimus,  ut  hoc  ipfo  modo  hyperbole  in 
plano  defignetur,  cujus  quidemaxis  tranfverfus  fit  EK,  redusautem 
LI,utpropofitum  eft;  curandumerit,utlongitudo  reguIjeNFlongi- 
tudinemfiliNgCexadefuperetquantitateaxis  :  fi ve etiam, utdum 
ftylus  ita  deducitur ,qui  curvam  lineam  defignat,ipfeaccuratcpe»- 
tmgat  ad  pundum  E.  Cseterum  fi  transferatur  regula  ad  partem  re- 
hquam  redx  C  F  versus  O,  eodem  modo  alia  portio  O  E  defignabi- 
tur.  Quod  fi  autem  regula  ex  F  ad  C,  &  filum  ex  C  ad  F  transferan- 
tur,  ahaprcetereafimihs  lineahyperbole,  huicoppofitaeorundem- 
c|ue  axium,  defcribetur. 

Tandem  fciendum  eft,pun(ftis  C&  F,defcriptioni  hyperboles  in- 
fervientibus,  focorum  nomen  ab  autoribus  impofitum  fuifie,  five 
etiam  ipfa  punda  urentia  dici ,  ab  effeftu  cjuem  habent  fpecula  &  vi- 
tra  ad  hanc  figuram  cxpolita.  Vide  ea  qux  poft  caput  feptimum  tra- 
aat  vir  Nobihfrimus  &  Clari/Emus  Renatus  Des- Cartes  infuaDio- 
ptrica. 

C  A- 
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C  A  P  U  T  VIII. 
Dc  modo  dcfcribertdt  cllipjcs  in  fUno ,  dAtisfocUy 
dr  utroqt(C  vcrttcc. 

IKter  modo:>  ciii|^:.os  Jefcribcndx  varios  non  minus  expeditus 
eft  is ,  qui  proccdit  cx  datis  tbcis  &:  utroquc  vcrticc :  quamobrcm 
rationi  conlentaneum  tbre  exiftimavi ,  li  poft  modos  jam  oftenlbs, 
quibus  ellipfes  in  plano  defignantur,  datis  cxtremis  veletiam4ui- 
bufcunque  diametris  conjugatis  ,  tradam  quoque  quo  pado  ipfx  in 
plano ,  datis  focis  &:  utroquc  vertice ,  defcribantur.  Proccllus  autcm 
talis  cft. 

Dentur  in plano aliquo  focl  H  &:  I ,  vertex  alter  L , altcr autem  K, 
ita  ut  axis  tranfverfus  (it  LK:  oportet  in  codcm  plano  cllipiiscir- 
curofercntiam  defcribere ,  cujus  foci  &:  vertex  uterque  fint,  quos 
<lkimus. 

prxparentur  ex  ori-  , 
chalco,ligno,aliavefo- 
lidamateria  rcgulxtres 
HG,GF,&  Fl-,quarum 
quidemHG&:  Flfin- 
gul.T  xquales  fint  axi 
LK;ipfa  autcmPGx- 
qualis  diftantix  H I  to- 
corum  ab  invicem".  re- 
guKx  vcrb  H  G ,  F I  m 
longitudinem  pcrtufac 
.     fmt^Hlfurd,  quar  quidem 
^     ejus  fit  latitudinis,  cu- 
jus  eft  craflities  ft^li 
cylindrici  infcrcdi  ,quo 
circumfcrentia  cllipfis 

 fit  dcfignanda.  Ca:te- 

rum,perforenturquo- 
quc  regula?  H  G  >  F I  m 
extremitatibus  fuis  H,  I,  ita  ut  paxillis  In  H  &:  I  dcfixis  injici queantj 
earundem  veroextremitatcsG,  F  extrcmitatibus  regulx  FG  annc- 
daniur,  eamque  pofitioncmhabcant,quamin  appofita  tigura  vi- 
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dere  licet.  His  ira  Fabricatis,  i\  ftylus  inutramque  fifluram  immiirus, 
(hoc  clt,  in  E  ,  communem  intcrfcdioncm  rcgularum  HG  IF) 
circumferatur ,  fecum  ducens  regulas  HG,  I F  rotantes  circa  punda 
H,I,  defcnbet  is  proutabL  vcrsus  K defertur fcmi-circumferen- 
tiam  LLK  clJiprcos  qu^fitce.  Quo  quidem  modo  &  alter  kimOis 
perficietur. 

Quod  autem  hac  ratione  ftylus  circumduflus  E  circumferentiam 
elliplis  defcribat,cujus  foci  fiiu  H,L&  vertex  utercjue  LK:  ita liquet. 
J.ungaturredaLH.  Qijoniam itaquetriangula  FG  H,  F JH dua 
a  p  8  Vrimi  I  ht^nbus  H  1, 1  F  utrumqueuirrique  arquali» 

iL.        tf?^"^  ^  1^'^^^"  ^^r^  F  H  communem  :  a  habebunt  quoque  angulum 
FHG  angulo  H  F i  fub  a^qualibus  redis  lineis  contentum  ^qualem. 

Cum  igitur  trianguli 
^  FEH  anguli  adH&:  F 

a?quales  inter  fe  exi- 
ftantj^^erunt&fubten- 
faIateraFE,EHinter 
fexqualia.^qualisita- 
queeftFIipfisHE,  EI 
fimuIfumptis.<^Eft  au- 
tem  FI  iequalisaxiLK. 
Unde  a^quales  quoque 
eruntHE,EIipfiaxiLK 
Liquet  ergo  punaum 
E  cflein  cllipfis  circum- 
ferentia,  cujusfoci  fint 
H,  1, 6«:  vertcx  utcrque 

"""-'^...^  pimeta  L,  K.  Quia  au  - 

tem  hoc  in  infinitum  ita 
conftatdepun(ftoE,in 

i^'Conver-  conftitutione :  d  fcquitur  eiufmodi  mat«  ftvl'^"'^'  alia  inftiumenti 
Terns  cllipns  qu^fitce  dcfcribeie/  ^      ^  circumferentiam 

ncL^atur  ML,  ipfiim  contingcie  cllipfin  in  pundo  E. 
f, . s  Vrim  ^^^"g^^Ii  M  E  H;  &  bafis  M  E  utriquc^triangulo  eft  comnlis 


h  ^6  Vrimi 


firuclionc. 


Conicorum 
Jipollonit. 

8  Prtmi 
Elem. 


\        ^      ^ — cii^infjuioeitcommunisi 
^  SuamobruH  &  anguU  M£F,  MEHinterfecequ^aks  crunc.f  M 

tem 
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tcm  angulus  M  E  F  angiilo  m  EI  xqualis ,  c)u6d  (Int  iccundum  verti- 
cem.  .€c]ualis  igitur  cjuoque crit  angulus  MEH  angulo  m  E I,  atquc 
adeb  reda  ME;/i  clliprm  contingens  inE,  pcrconvcriam^SProp. 
libri  j'»*  Conicorum  Apollonii.  Quod  eratpropolicum. 

S  C  H  0  L  I  y  M. 

COllt^itUT  ex  methodo  olUtA  rattofaalltmA  ducendt  rcclum ,  qujt  eUtf- 
jiu  in  quoYis  duto  pundo  (trcumferentts.  (onttngAi.  Sit  iHtmyexcmpU 
gr  Attis  tn  funclo  E  dncenda  rccla  ellipfin  conttngens.  Agatur  ex  alterutro 
foco  H  vel  U  futA  \yfer  E  recta s.qu.ilt$  axi  L  K,  conjunganturquefo- 
cm  alter  H  cr  extremitas  Jwjus  rc^t  F,  recla  H  ¥ :  ft  namque  bifartam 
feclS  hac  recla  tn  M ,  fuuila  M ,  E ,  recia  Imea  councUamur ,  continget 
bAcelltffxn  tn  E. 

Vclettamtnmnc  mo- 
dum, 

Edtuautnr  cx  tttro- 
que  foco  H,  1  per  E  re- 
cU  HEG,lEF,<jrun<//j 
unaquAquc  axt  L  K 
quaiu  ftt  y  jtmgatttrqtte 
Glr.Sngtttir(<jV  Aqut- 
diflans  fuertt  tpfi  H  I, 
quod  qutdcm  acctdct 
cum  ftohlum  E  extre- 
mitatetn  referet  mtm- 
rts  Axii :  rclta.qux  pcr  E 
tpfi  H  1  ducttur  paralle- 
layellipftntn  E  contin- 
^et.  St  vcro  F  G ,  H  l 
},:)n  fuertnt  paraiicUi 
mquxabS  adEperdu- 


frodftcantur  Ambx.  donei  c 
(Uur,fmilttcr  elltffm  tn 


.  ,u  SiTcaa  t) 


I  D   E    M      A    L   I  T 


Vt  erat  fJipofittany 
E 


R. 


T  Ifdem  quirfupra  pofitis,  afTumantur  prxter  regulam  HG  alix  c|ua^ 
Ituor  rcculx  /qualcs G  P  ,  P 1,  IO,&  O  G  longitudum  cujuiabct, 
ir^odo  tanienca  nnnor  non  fit  quam  Ll  lcu  HK;  ip  aciuccxtramtHi. 
busfibimviccmiKclantur,itautrhombum,ciuadratumvc  GI  lO 

Vv  3  ^^" 
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reprajfentent.  Ubi  autem  ipfc  in  G  connexfc  funt ,  connedantur  & 
funulcum  cxtremitateG  regula^HG:  ubi  vero  inl  fibiinvicemfunt 
annectend^ ,  lifdem  loci^  peiforentur,  ut  paxillo  in  I  deflxo  injici 
.gueant,hacque  ratione  connex^  habeanturj  porro  ubi  in  O  connex^ 


fut,ipfis  aliainfuperanneaatur  regulaOPQjersusP  indefinita,qu« 
in  longitudinc  pertufa  frt  longo  canali feu  fidura ,  ejufdem  latitudinis 
cujus  d\  liifura  regulx  HG.  Siquidem  autem  difta  regula  medio  fuo 
trandreperpetuorequiriturperP,  nonere  fuerit  perforare  regulas 
G  P,  I P  in  P,  ita  ut  in  ipfas  paxillus  inferi  queat,  quo  fimul  in  P  con- 
ncx^  teneantur,  paris  quidem  craflitiei  atque  latitudo  fiflurarum, 
conftans  fubtus  ex  lamella,  fuperius  vero  in  cochleam  extrudus-  ita 
ut,poftquam  regula:  G  P,IP,&  O  P  eidem  injedce  fuerint ,  atque  his 
aha  lamella  foramine  pertufa  fuperimponatur ,  did^e  regul^e  cochlea 
inter  lamcllas  contineantur.  Deniqueannulo  quadrangulo  ref^ulam 
O  P  circundare  oportebit  extra  P ,  qui  arde  eam  circumpledens ul- 
tcrius  quoque  fiopus  fitamoveri  pofTit,  ncc  linat  ut  fiflura  inalian^ 
evadat  latitudinem.  His  ita  conftruftis ,  ut  ad  defcriptionem  ellip- 
feos  accedamus ,  fumatur  ftylus  aliquis  cylindricus,  ejus  quidem 

craflTi- 
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iraffitiri  cujus  cft  latitudo  utriufcjuc  fiflur;^ ,  iftjuc  in  Hflliram  utram- 

3ue  immittatur ,  utpote  in  E  quo  fccant  inviccm  regul^e  H  G ,  O  P, 
eferaturcpcab  L  vcrsiis  K,prout  a  jam  dictis  regulis  tcnctur:quo 
opcre  delignabitur  quidem  in  plano  femiflTis  circumfercnti.TcIlipfis 
quxfitx.  Similiter  autcm  altcr  fcmiflis  abfolvctur.  Ratio  hujusne- 
gotii  pcrhciliscll.  Ducatur  cnim  rciSalE. 

Cum  igitur  trianguloruni  GPO,OPI  duo  latcra  OG,GPduobus 
lateribus  OI,lP  utrumtjue  utriquexqualia  fint,balis  vcro  OPutriq; 
triangulocommunis:  ^  crunt  quoqucaanguliGPO,  OPl,lubxqua-     ^  ^^'^ 
libus  rec^is lineis  contcnti,  xquilcs.  Porro  cum  duo  triani;ula GPE,  ^^*^'"' 
EPl  duo  latera  G  P,  P  E  duobus  latcribus  1  P,  P  E  utrumquc  utrique 
xqualia  habeant,  cft  namquc  EP  utriquc  communis;  habeant  vcro 
&:  angulum  G  PEanguIo  EP  I  fub  xqualibus  rcdtis  lincis  contcn- 
tum  xqualem  («ut  jamcftoftenfum) :  ^  habebuntquoqucbafinGE  h^  ^Vrimi 
bafi  E  1  xqualcm  ,  S>  angulunujuc  G  EP  angulo  PEI ,  fub  quibus^'""^ 
acqualia  larcra  fubtcnduntur.  i€qualis itaquc cft  I  IG  ipfisHE,EI 
fimul  fumptis  ;  crt  autcm  H  G  cx  conftructionc  xqualis  axi  L  K  : 
xquales  ergo  quoquc  crunt  H  E ,  E 1  ipfi  axi  L  K  ,  atquc  adco  pun- 
ftum  E  in  elliplis  circumfcrentia  cadct,  cujus  foci  H,l,&:  axis  major 
cft  LK^perconverfam  fi**-»'"  Prop.libri  3»<' Conicorum  Apollonii. 
Quia  vcro  hoc  fimilitcr  conftat  de  omni  pundo  E  in  qua  libct  alia 
inftrumenii  conftitutione,  rclinquitur  hac  via  ftylum  E  circumfc- 
rentiam  quxiitx  cllipfeos  dcfcriberc.  Quod  prxftare  opus  erat. 

Habctautem  hxc  mcthodus  hoc  fibi  peculiare,ut  intcr  dcfcri- 
bcndum  rcgula  O  P  afliduc  dciignctquoque  lincam ,  quxcllipfin  in 
quovis  circumfcrentix  pundo  E  contingat.  Quod  quidcm  fic  liquct. 

Qjoniam  enim  anguli  G  E  P, PEI  xquales  iunt ,  (ut  modb  oftcn- 
dimus ,  )  ^  angulus  vcro  G  EPangulo  OEH  xqualis , cum  fuu  ad     i<;  P/Zwi 
verticcm :  crit  etiam  angulus  P  E 1  angulo  O  E  H  xqualis ,  atque  ita  ^ 
refta  OP  cllipfln  LEK  contingens^n  E,  per  convcrfam  48^^»°^ 
pjopncra  iibri  5^'*  Conicorum  Apollonii.  Ut  proponcbatur. 


Aliter,  vulcari  modo. 


Ilfdcm  poHtis  ,  oftcnJcndum  eft  ut  propofitum  vulgari  modo 
perficiatur 

Dcfixis  itaciuc  ui  H  &  I ,  filum  capiatur  quod  duplicarum 


ncxis 
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nexis  extremitatibus  longitudinem  L I  vel  H  K  ada-quet ,  illiidque 
paxillis  circumponacur :  fiet  enim ,  fi  immiflb  ftylo  filum  extendatur 


Intriangulum.aecjualirempervi,  atque  ita%IuscircapaxiIIos  cir- 
Sribar''''       "'■^"'"ferentiam  L  E  K  ciu^fit«ellipreosinpl.-,no 

C  A  P  U  T  IX. 

De  mcdo  defcrtbendi  hyperbolasinfUm,datis 
focis  ^  vertice. 

TAmctfiprompte  variis  modis  hypcrbol^  cjuoque  in  planode- 
icnbuntur,  niHmo  tamen  loco  non  habcndus  cft  is,  quo  ex  datis 
?r"r^-  yf""^5.'P'=^  '"Plano  delineantur.  Similiterioitur  ficutin 
elitpfi  tac^um  tuit,  ubi ,  poftquam  docueramus  quibus  modis  .datis 
extrcmis  vcl  ctiam  quibufcunquediametris  conju^atis,  ipfe  in  plano 
deicnbcrentur,  oftendimus  qua  via  ex datis  focis  & utroque  vertice 
decircinanda-  dlcnt :  ordopoftulatut  &idcm  circa  hyperboias  in- 
ftituamus,  prilertim  cum  pra;icntcs  modi  ii^  quos  circa  candemde' 
ellipiiPropo(inoiKdcdimus,confentiant.Utex  fequentibuspatebit. 

Dcntur  igitur  in  plano  quocunque  foci  C,  F,  &  vcrtcx  E.  Oror- 
teat<iue  m  eodcm  plano  lincam  hypcrbolcn  defcribere,  cuius  C  &  F 
.  finttoci,vci  tcx  autem  E. 

Ponatur  KF  a;qualis  CE,  ita  ut  a,\is  traufverfus  fit  E  K.;priparen- 

tur- 


IN   PLANO  DESCRIPTIONE. 
tnrciucex  onclialco,ligno,  aliavc  dura  materia  rcgulx  trcs  CD,DG, 
&  G    c]aarum  quidcm  C  D,  G  F  unaqujequc  axi  IL  K;  rcliqua  vcro 
DG  intcrvallotocorum  cTc|ualis  lic.  Intelligi  tamcn  volo,ut  rcgulo: 
CD,  GF  uhra  C  &  G  indcluutc  lint  extculo:  ac  longx ,  itcmquc  per- 


tufc  fifluxa  ejuslatuudinis,cjua:e{lcraflitiesft)lic)'lindrici  infcrcn- 
/ii,quohypcrboIc.s linca  dtlincanda crit.  Pr.xtcrca  pcrforari  dcbcnt 
hx  rcgulx-  in  C  &:  F,  ut  pixillis  in  C  &:  F  dchxis  injici  qucant ,  in  D  (Sc 
G  autem  ipfi:  conncctcndor  funt  cum  rcgula  DG,  qjcmadmodum 
per  appofitam  figuram  confpiccrc  licct.  Quo  hcto ,  11  immittatur 
Uylus  in  uirainquc  liffuram,  ncmpc  in  g  punCtiim  communis  intcric- 
ftionis  rcgularum  CD,G  F,ifqLic  dcfcrnturfccum  fcrcnsrcguhs 
CD,  GFrotnntcscircapuncta  C,  F,prout  abtvcrsus  g  fcrtur:  dc- 
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fcribet  In  plano  lineam  curvam  E  qiinc  portio  erit linex  hyperbolar». 
Quod  quidem  fimiliter  ita  fe  habet  ad  alteram  partem  reftaf  CF.  Si 
veio  prcTdiftx  regula^  CD ,  G  F  ad  reliquam  partem  ultra  D  &  F  in- 
definite  quoque  intelliganturextenfcB »  non  miniis  alia  linea  hyper- 
bole  huic  oppofita,  eofdem  focos,  axemque  habens,  defcribetur. 

Dcmonftrandum  itaque  eft  ratione  ollensa  flylum  e  lineam  qux- 
fitam  hyperbolen  defcribere,hoc  eft,  cujus  foci  funt  punfta  C,F,ver- 
tex  autcm  pundtum  E. 

JungaturenimCG. 

Qijoniam  igitur  triangula  CDG,  CFG  duo  latera  CD,  DG  duo- 
buslateribus  GF,  FCutrumque  utriquea^qualiahabent,  bafin  veio. 
s  Trimi  QQ  communem:  ^  habebunt  quoque^angulum  DCG  anguIoCGF, 
h^^Ts  Primi  ^"'^  ^equalibus  reclis  lineis contentum,  apqualem.  ^  Quiaautem  an- 
EUm,  ^*^*  g"^^  D  C  G ,  G  C  g  duobus  reftis  funt  aequales  ,  nec  non  anguli 
CGF,CG  g;ariguliautem  DCG,CGFinterfe^quaIcs  fintoftenfi: 
fequitur  quoque  angulos  GC  g,  CG  « inter fe a?quales  effe.  Cum  igi- 
tur  trianguli  C  G  g  angdi  G  C  £ ,  C  G  g  a^quales  inter  fe  exiftant;, 
cf  SPrimi  ^  erunt fimiliter latera  fubtenfa G Ceinterfe.Tqualia.  Majorita^ 
qiie  erit  e  F  quam  e  C ,  reda  G  F ;  atque  eft  quidem  G  F  ex  conftru- 
ftione  axi  E  K  ^equaiis  ;  q^uocirca  pundium  e  erit  in  linea  curva ,  hyr 
perbole  dida ,  cujus  foci  lunt  puncla  C  &  F,  vertex  autcm  pundura 
E,  utliquetcxconverfa  5i"^a  Propn^  j^ii  jibri  Conicorum  Apollo- 
nii.  Siquidem  vero  rcdx  C  D,  G  F  versus  t  indefinite  fe  mutuo  fc- 
care  polfimt ,  atquc  eadem  femper  ratio  conftat  punfti  interfeftionis 
£  :  manifeftum  eft  ejufmodi  motu  qu.xfitx  linex  hyperboles  portio^ 
nem  in  plano  defcribi.  Quod  erat  faciendum. 

Simiieinhunc  modum  inferre  licet  de  alia  linea  hyperbole,  hulc 
oppofita,  verticem  habcnte  in  K. 

Infertur  pra:tcrea,fi  bifariam  fecetur  refta  CG  in  H,  redam. 
conneftentempundaH,  g,  hyperbolen  iq  e  contingere. 

ifquaiia  enim  funt  latera  HC,  C  e  trianguli  H  C  s,  lateribus  HG, 
G  f  trianguli  HG  g,  &  bafis  H  g  utrique  triangulo  communis  cftr 
him  ^^*^'   qtiamobrcm  &  anguli  H  i  C,H  e  G  fiib  jtqualibus  r^ftis  lineis con- 
^'^'       tenti  intcr  fe  a^qualcs  funt ;  adeoque  redba  H  €  hyperbolen  contin- 
gcns  inpundoe ,  per  converfam  48^*»"  Propncm  libri^'»»  Coni- 
corum  ApoUonii,  ut  proponebatur. 


SCHO- 
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S    C    H    O    L    1    V  M. 

PErfpicMum  ejl,  ex  adduau  metMo  facile  re^iam  lineam  duci  pojfe  ,qu£ 
curvam  hjperboles  ungAt  tn  duto  iiuolibet  punclo.  St  emm  in  e.  vcrbi 
gruttd^duc^ndu  fit  tungens curvum  brperbolesiE,  agunttnab  iudC&iF 
reclu  H  C,  H  F;  uuferuturque  ex  mujort  €  F  reclu  e  G  tpfi  mtnort  t  C  Aquu- 
iify  ut  dtfferenttd /ir  GF,  connecluturqtie  CG.  Quofddoyfi  btfurtam fece^ 
r«f  C  G  /n  H ,  junguturque  t  H ,  continget  bdccurvam  bjferboles  i  E  in 
h  fuut  requirebatur. 


Quod  ettam  tn  bunc  modumjieripote^l. 

Agantur  apunclo  c ad puncla  C ,  F  recU  e  C,  c  F;  &ab  c  C  quidem  au- 
feratur  C  D  aquuluaxi  E  K;  c  F  vcrotuntundemproducaturadG,  ut «/- 
mirum  G F  axt  EK  aqualu jir ,  ducuturque  D  Cfecans  C  F  m  B  ifimtltter 
aum  ut  ante,  recia  qua  dUadc  perducitur ,  bjperbolen  tn  c  comiuget. 

Xx  1  ^> 
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Notandum  denique  in  hac  methodo  cum  reguU  C  D ,  G  F  /tf«f  paralleU 
,    nec  ulUm  mterfecimem  admittunt ,  qualem  diximm :  tum  reclam  1 A. 
qu.t  per  cemum  A  alteri  ipfarum  C  D ,  GF  ^qmdtftans  ducitur .  elfe  alte. 
tm  cx  afj-mptotif ,  feu  ^{la  cum  curris  diaarum  hjperhoUritm ^roptiis  qiii. 


denfemperaccedtt.  mnquamtamencumipfuconcurrit.  Quodmdemde 
altera  afp.ptm  tntelUa,  dehet.pt^uam.punclum  C  remU^  CDinV- 
funclum  vero  F  reguU  G  F  /n  C  tranjUtitm  fuerit. 

Idem  ALITER. 
Tlfdem  qux  fupra  pofitis,  nflumantur pr^ter  regulam  CD aliiqua- 
Ituor  T^uales  DM,  MF,FL,&  LD.lonoitudmiscujuflibet  maLs 
quam  KF,  (requ.r.tur autem  cum  hyperbola  cx  numerofitearum 
l..iearu.i.,  c]u.t  .n  .nh.utum  augentur.ncc  unquam  fines  fiios  commit- 
tat;  ut  .Ila  .iHnor  non  exiftat  quam  fe.niflis  axis  recti :  alias  cni.n  frm- 
per  non  .i.fiejus  port.oqun:da.ndercribetur);iprar^uc  cum  extremi- 
tatibus  libi  inviccu  nediantur  in  fonnam  xhombi ,  quadrativ^ 

DMFL. 


V 


IS  PLANO  DESCRTPTIONB.  549 
-  DMFL.  llbi  autcm  in  D  conncxx  funt ,  anncdtantur  Sc  fimul  rc-u- 
Ix  C  D  in  punfto  D ; ubi  vero  in  F  fibi  inviccm  anncdcndx  funt,  nl-- 
dem  loas  pcrtorcntur ,  ut  paxillo  in  F dctixo  injici  poirint ,  atcjuc  hk 
-rationciimul  ncxo:  habcantur.  Porro  tjuandoquidcm  pcr  L  &  M 
-iegulamalic)uam  n^cdlofuoaniduc  tranlircoporrct^utrinqueindetL- 
•nitc  extenfam : gcmina  in  cum  fincm  fumatur  rcgula utrinquc  indcfi- 
iiitecxtcnfi,  perforentur4uc  prxdiclx  regula:  in  cxtrcmicatibus  luis 


L,  M,  ita  ut  paxillis  injici cjueant ,  ejufdem  craffitiei  ac  fiifurx  rcgulx 
GD.  Conducctautcmhofcepaxillosfubtus  fieri  cx  lamclla,  lupe- 
riufcjuein  coclilcam  extrudos  eflej  ut  non  folum  hac  rationc  con- 
jiexionicjuatuor  didarum  rcgularum  inferviant ,  verum  ctiam  ut  h 
prxtcrhisimpofitam  regulampcminam  aliaadhuc  lamcila  bramine 
pertufa  illis  fupcrimponatur ,  dictar  rcgular  omncs  intcr  lamcllas  co- 
chlea  contincantur.  Qux  quidcm  ex  accurata  figuraium  contcmpla- 

Xx  3  tio- 
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•tione  pcrfpicuiora  evadunt,  quam  ut  multis  verbis  explicentur.  Ci- 
terum  oportebitannulis  duobus  quadrangulis  0,Nr^ulamLM 
<ircumdare,  quiarde  eam  ampledentes  propius  aut  remotiu$>  ut 
«opus  exiget,  amoveri  valeant :  quibus regulagemina  ita  diftos paxiU 
loscontmerecogatur,  ut  vcluthiulcata  lit  ac  in  longitudinem  fiflii- 
ram  pr^c  fe  ferat  latitudinis  paris  atque  regulx  C  D.  Fiet  enim  fem- 
per,  ut,fi  per  medium  fiflurar  hujus  regula:  utrinque  indefinitc  extenf« 
leda  linea  ducatur ,  ipfa  perpetuo  tranfeat  per  punda  L ,  M ,  ficuti 
recjiiirebatur.  Poftquam  K-ecigituritafabricatafuerint,  defignabitur 
quidcm  linea  hyperbolein  hunciT>odum. 

Sumatur  ftylus  aliquis  cylindricus  acuminatus  ejufdem  craflitieiV 
qux  utriufque  fiflurarum  ,  ifcjue  in  utramque  filfuram  immittatur, 
videlicetin  communeminterfedionem  regularum  C  D,  LM;  ipfc- 
^uedeferatur  a  K  versus^,  ficutetiamin  alterampartem  redxCF, 
rotanteregula  C  D  circa  paxillum  C.  Prout  enimftylus  ejufinodii 
jamdidis  reguJjs  tenetur,  defcribet  motu  illoinplano^ucefitam  li- 
neam  hyperbolen  e  K. 

Similiter  autem  fi  regul;c  D  M, M  FL, &  L  D  majore^  aflTum- 
ftx  kiermt  femi/fe axisredi,  regulaque  CD  ultra  C indefinite  exten- 
fa :  regula?  C  D,  L  M  mutua  in terfecftione  versiis  C  aliam  lineam  hy- 
perbolen  huic  oppofitam ,  eofdcm  axes,focofquehabentem ,  defcri- 
bent.  Quod  quidcm  in  hunc  modum  demonftratur. Jur^atur  fe. 
Quoniam  itaque  triangula  D  L  M ,  F  L  M  duo  latera  L  D,  D  M 

'  ^uobusIatcribusFL,FM  utrumqueutriquexqualiahabent,'bafin 

Pnm,  vcro  L  M  communem ;  <i  habebunt  quoque  angulum  D  L  M  angulo 
FLM,  fub  jrquahbus  redis  Imeis contentum, arqualem.  Cum ieitur 
triangulorum  D  L    F  L  f  duo  latera  D  L,  L  ^  duobus  lateribus  F  L, 
Le  utrumque  utrique  xqualia  fint  (eft  enim  Le  utrique  triangulo 
conmiuncjjhabeant  vero  &  angulum  D  L  fanguIo,§L^,fub  iequali- 
lim        '^"^  Intcribus  contentum,  a-qualcm,  ut  jam  oftcnfum  eft ;  ^  habebunt 
quoquebafinD^  bafi  ^F^qualem, angulumque Df  L angulo Lf F, 
fubquibus  arqualia  laterafubtenduntur.  Major  itaque  eft  C^ quam 
t  F,  ipsa  C  D;  eft  autem  C  D  ,'tqualis  axi  E  K,  ex  conftruaione.  Li- 
quet  ergo  ex  converfa  51°»»  Prop«c  Hbri  j  t i  i  Conicorum  ApoIIonii, 
punaum  e  cfle  in  linea  curva,  hyperbole  difta;  cujus  foci  funt  punfta 
C  &  F;  vertex  autem  punftum  K.  Quia  veio  re&x  C  D ,  L  M  ita  in 
infinitumfe  mutuo  fccare  poflunt ,  atque  eadem  femper  ratio  con- 
ftat  de  pundo  interfedionis  r ;  manifcftum  eft,  ejufmodi  motu  por- 

tio- 
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tioncm  lincar  hypcrboU  in  plano  dcfcribi.  Sicut  facicndum  propo- 
ncbatur.  Similis  cft  ratio  dc  alia  hypcrbola  huic  oppofita ,  verticcm 
babcntcmE. 

Spccialeautcm  hic  modus  ilkidpr.T  fefcrradvcrtendum ,  utintcr 
dcfcribcndum  rcgula  LM  continuo  dcfignct  lineam  rcftam,qu«  hy- 


bcrbolen  inquocanciucctirvar  punftofcontlngat.  Hoc  emmliquct 
cconverfa^g^-»  Prop"'  iibri  3^'«  Conicorum  Apollonn ,  propter 
«qiialitatcm  angulorum  C  a  L,  L  £  F,  quam  modo  dcmonftravimus. 

Kotandum  dcnique  in  hac  methodo ,  ciim  regulx  C  D ,  L  M  funt 
parallelx,ac  nullam  intcrfcaioncm  admittunt.qualcm  dixuTius: 
reculam  L  M  eo  cafu  altcram  cx  afymptotis  rdcrrc ,  id  cft ,  rcdtam 

^  Imcain 
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liiieam  per  medium  ejus  fifllira:  dudam ,  propius  quidcm  hinc  inde 
cumcurvisdidarum  hyperbolarum  femper  accedere,  nunquam  ta- 


inen  cum  ipfis  concurrere.  Id  quod  fimiliterde  ahera  quoque  afym- 
ptotointelligendumeft. 


A 


R. 


QUod  autcm  propofitum  cft  licchit  infupcr  alia  ratione  cum  i!- 
iiiftn  viroRonatodcs  Cartcs  inhunc  modum  cxcqui.  Defixis 
in  C  &  F  duobus  paxillis ,  capiatur  rtlum  C  £  N ;  illudque  altero-ex- 
tremo ,  paxillo  C  annedc ;  altcio  vero  cxtremo ,  cxtremitati  N re- 
gular  N  F ,  ipsa  C  F  longioris ;  quce  pra-didum  filum  ,  poftquam  ita 
ucxuui  fuent,longitudiiiefuperet,  quantitate  axis  EK.  Deinde  per- 

forc-» 
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perforctur  altera  cxtrcmitas  hujus  rcgul»r,utpaxilIo  F  injici*qucat, 
QC  circa  illum  in  plano  rotari.  Fict  enim,ut,  imuiilVo  ftylo  cocjuc  dc- 
hto  ab  n  cxtrcmo  tili  ad  L,  intcrca  dum  p.irs  hli  N  i  velut  agglutina- 
ca  tenerur  regulx  N  F>  rotanti  cvrca  F,  quxlitar  linc«  liypci  bolj:  por- 
tion»  Hinplanodcrcribatur ,  hoc  cil  ,cujus  focilwit  C  F,  vcrtoc 
autcai£.  TranlUtavcro  rci^ula  adaltcram  parccmlinc.r  Cl',codcm 

modo  rcliqua  hypcibo- 
\x  portio  £0  dcligna- 
bitur.  Quod  fi  autcm 
rcgula  ex  Fin  C,&  H- 
lum  cx  C  in  F  transtc- 
rantur,  alia  iriliipcrhy- 
perbolx  portio  huic  op- 
polita  defcribctur ,  ha- 
bcns  eof Jem  focos ,  8c 
vcrtkcmK.  Quxqui- 
dem,tum  pcr  convcila 

Ccn:c3rum  Apolloniif 
tum  quod  intcr  rcdas 
C  €,6  F  cadcm  fempcr 
dirtercntia,qucinterC6, 
f  N  &  F  8 , 6  N  fcu  F  N 
exiftit,  manifefta  funt. 
Deniquc  T. inaefinitc  lincam  hanc  ulccr.us  vcrsus»  &  O  defcnbcrc 

longius,  quo  majoraugmcntatio  hxc  tucrit. 

C  A   P   U   T  X. 

De  modo  defcnbm^t  elliffcs  mfUm.  datls 
Utere  reilo,  &  tranfcerjo. 

^^Uonlam  in  cllipfi  fccunda  dianictcr  mcdia  proportionalis  cft 
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metrum  K  E  adplicantur.  Detur  prjeterea  anguliis  quem  ordinata^ 
conftituere  debent  ad  KE.  Oporteat^ueellipfininplanodefcribere. 

Scda  ijjiuir  bifariam  diametro  K  E  in  A,  inveniati^r  inter  K  Q^fic 
KE  media  proportionalis  LI,  caqiieordinatim  adplicata  ad  KE  ia  A>. 
ita  ut  cum  ea  angulumfaciat  a:qualem  dato^rerit  ipfa  fecunda  dia- 
meter,  priori  KE  conjungata.  Qijo  fado^circa  diametros  KE,Ll 
ellipfis  defcribatur,quemadmodum  capite  quinto  tradidimus,  fa- 
dunique  erit  quod  qua^ritur.  Ideoque  fi  angulus ,  quem  ordinatx 
conftitucredebent  ad  diametrum  ,  fuerit  recSus ;  referent  reftje  LI 
KE  axes  feu  extremas  diametros  >  quo  cafu  ad  defcriptionem  elliplls 
caput  quartum  fequendum  erit. 

C  A  P   U  T  XI. 

De  modo  defcrihendi  hyperbolas  in pUnOy  datU 
latere  reclo  ,  ^  tranfverfo. 

Slquidem  &  in  hyperbola  fecunda  diameter  media  proportionalis- 
eftinterlaterafigura^,  fitergoutin  figura  capitis  fextipag.  532. 
latus  rcclum  datum  K  tranfverfum  vero  K  E^  five  fit  KE  diameter 
hyperbolx,  &:  K  Q  linea  juxta  quam  polfunt,  quo^  ad  diametrum  K  E 
ordinatim  adplicantur.  Dcturporr6angulus4,quem  ordinatce  con- 
ftitucre  debent  ad  KE.^  Oporteatque  hyperbolen  in  plano  defcribere. 

Divisaitaquc  bifariam  diametro  KEin  A  ,  inveniaturinter  K  Q 
&KEmediaproportionalis  Ll^eaqueordinatim  adplicataadKEin 
A  5  ita ut  cum  ipfa  angulum  efficiat  cequalem  angulo  dato  a\ erit  iplk 
fecunda  di3met<fr,  priof i  KE  conjugata.  Deinde  3atis  diametris  KE, 
L  r,  ddcribatur  hypcrbolc  K  £ ,  quemadmodum  capite  feptimo  tra- 
ditum  cft,  fadumquc  crit,  quod  imperabatur. 

Eodem  modo  defcribetur  quoquehyperbola  E  ?  priori  K  e.  oppo- 
fita,  ut  cx  eodem  capite  eft  manifeftum. 

C   A   P  U*T  XII. 

De  modo  defcrihendihyperhoLtsin  plano^  per  datum 
puncltmfy  circa  dataspofnione  afymptotos. 

CiEterum  cum  frequenti/Time  occurrat  hyperbole  defcribenda 
in  plano;  ciica  datas  pofitione  afymptotos,qua:  tranfeat  per  da- 

tum 


IN  PLANO  DESCRIPTIONE.  3^} 
^tmi  panSuiii  :  \  \iu\u  cjuocjuc  tuit  moduni  lubindicare,  quo  illud 
Ofganicc  expcdiri.poiTu. 

RepctitS  itaquc  figura  capitis  fcxti  pag.  332,  incaqucdatis  pofi- 
tionc  rcctis  lincis  A  D,  A  M»  (i^  punfto  intra  iplas  E,  oportcat  pcr  E» 
<irca  a()  inptotos  A  D  >  A  M,  liypcrbolcnin  plano  dcfcribcrc. 

DucaturexEalteri  ipfarum  AD,AM,puta  ANT,rccha?quidiflans 
EB.fecans  altcram  AD  inB;  dcindcalTunipti  BD  a:quali  AB,  aguur 
D  E,  ca^ue  producatur  doncc  fccct  AM  in  NT;  junda  autcm  E A,pro- 
ducatur  hxc  ipfa  ad  K ,  ut  A K  fit  .xqualis  A  E:  &;  pcr  pundum  A  du- 
<atur  ipfi  D  M  acquidiftans  ac  xqualis  IL,  qux  a  KE  bifafiam  fccctur 
in  A.  Hisitacxilkntibus,  fi  allumptis  rcdis  KE,  I  L,  ccuaxibus, 
vel  quibufcungue  diametris  conjugatis,  pcr  E,tanquam  vcrticcm, 
hyperbolc  dcfcribatur,  qucmadmodum  capitc  7°*^  oftcnfi:m  tuit : 
factum  erit  quod  impcrabatur. 

Sed  jam  tempus  eft ,  ut  nonnulla  quoque  de  parabola  in  mcduini 
afferamus,  &:  dc  modis  cam  Organicc  in  planodcfcribcndi.  Prxmit- 
timus  itaquc  in  dcmonftrationcm  corum  qux  fcquuntur,  lcqucns 

L    E    M    Af  A. 

SJT  paraholc ,  cujus  axis  quidcm  A  C  ,  Z'crtc\'  vcro  A  , 
i  auoPidm  m  fcctione  funcfo  D  sJplicctur  ad  AC  rccfa  or^ 
dtnlttm  D  C.  AbJctridAtur  autcm  cx  axc  ab  A  vcrttcc  Itnca 
AB,  xatialtsqtiartaparttUtcrU  rccJt.jttngatttrqficBD.Dtco 
hanc  IquaUm  fort  Itnca  E  C ,  qua  tum  E  A  Utcns  rccJt 
.quarta  partc^  tum  cx  AC componttttr. 

a  Qu^umcmmqu.ir^taKC.h^[mul[umj^^ 
fuU  fr«  /nt  C  A ,  A  B  comprehntfo ,  ana  cum  quadrato  B  C  :  crtt  quuUra 
Sim  BC  ^quaU  qtudrans  AC,  AB,  dcwpto  ttjdcm  rccUu^uio  ots 
fub  CAy  AB.  Cum  uutem  A  B      hypoth^fi  fit  quarta  pars  Uterts 
U  ,  ^  crtt  q:.quc  recUngttiton       C  A ,  A  B   reaan^dtc^.  l^^^^^^ 
lomwctur  fuh  C  A  a  Utere  rcclo  paraboU  quarta  pars-,  hoc  cjl.  rc-  E/^- 
Z7uZ  bts  fttb  C  A  ,  A  B  aqttaic  crtt  fcn.pt  rciUnguit ,  co.t^c^ 
hcnifub  CA      Utcrc  rccio.  ^qtuic^^^&^tttr  crtt  qnadrattan  nC 
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quadratis  A  C ,  A  B ,  minus  femtjfe 
rcclanguli  fub  C  A  &  latere  retU. 
Qiioctrca  fi  utrobique  commune  adda^ 
m  quadratum  CD  ,  ^  ertt  quadra- 
tum  B  D  (zqtiale  quadratis  AC,  AB, 
minus  femtjfe  rdtungulifub.  CA  & 
latere  recto.  At  cum  ^  quadrattm 
CD  aquale  fit  reilangttlo  fub  CA 
&  latere  re^o ,  quadrata  A  C,  A  B, 
CD,  mtdtata  femifftre^anguli  fub 
CA  &  latere  recto  ,  aqtttvalebunt 
quadratis  A  C  ,  A  B  &  femtfi  re^ 
itangult  fubCA& latere  reclo , hac 
eft,  ei  quod  bisfub  C  A,  A  E  contine- 
tur.  E  qutbus  fequttur  quadrattm 
B  D  dquale  effe  quadratis  C  A ,  A  B 
feu  A  E  ,  fwa  cum  reclangula  fub 
C  A  ,  A  E    .  Manifeftum  autem 
> '  quadrata  CA.AE,  unacum 
reaangulo  fub  CA,AEbis  ,fimul 
aquAn  quadrato  totius  E  C.  Q^ocir- 
ca  diqualia  erunt  quadrata  BD,  EC5 
uiide&recU^DyTLC.  Qupderat 
fropofttum. 

C  A  P  U  T  XIIL 

De  modo  defcribenM  pdraho/as  in pUnoydatis 
axe,  verticey&Utere,  re^o. 

TN  planoquocunque  detur  A  C  axis  ,  vertexque  pundum  A/fit 
X aurcm  AB  iateris  rcfti  c^uarta  pars.  Qporteatciue  in  eodem  plano 
imeam  parabolcn  dcfcnbere,  cujus  quidcm  axis  lit  rccfta  A  C,vertex 
pundum  A, latus  vero  reftum  Jinea  reda  ipfius  AB  quadrupla. 

Producatur  A  C  vcrsus  A ,  donec  A  E  ipfi  A  B  fit  .xcjualis ^  &  ex E 
cngatur  ad  E  C pcrpendicularis  E  G ,  eaque  indcfinitc  utrinque  pro^ 
taidatur.  Dcindc  aflumantur  quatuor  regula:  .Tquales  BF,  FG,  G  H> 
^v:  HB,  longitudinis  cujuHibct^  ita  tamen  ut  illa  iiou fit  minor  quain 

AB, 


IN  PLAKO  DESCRirTTOKE.  357 
AB)iprxc]UC  cxtrcmitatibusfibi  invicem  annedantur,  fic  utrhom- 
buin,  ijuadratumve  rcfcrani  B FGH.  Ubi  aiucm  in  G  connexx-  funr, 
conncCtantur^  limul  punctoG  norma:  G  DI,  qualisappofiiaiiguri 
cxhibctur,  hoc  cll ,  qux  per  medium  fccundum  lonnitudineu) G  T 
periura  lit  lon^a  canali  lcu  hllura,delincntc  propc  Cdiftantiam  cir- 
citcr  rcda*  A  i|/ai.]ue  vcrsus  1  indchnitc  cxtcnfa  intclli*j;atur.  Ubi 
vcib  in  l>  libi  insiccm lunt  anneftcndx, iildcm  locis  pcrtorcntur ,ut 
oaxiUu  m Bdcrixo  injici  qucant,  atquc  liac  rationc  coiincxx  cxilbnt. 


Porrb  cu  pcr  F  &:  H  rcgula  mcdio  fuo  nffiduc  tranfire  rcquiratur  an- 
neftatur  iUa  puncto  F.ubi  regui.v  BF,FG  llbi  mutuo  funt  anncx^.qu^ 
iti  lonoitudmem  llt  pertufa  quemadmodum  norma,hoc  cft,  pari  hllu- 
ri;  perforcntumue  rcgulx  BH, HG  in  H/ic  ut  in  illas  paxillus  inl^^^ 
qucat  cjufdcm  crafBtici  atquc  latitudo  alterutrius  hHurar ,  conftans 
fubtusex  lamdla,  fupcrius  vcro  in  cochlcamcxtruc^us;ita  ut  hac  ra- 
tionc  leculx  B  H ,  H  G  in  H  (Int  conncxx ,  &:  regula  1;  H ,  mtus  di- 
ftum  paxillum  comprchcndcns,  mcdio  fuo  pcr  F  H  fl'mpcr  traii^i- 
re  couatur.  UtautcmrcgulxBH,HG,&:FHmpaxillummjcar 

t>  Yy    }  llC^ 
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lic  eockin  ftatu  conjunfta:  perfevercnt,  iplis  alia  lamella  roramirfc 
pertusa  imponatur ,  atque  matre  perftringatur.  Denicjue  adhibean- 
tur  duo  annuli  quadranguli  I  &  K,  regulamFH  normamcjue  CJD  cir* 
cundantcs,  ut  eas  arftc  circumpleSentes  ubique  eandem  Gihrx  lati- 
tudinem  confervent,  &  qtii  huc  vcl  illuc  divelli  qucKjue  pofTint,  prouc 
ufusexiget.  His  ita  peraclis ,  lincaparaboleinhfinc  modumdefcri* 
betur. 

Adjunftaipfi  EG  regula,  aflumatur  ftylus  alicjuis  cylindricus 
ejufdem  craffitiei  cum  latitudine  utriufque  fiirur2e,ifc]uein  utramque 
fifluram  immittatur,  ut  in  D,  ubi  fe  fecant  regula  F  H  &  norma  G I : 
dum enim normadefcrtur ab E versiis G, & ccratinub contra  didam 
rcgulam  premitur,  movebitur  tota  machina>  defcribctque  hoc  motu 
ftylus  D  lincam  curvai»  A  D ,  qu«  portio  erit  linea:  parabol^e  quae- 
lita:. 

Tranflatovero  GinpaxiIIumB,&  B  inpundumnormse  GjCa-. 
dcm  prorfus  ratione  abaltera  parteaxisportio^L  defignabitur. 

Denique,filineamlianculteriiis  versus  L  &Dindcfinitedclinea- 
revelimus,  aflumenda?  funt  tantum  quatuor  alix  rcgul^e  longiores 
BF,  FG,GH,&  BH.  Extendcturnamquehsec  lincaindefinitelon- 
gius  ,  prout  au^mcntatio  didarum  rcgularum  x:ontinu6  major  ac 
major  aflumpta  fuerit.  Nunquam  enim  intcgra  ipfa  defcribi  potcrit, 
cum  ea  hujus  Vincx  quoque  fit  natura  ,  ut ,  licct  femper  magis  magif- 
quead  eandem  partem  inclinet,  in  infinitum  tamenprotenfacxtre- 
initatcs  fuas  nunquam  committat* 

Dcmonftrandimi  itaque  rcftat  lincam  defcriptam  parabolcn  exl- 
ftere.  Qupd  quidem  lemmate  pr^emiflb  manifcftum  fiet ,  fi  junga- 
nius  B  D,  atque  demittamus  D  C  pcrpcndiculariter  ad  A  C.  Erunt 
enim  triangulorum  BFH,  H  FG  duoIatcraHB,BFduobusIateribus 
H  G,  G  F  utrumque utrique  ojqualia,  bafifquc  F  H utrique  tri  ingulo 
a  ^  8  Vrimi  communis  :  ^  quocirca  &  angulus  BFH  angulo  HFG,  fub  sequahbus 
^icm,       rcdtis  lineis  contentus,  arqualis  erit.  Igitur  cum  duo  triangula  DBF, 
D  F G  duo  Iata*a  B  F,  F  D  duobus  lateribus  G  F,  FD  utfumquc  utri- 
que  aequalia  habeant  feft  enim  F  D  latus  utrique  triangulo  commu- 
nc;)  habcant  vero  &  angulum  B F D  angulo  DFG,  fub  xqualibus  la- 
h  f^Trimi  tcribus contcntum,  a?qualcm, ut jamcft  oftenfum :  habcbuntquo- 
^^''^-       quc  bafin  BD  bafi  D  G  xqualcm,  angulumque  B  ETF  angulo  F  D  G, 
lub  quibus  ojqualia  latcra  fubtcnduntur.  Quoniam  autem  C  E  ipfi 
DG  cft  arqualis,  erunt  quoque  BD,  CE  intcr  fe  xqualts.  Patet  crgd 

^  pun* 


IN   PLAKO  DESCRIPTIONE. 


«punftumDcfllMncurva  linca parabolc  dicSa,cujus  axlscft  AC,  ^tmmM^ 
yerrex  A,  &  latus  rcclum  Imea  rcfta  iplms  A  B  qiiadniph.  Cum  au-  «^'^^^'^^*"»* 
tem  addudomodo  FH,  G  D  fenuituo  in  infinitum  lecarc  polTint,  & 
etdcm  lemper  ratio  dc  punctointerfe(5^ionis  Dconftetifequitur  cjuf- 
^odi  motudefcriptam  curvam  LADjelVe  lineam  parabola  ijuxfitnm, 
Przterire  autem  non  oportet,  cjuod  liic  oblervatu  dignum  occur- 
rit,  rcgulam  ncmpe  l  DK  inter  dcfcribcnduui  raedio  luo  tangcrc 


continuo  lineam  parabolcn  in  punfto  D.  Oflcnfum  enim  cft ,  an- 
culos  BDF,  FDG  cflbxquales.  Quocircacum  ^  angulus  F  D  G  an-  m 
milo  IDK  fit  arqualis, quo  J  fccundum  verticcm  confilbnt :  crit  quo- 
nue  anrulus  B  D  F  angulo  IDK xqualis  ,  atquc ita  linca  F  D  K  para- 
bolamcommPcnsinD.  Ut  patct  cx  41  Propnc  libri  Pcrfpcai- 


bolam  conimgcns 
yx  Vitellionis 


Gacterum  fcicndum ,  B  punftum  Focum  ab  Opticis  appcllari  fo- 
litum  co  quod,fi  fpeculum  concavum  ad  hancliguram  cxpolitum 
Soliopponatur ,  radiifpcculo  incidentcs  axiparaIleli,o*nncsad  hoc 
unicum punctum  BrcHectanlurv  itquciUAlupcrhcjc  taUum  Q^cu^ 
lorum  ignem  m  B  acccndi. 
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S    C    H    O    L    I    F  M. 

Llquetporro  ex  allatisy  nullaoperareclamitneamducipojfe^qud  curvam 
paraboles  in  dato  quoUbet  pun^h  contingat,  Sienim  tn  D,  exempli 
gratta,  ejtifmoditangens  duccrfdaforety  agaturperDreclaDG  axt  A  C 
paraUela ,  jungaturque  BD.  Quo  factO',  ft  bifariam  fecetur  angulus  JiDG 
redA  D  VyContinget  lucparaboUminDj  ut  requirttur. 

C  A  P  U  T     XI  V. 

De  ?nodo  defcrjbendi  parabolas  in  flano^  dato 
faco^  (jr  vcrticc. 

NON  ignorabit  quifquam  ('ut  opinor)  pr3scedentein  modum, 
quo  datis  axe  >  vertice  ,  &  latere  recSo ,  parabola  in  plano  defi- 
gnatur ,  etiam  &  liic  locum  obtinere ,  ubi  fbcus  &  vertex  datus  eft  : 
cum  ad  conilrudionem  focusrevera  ibidem  cflet  inveniendus,  qui 
hic  jamdatur.  Quocircanon  c  re  mefafturum  exiftimo ,  fi  adqux- 
fitum  perficiendum  alium  infupermodumaftmm,  quibeneficiofit 
alicujusfili.  Etxaliseft. 


Dctur in  plano  cjuocunque  focus  punftum  B,  vertex  autem  pun- 
fium  A.  Oportcaique  in  eodcm  plano  lincam  parabolcn  defcribere, 
^«jtdiximui^ 

'  Jun&S 


IN   PLANO  DESCRIPTIONE. 
'Junfti  A  B,  ipsacjuc  catcnus  ultra  A  produfta  ad  E,crigatur  cx  E 
dcam  pt'  LifisEG.  Dcinde  dctixo  paxillo in B,  cnpiatur 

f  lum  1 U 1»  :  cum  una  cxtremitate  annccic  paxillo  B;cum  al  • 

tera  vcrb  cxtrcmitati  1  norma:  I  G ,  qua»  cjuidcmiilo  fic  ncxo  lon^i- 
tuJinefitaccjualis.  Oportct  autem  eamipsa  EBmajorcm  aflumi.  Ut 
Itaquc  propolitum  cxlc(]uamur,adjuni:atur  ipfi  GE  rc^^ula  utrobique 
indchnitc  cxtcnlajleratuiquc  norma  1  G  contra  rcgulam  a  G  vcrsuS 
E.  Fict  cnim,ut,dum  noimaita  movctur,  ac  (lylusimmilVus,  quite- 
nct  affiJuc*  partcm  fili  1 D  velut  agglutinatam  noriruT  &:  ab  iexti^mo 
fiU  ad  A  dcducitur,  ideniftylus  cjuxlit^  linea:  parabola:  portionem 
f  D  A  inplanodercribat:  hoc  cft,  cujusfocus  fit  datum  pundum  B, 
vertex  autcm  A.  Cxtcriim  pari  rationc  a  partcrclicjua  portio  A  L 
defcnabitur.  Cu jus  quidcm  rci  dcmonftratio  ex  pnrmillb  lcmmatc 
pcrlpicua  cft. 

Nam  cum  xqualcs  fint  regula  IG  &:  filum  I D  B ;  idco  fi  ab  hi<; 
xqualibus  commqnis  aufcratur  ID :  crunt  quoque  rcliqux  G  D,  DB 
crquaks.  Eft  autcm  GDipfiEC  arqualis.  Erit  i-itur  &:  DBipfiEC 
jcqualis,  adeoque  puniftum  D  in  parabola,  cujus  focus  B,  &:  vcrtcx  A. 
Utexconverralcmmatisantecedcntiscolligcrelicet, 

Quoniam  vero  circa  oftcnfum  modum  cadcm  ubiquc  ratio  cft 
pundi  D :  fcquitur  cjufmodi  motu  lincam  dcfcriptam  /DAL  cflb  pa- 
rabolam,  qualcm  in  plano  dcfcribcre  oportcbat. 

Denique  fi  placuerit  hanc  lincam  ultcrius  cxtendcrc  vcrsus  i  &:  L, 
oportcttantum  xqualiter  augere  normam  &:  filum:  quandoquidem 
illa  indehnitc  lontjius  evtcndftur,  prout  hxc  augmcntatio  lcmpcr 
major  ac  major  allumitur. 

S    C    H    0    L    I    F  Af. 

S:  vrdcm  luclenm  oHenitmiu  varioi  modoi  ConUnf  Secliones  Orsafmi 
m  pUno  ddcrihendi : [imuique  etum  quopaclo  wfingults  recU  Inie^  du- 
opo/int.  qui  eufdemntdut^pufults  comwn.rtt  :  ac  pono  ettam  reUtto^ 
nenLuum  tftter  fe  hubent fupcrjutes eWpfis uc cujt^ihbet  ejtu  egmcmi  ^ 
fZ^^^^^  ijufqtu(e,Ln ;  .1  6^  eum ,  qtum  tnter  e  l.bentl^^ 

Ztenta  fub  reaJ llnea  porttone  Itne.  hypcrboU  ct^ptjcur.que  <^  uiu 
S  r  Zreaultneu&poruoneUnc.  hyperboUcontenu.cttjusUtusre^ 
CS^  /rrrr^^^      ftott  .qtultu  (qtu  meo  ,udt.  to  tlU  ftmt.c^iu  deeurum 
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ultra  fuhjimgamm  nlationem  >  qium  inter  fe  habent  jigura  re^iUnea  ^ 

alia ,  fub  recia  linea  &  portione  Itnea  paraboU  cujufcunque  cemprehenfa. 

quidem  folainter  Comcas  Scctiones  haclenus  adquadratiformamre^ 
duct potuit ,  &  ah  Archimede prtmumfutt  oflenfa.  Aitam  rero  a  nobi6  tn^. 
ventamfic  acctpe. 

l^rdmitttmus autemfequentia  theoremata  demonf^rata^quontam  iis  ad 
inflittaum  omnino  tndtgebtmus. 

L 

Si  in  figura ,  contenta  fiib  reda  linea  L  D  &  portionc 
lincx  parabolx  L AD,  diameter  fic  A  C,  &  bafis  L C D ipfi 
A  C  ordinacim  adplicata ,  ;ungaturque  A  D  s  complcatur 


autemparalIelogrammumCM,inquodu£la  NOipfi  AC 
vcl  DM  utcunque parallcla ,  occurrentc  ipfis  A  M,  CD  in 
N&  0,atquerccantc  A  D  in  Q ,  lincam  vero  parabolx 
in  P :  dico  ellc  ON  ad  QN,  ficut  Q  N  ad  N  P. 

Hoc  entm  perfpicuum  eft ,  cum  ACfitadAS.utCDadSQ  feu  RP; 
A  C  autem  ad  AKy  utquadrattm  C  Dad  quadratum  R  P ,  pe-r  2  o*^» 
Vrop'"-''»  Itbn  1"^ ^  Conicorum  ^polbmt.  Vnde  Itquet  A  C>  A  S,  A  R 
cjjcproportionalesy  & ejfe  qutdem  ACfeuKO  ad AS  fm  N  Q,ut  AS five 
><QadAKfeuNP.  Vtpr9ponebatur. 

I  L  lif- 
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IL 

lifJcm  pofitis,  fi  dividaiur  AMinpartes  quotcunquc 
scqualcs,  atquc  cx  punclis  divilionum  N,  T, V  m  litiis 
oppolitum  C  D  rcttx  ducantur  NO,  T W,5c  VX  pnrallc- 
Ix  ipfi  AC  vcl  DM,  qux  rcdam  AD  fcccnt  in  Q,  Z,  &:  b, 
lincam  vcro  parabolcn  in  P,  Y,  ik:  a :  Dico  NO,TW, VX, 
&  MD  fimul  fumptas  cllb  ad  N  P,  TY^  V  a,  &:  M  D  (imul 
fumptas ,  ut  quadrata  ipfarum  N  O ,  T  W ' ,  V  X ,    M  D 
fimul  lumptaad  quadrata  linearumJ^I  Q,TZ,V  b,  6:  MD 
fimul  iumpta :  itcmque  NO,TW,  VX,&MD  fimul 
fumptas  elfc  ad  NP,  TY,  6c  V  a  fimul  fumptas,  ut  quadra- 
ta  iplarum  NO,  T      V  X  , &:  M  D  fimul  fumpta  ad  qua- 
drata  Uncarum  NQ, TZ,  6c  V  b  fimul  lum.pta. 

Ifl  entm  ex  antecedemt  Theoremate  O  N  4<i  N  nt  N  Q^d  S  P. 
Qtioctrca  eritquoque,  utquadratum  ON  adquadrMumSQ^itA  O  N  .td 
^Tp.  Eodemmodocumfit\VTadTZytitTZadT\  lentctumquudra- 
4um\VTudiiii4drutumTZyUtWTadT\.  UemquequtaW  ejtad 


\  r.r.r  VhadW2'  ertt  fimtluerquMiratum  X  V  adquadratum  V  b, 
\h,  icttt\  baa\  2.eriijim»^      j  XVnuntadomma 

quadrataSQ. TZ,  V  b, ut mnei Itnea ON,  W 1 ,  X V ^domnes 


3^4         De  Organ.  Conic.  Segt. 

NP,  T  Y,  V  a.  Demque  cum&DMadUD  fit,  utDUad  MD ;  ertt 
tttdem  quadratum  DMad  quadratum  MD,  utDMadMD.  Vnde  ofif^ 
quadrata  ON,  VVT,  X  V,  dr  D  M  erunt  ad  omma  quadrata  N  Q,  TZ, 
y.b,  &  MDJicut  omnes  line^  ON.  WT,  XV,  crD  Madmtmltne^s 
NP,  1  Y,  V  ajdr  MD.  QuQdfrimb  erat  prapofitum. . 


A  TS[    T   V  i^f 


Tam vero  cum ofienfum fit quadrata  ftmul OK.WT ,&XY  ejfead 
quadrata  fimul  N  Q>jrZ,  cr  V  b,  ut  Itnea  fimul O  N,  W  T,  dr  X  V  ad 
Uneasfimul  NP,  TY,  &  V  x,&treslineA  O  N,  T^^.&XWftbt  tnvi- 
cem  fint  diquales  :  ertt  .fumptts  antecedentimn  fuhtrtpUs  ,ut  quadratum 
unius  barttm  Uneartm  ad  quadrata  Unearum  N  T  Z ,  V  b  ,  /f4  una 
earundemUnearum  ad  Uneas  NP,TY,dr  Va.  Et fumptis antccedenttum 
quadruplisy  ut  quadrata  quatuor  Une^mm  O  N,  W  T ,  X  V,  dr  D  M  (<?jf 
cmm  &  D  M  twicuique  reUquarum  trtiim  Aqualis)  adquadrata  Unearum 
NQ^T Z,  &  V  b,  tta  quatuor Unea  ON,  WT, X V,  &DM  adUneai 
NP,  T Y,  d^  V  a.  Quodfecundo  erat  propofitum. 

III. 

lifdem  pofitis ;  agantur  per  punda  P ,  Y,  &^  linea: pa- 
rallelx  ipfi  AM  vel  LD,  qux  fecent  lincas  hispunclis 
iitrinque  proximas  \ncydy€,f,g,&ih.  Dico  parailelo- 
grammum  CM  efle  quidem  parallclogrammis  rN,  ^T, 
V,  &  X  M  minus  quam  triplum,  parallclogrammis  vero 
PT,  Y V,  &  4  M  majus  qudm  trlplum.. 

Cum 


IN   PIAKO  DESCRIPTIONE.  J^f 
Cumenimiinex  M  D,  V  /^^  T  Z  ,  CrN  Q/<r  invtcem  Aqualtkr  exce- 
idHtf  •exciffmvero  fit  dqttdlii  mwimx  N  Q^cr      tottdem  cxijlant  M  D> 

V  X»  T  W,  &  N  Oi  i/w/  magmtudtfie  muxtmx  M  D  jiwr  xquaUs :  crunty 
^  lo.  Prop.  trjclAtM  Anbtmcdts  de  Lineis  Sf  trAltbMSyquddrutd  MU, 
VX,  r \V>  ci"  N  O  buium  xqu.tltttm  itncurum  taui  ctnn  quadrato  maxitnd, 
M  D  dC  fimul  redangulO',  ccmprebcnfo  fub  mtntmu  N  QC"  lineu  iquult  tn* 
£quuitbus  ftmul  fumptts,  trtplu  quudrutorttm  eurundcm  tnxqttultum  itneu 
rum  M  Dj  V  ,  T  Z ,  cir  N       l^nde  fiqtutttr  qttudruta  Itneurttm  M  D> 

V  X »  T  W,  CT  N  O  mitmdejc  quam  trtpU  quudrutortim  u  Itneis  M  D, 

V  fc,  T  Z^C'"  N  Qu^iu  uurcm  ex  proxtntc  dntccedentt  Tbeorctnute  con- 
J?if,  quudrdu  MD, ^'X,  TW,  &  NO  udqttudrutu  MD,  V  b,  T & 
N  qV^w  hubere  ruttonenty  quum  hubfm  livcx  MD,  V  X,  TW,  6"  NO 
dd  ltneu4  MD,  V  u,  T  Y,  cr  NP :  fequitttr  ttem  Itnexs  M  D,  V  X,  T  \\\ 
Cr  NO  Unturiun  MD,  V^,TV.  cr  N  P;/rtJ;om  efequumtrtpLa.  Mu- 
mfeftum  dutcm  efl,  Uticts  M  D,  V  X,  T  W>  N  O  udUttcus  MD,  V  4, 
TY,  dr  NP f4W<ifm  hubere ruttonem,  quutn purullelo^ramtnuXW.Wyy 
O  T ,  C  N ,  boc  eii ,  qttum  furu\ielogrunimum  C  N! ,  adpurulklogruinvtu 
XN!,^  V,  f  T,  cr  f  N.  ^^^r^  cowy^^r  purallclogrummum  CM  w/wm^ # 
^U4m  trtplum  puruUelogrummorum  X  M,j?  V ,  r  1 ,    t  N. 

Dtco  Ycro  tdcm  purullelogrufntnum  purulielogrummorum  »i  M ,  Y  V  ?  dr 
VT  mujjts  ejfe  trtph. 

Quontdm  'entm  ex  demonjhutione  citatx  Fropofittonis  Archimedis  per- 
ffuuum  quoque  eft ,  quudrutu  Uneurum  M  D ,  V  X,  T  W,  cr  N  Ofmtd 
fumptd  mujordefetrtplo  quudrutorum  alineis  V  6,T/,crN  Qj/iww/ 
fumptoru\  &yper  proximttmprxcedens  Theorcntd.quadrutu  Unearum  M  D, 
VX^TW^d-  NO  fintudquddrutdUneurum  V/',TZ,d  N  Q.ficutUned 
MD,VX,T  W,dr  N  O  udUncus  V4,T  Y,  ci'  NP :  fequtturqttoquc  Utieas 
M  D  V  X,  T W,  &  N  O  Uneurum  V  4,  T  Y,cr  N  P  mujores  effe  quum 
trtplas.  Ejl  dutem  mdntfejlum,  itneas  M  D,  V  X,T  W,C>N  O  ud Uneas 
V4,  T  Y.  dr  NP  eundem  hubere  ruttonem,  quutu patuMogrummu  X  M> 
WV,OT,CN,  hoc  efl,  quam  purulielogrdmmum  CMud purulleiogram' 
md  4M,  Y  V,  PT. Conjlut  ttuque  pdruliilogrammum  CM  purullclogranL- 
morumdMy  Y  V,6- P  T  mdjusefe  quam  tnpium. Quare  (onjldtpropojitum. 

IV. 

lifdcin  pofitis:fic  rpatium/parallclograinmiCMtcr- 
tia  pars.  Dico  )am  Ipatium,  comprcUcnluma  rccbs  AM, 
MD, &  portionc  linc;c  parabolx  AD  ,lpatio  / a^cjualc  dlc.  ^ 


^ji^i^         De  Orc  AN.  CoNic.  Sect. 

Si  enimfpattum  tllud Jpatio  t  mnfuern  dcquale ,  ertt  majusei)  aut  ntinus. 

^fio  prtmtm  majus ,  ji  fieri  pofn ,  &  exceffus ,  quo  fpattum  hoc  fuperdt 
Jpdttumiy  ftbupfi  tottesaggregetttr  ,  dgnec compofitum  cx  ipfo  excedattan- 
Jemparatleiogrammum  C  M-  Potefi itaque  &  fumt  jpattum  quoddam  mt^ 


um  illo  excejfu,  quod fit  pars paraMogrammi  C  M.  Stt  ergo  C  N  paratte" 
logrammum  dtcio  excefju  minus ,  & pars paralklogrammt  C  M.  Erit  quo^ 
que  tnde  Itnea  AN  pars  lineA  A  M.  Dividatur  ttaque  A  M  //;  partes  ipi 
A  N  ^quales ,  &  reliqua  jiant  ut  infuperioribus  dicium  cfi. 

IgiturcumparaUelogrammtimCNfitminusexcelfu.quojpatitimAVY^ 
a  DMfuperatfpatium  i :  fequitur  jpatium  i  O-paralldogrammum  C  N 
fimulfumptafpatio  AP Y  a  D  M  ejji  minora :  acproindc  minora  qiuimp^ 
rallelogramma  c  N,  e  T,g  V,  dr  XM,  qu£  tpfo  fpatio  A  P  Y  ^  D  M 
7najora. Parallelogrammo  autem  C  N  dqualta  ftmt parallclogramma  c  N, 
^ rf.<?/> per qu£  parabola incedtt,  Quare fi utrobtque demantur pa- 
rallelogramma  c^N  yedygf,& Xb:  reltmiuetur  qtioque  fpatittm  t  minus 
parallelogrammisreltqutsPl\YV,&'  a  M.  Cumqueparallelogrammum 
C  Mfpattt  ifit  triplumj  eritparallclogrammum  CM  minttsquam  triplum 
parallelogrammorum  VT,YWy&aM.  At  hoc  cfi  impofitbtle,  ofienfum 
entm  efi  tpfis  majus  quam  triplum  exificre.  Non  ertt  tgitur  fpattum  AP  Y- - 
aDMmajusfpatioi. 

Dico  item  neqtie  minus  effepoffe. 

Stt  mm  minus ,  fifieri  potefi.  Rurfuf^ue  excejftis  quo  jpatium  ifuperat 

APY 


IN  PLANO  DES  CKlPTrO  N'H.  *  3^17 
AP  Y  4  D  Mfibtipfi  toties  add.iturydonec  fuferet  taudem  parallelogram- 
mnm  C  M.  Potejl  itaqne  fumt  jpattum  aUi\H(id ,  quodfu  mmus  illo  vxufjuy 
quodque  fit  parf  Pa\a\ielo'^  ammi  C  M,  rcliquii  ut  f)ius  dijpojltu. 

C[  '  .mmuiii  C  N  minm  ejUxi      quo  fpattum, 

ifkft  .  ;        .  \\:eruntjpatiui9^M>YaD\\&pdrallelij- 

grammum  CS  jimul  jumpta  mtnora  fpatiot,  Bjlautem  ipjum  t  fpattum 
minus  paraUclogrammis  cK^e  'W^  V,6"  X  M.  FaralUlj^rammum  eiiim 
C  M  ip-ittt  t  eji  triplum ,  mtnus  autem  quam  triplum  paraUclogrammoHim 
pddtctofum  ^  '  .  Igitur  jpatium  A  P  Y  *i  D  M  &parAltl0' 

grdmmufftCS  '  .  .  >9¥aparalldlogramniHC>s,  nVfjiW ,&\\\, 
QuiKnCA ffMi$A^\  a  DM  uninque  ablato :  erit  quoque  reliquumfarai' 
I  .  nium  C  N  rtltquis  ffatiis  A  c  P  y  P  e  \W  g  a,  CT  a  \  D  minm, 
:  non  potefl.  Vatct  enim  parAllelogrammum  CN  paralUiogrammis 
^Y^^cd^  ^  hejje  xquale-tquxltmuldults  fpattiifufitnujora.  Non 

fTUtguui  ^  .    .     ittum  A  P  Y  ^  D  M  fpatio  1  minus,  Ojlcnjuni  autem 
&ne4iueeo  majus  ejfe  foffe,  SfaitumitaqtiC hi^\  ADHffAtto t  ne^ 
^cjfartoerttdquMe.  Quod  erat  frofofituttu 

\. 

Hoc  autcm  dcmondrato  ,  manifcflum  cfl:  fpacium 
quodcunquCjComprchcnliimrub  rcclalinca  ^  portione 
lincx  paraboLr ,  cllc  (ck]uitcrcium  trianguli ,  candcm  ba- 
fin  &:  ahitudincm  cum  :pio  Ipacio  habcntis. 

-   Pcrff  tctium  cmiu  boc  efl ,  fi  ducamus  reclam  L  A . 

Tatct  namquc  triangulumLAD  faralielogramnu)  CxM  dcquale  effc.  id^ 
toque  qualtum  partium  trtangulum  L  A  D  contincbit  tresy  taiiumfpanum 
APY  a  DWertt  una,(jr jpactum  hV\  a  DC  dut,jp,utum  vero  LAPY- 
aDquatuor.  Scfijuucriium  itaquc  exifiit  jpatium  LAPY^jD  {compre- 
hinfion  ju'j  rciiu  iinea  L  D  cjr portionc Uncx  paraboU  L  A  P\  *iD)  trian- 
guli  L  A  D  ,  eandem  cum  tpfo  bafm ,  captdemquc  Aiitiudinem  baboith, 
Quodofienderc  fropofxtum  trau 

Denique  Itcet  bdC  ubiquc  vcra  fint 4clo(umbabednt  tam  tnhujufmodi 
figurujcaUnis  quam  inrcctts  ,  attamen  quia  fmtltter  ^juadrattoncm  banc 
comltidoe  diiiivmiis  atquetn  elitpf  c;  bjfpcrbola  fadumfutt :  placuit  bu 
fQrfofuyfuetc^qutbm  ftguris  rectts  yfi^b  rccta  Unea  o^pi»itQnc  UncspM.i- 
bold  cotnfjehenfis ,  dqucntur  bujufmodi  jfgurd  fciiUnA  ,jiib  icda  p.iriu  /  /t- 
ned&portioneUncdparakoldCQmfrchenjd. 
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Sit  itaque  talis  ^gurafcalena  L  A  D ,  contentafub  reda  linea  L  D 
jMrrione  line£  paraboU  L  A  D ,  cujus  dimeter  fitCA,  latus  vero  reUum 
A  p :  &ex  A  ducatur  A  paraUcla  L  D  y  tum  vcrh  exCadLD  erigatur 
pvrpendtculaw  Ck^.fecans  A  k^in  k^:  atqtie  circafunda  L,^,D  lineapara^ 
bole in  fUno dcfcribatur.  Dico  jiguramfcalenamLAD  figur^  rect^  JL kji 
cjfc  (zqualem. 

Vt autem fer pun£la LkD  i9$ 
p  plano portio  linea, paraboU defcri- 
batur,  adpltcetur  quadratum  rr- 
^iaLCvelCDad  longitudinem 
k<Z,fitque Utttudo ortiva  recFa 
fi^'^  ^"od  idem  efiy  inveniatur 
ipfis  k^CyCD  tertia prdportiona-^ 
Itskq.  Referetemtneajuxtaiu 
Prop .  Itbri  i  ™  ^  Conuorum  ApoU 
hniilatus  re^um  paraboU,  cujus  axis  eftkC^  vertex  i^i  &  ordwatm  ad- 
flicata  CD.  Vnde  porrofacile  eft,  per  caput  ultimum  huj   traclatus^  ejuf- 
modilinedLportionem  defcribere, 

Ducaturjam  ipfi  L  D  recla  utcunque  dtquidiftansV  K  lo\  fecans  quidem 
paraboUm  LAD  /«  P  &n,  ac  diametrum  ejus  C  A /w  R j paraboUm 
vcro  L  k^D  inm       aca»€mejus  C  k  inl. 

His  itaconfiittitis^  dico  re^as  nV^om  inter fe aquales ejfe. 
1 1  Trimi     Quoniam  enim  ob  reclam  CD,  in  utraquefigura  ordwatami  inparaboU 
Conic9rum  quidem  L  A  D  ^  recianguUm  fubCA&  Utere  reclo  A  p  quadrato  tpfm 
h^Ex^^n    ^^^-fi paraboU  vero L  kD  ^  rectangulwn fubC  k & Utere re- 
(Iruciione.  eidemetiam  quadratoCD  eft  ^quale:  fequtturreclangulumfHb  CA, 

cff  16  Sexii  A  p  reclangulo  fub  C  k?  kjl  ^ffe  dquale.  ^  Vnde  erit  utCAadCk^  ita  kjl 
Elem.  ad  Ap.Vt  autem  CAatCk*^  quoque  eft  (ob  paralleUs  Rl^Ak)  re^a 
d^^Sexti  CRadCly  ^  &  reliquaKA  adreltquam  IkJ  Ent  ttaque ut  RA adlk^it^ 
Elem.^  kciad  /\p.  $L/£qualeigitureftrc^anguhwtRApre^angulo  Ikji.  EftaU" 
Elern^^"^^  f^w  in  paraboU  LAD  ^  re^tanguluRAp  .tquale  quadratoRpy  inparaboU 
h k?'«-  '^^^^^kDrccUngulum  lkci£qtialeqHadratolm.t/£quaHaergoquoqueerunt 
ti  Elem,  quadrataRPjm,acprowde & i^f/i  reitA  RPylm.unde&earudupUnP^om. 
g  ^  16  Sexti  Eadcm  eft  ratio  de  ommbus  aliis  re^is ,  quA  ordw4tim  in  infwttum  ai 
\^^^^ f  •  .^i^f^f^tfosCAiCkjntitraquefiguraadplicantur. 
clnicori*m*  ^"^^  itaque  ejufmodi  aqualttas  in  inftnitum  apparet  in  utraque  figura% 
^Pcllomi    telinquitur  tpfas interfe  aquales  effe.  Quod  oftendere prapofitum  erat. 

F   1   N   I  S. 
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Qanjjimo ,  (onfultijjhnoquc 
y  I  R  0, 

D"°  lOHANNI  WALBEECK, 

JC'°  eximio, atquc in curia Hollandiic 
caularum  patrono  difertifrmio. 

FraNCISCUS  a  SCHOOTEN 

S,  D. 

UM  fingulari  bcncvolcntiaatquc lui- 
manitatc ,  Vir  Doclilllmc ,  (cmper  mc 
cxccpcris  ac  profcquutus  fis ,  &:  amici- 
tiam,qucmihia  tcncristccumintcrcef- 
fit,plurimis  bcncficiorum  argumentis 
fxpius  obfignarc  ftuducris  :  nil  magis 
mihi  In  votis  fuit.quam  ut  iifJem  publi- 
ca  grati  anlmi  icftificationc  rclpondcrem.  Pcrmittc  igi- 
tur,  quxfo,ut  tradatum  hunc,  qul  clcgantiorum  ac  fcic- 
aiocum  quarundam  propofiiionum  quafi  fpicilcgium  cft, 
tuo  nomini  infcribam ,  atq;  in  pcrpctux  amicitix  tcircram 
tibi  oftcram  dcdiccmquc  Qucm  uciquc  non  ingratum 
tibi  forc  confido ,  gnarus  fcilicct ,  quo  loco  apud  tc  lint 
Mathcmaticx  fclcntix  ;  qui  illas  ctiamnum  haud  nunori 
voluptatc  rccolcrcquam  ancchac  fumma  cum  aiacritatc 
^  Aaa  i  tra- 


372^  EpiSTQLA  Dedicatoria, 

tradrare  confuevifti,  variaqiie  earum  munera  non  exJgua 
cum  laudeobiifti.  Etenim  nofti,  Vir  ConfultifTrmejquan- 
tiim  \p[x  ad  ingenii  cultum  faciant ,  &  quantopere  men- 
tcs,  nimium  luxuriames,  frasnent,  ne  quidfucatum  aut 
prxterrei  veritatem  admittantjadeoutultraearum  di- 
gnitatem,  quam  maxima  cum  utilitate  conjundam  ha- 
bcnt,  etiam  plurimum  fubfidii  confcrant  ad  reliqua  ftudia 
facilius  c.ipcircnda,  qux  uberiorcm  qucxftum  amplofquc 
honorum  titulos  pollicentur,  idcoque  a  vulgo  magis  pro- 
bantur.  Undc  fit,  utminimc  dubitem,quin  ingeniitul 
acumen  &  fingularem  prudentiam ,  quam  in  te  fufpicio, 
ac  in  rerum  caufis  difcutiendis  omnes  quotidie  in  foro 
experiuntur,  non-  minus  tibi  ex  harum  artium  cultura, 
quam  cxcxteris  tuis  ftudiis  rite  pertrav^tatis,  comparav^- 
ris.  Hinc,  quoticfcunque  tc  caufas  magno  cum  applaufu 
perorantem  audivi,  toiies  quoque  non  infeliciterte  juris 
peritiam  cum  accurata  Mathematum  cognitione  con- 
junxifle  judicav:*,  unde  &c  tuam  in  dicendo  dexteritatem, 
&  eruditionem  in  jufta  legum  interpretatione  fa^pifiime 
fum  admiratus.  Neque  me  feducit  hic  fingularis  meus 
erga  te  amor :  teftcs  enim  mihi  funt  complures  civitates, 
qux  mcniis  tux  prxftantia  allcibe  hmatiflimumque 
tuum  judicium  fxpius  experta:,  caufarum  fuarum  patro- 
num  tc  difcrtiflimunifimulac  eruditiflTmium  jure  merito 
clcgcre.  Quamobrem  fi cxadiflTimo  tuo  calculo probari 
hxc  intelligam ,  nullibl  melius  operam  hanc  meam  coHo- 
cari  potuille  arbitrabor.  Accipe  igitur ,  Vir  Amicifllme, 
cxcrcitationes  hafce ,  quas  tahquam  3h'ixi7iov  prxceden- 
tibus  addo,  &:  nunc  fub  nominis  tui  aufpiciis  in  luccm 
cdo.  Qjiod,  fi  vero  co  animo ,  quo  a  me  oflFcruntur ,  eas 
cxccpcrisjlaboris  fufccpti  pracmium  fat  amplum  repor- 
xafte  mecxiftimabo,  Valc,  ac  mc  amareperg^e. 

Se- 
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S  E  C   T   I   O  I. 

RAtio  invcniendi  cUcliones  omnes,  quxjjcripojfunty 
dafk  muLtitudtne  rcrurn. 

Atio  invcniendi  elcdioncs  omncs .  cjiiac  circa 
proporitam  rcnim  nuiltitudincm  ficri  poirunt, 
I  haud  multumalienacft  a  modo  invenicndi  daii 
cujufouc  numcri  aut  quantitatis  partcs  omncs 
aliquotas  &:  divilbrcs ,  qucm  alibi  cxpofumius, 
Etcnim  fi  ,  vcrbi  gratia ,  quatuor  tucrint  rcs 
,  diverlx ,  dcfignatar  pcr  4,(;,r,&:  ^,ut  invcniantur 
cleftiones  omnes,  qu:e  Hcri  polfunt^prout  ipl.^ 
r      ..MP  .itrrr  fumuntur,multiplico4pcr^,&:  Ht4!;.Tum4,(;.&4& 

'TTAVlfltlhU  c-utc^i.Omninouthicintravidcrc  hcct. 

ficri  pofle  15  uiodisdiverlis, 

Utpote,fumcndo,  1"»^.  4- 

4 


X  &c  b  fimul 


C.  dC> 


bc.  abc 


"i^^idM^.  U.  acd.  bcl  abcd. 


5- 
6. 

10. 
II. 

14- 


4  &:  f  fimul 
t  &:  f  llmul 
x,t,&:  dimul. 

4&:^/fimul 

t  &:  (i  fimul 

a.b.^d^w-m^ 

^&iiifimul 

4,  f ,  &:  ^  fimul 

fc,  f ,  &:  fimul 

4,  &:f/omnesfimuL 


Winc  fi  per  idcficncturunu  malum,per  b  unum  pirum,pcr  .unum 
&  t^e^  J  unum  ccrafum ,  &  ipfa  alitcr  atquc  ahtcr,  ut  fupra, 


^4  Sectiones 
Nimirum,fumendoimo,  malum 
2«  pirum. 
j.  malum,&pirum 
4*  prunum 
5-     malum,  &  prunum 
6»      pirum,  &  prunum 

7.  malum,  pirum,  &  prunum 

8.  cerafum 
malum,&  cerafum 

10.  pirum,  &  cerafum 

1 1.  malum,  pirum,  &  cerafum 

12.  prunum, &cerafum 

13 .  malum,  prunum,  &  cerafum 

14.  pirum,  prunum,  &  cerafum 

15-  nialum,pirum,prunum,&cerafumt 
Ubi  porro  notandum ,  quod ,  cum  fupra  inventarum  eleftionum 
fequens  regula  duplo  femper  plures  elediones  contineat  quam 
proximc  prjccedens,  ad  folam  earum  fummam  inveniendam,  fufficiat 
addere  guatuor  terminos  proportionales  i,  2 ,4,^  8 ;  erit  enim  15, 
eorum  kimma^  numerus  eledlionum  qiijefitus. 

Sicfi  5fuerintres  diverf^e,  utputa:4,fr,c,^i,&^,quxraturquc 
quot  modis  diverfis  carundem  ekaio  fieri  po{rit,  addendi  tantum 
funt  5proportionaIes  1,2,4, 8)&  ^6 :  critquefumma  51,  qu^fita  ele- 
ftionum  fumma.  Qua?  quidem,  ut  fupra,  invent^,  fic  exhibentur* 
<t. 
b.  ab. 
c,  ac.  bc,  abc. 
d.  ad.  bd.  abd.  cd.  acd.  bcd.  abcd. 
e.  ac.be.abe.ce.ace.bce.abce,de.adeMe.abde.<dc.acde.bcde.abcde. 

Prjeterea  advertcndum  hiceft,  rebus  omnibus  diverfis  exiftenti^ 
bus  ,  inunaquaquefequentium  regularum  femperunam  amplius  in- 
reniri  eleftioncm  quam  inantecedcntibus  omnibus  regulis  fimul. 
SkbSc  ab  una,  plurcs  funt  numero  quam^.EtM^,tc,&  ^kuna  plu- 
res  quam  ^,t,&4  tfimuL  Itcmiiucdy  ad,b d,abd,cdy  acd,bcd,Sc 
^kJunapIuresquam  aybyab,c,ac,bc,3cabc.  Atqueita ulterius. 

Id quod  oftcndit,in  Progrcffione  Geometrica  rationis  duplic  ab 

uni- 
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Hnltatc>  terminos  omnes  antcccdcntes  fimul  additos  fcmper  cfle  uni- 
tatc  minores  tcrminofubfcqucntc.  Adcotjuc  fi  ultimoterminoad- 
ckiur  duntaxat  numcrus ,  qui  eo  unitate  minor  fit  >  habebitur  fumma 
omnium  tcrminorum.  Qijam  etiara  obtincrc  licct ,  poncndo  bina- 
rium  toties ,  quot  funt  tcrmini  fcu  rcs  divcrfa: ,  atque  a  numcr'^  con- 
tinue  ab  co  bcto  autcrcndo  unitatcm. 

Ex  cjuibus  dcnicjue  intcrre  ac  notarc  licct ,  rerum  diverfarum  mul- 
titudinc  dcinccps  unitatc  cxcrcfccntc,  dit^crcntias ,  quibus  eledio- 
num  nunicri  coniequcntcr  fc  mutuo  cxcipiunt ,  numeros  fcmpcr  cfle 
progrcflionis  dupla:  ab  unitatc :  Itcmquc  fequcntium  clcftionum  nu- 
nicrum  faiipcr  unitatc  majorcm  cflc  duplo  proxime  prxcedentis. 
Sicut  hic  intra  apparct. 

Rcsdatar.  Multitudo 
clcdionum 

4  .  I 

ab 

abc 
dbcd 
dbcd€ 
ahcdcf 
abcdefg 
abcdefgb 
abcdefgh  i 


3 
7 
15 


f& 

3 
t-f 

H 

G- 

o 

5 
3 

e 
3 


1 

4 

8 
16 

3^ 
64 
118: 
156 

Et  fic  ininfinitum. 
€um  autcm  harcquar  de  clcdionibus  carumque  numero  dida  funt, 
ad  partcs  quoquc  alinuotas  &  diviforcs  dati  numcriaut  quantitatis 
refern  poffint ,  (quon.am  ratio  illas  invcftigandi  i  modo  inycmendi 
clcftiones , ut  fupra  monuimus,  parum diftcrt) :  Idcirco.  ad id oltcn- 
dcndum,propofitumfitquantitatis4krf,produc-titmultiphcatione 

ipfarum  4,  fc,  c,  &  d,  invcnirc  partcs  omnes  ahquotas  &  divilores. 

Hinc  invcntis,  ut  fupra,  harum  4,fr.  c,d  clcdionibus  omn.bus,  vi- 
dchcct  4,  b,  4b,  c,  4C,  bc,  abc.  d,  Ad,  bd,  M,  cd.  4<d.  bid.  &  Abcd,  f .  .n  lo- 
<um  uhimje  4  i-f  ,  qux  fcmpcr  eft  data  feu  tota  quant.tas,  non  autem 

c.us  pars  al.ouota,  aflbmatur unitas , rcfcrcnt  4,  b,  *b,c,AC, H,  Abc  a, 
Jd,  bd,  4bd,cd,  acd.  bcd,  &  I  partcs  omnes  ahquotas  .pfius  4bcd.  Adco 
ut  femper  tot  fint  partes ,  quot  clcctioncs.  Quantum  vcrb  ad  d.vi- 
forcs.  cum  unaquarquc  quantitas  fe  ipfam  quoquc  pcr  unitatem  d.v.- 
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dat:  fnanifeftiim  efl:  diviforiim  numeriim  unitate  femper  excederc 
cleflionum  fivepartium  multitudinem,  itaut  ipfius  ^/^r^/divifores 
fint  1, 4,  t,  ab^  f ,  ac,  bCy  abc,  dy  adj  bdy  abd,  cd^  acdy  bcd^  &  abcd. 

Qapcirca  fi  fohimmodo  partium  vel  diviforum  numerum  invc- 
nire  aiiimus  fit,  ilhs  autem  ipfas  exhibere  fupervacancum  fuerit, 
oportet  tantum  terminos  progreffionis  1. 1.  4.  8,  ut  fupra,  addere,  & 
fit  fumma  15.  H^ec  enim  cum  tam  elefiionum  quam  partium  multi- 
tudincm  dcfignet,defignabit  16  diviforum  numerum, 

Idem  de  numeris  eft  intelligendum.  Ut  ad  inveniendam  tam  divi- 
forum  quam  partium  multitudinem  numeri  210 ,  quoniam  210  pro- 
venh  multiplicatione  quatuor  primorura  numerorum  2,3,  5>&7; 
five  210  dividendo  per  2,ac  tum  qui  fit  per 5,  ac  quotiens  rurfus  per  j, 
ac  denuo  hic  ultimus  per  7,  fic  perveniturad  unitatem:  m^nifeftum 
eft,  fi  quatuor  hi  numeri  tanquam  res  diverfae  accipiantur,  raultitudi- 
nem  eledionum,  qu^E  ab  ipfis  femper  aliter atque  aliter  fieri  pofluntt 
fore  15.  Ac  proinde  210  habere  ijpartes  ahquotas,  &  16  diviforej, 
quos  ex  adjunfta  operatione  facile  coHiges. 


3 


5. 10. 15. 30 


7. 14.  21. 42. 35. 70. 105. 210.    Atque  ita  de  aliis. 

Porro  cum  in  omnibus  hilce  eleftionibus  rerumj  \\\x  qu^e  per 
4 ,  &,  c,  rf,  &c.  defignantur ,  continuo  femel  tantiim  ita  fimplices  oc- 
currant  j  reliqux  autem  elediones  ex  iis  femper  fint  compofit.x;  pa- 
tet ,  fi  a  numero  eleftionum  auferatur  numerus  rerum ,  reliquum  in« 
dicare  quot  modis  ipfse  ahter  atque  aliter  poffint  conjungi* 

Sic  4,  b,  Cydcd  modis  omnibus,  quos  excogitare  licet ,  conjungcn- 
tur  1 1^^",  hoc  eft,  1 1  modis  diflerentibus.  Sic  &  ipfarum 4, 6, Cyd^dc  c 
numerus  conjundionum ,  omnifariam  fumptarum,  erit  2^.  Haud 
fecus  invenietur  7  Planetas  conjungi  pofle  120  modis  diverfis.  Et  fic 
de  aHis« 

Jam  verb  ficut  ex  4 , 6,  &  d,  cum  ipCx  defignant  quatuor  rcs  di- 
vcrfas ,  inferuntur  ly  eleftiones  varix,  ita  fi  eandem  remdefignenti 
l\oceft,4,  bfC,  8cd  omnesinterfearqualcsfiveejufdGmYalorisintcl- 

ligan* 
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ligantur^potcriint  tantiim  cx  iisquatuorcolligi  clcftioncs.Si  cmm 
lunc,  ut  convcnit,  codcm  nominc  infigniantur,  hoc  cft,  pcr 4)  4,»/,  ^ 
dclignentur :  elcdioncs  erunt 4,44, 444, &:  4444. 

Undc  liquct  fi  ipfius  aaaa  fcu  4  *  partcs  alicjuotx  invcniendx  fint, 
atcjaeeum  in  fincmlocoultimxclc^iionis  4444  fumatur  unitas:  crunc 
iplius4  4partcs  alicjuotar4,  44,4  S  &:  i- &:diviloies  1,4,44, 4*,^^'  4^. 

Sic&  fiquincjue  fiierint  res  a:quales,fingulxper4  dclignatx,  re- 
pcricntur  cjuocjuc  5  carundcm  clcftioncs  ,  qux  iunt  4,  44, 444,4444, 

44444.  ItautindeconcIudcreliccatc]uantitatem4  ^  proptcrquin- 
Quc  ejus  dimenfioncs,  cjuinquc  fimilitcr  habcre partcs  alicjuotas,  cjux 
(unt  4,44,4» ,  4-*,  &:  i,&:6divilores, nimirum,  1,4, 44,4',4S&:4^. 
Idem  de  fimilibusaliisintclligc. 

Cxterum  data  multitudine  rernm ,  quarum  aliqux  tantum  inter 
fexquales fint,ut  fi,  vcrbi gratia,  ipfx  fint  quatuor  numero,  quarum 
dux  fibi  invicem  xqualcs  cxiftant,cxquc dcfigncntur  pcr 4, 4,J/,Si:  t : 
ad  invcniendas  omnifarias  rllarum  clcdioncs ,  multiplico,  ut  lupra,  A 
per  4,  &:  fit  44.  Tum  4  &:  44  pcr  6,  fiuntque  Jih  3c  uab,  Ac  dcindc4, 44, 
byAby^duby^crCy  fiuntquc  4r,  44f,  b(yabc,  3c  uabL.  Et  mani^cftumcd, 
quxfitam  eleCtionum  multitudincm,  comprchcndcndo  1  ub  ca  fcmpcr 
omnium  fummam^forc  11.  Ac  proindc,fi4  fupponatur  dclignare 
gallinam ,  b  perdicem ,  &  c  anfcrem :  elcdioncs  iicri  potcrunt ,  ut  fc- 
4juitur. 

Vidcl;cct,funtendoi™<=>.  iganinam 
2.  igallinas 
4.  3«      *  perdiccm 

4.      I  galiinam&:  I  pcrdicem 
igallinas&:  ipcrdiccm 

6.       1  anfcrem 

igallinam  &:  i  anfercm 
8.      2gallinas&:  i  anfcrcm 
p.      I  pcrdicem&:  i  anfi;rcm 
10.      igallinam,  iperdicem,&:ian* 
fcrcm 

X 2  gallinas,  i  pcrdicem A  i  an- 
ferem. 

Bbb  Ubi» 
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b.  ab.  ddb. 
AC,  ddc.  bc.  dbc.  ddbc* 
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Ubi,iit  fupra,liquet,poftduasipCusrf^ele(aiones,proptcr6aE>. 
iis  diverfam ,  in  fcquentiregula  unam  amplius  invenirieledionem, 
utputa  tres  fr,  ab,  &  aab,  Ac  deinde  in  hanc  rurfum  fequenti,  propter 
i:  a  pr^cedcntibus  iterum  diverfam  ,  unam  amplius  quam  duarum 
fimul  pra-cedentium,  videlicet  fex  c,acyaaCybc,abc,^  aabc.  Ita  utin 
totofintii  eleftiones,  addendo  nempe  numeros  2,^,&:6.  Quod 
idcm  in  aliis  fimilibus  eleftionibus  colligendis  obfcrvarelicebit. 

Idem  de  partibus  aliquotis  eft  intelligendum.  Sienim  quantita- 
tis  ^  1  bc partes  aliquotx  qu^crantur,  &  in  locum  aabc  fumatur  tantura 
unitas :  erunt  ^  ipfius  axbc  undccim  partes :  nimirum  a,  aa,  b,  ab,  aab, 
c,  ac,  aac,  bc,  abc,  &  i ;  &  1 2  divifores ,  qui  funt  i,  4,  aa,  b,  aby  aaby  c,  ac, 
aacy  bcyabCjdcaabc. 

Similiter  fi  fuerint  quinque  res,  defignat.T  per  4,  a,  4,  t,  &  ut  in- 
veniantureleftionesomncs,  juxtaquas  aliter  atque  aliter  funt  fu- 
mcndcE ,  multiplico ,  ut  ante ,  ^  per  ,  &  fit  aa.  Tum  aa  rurfus  per  a, 
Btaaa.  Ddnde  a,aay3caaapcrb,(iumLiueabyaub,3caaab.  Acde- 
niquc  by  aby  aab,  Sc  aaab  per  by  fiuntcjue  bby  abby  aabby  &  aaabb,  Omni- 
no  ut  hic  infra  confpicere  licet.  Eruntque  elecaiones  quxfitx  a,  aa^ 
aaay  b,  aby  aaby  aaaby  bby  abb,  aabby  &  aaabb* 

a 

a.  aa 

a,  aaa 
b.  ab.  aab.  aaab. 
b.  bb.  abb.  aabb.  aaabb, 

Ubi  rurfus  poft  5  ipfius  aaa  elediones  in  fequenti  regula ,  pi opter 
ab  iis  diverfam,  reperiuntur  quatuor  b,  ab,  aab,  &  aaab,  hoc  eft,  una 
ampliiis  quam  trium  ipfius^^^,  fivc  trium  prxcedentium  regularum; 
at  verb  propter  b  cum  prsecedenti  eandem  idem  quoque  eledionum 
numerus  qui  hujus  prcrcedcntis,  nimirum  quatuor  bb^abby  aabb, 
daabb.  Adi 6  ut  antecedens  cujufque regul^e  litcra,  quce  ab  anteceden- 
ti  proximc  pr<eccdentis  non  diftert ,  eundcm  quoque  femper  eledlio- 
num  atque  illius  regula?  numerum  inferat;  atvero  cum  abilladi- 
verfa  cft, tum  una  femper plures  eleftiones  fuppeditet,  quam  antece- 
dcntium  fimul  regularuni.  Id  qucd  in  genere  tam  ad  eledionum 
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quam  partium  aliquotarum  S:  diviforum  numcrum  invcnicndum 
compendiofiffimum  cft  rcmedium.  Sive  cnim  ipfarum  4,  a,  aybyS>cb 
cledionum  numcrum  ,  fivc  quantitatis  4 ,  6  - ,  cx  iis  compolitx,  par  • 
tium  aliquotarum  &:  diviforum  multitudincm  invenirc  vclimus: 
oportcbit  tantiim  ,  proptcr  3  ipfius  a^  dimcnfioncs  (ivc  a  tcr  po(l- 
tam ,  notarc  3  elcdioncs  aut  partes ;  ac  dcindc proptcr/;  bis  pofitdin, 
(cjux  fcmclpolita  unam  prxcedcntibus  tribus  fupcraddit  cjuatuor- 
quetradit)  notare  8  eledtioncs  aut  partes.  itautintoto  fuu  11  ele- 
Aiones  aut  partcsj  at  vero  1 2  diviforcs. 

Sic  3:  fi  6res  dcfignatx fuerint  pcr  4, 4, 4 ,  &:  numcrus 

cledionum ,  qux  ab  ipfis  ficri  pollunt ,  fit  inveftigandus;  fivc  ctiam 
quantitas  a^b^c  data  iTt, cujustam  partium  quam  diviforum  multi- 
tudoquxratur:  noto,  proptcr  a  j  fcu  a  tcr  pofitam  ,  5  clediones  aut 
partcs.  Dcindc  proptcr  b  *  fcu  b  bis  pofitam  (qux  femel  pofita  unam 
prxcedentibus  tribus  fupcr  addit  3c  quatuor  traditj  noto  8  electioncs 
aut  partes.  Ac  dcnique  proptcr  r.qux  unam  rurfus  prxccdcntibus  5  & 
8  fimul  fupcr  addit ,  noto  1 2  clcdiones  aut  partcs.  Undc  colligcndo 
in  unam  iummam  j ,  8 ,  &  12 ,  quxlitus  clcftionum  aut  partium  nu- 
merusfiti5,&:diviforum  24. 

Haud  fecus  fi  datx  fuerint  ai4,4,aya  ,b,b,bybiCyC  ^Cyd^&^dyauz 
quantitas  a^b*c^  d-yCx  iifdem  compofita,  ad invcnicndum tam  clc- 
aionum  illarum  quam  hujus partium  nui.icrum ,  noto  proptcr  a  ^  fcu 
4  quinquics  pofitam,  5  cledioncs  aut  partcs.  Dcindc  proptcr  b  +  fcu 
tquater  poiitam  fquxfemel  pofita  unam  prxccdentibus  5  fiiperad- 
dit  &  6  traditjnoto  24ele^lionesautpartes.Porr6  proptcrcMcu  f  ter 
politam  fqux  fcmel  pofitaunam  rurfus  prxccdentibus  5  &  i^fimul 
fuper  addit  &  30  tradit)  noto  90  clcdioncs  aut  partcs.  Ac  dcniquc 
proptcr  d  ''fcu  d  bis  pofitam  (qux  fcmcl  polita  rurfus  unam  prxce- 
dentibus5,i4,&:90  fimul  fuper  addit&:  120  tradit;  noto  240  cle- 
ftioncsautpartes.  Undcaddcndo  fimul  5, 14,90, &  i^o^concludo 
3^9  quxfitam  cflcclcftionum aut partium  multitudincm  j  at  vcro  di- 
viforum  numcrum  efle  3  ^o. 

Simili  modo  invenirclicet  dati  numeri  partium&  diviforum  mul- 

titudincm.   Ut  ad  inveniendum  quot  parics  3c  divilores  habeat 
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Qua^ro  primumex  quibusprimis  numeris  1587^000  produca- 
tur,divicicndo euminfincm  1587(7000  perprimos numeros  2,  5  ^^, 
&c.  donec  perveniatur  ad  unitatem.  Perinde  ut  hic  fupra  faclum  yi- 
des.  Hinc  cum  reperiam  ipfum  multiplicatione  produci  1 4  primo- 
rum  numerorum  2.2.2.  2.2.5.  3.5.5.5.5.5.7.7,  eundcmque  no- 
tnripofrchoc  modo;  2^5^  7%  itaut  cum  4  ^  t ^  ^'prcecedentis 
excmpli  omnino  confentiat  five  utriufcjue  eadem  ratio  fit,  patet, 
ipfius  pariter fore  5  5p  partes  aliquotas ,  &:  360  divifores.  Atque  ita 
dealiis. 
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Ratio  inveniendi  multitudinem  rerum^  earumqueinter  fc 
hahitudinem^  qua  datis  vicibm  eligi  pojfunt. 

AD  inveniendam multitudinem  rerum, earumqueinter  fehabi- 
tudincm ,  qua?  datis  vicibus  eligi  pofliint ,  fciendum  eft ,  illam 
non  fcmperomninodeterminatameirefcdfsepe  numero  variam  in- 
veniri,  prout  data?  vices  fefe  obtulerint.  Quibus  autera  cafibusid 
contingat ,  ac  quo  pafio  illa  inveftiganda  fit/fequentiaexempla  edo- 
ccbunt. 

Etcnim  ad  inveniendum ,  quot  rcs  fumendx  fint,  ac  cju^nam  intcr 
eas  habitudo  exiftat,cjux  15  diverfis  modis  eligi  poftint :  addo  ad 
15  unitatemfcu  i ,  &  fit  Hicigitur  numerus  fireperiatur  ah'quis 
^'^tl  i  eorum,  qui  ab  unitate in  ratione dupla  afcendunt,  hoc  eft,ut  ipfe con- 
ilzjil  tinuo  per  2  dividi  poftit ,  donec  ad  unitatcm  perveniatur:  indicabit 
divifionum  numerus,feu  isquioftendit  quotus  poftunitatem  hic  16 
ejufdcm  ProgrcfiRonis  terminus  obtingat,quot  res  diverfa?  accipi  de- 
bcant,  quce  15  modis  aliter  atque  ahter  eligi  poflint.  Ac  proindc 
^um  i6  dida^  progreffionis  quartus  terminus  exiftat  five  quatuor 

ejuf- 


emplum. 
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cjufmoJi  divifiones  heii  qiieant :  idcirco  &  qiutuor  divcrfas  rcs  alVu- 
m  debcre,utputa  ^,^,r,&:  d.c^ivx  1 5  divcriis  inodis  cligantur.  Qucin- 
admodum  ex  profccdenti  fcdione  facilc  clt  coUigerc. 

]am  verb  ut  liincporib  conftet>num  &  plures  pnuciorcfvc  rcs 
aflumic)ucant,qu^  limilitcr  15  diverlis  modisclignntui:  t]Uvrro  utrum 
l6pcr  alios  adhuc  numeros  dividi  poflit.  Uudc  cum  prxtcr  1  ctiam 
per  4>  8,  &  pcr  fe  ipfum  divilibilis  fit,  condudo  ultra  invcntam  mul- 
litudinein alias  inluper  icium  multitudines  repcriri,  qux  idcm  prx- 
ftent. 

Ad  quas  obtinendas  ut  ad  earum  habitudinem  indagandam ,  di- 
vidoi6  pcr4>3cfit4.  ]am  autem ,  dividenJo  ut  fupra  4  pcr  2 ,  fit  2, 
ac  rurfus  2  per  i,  tit  I.  Hinc  (iadivifoiibus  4,  uSc  1  unitas  auk-ratur, 
&  relicjua  5  , 1 » &  1  linnil  addantur  -.oftcndLt  funinia  f,  cjuinque  itcm 
rcs,  quaruni  trcs  intcr  fc  a  qualcs  lint,  alVunii  poflc,  utputa  J.rf, <«,  0,2£. 
{,  qua:  rurfuiii  15  diverlis  niodis  eligi  valcanr. 

Eodem  modo,cum  itfdivifopcr^.fiat  4,  ac  dcindc  4  per  4 ,  fiat 
1  -jatque  a  divifonbus  4&  4  unitate  fublati  rcliqua  5  &  5  limul  ad- 
diu  faciant  6 :  potcruiu  limiiitcr  6  rcs  alTumi,  cjuaruin  tresuni  inter 
fe  zqualcs  funt,  licut  &  trcs  alii,  utputa  u,u,u,  b,b.&:  b,(\\ix  15  itcruin 
diverfis  modis  cligcntur.  ■    ^  ,•  r  • 

Sic  &,Quiadividcndo  i<;per8,fit  i,&  iper  i.fit  i;  Hincadiviiori- 
bus8  &  ifublataunitatc,lircliqua7&  ifimuladdantur,  indicabit  8 
fumma  j>circ  quoque  oclo  res.quarum  7  intcr  fc  squalcs  iint.aflumi, 
utputa4,4,4,-,a,4,4,&t,quas  dcnuo  15  divcriis  cligcrc  l.cct 

°'°Dcniquccmn  itf  pcritfdividcndofiat  i,&a  16  aufcrcndo i  rcUn- 
quatur  1 5 ,  fit  ut  fumendo  res  1 5  intcr  fc iqualcs ,  eamm  quoquc ck- 
Ctiones  omncs  15  numeroexiitant. 

Hinc  cum  16  aliis  quam  hifcc  5  modis  dividi  non  eveniit ,  coUi- 
Pcre  licct ,  quxfitam  rcrum  multitudincm  quintupliccm  cflc  ^ carun- 
demquc  hab.tudincs ,  feu  quales  ip|-ar  rcs allumcnda- l.nt ,  cx  ,am  di- 
aiscoiiftarc.  Qu.r  omnii,  dum  cx  priccdcnti  fca.one  manant, 
djligentcrinquirenti.pcrfpcftacvadcnt. 

Deinde  ad  inveniendam  mult.tud.nc.urcru..i,qu.x-,ycrb  o.at  a,      -  Ex- 
1,  diverfis  modiselici  qucant,  ut  &  ad  indagandu.u  qualcs  ill.x-  nllu-  mfMtU. 
mcnd.r  fint,  addo ad t j un.tatcm fcu ..  &  fit  14.  J^.n  cun,  h.c  numc- 
rus  non  al.quis  eomm  cxiftat,  c]ui  abunitatcin  rat.c^ncciuplaafcen- 
dunt,  fiveipfccontinuopcr  2  ulqucadun.tatcmd.viiibihs  1»:  nrjii^^ 
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3^^  Sectiones 

mentum  efl: ,  multitudinem  inveniendam  non  ex  rebus ,  qu^  omncs 
diverfa?  aut  in^quales  fint,  conftare  pofli, Quocirca  ut  habitudo  ea- 
rum  innotefcat ,  (Jmulque  palim  fiat  num  multitudo  illa  varia  inve- 
mn  poffit  :  qua?ro  utrum  24  per  diverfos  numeros  dividx  queat. 
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priufquam  ad  unitatem  perveniatur ,  hoc  eft ,  utrum  ex  diverfis  pro- 
ducatur  numeris.  Unde  cum  24  feptuplicem  admittere  divifionem 
deprehendam ,  feu  eum  7  divcrfis  modis ,  hic  oblatis ,  ab  aliis  Pieni- 

concludo  qu^litam  rerum  multitudinem  feptuplicem  quoque inven- 
tum  iri.  Ad  quas  obtmendas ,  dum  a  diviforibus  figillatim  auferendo 
unitatem,  reliqua  componunt  7  hofce  numeros  5,    7, 8,  p,i2,&  2? 
qui  finguh  qujtfitam  rerum  multitudinem  demonftrant:  patet,  res 
Gusfitas  (ij  diverfis  elecSionibus  obnoxias)  7  fequentibus  modis  effe 
lumendas,  mmirum,  proutdefignantur 
per  4, 4,  t,  r,rf. 
velper^,^,4,t, 
velper^,4,rf,4,4,6,f. 
velper4,4,4,4,4,t,t,K 
vel  per4,4,4, 4,4,4,4,  fc,  h. 
vel  per  4, 4, 4, 4,4, 4, 4, 4, 4, 4,4,&. 
vel  per  4, 4, 4, 4,4, 4,4, 4, 4, 4,4,4,4, 4, 4,4,4,4,4,4,4,4,4. 
jtium         Cxtcrum  ut  inycniatur multitudo  rerum,qu^  42  diveifaseledio- 
tmiliim.        ^ubeant,  fimulque  indagetur  quales  ill^  accipiend^  fint :  addo,ut 
fupra,  ad  42  umtatemfcui^&fit^j.  Jam  cum  hicnumerusprimus 
exiftat,  feu  per  nullumnifi  perfeipfum  &  unitatem  dividi  poffir, 
\  con- 
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concludo  multitudincmquxfitamforeunicamrutporefumendo  41 
rcs  (prout  datus  numcrus  indicat^ ,  qux  omncs  inter  fc  arquales  luit. 
Atqucica  dcaliis. 


S   E   C   T    I    O  III. 

Rjtio  inveniendi  quantitatesy  datam  hahentes  partium 
dltquotarum  aut  divtjorum  multitudinem, 

AD  inveniendas  cjuantitatcs ,  qux  datam  habcant  partium  ali- 
cjuotarum  mulricudincm:  oportctpcrprxccdcntemfcdlioncm 
invcnire  quot  qualclquc  cjuancirarcs  ccu  rcs  alVunii  dcbcanr  >  qux  ro- 
ties  di vcriimodc  cligi  poffint ,  cjuotics  indicat  data  partium  multitu- 
do.  Eft  cnim quanriras cx  iis  gcnira, illa  qux  quarrirur. 

Unde  ad  invcni^^ndasquantirarcs^daram  diviforum  mulrirudincm 
habcnrcs,  nil  aliudfacicndunicft,quain  abcadcm  mulrirudinc  uni- 
utcm  aufcrcndo  quxrcrc  quanrirarcm,  licur  jam  didum  clh  qux  tot 
pirtes  habcat,  quot  rcliquum  continet  unitates.  Scd  hasc  excmplis 
dariora  ricnt. 

Ut  ad  invenicndam  quantitatem,  qux  15  habeat  partes  aliquotas :  i"" 
guxro  pcr  prnrccdcntcm  fcdioncm  quot  quantitatcs  accipicnda:  ewp/«"'' 
fjnt,  qualifquc  intcr  ipfas  habitudo  cxiftat,  qux  15  divcrfis  modis 
cligi  queant.  Jam  cum  multitudocarundcm  varia  rcpcriatur,illx- 
que  qumtuplicircrfumcndxoccurranr,nimirum  prour  dcljgnanrur 
pcr  4,  vcl  pcru,  4,4,  h,€y  vel  pcr4,4,4,(;,       vel pcr 4, 4, 4, 

4 , 4 , 4 , 4 ,  t ,  vcl  pcr  4 , 4 ,  4, 4 , 4,  4, 4, 4. 4, 4,  4, 4, 4, 4, 4 :  idcirco  cx 
hifcc  componendo quanrirarcs 4k^i,  A^hCy  a^I'  ,  4-1» , 4'^  dciignabic 
quxhbetipfarum  quantitarcm,  15  parrcsaliquotas  habentem,  quahs 
rcquircbarur. 

Hinc  ad  invcnicndamquantitatcm,  i^diviforcshabcntcm ,  quo- 
niam  quantiras  quindccim  parrcs  habcns  fcdccim  habct  divilorcs 
(tiquidcm  diviforum  numcrus  fcmpcr  unitatc  pjirium  aur  clcdio- 
num  numcrum,  (icut  1»^  fedione  dic^um  fuit,  exccdir) :  fit  ut  mdc 
Guxlibct  invcntarum  abcdy  a'k,  a^b^ ,  a%  4'S  fedccim  quoquc divi- 
(ores  admittat. 

Haud  fccus,  fi  invcnirc  vdimus  quantitarcm ,  25  parrcs  aliquotas  idum  ex^ 
habcntcm;  quxro  pcrprxccd.fcd.  quot  qualcfquc  quantitaccs  ccun?;p//mi.^ 
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3^4  Sec  tiones 

res  aflumi  debeant,  qua:  25  diverfis  modis  eligi  poflint.  Unde  Cum 
ipfarum  multitudofeptuplex  reperiatur,  atque  earuminter  fehabi- 
tudinem  defignari  pcr  c,  d,  vel  per 4,  a,  a,  t,  t,  vel  per  4, 4, 4, 
a,  4,  fr,  vel  per  a^  a,  a^  4,  t,  fc,  t,  vel  pcr  ^  ,4,  <i ,  4 , 4 , 6,  vel 
per  4,       4,    4,  rf,  4, 4,  4, 4,  t,  vel  pcr  4,  ,  4 ,    4, 4, 4, 4, 

4,  ^t,  4,  4, 4,  aya.a:  fit  ut  ex  iis  componendo  quantitates  a^bcd', 
a^bc  ^a^bcja^b^,  a^^b' ,  ^"i , J,  quxlibet  harum habeat 2 j  partes ,  & 
24  divifores. 

jctutn  £.y..  Sic  &  ad  inveniendam  quantitatem ,  habentem  41  partes  aliquo- 
empltwu  tas :  quicro  per  praec.  fcft»  cjuot  quantitates  aflumendic  fint,  qualif- 
c]ue  ipfarum  habitudo  exiftat ,  qux  41  diverfis  modis  eligi  valeant. 
Cum  autem  jam  illarum  multitudo  non  nifi  unica  reperiatur,  atque 
adhoc  42  quantitates  fumendas  efle,  qux  omnes  inter  fe  ccquales 
fint:  idcircoquantitas  exiifdem  conflata  defignabiturper44^  Undc 
fcquitur,  ad defignandam  quantitatem ,  43  divifores  habentem,  fcri- 
bendum  pariter  fore  4^»'.  Atqueitadealiis.  Quorum  omnium  veri- 
tasex  i"^^  feftioneperfpicuaeft. 

Exercitationis  causa  atque  majoris  illuftrationis  crgo  eorum,  quae 
oftenfa  funt,fubjungimus  hic  quantitates,datapartium  multitudinem 
habentesab  i  ufque ad  ioo,modisomnibus  quibus  defignaripofliint. 

Quantitates  data?mul- 
titudinis  partium 
aliquotarum. 

a  hihct 
a*  habec 
AltMi  ]iabentfingul;c 
Scc. 

a%a^ 

a^b,  a9 

a^bcy  a^h',a^h, 
a^h,  /iM 

a^hcy  ahcdy  a^h^,  a^^hta^^ 
a'^ 


Multitudines  par- 
tium  aliquota- 
rum  datse* 

o 

2, 

3 
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6 

7 

^  ^  Partes 

II 
12 
»3 
14 
M 
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tituciinis  partiuin 
aliquotarum. 

M'h'c,  M^b-j  A^y, M''^  lubcnt  fingulx 

ii  *  lubcc 

M'h'^M''> 

M'°h,m''' 

M>hUy  M''hcd,  m  U,  M^b\  M-h^  h, 

M^h^ 

M^^h.M'-^ 
M'hU\  M*h\M^^ 

dh€,4^h\M'yh.m''f 

M^hU.m^h^  M^^h^M^^b.M^^ 

M^bcl  M^bU,  M^bc,  Mbcde.M^b^  m'  'b,  ' 

.  M^-b".M>^ 
M''b,Mii 
M^b^^Mi^ 

M*bUdy  M^bU,  M^b'c\ M*bC,  mH^  M'b\  m'  '  b\ M'7b,  M^  ' 

M'*b,M^f 
M''b'.Mi* 

M*hcdt  M*bi€,  M^bc,  M^bi  ,  M'9b, 

M^ 

M^b'C,i^b\M'ib',M''^b,M*' 
M^' 

M''hc,M''h\M'''b  M*i 

M*b'c\Mb*,M'*b-»M** 

M''^.M*^ 


Multitudincs  par- 
tiuii)  aliquoca- 
rum  datar. 


•m'b'cd»M'bcd,M'bc,M''bcdi,M^b'c',M7b'€,M''bc,yb',M''b^,M''b\ 

M'^b,M^7  47 

M^b^.M*'  48 

M*b*C,M>M,M**b,M^  49 

M'^b\M'''  SO 

M''bc,M''b\M''b,M^'  J  I 

M^*  S  1 

M'b''C%M'b'c\M^b'C,Mn\M'7b\M'fb.M^i  5  5 

a'bcd,M'biC,M7b^,M'ibc,M'ib\M'^b,M'^  S  S 
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30 

31 

31 

33 

34 
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Partcf 

37 
38 
39 
40 
41 
4»- 
43 
44 
4T 

4<: 


Sectiokes 


Qu^ntitates  data?  mul- 
tittidinis  partium 
aliquotarum. 


Multitudinespar- 
tium  aliquota- 
rum  datx. 


M^^h^tM^^  Labentfingula: 
^'^^^a^^  habentflneuJx 

a^b'cd >aib>c',abU,  a^b^c ,  a^b^ , /^^^^ , 4^4^j ,  ^t^^? ,  ^:^^^ 

a'b^c\a^',a'^-b\a'*  l[ 
a-bUd,a^bcd^,  a7bcd,a7b^€,a^bU^,abcdef,a7b7,  a^^bc,M^^b^,  a>'b, 

a^^-b^.a^^^  ""''f' 
a^^bH.a^^^b^^a^^^b^.a^^bya^^ 


a'^hc,a^^b^,a}^bia^7 
a''b',a^^ 

a^b^Cy  a^b^,  /in^+,  ^34^, 

a'b'cd.  a^'c%  a'b'cde .a^bH'- ,  /i^W,  a^^c^ ,  ^«^Jr ,  a'b'c ,a^'b^'c, 
a''b^,  a^b7,  a'7bc,  a'7bi,a^-ib'y  a^^b,  a^'  n\ 
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a^^bH.a^^b^a^^b^a^^h,  a77 

44^5^</,  a^^bcdca^hcd,  a^hhh  Mn^c,  aPb^,  a^i^,  a'^b^,  a'!>hcy  a'4l 

a^^h,a79  70 

a'bHU\  anuu  aH\  a''b',  a^^  H 
a 

a'h'cd,  a'b'c',  a^^bU,  a^-^bU^a^^h^ ,  a^^h^,  ^'''hv,a''hi,a'7h\a^^h, 
M^n^,aH 

M^^h.a^^  «c 
M^^b^.a^^  II 
a''bcd,  a'^bU.  a''t\  a''hc,         a^^h, a^7 

^vy,    ■  **/ 

88 

M^b'c'dyM'hH^,  a^bH^a^h^^.M^-^h^Cja^h^i  M^^^h^ ,  a'7h^ ,  a^^b', 

A^^h,a«^  8p 
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MiiItitLiJincs  par- 
tiuin  ali(]Liota- 
tum  dat;^. 


Quantltatcs  datir  imil- 
titudinis  partiuni 
aliquotaruni. 

0'*h^,s^  luhcniluigulr 
M*-hcy  M*^h,  j*»  liibcnt  finguljc 

n^h'c4UyM'h^td.  m^hcit.  M^hUU,MH'ed.M'hcJefyM^h^e*,M'h^e,a-^h'c,  p 

M*h\i,  M^h^e\M^hU,  M^h^,  M*^hc,  M'^h*,  M^^h^  M^^l,, 
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S   B  C   T    I   O  IV. 

Rafh  invensendi  minimes  numeros ^dat dm  hahentespartium 
ali^uotarum  aut  divtjorum  multttudinem. 

INventis  per  proximc  prarccdcntcm  Scftionem  ,  quantitatibus 
omnibus,datamhabcntibus  partium  autdiviforum  multitudincm> 
oportet,  alVumendo  pro  quantitatibus,ex  quibus  producuntur,  mini- 
inos  primos  mimcros,  ^  cx  ii$  airit^iiando  omnium  minimos  quanti- 
taiibus,  cjua;  plurimas  habcnt  dimcnlioncs^cjuxrerc  quifnam  cx  his 
pari  modo  produ<5lis  omnium  cxiitat  minimus.  H(l  enim  hic  corum, 
qui  ipllus  datx  multitudinis  inveniri  poflunt,  minimus,  cjui  cjuxritur. 

Utad  invenicndumminimum  numcrum,!^  partcs  alic|Uotas  ha-  imum^^p. 
bcntcm  ,  quoniam  quantitatcs  ahcd^  a^bc ,  a^b^  ,a'by&:a'^  lingula:  ha-  emflum, 
bcnt  1 5  partes,  &  tribuendo ipfis  ayb,Cy8cd minimos primos  nume- 
ros  2, 5 , 5, 7 ,  horum  muitiplicatione  pro  abcd invcnitur  2iOi  at  vcrb  ' 
diuauipfarum  4,4,4, ^-pro^^k  invenitur  iio-,&:  dudu  ipfarum^, 
4, 4,  b,  by  fr,  pro 4'^^  mvcnitur  2 1  ^ ;  &  dudu  iplarum  4,  a^t,  4, 4, 4, 4,t 
pro invenitur  584;  ac  denicjue  dudu  ipfarum  4,  a,  4,4, 4, 4, 4, 4,4, 
dya.a^ayMya,  pro  4' ' invenitur  327^8:  erit  1 20  eorum, qui  invcniri 
poffunt,  ac  if  partesaliquotashabcnt,  minimus  quA^fitus. 

Ita  &  li  quxratur  miniauis  numerus,  habcns  16  diviforcs ,  qiio- 
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niam  fimilitcr  cjiiantitates  i6  diviforcs  habcntes  funt  alcd ,  a^hc ,  a%, 
a'b ,  &  a''-,  fumendocjiie  ^  3o  2,  t  X)  j,  c x)  5,  &  7,  pro  iis,  ut  fupra, 
repcriunturnumcri  aio,  120,  ii^,,^^^,  &  32768,  inter  quos  120  eft 
niinimus :  crit  paritcr  120  eorum  ,  qui  1 6  divifores  habi^nt ,  omnium 
niinimus. 

idum  Eodc  m  modo,utinveniaturminimus  numcrus,  habcns  25  partes 

efnplum.  aliquotas,  &  i^divifores,  cjuoniam  a'bcd,d>b'c,a''hCya^b\a^h\a''bySc 
4'^  lingular  habcnt  23  partcs  &  z^diviforcs^ac  tribuendo  iplisrf,t,^,d 
minimos  primos  nuineros  2,  3  ,  5,  7  pro  a^bcd  invenitur  420,  pro 
4'iV36o,  pro  a'bc 480,  pro  a'b>}i6^ ,  pro  a'b'  1 1 5  2 ,  pro a^^b  61^^, 
&:  pro  a^^  83  88608  :  erit  5  60  eorum  qui  23  partes  habent  &  2  4  di- 
viiorcs  omnium  niinimus. 

Notandum  autcm  cft  in  hoc  &  prarcedenti  exemplo,  cum  diverf^ 
quantitates  reperiantur,  candcm  partium  aut  divilorum  multitudi- 
ncm  admittcntcs,  qubd  iis  fingulis  tancjuam  diverfis  modis  uti  poffi- 
mus  adinfinitos  numcros  inveniendos,  qui  datam  illam  partium  aut 
diviforum  multitudinem  habeant. 

Ita  fi  infinitos  invenire  velimus  numeros,  qui  finguli  habeant  15 
partcs  &  i6divifores,utipoflumtjs  una^^uaque  quantitatum .4 
a>hCy  a^'b\  a^^b,  &  a"',  tributndo  tantum  quantitatibus  a,b,  c.dcdyQx 
quibus  producuntur,numtrosprimos,ut]ibct,eofquc  aliter  atque 
aiiter  fumcndo,  vci  etiam  pro  iis  accipiendo  fcmper  aiios  atquc alios 
primos.  Sic  enim  tribuendo  ^  1,  3.  r  5,  invenietur  pro  a^J;c  120.  At 
tribucndo  4  3 ,  ^  2,  5,  invcnietur  pro  a^bc  1 70.  Et  ti  ibuendo  45.62, 
^3 , invcnictur pro  4%  750.  Vei  etiam allumcndo axtj,b:xyn,c 
30  13,  fict  a^bc  20  49049.  Aut  fumcndo  1 7,  d  ip,  &  r  33  23 ,  fiet 
a'bc  Xf  1146981.  Atque  ita  porro  in  infinitum.  Idem  mteiligede  qua- 
libet  rdicjuarum  quantitatum  ahcd^a^b^ ,  a^b ,  a^^-yUt  3c  de  fingulis 
a'hcd,  a^hh;a'hc,a^b\a'h\a''b,&:a'\admiinitos  numeros  invenien- 
dos,qui  23habentparrcs,&:  24diviforcs. 

Ad  hjccnotatu  dignum. , (|u6d,]icet  indifterenter per  quamlibet 
•  hannn  quantitatum ,  ^c^ue  multas  partcs  aut  diviforts  habcntium, 
infiniti  numeri  rcpcriantur  cjufdcm  multitudinis  ,  nihilominus  ta- 
mcn  non  (cmpcr  per  unamquamque  cx  illis  abfque  difcrimine  mini- 
mus  numcrus  mvcniri  pGfiTicqui  totidcm  partcs  aut  diviforcs  habeat. 
Nam  tametfi,  dc  ante,  cjudlibct  uti  pcfiumus  (^uantitatum  ^M,  4%, 
aib\  a^^byu^^  &:  pcrcayfmgulas  tancjuampcrdiverfosmodos  invenire 
infinitos  numcros  ,  habcntcs  15 partcs  ^  i6diviforcs ;  tamcn,cum 

ad 
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adminimos  obtincndos  (tribiicndo  quantitatibiis  4,  t,  r,^/  ir.inimos 
primos  2,3  ,  5, 7)ipfarum  bcneficio  nulli  rcpcriantur  minoresquam 
210 , 120  5  216, 584 ,  3 zj6^  patct  c|uantitatcm  4'bc  clle  iJlam  lolam, 
per  c]uam  omnium  icpcrirc  licct  minimum  120. 

Sic&:,cum pcr u^i^Vinvcniatur  360,  atquciiic  numcrus  omnibus 
illis,c^uijKr  u^ucd,  4'b\  u^b\u'  \  a'^  icpcriii  pollljnt,  minor  lit : 
crit  quantitas  A^b'c  illa,  cjux  ad  minimum  numcrum  invenicndum> 
habentcm  23  partcs  &:  24divilbres,tantuminrcrvit. 

AiIlo  ut  hinc  conllct ,  ninc  dcmum  datx  multitudinis  pni  tium 
aut  diviforum  minimum  obtincri  numcrum  ,  cuin  juxtaomncs  mo- 
dos,  c]uicxtant ,  invcntis  minimis  numcris  cum  intcr  hosclk  mini- 
mum  apparct. 

Porrb  utin  prxccdcnti  tabula  qunntitatcs,  quar  minimis  numcris 
ditx  multitudihis  partium  aut  di\  ilorum  invcnicndis  infcrviunt ,  ab 
aliis  facitc  dignofcantur:  conccffiiiuis  lUis  priorcm  cujufc|ue  rc»;ula; 
locum>  relicjuis  confccjucnter  poftcrioics  tribucntes,  prout  continuo 
majores  minimos  numcros  fuppeditant,indcquc  ahis  pollhabcnda: 
videntur. 

Dcnique  ad  inveniendum  minimum  numerum,habentem  42  par-  ^^*"'" 
tes,&  43 'iivifores,  quoniam  quantitas  hanc  habens  partium  S>:d\'  t^mplum. 
viforum  muhitudincm  unico  lantum  mododcfignari  potcft,  utpote 
fcnbendo  u^^ :  tit  ut,  fi  pro  4  minimus  funiatur  primus  numerus  2, 
ifqoc  quadragcfics  &:  bis  ponatur,  ac  dcindc  multiplicctur,  produdus 
numcrus  43^^04^551 1104  minimus  lit  quxlitus,  cum  prsetcr  cum 
nulhis  alius  iiiiniinus  cxilht.  Atquc ita  dc  ahis. 

His  fubjungere  vifum  fuit  fcqucntcm  tabulam  minimomm  nume- 
rorum,da'tx  multitudinis  partium&:  diviforumab  i  ulquead  100. 
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Sjf//al?us  loo  minimorum  mmerorumy  datA  mu/titu^ 
dinis partium  dr  diviforum,  ab  i  ///^»^     i o o. 
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S  E  C  T    I   O  V. 

Sj!labu€  mmerernm  primorum,  qui  contincntur 
m  deccmpnoribtis  chtliadibus. 

I  UM  ad  folutioncm  Quorflionum  de  partibus  aliquotis  &:  di* 
_ /viforibus  primos  nuiiicros  in  promptu  habcrc  valdc  opportu- 
num  fit,  atcjuehis  illarum  praxisomnino  facilis  icddatur :  haudin- 
convcniens  torc  duximus ,  ll ,  in  ipfis  hic ,  tanquam  in  abnco ,  cxpo- 
ncndis>prout  cos  ab  unitatcufcjuc  ad  lo.ooo  fumma  accurationc 
inveftic;av  imus  ,  Seftioncm  hanc  infumcrcmus.  Quod  cb ,  maj;is 
confultum  judicavimus ,  cjuo  ipforum  ufum  Ijtius  pcr  hafcc  dilcipU- 
nas  fe ditHindere  dcprchcndimus.  Cum  cnim  opcratio  tjualibct,  cjua? 
pcr  numeros  inftituenda  cft ,  pcr  primos  numcros  tanquani  per  om- 
nium  minimos  feufimpliciflimosproccdat,  ipficiuc  ultcriiis  ad  QLj^ac- 
ftioncs ,  qux  per  numcros  cnodari  dcbcnt ,  dillolvcndas ,  pi xfertim 
dcfcn-iant:  nulJus  (utcontido)  futurus  cft,qui  illoiumufum  hac  in 
re  non  fit  agniturus.  Quippc  conftat ,  ad  Quxftioncm  ahquam  pcr 
numeros  illuftrandam,  li  ipli  ad  id  abfcjuc  dclcdu  aifumantur,candeni 
intcrdum ,  hcct  quxftio  ahas  pcr  fc  facilis  fit ,  tam  vaftis  ac  txdiofis 
numeris  involvi  ,ut  a  Quxftionis  infpcftionctyroncsc  vcftigio  dc- 
tcrreantur.  His  adde, quod  hi  numcri  ad  fradioncs  abbrcvianda^  noa 
pariini  quocjuc  fubfidii  confcrant  ^  &  iidcm  in  divulcadi^xquationi- 
bus  ,  earunujuc  inveftigandis  radicibus,  ut  &:  in  componcndis  Loga- 
ritlunisj  ac  ic  omci  fermc  cakulo  ulum  fuum prxbeant. 
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Sectio  VL 

De  ProgreJJtonihuSy  re5tdnguU  trtAnguU  confiituen^ 
tibusy  quorum  latera fint  rdtionalia, 

QUO  pafto  reftangiila  triangiila  inveniri  poffint,  quorom  la- 
tera  per  numeros  rationales  exprimantur ,  oftenditur  inferius- 
JieCtione  24.  IJ  autem  cum  in  componendis  variis  Qua:ftionibus 
five  Problematis  Gcometricis  ad  irrationalium  calculum  evitan-^ 
dum  plurimum  inferviat,  aut  ad  ea  in  numeris  proponenda ,  cjuibus 
illuftrari  &  facile  folvi  pofTint ,  magnum  ufum  habeat :  non  injucun- 
dum  fuerit ,  li  ex  Stifelio  expofuero  duas  Progrefliones ,  quas  in  eun- 
dem  Hncm  adfert  in Commentaiiis  fuis ad  i"^™caput  Algebrx  Chri- 
ftophori  Rudolphi,Germaniccedita?.  Quje  funthujufmodi: 

i-r- ^-r- 3f  •  4-1- 5f.- «i^- 7-n- 8^ .  &c. 

i-i-  ^TT-  3^.  4f|.  5H-  ^H-  7  n-  8  H'  <^'' 

In  quarum  utraque  tres  animadvertere  licet  Progreffiones  Arith- 
meticas  diftindlas :  nimiruixi  integrorum,  tum  numeratorum ,  ac  de- 
indeetiamdenominatorum.  Suntautem  omnes  divifionum  quotien- 
tes  duorum  numerorum,  quorum  quadrata,cum  adduntur , etiam 
quadratum  efficiunt. 

Hinc  ad  eos  obtinendos ,  fi  integer  multiplicetur  per  denominato- 
rem  &:  produdo  addatur  numerator,  fiet  major  qua^fitus»  Minor 
vero  quxfitus  femper  eft  denominator. 

Sic  affumendo  quotientem  2^,  quoniam  ipcr  12  multiplicatus 

produdo  24  additus  ii,fit  35:  poterunt  55 & I2aflumi  produobus 
lateribus  circa  reclum  angulum  trianguli  rechnguli,  cujus  item  5""°^ 
latus  feu  hypotenufa  fit  rationalis.  Etenim  additis  illorum  quadratis 
ii25  &  144, cum  inde,  per^yProp.  i"^Mibri Elem.Euclidis,  pro 
quadrato  hypotenuCx  rcperiaturquadratus  numerus  ijt^p ,  cujus  rar 
dix  eft  37  :  patet  hypotenufam  fbre  37.  Atque  ita  de  aliis. 

Porro  quoniam  duabus  hifc.c  Stifelii  Progreffionibus  Simon  Ja- 
-bi  Coburgenfis  in  majori  fua  Arithmetica,Germanicc  confcripta, 
i::/pag.  240  fex  alias  fupcraddit,  fcque  mille ejufmodi  Progrcffiones 
exhiberc  pofle  fcribit,  non  autem  artem  qua  inveniend^  fint  tradens: 
haud  afferrc  pigebit  modum  y  quo  infinita:  invcniri  queant ,  qualem 
eum  olim  ab  mfigni  Arithmetico  D.NicolaoHubcrtiaPerfijndi- 
dici.  Ipiius  auteni  modus  talis  eft. 

A(- 
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Aflumptis  duobus  rationis  alicujiis  tcrminis ,  ut  cx  iis  invcniatur 
Bumerator,  oportct ,  unotcrmino  pcr  altcrum  nniltiplicato, obfcr- 
we  utrum  produdum  lit  par  an  impar.  Si  cnim  impar  fucrit ,  dcfi- 
gnabit  illud  ipfum  numcratorcm ;  at  vcrb  pari  cxiftcnte>  ll  cjufdem 
produ(f^i  fumatur  duplum. 

Dcindc  ad  invcnicndum  denominatorem ,  addanmr  difti  rationrs 
tcrmini  j  &:  fumma,  li  impnr  ell,  pcr  tcrminorum  dirlcrcntiam  mul- 
tiplicata,  dkbit  dcncir.!p:.r(^rc!r ;  2:  vcroparicxiftcntc ,  fi  hujus  pro- 
Juftifumatur  fcmiffis. 

Porrb  ut  1*^  obtini  jtiir  nuiiiLi  ator ,  multiplicctur  terminonim 
difterentia  pt  r  2,  ii  par  tucrir ;  aut  pcr  4,  h  impar  lit,  produdoqiic  du- 
ftoinroajorcm  tcrminum,  quod  exfurgit  addatur  numcratori  priiis 
xnvento,  &  tict  numerator  2^. 

Denique  ad  habendum  1*^"™ denominaiorem ,  addaturquadratum 
iifierentix  terminomm ,  fi  id  par  fucrit,  aut  ejufdemduplum,  li  im- 
par> ad  denominatorem  prius  invcntum ,  Hetque  denoniinator 2*". 

Ex  quibus  indc  facile  cft  per  fupra  difta  rcliquos  Progreffionis 
tcrminos  rcperire  in  infinitum. 

Ut  fi  tcrmini  rationis  fint  i  &  2.  quoniam  hi  infc  invicemdufti 
faciunt  2,  numerum  parem,  ideo^.ipffus  duplum.erit  numcrator. 

Deindcquia  adJitis  1  &  2,fumma  jclbmpar  numerus,  hinc  mul- 
tiplicato 5  per  i,  dilferentiam  tcrminorum,  het  j.dcnominator. 

Porrb  quoniam  i ,  dit^erentia  tcrminorum ,  impar  cft  ,  hinc  fi  ipfa 
multiplicetur  pcr  4 ,  ac  mrfus  produclum  4  pcr  1 ,  majorcm  termi- 
num :  erit  1 2 ,  lumma  hujus  produdi  &  prioris  numcratoris ,  numc- 
raton^. 

Deniquc  quia  r  ,  quadratum  differcntiz  tcrminorum  impar  clt, 
ideo  fi  duplum  cjus  2  ad  dcnominarorcminventum  j  addatur,  hct  5 
dcnominator  i**»».  Adco  ut  ^  &:  ^  finguliexhibeant  duo  rrianguU 
latera,quar  funt  circa  refium angulum ,  cujufquc trianguli hypotc- 
nufa  item  rationalis  fit. 

Qinbus  ita  conftitutis,  cum  numcratoribus  per  denominatores 
divifisouantur  2}  qui  priorcsfunt  duo  tcrmini  1"^«  cx  duabus 
fupra  allatis  Progrc(rionibus  Slifclii:  patct,  hanc  candcmex  duplx 
rationis  terminis  1  &:  2origincm  duccrc  ,  ac  rcliquos  ciufdem  Pro- 
grefTionis  tcrminos  cx  iis  nullo  ncgotio  invcniri ,  fi  motio  intcy;n3 
tumnumcratores,  ac  dcindeetiam  dtnominatorcs  fingulifcparatim 
Arithmcticam  Progrcflioncm  conftituere  fjngantur. 

Ecc   j  Ubi 
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Ubi  notandiim ,  qubd ,  ficut  ex  terminis  rationis  i  ad  i,  ope  prio- 
ris  partis  hujus  regulxinvenimus  numeratorem  &  dcnominatorem 
primcE  fraclionisY,acdeinde  ope  pofterioris  partis  numeratorem  & 
dcnominatorem  fradionis  &  ex  binis  hifce  poftea  casteras 
omnes,utcli(5lumeft,itaope  foHus  primx  partisnumeratorem  acde- 
nominatcrcm  invenireliceat  i*^,  utendo  ad  id  terminis  rationis  2  ad 
5;  at  veib  rcliquarum  omnium  fequentium,  utendo ad  id  terminis  ra- 
tionum  3  ad  4,  4  ad  5,  5 ad  6,  &cc. 

Idem  defcquentibus  eft  inteMigcndum» 
Ut  fi  termini  rationis  fuerint  i  &  5  ,  invenietur  inde  per  priorem 
rcgul»T  partem  fradio  J--,fumendoque  terminos  rationis  5  ad  5 ,  inve- 
nietur inde  fradio atque ita porrb  reliquae  y|-»  f| ,  ,  -^'^, 
>  ^tI  '  alfumendo  tcrminos  rationum  5  ad  7 ,  7  ad  ^ ,  9  ad  1 1 ,  ii 
adi^,  13  ad  15, 15  ad  i7,i7  ad  ip.  Unde  2^^  Stifehi  refultatProgref- 

Eodem  modomvenitur,qubd  terminiProgreflionis  '^y^jj^^l^» 
3—  5  4||)5t|ts  ^unt  abhifcerationum  terminis  1—4,4-^7^ 
7—10, 10—13, 13—16, 16— ip,&c. 

Et  ProgrefTionis  i^.iU^  4H>  5|t>  &c,  fiunt 

ab  his  1—5, 5—9, 9—13, 13  —  17, 17— 2.1,  21—25:  &c, 

ab  hisi  — 6,(5— 11,  11— 16,16-  11,21  — 26,26— 31. &C. 
tt  Progreffionis  ^L,       zii,  3771 '4Ml>5.^  &c.fiunt 
abhis  I  -7>7— 13^13  — »P''97-'2^f>-5—3i>3i—S7-^^c. 

Atqueita  dealiis. 
HaudfecusterminiProgreflionis  ^r9>3TT'4rr'5iT>^riV^'^* 
fiuntabhis2— 5,5— 8,8— 11,11— 14,14— 17, 17^20. &c. 
Et  Progreffionis  i^,  23^  .  3lT' 4f|,  ^il^  ^T^- &c.  fiunt 
abhiS3— 7,7  — 11,11— 15,  15-^  ip,i^  ^23,13  -27.&C. 
EtProgreffionisi,^,2^%3-^;,4^-?-,5-|^,6^].&c 
abhis4—p,9— 14,14— 1^,1^—24,24—29,29— 34.&C. 
Atqueitade  aliis^ 
Ca^teriim  fciendum,  quaUbet  hai  um  fradionum  exhibed  femper 
triangulum  in  minimis  numeris ,  eandem  cum  ipfis  rationem  haben- 
tibus  :  ac  proinde  fi  h^c  triangula  omnia  fimiliter  pofita  concipian- 
tur ,  ipfa  continub  tore  diffimilia  feu  alterius  atque  alterius  femper 
fpeciei.  Adcb  ut  quis  hac  arte  nullo  negotio  centum  &  plura  trian- 
gula  intra  horaiii  1  cperire  valeat,  quas  a  fe  invicem  fint  diverfa. 

Se- 
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S   E   C    T  I    O  VII. 

T>c  modo  invnicndi  numeros,  qui pcr  datos  dtvtfi 
c i  rtosfoji  divtfioncm  reltnquant, 

QUb  S^aio  h.TC  ritc  intclligatur ,  cxplicabimus  cam  pcr  fcqucn- 

Inyiftvt  tiuDuium ,  qutper  1 , 3 ,  5  dmjus  m  divtjione  reltnquat  i;  dt 
ffer  7  dmdutur,  ut  nthil  remuneut. 

Ad  hoc  fuppoliia  2  x>  4 ,  3  a> ,  5  x>  f ,  3:  7 30 </ ,  cum  nulla  hic  quo- 
torum  fit  ratiohabcnda,patct,conditionibusicquifitis  fatisfaCtum 
iri  rfi  pro  quarfito  numcro  ftatuamus  ^/^,  vel  4  p  -t*  i ,  vcl  bx -f-  i>  vcl 
^^-h  i;  adco  ut  habcaturharcjarqualitas:  ^i^-D^v-t-iT^t.v-hi 
co        1,  fcu  hcTC  dz.- 1  uav  y)bx  y>cj^, 

E  qua  liquct ,  ad  quarfitum  numcrum  obtincndum ,  opus  tanium 
elVc quarrcre  numcrum,  qui  dividi  poflit  per  1, 3,  &'  5,  &  fi  unitate au- 
geaiur,  dividi  qucat  pcr 

O  •  ^utcmad  idfiimendoprimum  ^o,  minimum  commu- 

neii  •"numerorum2,3,&:  5,ci4ueaddendounitatcmlumma 

31  ablquc  reliquoper  7  dividi  nequit :  progrediendum  ciit  ad  du- 
plum,  triplum,quadruplum,  aliud^  c  multiplum  ipfius  50.  Hinc  cum 
fumcndo  ^otcr,  &:  produdoaddcndo  i,fumma  pcr  ^div  idi  pr>flit, 
crit  91  numcms  quarfitus. 

Porro  nequism  hismultiplis  fumendis  divilioncm  nlurics  tcn- 
ureopus  habeat,  illud  operofum  putnns,poterit  qnxhfum  numc- 
rume  priori  divifione  nullo  ncgotioelicere.  Namcum  ^in  30  con- 
tineatur  quatcr ,  Sc  rcmancat  itrict  ut  in  5^0,  ejus  triplo,  .jnti- 
neatur  12«**,  &  6  remancat;  adeoquepi  per  7  finercliquo  dividatur, 
oriatuique  13. 

Cattcrum  cuminfiniti fint numcri,  qui  quarlltofatisfaciant,  potc- 
rimus  invento  jam  prinio  firu  omnium  minimopo  cx  cofacilc  rcli- 
quos  fcquentcs  invcnirc 

Etcnim  invc^todiviforumdatorum  1,3. 5, 7  minimocommuni 
dividuo  2io,cumipfcadpi  additus  faciat numcrum  301,  qui  iifdcin 
divifionum  Icgibus  cft  obnoxius  cum  invento  :  idcirco  ipfc  cric 
altcr  quof fitus.  Huic  autem  fi  rurfus  addas  zio,  Het  511 ,  tcrtius  cjua:- 

(itus. 
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Titus.  Atque  Ita in infinitum,  addendo  femper  2 lo  ad  ultimum  inven- 

tum. 

Notandum  autem  ,  ut  quarftio  propofita  folvi  queat ,  oportere 
unumqucmque  datorutn  numerorum  2,  5  ,  &  5  cum  7  effe  primum» 
Aliascnim  Hcri  nequit,  utipfius  7  reperiatur  aliquis  multiplus,  qui 
multiplum  altcrius  cum  eo  non  primi  unitate  eaccedat. 

Invpitre  numerum ,  qui  divtfusfer  7  relinquat  2  ,p^r  11  divifus  relin'' 
quat  li&f  cr  tidivifus  relinquatc). 

Quoniam  hxc  Quseftio  reduda  ,  utante,  ad^qualitatem,fit7 
-^ixJii^-i-ixji^^-H^.vcl^x-M^DiiiX)  15  2-4-  8,atque  ha:c 
ipfa,  ad  quxfitum  numerum  obtinendum,  nos  docct,  fumendum  eHTe 
numerum  1 1 ,  aliumve hujus  multiplum ,  qui  fit  talis ,  ut  ab  eo  ablatis 
1  .&  8  reliqui  dividi  poflTint  per  7  &  15 :  patet,fi  ad  i<i  fumatur  pp^non- 
cuplum  ipiius  11 ,  &  ab  eo  auferantur  i  &  8 ,  reliquorum  alterum 
dividiper/^&altcrum^iper  13.  adeoque  numerum  inveniendum, 
qui.per  ^x-f  i,  velii^-i-  i,vel  13  :(-f-5^defignatur,fore  100.  Is 
enim  per  7  divifus,  relinquit  2,  per  1 1  divifus  relinquit  i,&  per  i J  di- 
vifus  rclinquit9,ficut  requircbatur. 

Porro  ut  infiniti  ejufmodi  numeri  habeantur ,  opus  tantiim  erit  ad 
jaminvcntum  100 addereiooi,diviforum  7,11, &  i^minimumcom- 
muncmdividuum,&:  fit  iioi,  alterquxfitus.  Atqueita  addendocon- 
tinuo  1001  ad  ultimoinventuminvenicntur  femper  alii  ac  alii  inin- 
finitum. 

C-Etcriim  cum  ad  hujufmodi  qu.tftiones  folvendas  modum inge- 
fliofiflimum  excogitarit  ante  memoratus  D.  Nicolaus  Huberti  a 
Pevfijn,  placuit  eum,  qualem  ab  ipfo  accepi,  paucis  liic  fubjicere. 

Utadfolvendam  v^^^  Quceftionem,  invento  primum  diviforum 
2,  3 ,  5) &  7  minimo  communi dividuo 2io,eoque  per  unumquem- 
quecx  ipfis  bis  divifo :  confidero  quid  in  fingulibfecundisdivifioni- 
bus  relinquatur.  Eft  autem  reliquorum  fequens  habenda  ratio; 


it^j-r^^Ui.      Quoniam  inhacdivifionerelinqultur  i>  erit  105 ut 
21    il       inferiiis  promultiplicatorefumendus. 


3'  3 


3.      Similiter  quia  inhac  divifione  relinquitur  i ,  eiit  70 
codem  modo  pro  multiplicatore  fumendus. 

3:1^ 
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1 

«ip  ^tlS.       Si  inhac  Jivifioncrc  Lvjiiijiii  ii.;iiL't  i>  dcbLiinct  paritcr 

5I  51  41  proiDultiplicatorcaccipi. 

Scdjam^itoticslUniiJcbct,  ut,  fi  pcr  jdividatur,  rdiquumfiti, 
idell.  tcriumcnduscrit.  Qiiodut  tVili  ncgotiocxplorctur,  oportct 
tantum  inquircrc,  cj^uotics  rclicjuum  1  fumcndum  (it,  itaut  li  pcr  5 
dividitur  rcliquum  lit  i.  Et  ht ,  ut  antc ,  tcr.  Eodcm  modo  fac  in  fc- 
qucntibus.  Hinc  fumcndo  42  tcrllt  12^,  pro  multiplicatorc. 

2 

trfi^Tf^A*      Haud  fccus  fi  rcliquum  in  hac  divifione  fuiflct  i ,  dc- 
7I  7 ;  buillet itidcm 30  pro multiplicatorc alfumi. 

Kunc  autcm  aflumpto  rclicjuo  1  totics,ita  ut  per  7  divifo  rclinqua- 

tur  1 ,  id  cft ,  quatcr ,  multiplico  3 o  pcr  4, &  fit  1 20 ,  pro  multiphca- 

tore. 

Jamquo  paflo  ck  inventis  hifce  multiplicatoribiis  ci!,rrvtu^  nu- 
merus  rcperiatur,  fcquens  opcratio  indicabit. 

Divifo-Reli-  Multipli-  Produ- 
rcs.    qua.  catores.  fta. 


I  105 

105 

s 

I—  70 

70 

5  • 

I  '•^ — 1:6 

116 

7 

,   0  110 

0 

fumma  )oi 

Dlvid.  ^/iM.Rdiquumpiar- 
pcrmin.com.div.^     guit  quxfitum 
tt^\  numcrum. 


Similiter  ad  folvcndani  1^^^  QucTflioncm ,  Invcnto  diviforum 
7,  11,13  minimocommuni  dividuoiooi,  coquc bis  pcr  unumqucm- 
que  cx  ipfis  divifo,  reliquorum  cujufque  divilionis  fccjucns  habcatur 


I  Siinhacdivifioncreliqiiumfuiflcti,dcbu!flct  14J 

X00T:T4  (3'io.  promuliiplicatorcaccipi. 

Jam  autcm  aflumpto  rcliquo  5  totics ,  ita  ut  pcr  7 
divifo  rclinquatur  i,  id  cft.quinquics  :  multipli- 
co  I43  per  5,  i^'  fit  71 5»  pro  multiplicatorc. 


T  I  O   N  E  S 
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100^'^^  8.    Si  in  hac  divifione  reliquum  fuiflet  i.,  debuiflfet  5^1  pro^ 
u|i  i|  nniltiplicatoreaccipi. 

]am  autem  afTumpto  rcliquo  5  toties,  ita  ut  per  11  divifo relinqua- 
tur  i,id cft^quater :  multiplicopi  per  4,6: fit  564  pro multiplicatore» 

^  II  ' 
x^^j&^iT^T^  5.    Si  in  fiac  divifione  rcliquum  fuifTet  i ,  debuiffet  77  pro 

-r    f  3 1  multiplicatore  accipi. 

].im  autem  aflumpto  reliquoii  toties  >  itautper  13  divifo  relin- 
quatur  i,idefi:,  duodecies:  multiplico  77  per  12,  &  fit  5)24  pro  muU 
tiplicatore. 

Ex  multiplicatoribusinventisquaefitumnumerumfic  elicies. 

Divifo-  Reli-  Multipli-  Produ- 
rcs.    qua.  catorcs.  «Sa. 

1450  o 

Divide^^iToY  10.  Reliquum 
3(>4  per min.com. 1 00 iJindicat  quaEfiti 
div.  (^numerum. 

^iio  Atqueitadealils. 

Dehis  tradidit  quoque  celcbris  Arithmeticus  Simon  Jacobi  Co- 
burgenfis  in  Arithmetica  fua  majori,  fed  multiplicatores  invenirc 
non  docet. 


7  • 

r  715 

11  . 

I  364 

'3  • 

9  

fumnia. 
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Traxis  fonderandi. 

CUM  utilis  pariteratquejucunda  fpeculatio  fitcenfenda,  qu;e 
ponderandi  praxin  concernit,  doccnspaucis  ponderibus  com- 
plurcs  libras  cxpendere ;  vifum  fuit  prsefentem  de  illa  fediionem  in- 
Ititucrc. 

Quoniam  autem  dupliciter  id  fieri  pofle  compertum  eft,  vel  fcili- 
ctt  additione  fola,  vei  additione  &  fubtraaione  fimul:  explicabo 
fubindc  qu^e  ad  utrumquemodum  pcrtinent'.  ^ 

Ad 
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Ad  priorcm  moduiii  pertinct  ProgrclTionis  duj^lx  confiJcratio 
fcqucns : 

nimirum, 

Si>abunitatcin  rationcdupla  acccptisquotllbct  numcris,  lumnn- 
tur  pondcra  tot  librarum,  quot  Proi^rcilionis  luijus  tcrmini  indicanr : 
potcrunt  corum  bcnchcio  pcr  folam  additioncm  lihix  omncs  obti- 
ncri,  quas  aliquis  ad  pondcrandum  propolucrit : 

Etcnim ,  allumptis  duobus  primis  i  ^  2 ,  li  i  tfc  in  lanccm  ponam 
pendct  I  libram ;  ^  (i  1  It  in  lanccm  ponam  pcndcnt  2  libras ; ac  dcin- 
de  fu  &  -  ib  i>mul  in  lanccm  ponam  pcndcnt  5  libras.  Qub J  li  vcro 
aJ  hxc  duo  pondcra  i  3c  2  librarum  tcrtium  acccllcrit  ponJus  4  li  • 
brarum,  atquc  hoc  pondus  4  hbrarum  lanci  committatur,  habc- 
bo  4  hbras ;  quibus  li  i  tfe  addatur,  habcbo  5  libras;  tollcndo  autcm 
hanc  1  ft  cjulque  loco  2  tfc  immittens ,  habcbo  undcum  prxdidis  4 
libris  6libras-,his  fi  prxtcrea  apponatur  i  Ife,  ficnt  t  librx.  Sicquc  1, 
2,  &:  4  libris  pondcrarc  potcro  Iibras  omncs  ab  i  ufquc  ad  7  tt>. 

Similitcrbenchcio  quatuor  pondcrum  i ,  1,  4 ,  &  8  librarum  po- 
terolibrare  i ,  2,  5,  4,  5  ,  6,7, 8, 9, 10, 11,  12, 15, 14, &:  15  Iibras  ',&: 
opc  5  ponderum  i,  1, 4,  8,  &  16  libramm  libras  omncs  ab  i  tfc  ulquc 
adji  tb.  Pari raiionc liccbitcum fcx  hircei,  2,4,8,16, 5t'  ^^libni- 
rum  expenJcrc  libras  omncs  ab  1  ulquc  aJ  63  tb;  ^  opc  horum 
feptcm  1 , 1,  4, 8 , 16, 32,  (34  hbrarum  librasomnesab  i  Ib  ulquc 
adii^hbras.  Atquclic  ultcriusin  infinitum. 

Porrb  ad  invelf igandum ,  quo  pado,  allumptis  compluribus  ho- 
rum  pondcrum,  ipfa  limul  jungi  dcbcanr,  ut  ordinc  librx  omncs  mc- 
diantibus  iis  pondcrcntur :  dcligno  1,  2,  4,  8  &:c.  pcr4,(;,f,  t/,&:c.ha- 
rumquc  quxro  elcftioncs  omncs,  ficut  i*"* fcftione  oftcnfum  fuit,&: 
invcnio  clcctioncs  fcqucntcs : 


1  I 
b.  db. 


4     <    ^  • 

c.  AC,  bc.  abc. 


S    9     13     II     II     I)      14  is 

(i.ud.bd.  abd,cd.dcd.bcd.ab(d. 

Indicantcs  ordinc  onincs  libras,  qu.T  datis  quatuor  pondcribus 
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1, 1, 4,  &  8  librarum  appendi  poflunt ,  ut  &  qiio  pacSo  diSa  pondera 
conjungi  debeant. 

Ideni  de  aliis  compluribus  in  infinitum  intellige. 

In  poftei  ioris  modi  explanationem  lubet  hoc  Jocoin  mcdium  ad- 
ducerc,qu.t:  a  Stitclio  aflcruntur  in  commentariis  fuisad  i°^**"^caput 
Algebra:  Chriftophori  Rudolphi ,  ubi  hxc  de  Pro^reflione  tripla 
fciibit : 

Progrefo  i.  3.  9.  27.  81. 145.  729  &c.  fingtdarem  quoquefuam  babet 
proprietatetn,  St  cnim  fondeiM  acciptantur  tottdem  librarum  quot  bujus 
P.rogrefioms  tcrmint  indicant :  foterimus cum  duobus  frimiSy  i&^libra- 
rumyponderare  i,  1,  ^yd'  ^  libras.  Kam  fii^  mlancemponam^pendet 
unam  iibram  \&  (i^  Xbponam  in  alteram  lancem,  pendent  /;<e  3  tfe  non  nifi 
z  iibras.propter  1  ft  m  priori  lance  pofitam :  quam  Itbram fi  tollamypondera^ 
bo.  3  tb;  at  vero fi  unafimuljungam^  babebo  4  Itbras. 

Eodem  modo  ope  trium  priorum  librarum  i,  3,  &  p.ponderari  poterunt 
libra  fequentes  i,  1,  3 , 4,  5,  7  , 8,  9,  i o,  Ji,  1 2,  &  1 5.  5/(r  i ,  3, 9, 
27  librdt.facientesfimnl^o  itbnUy  tnfervirepoterunt  ad  quemvis  itbrarum 
numerumab  i  Ib  ufque ad^o.lbponderandum.  Eaud  fecus  fi  quinque fti* 
mantur  pondera ,  ntmtrum :  i,  3 ,  p,  27,  &  8 1  librarum , poterunt  eorum 
beneficio  ponderart  omnes  libra  abiib  ufquead  121  itbras.  Etperfex  i,  3, 
9,27,  81,  er  243  omnes  ltbr<zabiufquead^6^.  Atque  itaporro  ininfi- 
nttum, 

Quoniam  igitur  ex  his  conftat,  utendo  numeris  progreflionis  tri- 
pl^e  ,ope  pauciorumponderum  plures  ponderari  libras,quam  fi  in 
cundem  finem  uteremur  ponderibus  progreffionis  dupl.T;  none  re 
forc  cxiftimo,  fi  hic  deinceps ,  ut  ante ,  quo  pafto  haec  pondera  fepa- 
ratim  utrique  lanci  imponenda  fint,  ad  omnesordine  libras  expen- 
dendas,  oftendam  :  adquod  inveftigandum&  evulgandum  Ciariffi* 
mus  Vir- Juvcnis  D.  Theodorus  Cranen,  L.  A.M.  ac  Med.  DoSor 
Mathematumque  peritifi!imus,  meincitavit. 

Ut  autem  patcat  ,qux  ratiocinationos  ad  terniinorum  hujus  Pro- 
grefiionis  inventionem  deduxerit,  fequemem  propono  qu^ftioneni : 

^  Jnvcnire  duos ,  tres ,  pkrefve  numerBs,  quifoU  fumpti  ut 
modis  omnihtu  additi  ac  fuhtraai  .faciant  numeros  ah 
'unitate  in  ferie  naturali  excrefcentes, 

Primo  ad  inveniendos  duos  hujufQiodi  numeros  ,pono  pro  uno  i, 

&:pro 
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&proaltero^.  Rcftat  igiturutfoli  fumpti,  ut&additiacfubtracti, 
faciant  numeros  ab  unitate  in  fcric  naturaii  cxcrcfccntcs.  Undccum 
hinchint  i,  1,  &:  ^-+- 1,  rclinquitur ,  ut  pci  cos  dcligncntur  nu- 
meri  i, 2, 5.&:  4. 

E quibus  clicuur ,  fumendo  i  pro  1 ad  unam  libram  pop.deran- 
dam>pro  r**^  accipicndumciic  j  ,  hil^uc bnns  ad  tjuatuor  libras 
DCC  ultra  afccndi  pollc. 

Deindc  ad  invcniendos  tres,  pono  pro  i  ™  r,  pro  1*^^  ^  &:  pro 
j.  Et  manitcllum  cft ,  fi  a  tertio  icu  majori abftulcro duos  pnmos  i 
&  JL ,  rcliquum /-^- 1  indicarc  dcberc  librarum  numcrum,  omnium 
niinimum ,  qui  i  tnbus  pondcribus  ponderari  poteft ,  hoc  cft,  ipfum 
dclignare  dcbcrc  5  libras.  Undc  ad^ -  1  addcndo  1 .  dclignabit  7  ^ 
fcxlibras.  Cui  rui.lis  unitateadd?ta>rit^  ;^i-i  pro  7  libris.  Haic  vc/ 
r6fidcnuoaddaturunitas,fiet^  ^-h  z,  pro  8  librisdcfignandis.  Scd 
cum  nullum  pondus  2  librarum  habeam,  at  vcro  cjus  locoalfumcTC 
poflim  I,  fit  ut  ad /-^addcndo  z.- 1  fumma^- 1  dcfignct  8  libras.  Ad 
quem  fi  iterum  unitarcm  addam,  habcbo^  ad  9  libras  dcfignandas. 

Etiiquct,  fi  pro  l^^quxfitorum  numciorum  fumatur  i,  pro 
;l.  5,tunc  pro  5"^/  accipicndum  fore  p.  Cui  fi  ulteriiis  addidtro  i, 
tuni^-i,tum^,  tuni  ^-r  i:  habcbo  y-t- 1>7-^  ;:.-i)7 -h  -t-  x. 

ii  adordinelequcntium Jibrarum  numeros  10,1 1,  i2,&:  ij^ncc  ul- 
tra,  per  inventa  hat c  tria  pondcra  expcndcndos. 

Porro  ad  invenicndos  quatuor  numeros ,  pono  pro  1     i ,  pro  2^*^ 

pro  3"^/,&  proquarto  x.  Et  eNidenscll  ,fi  abhoc  quairo  fca 
majorixfullulerotrespriorcs  i  reliquum  .v -7-^-1  indicare 

hbrarum  numcrum,  qui  omnium  minimusa  quatuor  pondcribus  li- 
breiur,  adeocjuc  ipfum  dclignarc  14  Hbras.  Undc  quartus  x  facilc 
innotefcit.  Etcnim  cum^-h^-h  i  &:  .v-^-^-i ,  indicantcs  15  14U- 
bras,fimul  additi  in  unamfummamc6alefcant,qureftx,  dclignabit 
x,ij  libras.  Quibus  igitur  cjuatuor ponderibus,  fi  omniafimulfu- 
mantur,  ufqucad  40  libr.  afccndctur.  Similitcrcjiic  li  quinquc  nu- 
meriquaerantur,&  proquintoponaturv,dcfignabit  v-.v-7-z.-1  libras 
41.  Cui  fiaddidcro  x-t-7-r  z.  1  i  3>40,lubcbo r  d  81.  Atqucita 
ulteriusininfinitum. 

His  igiturita  Ic  habcntibus,  fupereftut  cxplicemus,quopa(5lo  aJ 
praxin  rcfcrcnda  fint. 

Qymtum  itaqucad  primum  modum,  cuolibix  quotlibct  bcnc- 
ficiopondcrumduplxProgrcffionisordinc  pondcraripoflunt,  pciin- 

Fff  3  de 
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de  atquc  per  Hteras  a,  by  ab^  Cy  ac^  bc,  abc^  d,  ad^  bd^  abd^  cdyacdyhcdy  abd, 
-&c.  indicatur:  oportet  tantum  in  locum  ipfarum  ayb^c,d,dcc.  qui- 
bus  ad  pondera  i ,  2 , 4,  8,  &c.  librarum  delignanda  ufi  fumus,  fubro- 
gare  numcros  1,2,4,8,  dcc.  cofque  hifce  charafteribus  infignire 
Ci}>  @'  ®  >  Qn^e  pono  prout  fic  infignita  feorfim  vel  jun- 

<3im,ficut  piarcedentes  literaeindicant ,  inlancem  A  immiffa  fue- 
rint.ordine  pondera  exhibebunt,  ad  quemlibet  librarum  numerum 
cxpendendum. 

Quod  fecundum  modum  concernit ,  quo  libra?  quotvis  ope  pon- 
derum  progrcflTionis  triplse  ordineponderantur,  omnino  (icut  litera? 

&c.  demonftrant:  opus  iblummodo  erit  in  locumipfarum  ij^,^,^:, 
Vydcc.y  quce  pondera  i,  3>  27,81,  &'c.  Hbrarum  defignareinventa 
funt,  fubltituerenumeros  i,  5,9,  27, 81,  &c.,  tribuendoiis  fequentes 
charaderes®,®,®,  &c. 

Cum  autem  in  hisponderibusdefignandiscontingatutaliis  fignum 
-^,  aliis  vero  fignum  —  prsefigatur :  fcire  oportet  eo  cafu  pondera 
utrique  lanci  efiecommittenda,  nimirumilla,  qua»  nbfquefignovel 
per  denotantur ,  debere  lanci  A  imponi ;  at  vero  quse  per  —  defi- 
gnanturefie  lanci  Bafsignanda.  Ha^cenim,  cumfemperabiis,quas 
in  A,  pnrponderentur,  faciunt,  ut  inordinelibrandisquotcunqueh- 
bris  compenfatio  jufta  ad  amufsim  ubique  adhibeatur. 

Cjeterum  quoniam  ponderandi  praxis  in  omnifermc  negotiatione 
ufu  venit,placuit  dilucidioris  explicationis  ergo  eorum,  qua?  oftenfa 
funt,  duas  hic  tabellas  fubjungere,  quarum  altera,ordine  tradit  libras 
omnes  ab  1  ufque  ad  1 27  tfe  ,  quas  ope  7  ponderum  i ,  2, 4, 8, 1 6,3 2, 
&  ^^librarum  fccundum  priorem  modumexpendi  poflunt ;  altera, 
omnes  libras  ab  i  ufque  ad  iii  ffe ,  qux  beneficio  5  ponderum  i,  3,  pi 
27,  &:  3i  libratum  juxta  pofteriorem  modum  iibrari  queunt.  Ubi 
prxterta  advertendum ,  utramqueeodcm  modode  Yibi  x  paitibus& 
minutiis  efle  intelhgendam ,  ac  proinde  earundem  ufum  inonerum, 
merciumque  traditione  &  reccptione  quam  maxime  efle  confjsi- 
cuum>ita  ut  in  foris,  lanienis ,  ac  officinis  denique  quibufvis ,  ubi 
ponderum  ratio  habcri  folct,  haud  parvo  cum  emolumento  ufur- 
pentur. 
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C.  D. 

116.    J  i^l  JvS.(-iil;(ld  (ili) 
1-7.  'Kl^J.]&(W(lL^il4' 


S   E   C   T   I   O  IX. 

Rafic  inveniendi  numeros  dmicahiles ,  hoc  eft,  duos  nume- 
rosy  quorumpartcs  dUquot.t,  cum  Adduntur^ 
eos  tpjos  vice  vcrsk  componunt. 

SUntqui  cxiftimant,  plures  opcrationcs  Arithmcticas  reperiri, 
qux  Algebrx  non  fubjiciantur ,  interquos  cft  Arithmeticus  haud 
ignobilis  Michacl  Stifelius,  qui  incommcntariis  fuis  luper  Algcbra 
ChriftophoriRudolphi,poft  refolutionem  c]U2:ftionum,cjuarad  Cu- 
bicam  ,€c]uationem  afccndunr,  h.rc  lcribit : 
„  QBic  trolabcr  cin  jc^c  (Scp  cincit  inuui(?fv?ccl>ficl\'n  K\j!ift  ^^u 
„mrKt)allcrIci)  fun|llicl)cr  rcct)nnn^  Dcnnod)  ftn^cr  munvicl  fcnicr 
„  rcct^nnn^  tvclcl)c  t»cr  (Sc^  nicbf  fmD  nnDcrtrcjffcn/fon^crn  nchcn 
„  Nr  gcfi  flKMcn  an^  ^hccrica  /  ivcktf^  ivcl  wcftc  mn  viclcn 
„tcmicn  vfvcmvclnbctt^i^fcn/tvil  c^  abcr^ic  bcp  cincm  c^critvci;cu 
yvrcmvcln  bcruhcnIa(Tcn. 

Quorum  lenfus  hic  cft : 
At  licet  refolutto  ^quattonts  cujtifque  grAdus  ineffabilem  ttfum  huheat 
expedtendi  quemitbu  artifictofum  caU  ulumy  nihilommus  tameri  mnltx  egre- 
gu  fupputMiones  reperiuntury  qux  Al^ebr^  non  funt  obnoxuyfed  cttra  eam 
ex  Theorica  jluunty  quod  multts  uttque  elegantibus  exemplts  demonjlrare 
pojfem,  ntfi  td  uno  aut  alteroexemplo  ojlendijjefufficeret. 

Eft  autcmprimum,cjuod  incnjm  tinemadfcrt,hujufmodi. 
Quxre duos  numcros,ita ut  partes  omncs  aliquotx  minoris  fimul 
adJitx  faciant  majorem  numcrum  ,  &:  partcs  omncs  aliquorx  majo- 
ris  fimul  additx  faciant  minorem  numerum. 

r^aproptcrcum  ego  longc  aliter  ftatucndum  cffc  putem ,  oftcn- 
dam  quo  pado  Algebrx  bcncHcio  non  tantum  duos  hofcc  numcros 
rcpcrircin  procindu  lit  ^  fcdetiam  quilham  lir  progrclfus  in  indni- 

GkS  1  tum 
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tum  inveftigandi  fcmper  alios  duos, qui  idempra^ftent;  fiquidem  fioc 
idipfum  eft,  quod  prxfens  Seftio  innuir. 

Ad  quos  igitur  inveniendos ,  pono  pro  uno  numero  4  a:  ,  &  pro  al- 
tero        hoc  eft,  a'x  &  ajz., 

Unde  cuin  per  i ^    Sedionem  partes  aliquot»  ipfius  4  x  fint 

2;  4,A£:,  dc  1  x  :erit  7-1-3  X3>472- 

4yz.-  7 
Scntxzy  ; — 


i6yz  -18  , 

adeotjue  3> 

Eodem  modo,  cum  partes  aliquotaeipfius^/^^fint  J,  2,4,^,2^5 
47,:(,2^,4^,7^,&27^: 

crit4x:,hoceit,—  ^jy-r  Z/H-  7^-f-37^ 

Unde,  reduai  xquatione,  invfnitur r  x)^^- — feu  5     •  * 

Vcletiam  7 -o^^^^^feu  ^ -f-^  . 

Hinc  cum ,  pro/a^Tumpto  primo  numero  5 ,  pro  ?  inveniatur  pri- 
mus  II,  &  pro  xprimus  71 ,  e  quibus  ^xfit  30  284  ,  &4^:^a)  210; 
p.atet,  qua^fitos  numeros  fore  284  &  220. 

]am  vcrout  conftetrLum&  minoresduonumeri  quam  284&  22Q. 
inveniripoffint,  quiidcm  prxftent,  pono  pro  uno  numero  ^x,  &prQ 
altero  2^:^,  hoc  eft',  ax  &  ajz^. 

Vnde  cum  operando,  ut  fupra,inveniaturA;3>  2^^ — 3, 

&V30IH — 1_ 

vel  7  X)  I H — 

jf-i: 

patet,  fi  pro y  fumatur primus  numerus  5 ,  tunc  pro  :^inve^ 
niriprlmum  2 ,  &  pro  xprimum  17.  Veriim  quiafic  prot 
idem  fitnumerus  2,  qui  hypothefium  ix^iyz.^  quique 
haseafdemdeftruit,ac  in  locum^x  &  rf^z.  fubftituit^i a:& 
aay\  evidcns  fit  inventis  hifce  numerisqua^fito  non  fatisfa- 
dumiri.  Quare  cum  fumendopro^  aliumprimum  nu- 
nierum ,  ut  3 ,  tunc  pro  iz^etiam  inveniatur  3 ,  quodpcrinde 

po- 
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pofitioncs  convertic ,  prxtcrcjuam  cjuod  co  cafu  x  quoque 
non  fit  primus ,  ncc  pra-tcr  jau)  alUimptos  ullos  alios  aliu- 
nicrc  liccat  (lic]uidcm  pro  y ,  undc  x  funt  invcnicn  Jx, 
talis  primus  numcrus  alVumidcbct,  ut,  ab  co  fublata  unita- 
tc,  rcliijuum  dividere  poflit  4) :  argumcntum  cil  ,  juxta 
prorccdcntcm  viam ,  minorcs  duos  numeros  cjuam  fupra 
invcntos  284  &  2  20  non  rcpcriri. 

Scd  dicct  alu]uis  cos  fortc  alia  via  inventum  iii,  utpote 
pro  iis  poncndo  1  x  dcjf^^  lioc  cft,  ux  y  vcl  ctiam  xy  & 
xji..  Vcriim  cum  juxta  priorcm  lianc  lirppolitioncm  inve- 

niatur  t  d^"^     6c  juxta pofteriorem  i-^x-tj  -^--^v/ 

-f-x^H-  r^x)  xr^illicautempro^nullus  primus  numcrus 
klVumi  pollit ,  ut  inde  ^&  x  rcpcriantur ,  c|ualcs  rcquirun- 
tur;  hic  vcro  xquatio  omnino  lit  impo(Tibilis,idcmcjuc  hoc 
in  quavisalia  fuppolitionc  contingat:  condudo  2  84&:  1:0 
cUeomniumeorum,  quiinveniri  polliint,  minimos. 

Porro  ut  qujrrantur  duo  alii  majorcs,  pono  pro  uno  numcro  S  x  &: 
pro  altero        hoc  cli,  a'x    4^y^:  invenicturcjiicopcrando  utr 

antc,  X  ao  —  

vel^^Dy-h  — □ndefumendo/ooiijcritz.»  i^^&r  v 

03  287.  cjui  numerus  non  eft  primus.Hinc  fumendo^  x)  251 
cum  pro  z.  inveniaiur  11 ,  &  pro  x  idcm  numt rus,  qui  antc, 
ncc  pro/  ullus  alius  primus  numcrus  aiVumi  polTu ,  ita  ut 
indc^&:  xreperiantur,  ut  rccjuiritur :  conftat  juxta  hanc 
hypothcfin  cjuxfitos  numerob  non  invcniri. 
Pergoitaquc,  ponendo prouno numcroi^x,  &:  pro alteroi^)^^, 
hoc  eft, &:  4^^-  Unde juxta  fupcriorem  modum  invcnitui 


xao- 


15 
25^ 
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Hinc  quoniam  femper  eadem  ratio  eft  qua?rendi  quantitatem  j 
per  quantitatcm^.,  qux  qujrrendiz-  per/,&  affumendopro y  pri- 
mum  numerum  47 ,  pro  :^fiat  primus  2 j ,  &  pro a;  primus  1 1 5 1 :  iJem 
continget  fi  pro  z.  fumatur  47,  fiet  enim  tunc^  3)  25 ,  &  30 11  ji,  ut 
ante.  £  quibus  alter  quxfitus  numerus  16  fit  :d  iS^k^,  &  alter 
1(5/2.30  i72p(5.QuifuntduoaIiiamicabiles  pra^ter  fupra  inventos 
284&220. 

Ut  autem  primi  numeri,  pro^  vel  :^fumendi ,  qui  huc  conducerc 
poflunt,  nuilo  negotio  offendantur,  confentaneum  fueritadidquic- 
rerepriiis  numeri  ^^(^omnesdivifores,  atqueex  fummis,poftquam 
ipfis  fingulis  numerus  15  eft  additus,  eligere  primos  numeros.  In 
quem  finem  primos  numeros  Seftionis  5^**infpicere  hauderitinop- 
portunum.  * 

Omnino  ut  hic  videre  licet. 

z  X 

2I    2]  2   2I  2  zUUl 

Ad  I.  2.  4.  8.  1(5.52.(^4.  128.  25(5,diviforesnume. 
adde^5.i5.i5^.  ij^.  15.15^.  i^.  ^.j^^^^ 

Etfitproj.i(^.i7.ip.  ii.ir.4,j.j^.  ,43.  27i.Quinumeriom- 

nes  pr^ter  !(?&  143  primi  funt. 
Similiter ,  ut  quxrantur  rurfus  alii  duo ,  pono pro  uno  numero  3 2  x 
&:  pro  altero  327  ^ ,  hoc  eft ,     &  4  ^7  :  invenioque ,  ficut  fuperius 
faaumfuit,xao^'^''^^^ 

&?3)3i  i  —  . 

7-31. 

Sed  cum  hic  nullusprimuspro 7  fumi  queat,  quo  ctiam  7&cx 
pnmi  repenantur,ficut requiritur,progredior.ponendo  pro  uno^^^c 
c\'  pro  altero  (^47  ^ ,  hoc  eft ,  .^;^^.  At  vero  cuni  &  hic  non 
magis  quamjuxta  pr^ecedentem  hypothefin  primi  obtincnnt  pro- 
grediendo  rurfus  /uppono  unun)  numcrum  efl'e  128  x  ^  alterum 
1287^,  hoc  eft,  a^^x&cajz^. 

Cum 
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Cum autem  hic operando,ut fupra,x fiat y>^'^'^^  z.a) 1 27 -t- 

^li^  y  &  aflumpto  pro  ^  primo  numero  191 ,  pro  z.repcriatur  pri- 

mus  $85,  &c  pro  x  primus  73717  :  hinc  alte?  cjuarfitus  iiS  x  erit 
9457^5^'  &:alter  1-^/^^^9563584.  Quifuntduo  adhuc  alii  amica- 
biles  prxtcr  fupra inventos  ib!4&:  120,  &  18416  \  ji^6.  Eodem 
xnodo  procedere  licet  in  inhnitum  ad  inveniendosfcmpcr  alios  atquc 
alios  duos. 

Rationem  verb  primosnumeros  eligendi,pro/  fumcndos,potcris 
ex  adjundlaoperatione  non  ahtcr  ac  fupra  colh^erc. 


1x2 

^\      11      il  1 


Z         X  X 

ll      1       l\      ll    2     2  2I2I2I1 


Ad  numeri  i^^S^divifores: 

I.    1.    4.    8.  itf.  51*  tf4.ix8.i{tf'Sii.  1014.1048.409^.8 191. 1^)84. 

atWe  !  f.  1 17. 1  l"»  IX-  117.  1X7. 117. 1 17«  1 17«  «17-    IX-'-     IIT.   II?.    117.  1X7. 

acfitpio^.  iib.ii9iJi»)5-»4>-M9-»9»ii5)85-6  9- »  M  »x»75  4ix>J>>  »y- »*i 

Quinumeriomnes,prartcr  131,  ipii  5«5,&:  1151.  fu n t  compcMiti. 
Oeterum  ut  iis,  qui  Algcbrar  ignari  funt,  ratio  quoquc  amicabiles 
numeros  invcniendi  conftct,  in  jiiedium  addufturus  fum  Rcgulam, 
quam  oHm  ab  illuftri  Viro  Renato  dcs-  Cartcs  didici ,  c|ui  Ali;cbrar 
peritia  doctifTimorum  confcnfu  non  modo  fummas  in  hilce  Dilcipli- 
nis  diflScultates  iupcrare  novir, ipliufcjue  bencficio  Rcgulas  &:  I  hco- 
remata, earundcm  refolutioni  inlbrvientia,  invcnire,  fcd  etiam. cjuic- 
cjuiddemum  circa  illas  ab  humano ingenio  cognofci  potuit  dcrcr- 
minare.Quam  excolcndo,  tandcm  illam  fibi  crformavit  MLthodum, 
qua  obvia  cjuxhbet ,  ipiis  ctiam  Pcrfpicaciflimis  Cid  cjuod  pluiics  ex- 
pertus  locjuor)  Ingeniis  remoram  injicientia,  unocjuaficbtutu  pene- 
trare  poris  fuit ;  ac ,  quidcunquc  ccrti  in:rehcjuis  Scicntiis  lumine na- 
lurali fciri  potuit,  ex  Indubitatis  Principiis  dcduccrc  vakiit. 

Dicta  autcm  ipfius  rcgula  cft  hujufmodi : 
Si  fumdtur  binanus  vel  qutlihct  aIiu^s  nnmerws  ex  foltus 
hinxrn  multtflicAttonefroductus.modo  jit  talts,  ut  (i  tolUtur 
unitas  ab  ejus  trtplo  fiat  numerus  prtmus :  Itemqtie  fi  tolla- 
tur  unttas  ab  ejus  fextuplo  Jiat  numcrus prtmus  :  Et  dcnt^ue 
fitollattirah  ejus  c^uadratt  ochdecuploy  ducattir^tic  hiculti- 

mus 
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nius  numcrHs  primti^  per  duplum  mmeri  ajfumpti  ^  Tiet 

merus ,  cujus  partes  aliquou  dabunt  alium  numerum ,  c^ui 

vtce  versa  partes  altquota^  habehit  aquales  primo  numero 

pr<£cedcnti. 

I.  Exemplumo 

Sic  aflLimendo.binarium 

2  binarius       z  ^ 
per3  per£  z 

6ejus triplum.iiejusfcxtuplum.  ^ejusquadratura 
tollatur  I  unitas.    toll.  i  unitas        per  18 

5  num.  pri-     1 1 num.  primus.    71  ejus  ocflodecuplum 
mus.  tollatur  i  unitas 

yinumerusprimus. 
pcr  4  duplu  numeri  aflumpti 

2  84  unus  numerus  quf  fitus, 

Alius  autem  numerus  qu^efitus  producetur  multiplicando  duos 
primos  inventos  numeros  primos  unum  peralterum  j^  produduni 
per  duplum  aflumpti. 

•Ergo.       5  numerus  primus  prior. 
perir  numerus  primus  alter. 

5;produdum 
per  4  duplum  afliimpti 
11-0  alternumerus  quasfitus* 


1.  Ex- 
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Aflumatur  numerus  i.  hxemplum. 

8  8  8 

petj  per_£ 

i^ejustriplum.  ^ScjusfextupIum.fi^ejusquadratum 
tollatur  I  unitas.  tollatur  i  unitas      per  i8 
i^numerus        47  nunierus pri-  512 
primus  prior.  2  j   mus  alter.  64 

141  1151  cjusodlodccuplum 

5>4       tollatur       1  unitas 
1081  produftum.  115 1  numerus  primus  j*** 
per  i^duplumaf-  per  16  duplumalfumpti 
6^6  'umpti. 
ic8i  1151 
172^6 alternumc-  1841^  unus numcrus qux- 
rusquffitus.  fitus. 
}.  Exemplum. 

Etfumendo  (T^.quia  191, 585, &:  7571.7  funt numeri primi,  habcbo 
numeros  9437056  ^  9563584.  Et  ficde  cxtcris. 
Ecce  fcquentem  opcrationem. 
^4  Allumptus  num.  ^4  64 
per  j  per    6  64 

192  ejus  triplum.      584 cjus  fcxtuplu.  1^6 
tollatur    I  unitas      tollatur  i  unitas  384 

15^1  numerusprimus  383  num.primus  4096^)115  quadri- 
prior.  191    altcr.      per  18  tum. 

^S^r  }"^68 
H47  4oo6_ 
5^5  737-^  oftodccu- 

'  toliatur  I  unitas  plum. 

73 « 53  produftum.^.^i^num.prim.tcrt. 
pcr    I28dup]um  af-pcr  12S dupiu  aflupti. 
"5«5ii4  ^"tiip^i-  'Jh^i^ 
i^6ic6  H7454 
_7?'.53L_  .737^^7_ 
95^3584 altcrnum.  9437056  unusnum. 
quarfitus.  quaffitus. 

11  bb  Cum 


41^  Sectiones 

Ciini  plures  de  partibus  aliquotis  qua:ftiones  per  Algebram  cno- 
dare  j  perfcdorumque  numerorum  naturam  auxilio  ejus  exponere 
hic  decrcviflem ,  ne  tamen  aliorum  operam ,  quam  ea  in  re  collocafle 
poft  dcprehendi,  fruftrare  viderer ,  prictermittere  id2:quum  duxi^ 
Cum  enim,  ficut  Mcrcennus  refert  in  Reflexionibus  fuis  Phyfico- 
Mathematicis,  Vir  Eximius  D.  Frenidius  de numeris  figuratis,  pri- 
mis,compofitis,&c.  triavolumina  confcripferit,qu2e  nondum  (quod 
fciam)  inlucemprodicre:  pr^ftolariillafatius  mihi  vifum  eft,quani 
plura  aftcrendomeaipfiusinventisanteponere.  Hisaddequod  inter 
Cartcfii  monumenta ,  de  quo  fupra  memini ,  tradatus  etiam  extet> 
qui  de  partibus  aliquotis  infcribitur>cujusitemeditionemut&  re- 
liquorum  ipfius  fcriptorum  a  munificentia  Viri  Excellentifllimi , 
D.  Petri  Chanut  ,  harum  Scientiarum  peritiflimi,  penes 
quem  illa  religiose  alfervantur,  exfpe(Samus,quam  primum  gravio- 
ra  ejus  munera  id  permittent.  Qyocircane  tantorum  Virorum  in- 
ventis  invidere,  propriam  qu.^rendo gloriam , quin potius in iifdem 
promovendis  operam  conferre  cenfear :  placuit  ea  pauca,  qux  de  par- 
tibus  aliquotisac  diviforibus  tradidi  (tanquam  aditum  adillajprse- 
mittere,  donec  illorum  fcripta  impetremus. 


S   E  C   T    I    O  X. 

De  modo  inuenkndi  trianguUy  quorum finguU  UterXy 
fegmenta  hafis  ^  perpendicuUris  exj^riman- 
turper  numeros  rationales  ahfoUtos. 

HOc  Problema  duos  cafus  habet^perpendicularis  enim  autca- 
dit  extra,  aut  intra  triangulum.  • 

I.  cafusy  in  quo perfendicularis  cadit  extra. 
Igiturad  folvcndum  primum  cafum,probafi  A  Cpono    pro  per- 
pendiculari  EDxydc  pro  fegmento  externo  C  D/ :  unde  fegmentum 
ADfit:^^-/. 

Quibus  ita  pofitis ,  curn  quadratum  ex  C  B  fit  aequale  binis  qua- 

dratis  ex  CE),DB,  eritxx-t-^^ a^quale  D^^.  Eftoquadratoalatere 

jf-i-b :  erit que xx-j- jjfz^jy-f-^bj-i-bb,  Hoc  cft ,  dempto  utrinquejK/, 

.     j  .  •   A         .      .  .       ^  .    ^        XX — bb 

cc  ordinata  sequatione  ita  ut^  reperiatur  lola,  fjet  jf.X)  — — * 

Simi-» 
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Similitcr,  quoniam  quadrarum 
cx  AB  arqualecll  binis  quadratis  cx 
AD,  DB,  crit  ,vxH-^;^-+-'z.;  jij 
xqualc  D»^.  Hujus  auten)  latus 
fingatur  cllb  -i-^  4 ,  critcjuc  xx 
-t- 4-^2.7  -t- 77  ^4-  \y  -h 77 
-4-'4^-t-'4;-+-44.  Hoccd,  rcjcftis 
utrobiquc^^H--z.7-tjr7,  &:  2  4Z. -h 
44  inalterain  partcm  tranfpofitis , 
erit  XX — '4Z.--44  »  u^.  Subditua- 
tur  jam  in  locum  /  valor  cjus  invcntus  ,  &:  iit  xx  —  •42.-44 

^  4XAC--4tfr  ^  Tum  multiplicato  utrinque  pcr  fr ,  &:  tranflatis  ternu- 

nis,ita  ut  quantitas  ^unam  obtincat  arqaationispartem:  habcbitur 
hxx — Axx-^-M — aab 


141; 


Ubi  patct ,  fumcndo  x,  t,  &:  4  ad  libitum  ,  quo  pafto  invcniantur 
y&:?.  Undcporrotacilccllinvcnirc  AB&:BC.  Cum  cnim  pro  la- 
tere  quadrati,cui  quadratum  cx  CB  adxquatum cftjftatucrimus^i-  bi 

^  dc  AB,cujus quadratum quadrato cxz^jf-i-a 


crit  ipfaCB  x>- 


XX- 


XX-VAA 


24 


Quibus  omnibus  ad  communcm  dcno- 


«quiparatum cft,  3)- 

minatorem  *Ah  rcduftis ,  fi  ipfc  dcindc  omittatur ,  fict  pro  B  D  i4tv, 
proCD4XX-46/;,pro  AD  bxx-bJLA,  pro  CB  4xx-t-4/;/;,  pro  A  B 
»xx4-^44,&:  pro  AC  bxx-- Axxr  M^AAb. 

Hinc,  afrumptisprox,fc,  &4quantitatibus  utcunque  ,  ita  tamen 
ut  t  &:  4  fingulx ipsa x  fint  minores,liquet,qua  rationc quis  tot  trian- 
Pulaconftituercpoflit,  quot  volucrit.  quorum  fingula  latera  ,&:  pcr- 
pendiculariscadcnscxtra,nccnonbafisfcgmcntapcrrationaIcs  nu- 

meros  abfolutos  e^rimantur. 

Etcnim  fi  pro  x  fumatur  3,  pro  fc  1 ,  &:  pro  4  i :  erit  perpcndicula- 
ris  B  D  X)  i4(;x  »11.  fcgmentum  C  D  »  4xx  —  abb  t>5,  fcgmcntum 
AD  3>  I;xx-fc44         undc  bafis  AC  fit  1  i;latus  autcm  CB  3)4xx  t- 
iii;6j>H,&latusAB2)fcxx-i-fc44»20.  Etficdcaliis. 
^  Hhh  1 


4iS 


Sectiones 

cafusy  in  ciuoferpendicularis  cadit  intra. 

Quod  ad  fecundum  cafutn 
attinetjiseodem  modo  refolvi- 
tur  atque  prjmus.  Sienim,ut 
fupra,  bafin  A  C  ponamus  co 
perpendicularem  BDao  fe- 
gmentum  DCd  ^  :  erit  feg- 
mentum  AD  x>:(j— 7. 

His  itaconditutis,  cum  qua- 
dratum  cx  CB  cxqueturduobus 
quadratis  ex  C  D,  D  B :  erit  xx 
^ yy  a^quale  D^^.  Hinc  ponendo  pro  ejus  laterej  ^ b ,  habebitur  xx. 

ii       it     -n  r  XX— bb 

-f-jy  x^jy-^-  bjf-i-bb,  Etfat,utante,^33^ — 

Eodem  modo , quia  quadratum  ex  AB  tantundem  valet  atquc  duo. 

quadiata  ex  AD  &  DB  ;eritXA:-f-:^  ^^zy-tp  ^Equale  n^^.  Procu- 

jus  radice  fi  ponamus  z.'—ji     a^  habebitur  xx-h^  -  ^^J-^J)  a>  z.z.  

'zj'^ yy-h'az.—'ay-^raa.  Etfit  laji;^  aa-^^az.—xx,  Ondefubrogan. 

,      .        •  r      •       •  bxx^axx — abb—aab 

do  ralorem  ipnus  y  invenietur   i>—  — . 

lab         ,  ' 

Ubi,  ut  fupra,  pafet,  fumendo  x,by8ca  pro lubitu,  qua  ratione  in- 
veniri  poiTint 7  &  E  quibus  porro  nullo  negotio  inveniuntur  A  B 
&  B  C.  Nam cum  pralatere  quadrati,  cui  quadratum  ex  CB  cEquale 


xx-i-bb 


zb 


,&AB,cu- 
xx-^a^ 

la 


fuppofitum  eft,  ftatuerimus/-t-t:  erit  ipfa  CB 

jus  quadratum  quadrato  a  radice  ^y-ha  adarquatum  eft,3> 

Quibus  omnibus  fub  eodem  denominatore  tab  reduSis,  fietjpfo  de- 
inde  reje(5lo,  proB D  labx, pro  CD  axx—abb,  pro  A D  bxx-^baa ,  pro 
CB  axx-^-abb,  pro  AB  bxx  +  baa,  &  pro  AC  bxx-raxx-^abb^baa. 

Unde,  affumptis  utcunque  quantitatibus  .v,  t ,  &  4 ,  ita  tamen  ut  b 
dcafm^ulx  minores  fint  quam  ;c,  liquet,  quo  p^oex  iistrianaula 
conftitui  pofrint,quoru  latera  fingula,&perpendicularis  cadens  in^tra, 
nec  non  bafis  fegracnta  pcr  num.  rationales  abfolutos  exprimantur. ' 

Si  enim  pro  x  accipiatur  5.,  pro  biydc  pro  41 :  erit  perpendicularis 
BD  :d  'abx  y)  I2,fegmentum  CD  Zi  axx-abb  O)  5,  fegmentum  AD  30^ 
bxx—  baa  d  16,  unde  bafis  A  C  fit  2 1 ,  latus  autem  C  B  d  axx abbz>^ 
i^.^&chiwsK^zyhxx-ibaarDiQ.  Etficdealiis. 


MlSCELLANEit. 

Jdcm  alitcr  pcr  disjt4n^iouc?n  &  conjNnffioncm  duorum 
triangulorum  rcctangulorum. 

PRimb  igitur>ut  inveniatur  triangulum  ,in  c]iio  pcrpcndicularis 
cadit  cxtra,patetcxoftcnfis,accipicndopro  lubituduas  cjiianiita- 
tcs.v  &  cjua  rationc  cx  iis  invcniri  pofTit  tri.mgulum  rcdtan^j^ulum, 
cjuale  fupciius  CB  D,  cujus  latcralint  rationalia.  Sumcndo  ncmpe 
latus  ununi  circa  reftum  lcu  pcrpcndicularcm  B  D  aox ,  &:  latus  alte- 

rum feu  bafm  DC  a>  ^^^^^— ^,hypotcnufam verb  BC  x)^ — Hoc 
ib  ib 

eft ,  inintcgris ,  multiplicando  ubiqnepcrdcnominatorcm  2 fict, 
ipfodcindcrcjecto,pcrpendicularis  03  i!;.v,bafis  X)x.v  — W,  &:  hypo- 
tenufax).vA;-t-(;//. 

Haud  fccus  aflumptis  ad  libitum  duabus  quantitatibus  b  invc- 
nietur  cx  iis  aitcrum  triangulum,  cujus  pcrpcndiculai  is  d\  no  1  ab, 
&  bafis  X)       4J,hypotcnufa  vcrb  3)ti^-t-44. 

]am  ut cx  binis  hifcc  inventis  triangulis  tcrtium  cftormctur ,  cujus 
perpcndicularis  extra  cadat,  qua-cjuc ut  &  lingula  ipfius  latcra  &:  bafis 
fegmenta  abfolutis  numcris  cxprimatur,  rcduco  ipfa ad  eandcm  alti- 
tudinem.quodtitc)u»Trcndoquantitatibus  zbxd»:  24(f,pcrpcndiculari- 
bus  aflignatis ,  cjuantitatcm  lubx,  minimam  fcilicct,  qux  pcr  eas  finc 
rcliquo  dividipotcll.  Hac  cnim  invcnta,  fi  lAbxfcx  ibx&c  lutdivi- 
datur,  &:  ortx  quantitates  4  &:  x  per  fuas  balcs  &  hy potcnufas  multi- 
plicentur:  invcnictur^xA:— pro  bafe,&:  4xx-f  ^(/tpro  hypotcnufa 
unius  trianguli-,at  bbx^aux  pro  bafi ,  &:  bbxt  4ux  pro  hypotcnufa  al- 
tcrius  trianguli,  quorum  utriufque  altitudo  fcu  pcrpcndicuUris  eft 
labx.  Qux  duo  triangula  fi  ab  cadem  porrb  pcrpcndicularis  parte 
conftituta  intclligantur,  murua  fua  disjunclionc  triangulum  rcfcrent, 
quod  quarritur.  Ipfum  autemeft  qualefequitur. 

Dcinde,  ad  invenicndum  triangulum ,  in  quo  pcrpendicularis  ca- 
ditintra  ,quoniam  fumcndo  pro  lubitu  duas  quantitatcs  c  &:/,pcr 
casobtinetur  triangulumrcdangulum,cujus  pcrpcndiculari.^cft  29^, 
bafisa— 77,&:  hypotcnufa  (C-i-ji)\  fimilitcrquc  aflLimpris  ;&:  .iper 
cas  alteruHi  invenitur ,  cujus  perpcndicularis  cft  '47 ,  bafis 77— >  & 
hypotcnufa;7-i-*i4:fit,  ut  fi  hxc  ipfaad  candem  poftca  altitudincin 
icducta  fucrint, quxfitum  triangulum  cx  iis  conftituatur. 

Hhh  3  Quo. 


4J0 


at  vtxhyy-AA  Scyy-^-aa  per  c , 
hypotenufa  alterius  trianguli 
perpendicularis  eft  lacy. 

Hinc  fi  bina  hxc  triangula 
conjunaim  pofita  intelligan- 
tur ,  hoc  eft ,  ut  unum  ab  una 
parte  perpendicularis ,  &  al- 
terum  ab  alteraparte  reperia  - 
tur,  component  triangulum, 
in  quo  perpendicularis  cadit 
intra^quxhaud  aliter  atcjue 
fingula  ipfius  latera  ac  bafis 
fegmenta  per  abfolutos  nu- 
meros  rationales  exDrime- 
tur.  Ipfum  autem  tale  eft* 


Sectiones 

Qnocirca  cum  mi- 
nima  quantitas,  qux 
^cricy  &  24;divifibi- 
liseft^fiti^f^j&divi- 
dendo  ^acy  pcr  icyBat 
A\  at  zacy  per  my  fiat  f : 
ideo  multiplicando  cc 
^yydccc-i-y^^cr  a, 
fiet  acc — pro  bafe^ 
&  acc  -h^pro  hypo- 
tenufa  unius  triangulij 
fietyyc-^aac  pro  bafe,  Scyyc  -h  aac  pro 
.Quorumitaquecommunis  altitudofeu 


S  E  C  T  I  O  XI. 

CMedm  mveniendi  duo  trianguU  ejufdem  bafis  cjr  ahitudi* 
nis,  quorum  fingula  latera,  bafis  fegmenta,  ^ perpen- 
diculares  exprimanturper  numeros  ratio- 
nales  integros. 

PRoblema  hoc  per  antecedens  refolvitur ,  ad  id  nempebinis  huc 
revocatis  pr^cedentibus  triangulis,cum  quantitatibus  adfcriptis, 
Primo  enim ,  quia  invenienda  h^ec  triangula  ejufdem  altirudinis 

requi- 
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rcquiruntur,habebitiirxciuatiointcr246Af  &:  iacj,  Unde  pro  x  inve- 

^r»  o  ^^^^ 
nitur     &proxx.— • 

Deinde  cum  ipfa  ejufdcm  quoquc  bafis  cxiftcrc  dcbcnnt,  crit  fHni- 
lltcrWx— 4JX— 4xx-h4ttxqualc4fi:— 4yr-p^^c— Undc  fubro- 

gatis  valoribus  ipfius  x  &:  xx,  fit  ^^^-^^^^-^ ^  abb  »  acc  —  4jjf 

4-  yyc — AJU.  Multiplicctur  ubicjuc  pcr  tfr,  &:  arquatio  ritc  ordinetur^ 
faetqae  lyjfyy  -^b^cj -t  ddbbc 
—  ddbc  -4-4M 
—  abbcc 

bbc-t  acc—dbb. 

Tam  ut  in  hac  xquatione  evitctur  radicis  cxtractiojfupponatur 

.       .      ,  bb  .  r 

^bc-i-Ah^  'Odbbcc\  '\n\tv{\ttuxc^\\CAT>c^---.  Quoniam  autem  fu- 

inendo  ctc  iadlibitum,  pcr  cas  invenimus  rcliquas  quantitatcs  4,j, 
&  X,  ftatucndo  nempc  c  majorcm  quam  b :  tict,ut,  fi  accipiamus  f :»  3, 
pro4rcpcriatur  ]  ,  pro^.  |t'^'P^^^  H-  H  qLiibus  inde 
facile  cft  fin^ubutriufquc  trianguli  latcra  rcpcrirc,  qucmadmodum 
rtiam  bafisfce'"^"^^»  ^  ncrpcndicularcm.  In  nriori namquc  trian- 


abbiD 


7  ♦  B6  < 

I  I  1  6  f 


pulo  fict  isbx     f    ,  4XX  ^abbyy^  YrVe  i  >  '^^^  -r 
bbx—d4XJ>  7J7  ,  &:  bbx-r  44XD  f^.  In  pollcriori  vero  tnangujo, 
fiet  'dcu  ut  ante .  3)       » 4a-4;;     ^ f       >  -^^-^^7;  »  M  t  %  1  • 
jyC—ddC^—  X  I  iGj^^/^^-t-^^^^DniYj- 

Porrb  ne  quem  moveat ,  quod  lincz  hic  rcpcrt.x  fint ,  qua:  nihilo 
funt  minores,  perindc  ac  fi  folutio  illcgitima  aut  abfurda  foret,  advcr- 
tendum  eft,  ipfas  tantum  hoc  cafii  in  plus  convcrtendas  clTc,  cafdcm - 
quead  altcram  partem  perpendicularis  fumendas^ita  ut  in  priori 
triangulo  perpcndicularis  intra  cadat,  &:  in  pofteriori  extra,  commu- 
tando  vidclicct  unum  tiianpulum  in  altcruif^:  fiqiiidcm  fic  inventa 
triangula  quarfito  omnino  refpondent. 

Cxterum  fi  velimus ,  ut  linex  hx  omnes  inventar  abfolutis  nume- 
ris  exprimantur :  oportct  duntaxat  illas  fub  communi  denominatore 
reducercquieft  fcu  iii<^5  &  eundcm  poftraubiquc  rejicere. 

Unde  bma  haec  emergunt  triangula : 

Eodcm 


Sectiones 


Eodem  modoinfinitaalia  triangulorum  pariainvenirelicet. 

Ad  h^cnotatu  dignum,  ex  allatisfacileefle  invenire  trapezlum, 
cujus  duo  latera  fint  parallela,  &  in  quo  utraque  diagonalis  &  perpen- 
diculares,  ex  angulis  in  oppofita  latcra  demilli,  perinde  atque  fingula 
ipfius  latera^eorumque  ac  diagonalium  fegmenta,rationales  exiftant. 


S  E   C   T  1   O  XII. 

Solutio  ProhlemxtU^  quod anno  1(533  ^^^i^^ palam fuit 
fropojitnm^  qualem  illam  adinvenit  Vir  illuftris 
R.  des  Ca  r  t  e  s. 

Eftautemtale,  ^ 

Invenire  duo  triangula  arquicrura  ejufdem  arear  &  am- 
bitus,  quorumque  fingula  latera  &  perpendiculares  Cnt 
inter  fe  uc  numerus  ad  numerum. 

•  Sequitur  folutio. 

Primb  quia  lateradebentexpriminumeris  abfolutis ,  pro  laterc 
ABponorf4-hW,&  i4^pro  AD.  UndeDB erit44-W,  & ambitus 

In  fecundo  autem  triangulo,fi  ponatur  eodem  modo  FCao  kkc^ddy 
FB  z>  1  kd,  &  HG  30  kh-dd :  erit  ambitus  trianguli  PGI »  z  U'  -i-  'dd 
-^"^kd. 

Undc 


I 

I 
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Undc  patct  k;^d &:  J-f-i;  radiccs 
quantitatum  k^T-  dd  r  ^kj ^  T 
bb-^'db  clfc  .Tcju.iles. 

Ac  proindc  in  fecundo  triangu- 
lcs  quia  k  ignoratur ,  ut  &:  d^  pona- 
tur  4-I-a:  pro ir,  &  b^x pro  d :  erit- 

l]UC  r  H  D  lAb  —  lAX  -Y-  '!>JC  — 'XX, 

&:  HG  3)44— 6{>-h«4x-f-'//x.quajin 
fe  inviccm  ducu  producunt  arcam 
trianguliFGI  jo  243t— »4U*4-'^44i;x 
—  6  44XX  -^Ub^  *Mx  —  'b^x-f 
6bbxx — 44x'— *yx^  Quxfumma 
xquatur  arcr  prioris  trianguli,qux 
ci\  2a'b^''AbK 

Itacjuc  dcmptis  utrinque  xqua- 
libus-t  1 4'/;,&:  additis-'4(;S&:  po- 
ncndo  lingulalub  contrario  ligno; 
ddxx-6blxX'^U^X'^-'b'X'-''^44bX'-64bbx  3>  o. 


wt44x  J-h^tx 

Qupd  totum  dividi  pbtefl  per  ^jx-h^tx. 

--4Hv^t:t)o. 


t:  •  '        .  5^  I 

hritque  xx-f-— X— — x-r7i4- 

2.  2. 

Si  ve  XX  3)  ——X  -f-  f  44  - 

Undcx3>-^^^-iV*^5Zi^^ 
^  i6 


i(;i;. 


Quia  verbxnumerus  rationaliscflcdcbet^ncccflum  eft,  ut44 
14  4i;-r  i^^S  rejevSo  Jcnominatore  ,  fit  nunurus  quadratus.  Igitur  po- 
nimus  radicemejus  efle4-t-t -Hc.  ubi  &:  i»ccM^nitx  prxfupponun- 
tur,  4  verb  ignoratur. 

Promde444-'4fc-rW-t-6!>'  r  r.  rr-f-T^jfr-f 

Etht^-D  —  . 

"  Quilfbct  ergo  numcrus  pro  bSiC  fumi  pottft,  iiiodb  4  exurgit  n)i- 
jbr  quam  6 :  cjuia  fuperius  erat  aa—bb. 
Ut fi  taciam      1,  &  f    3 : habcbo  43?;. 

lii  Ut 
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Ut  verb  eliciatur  x ,  refpiciendmn  cft  ad  a:quationem  :  x  30— i 

'  4  'T"!^ 

EritqueAr^)-! 

4  3)^.  ergo 
1 3D  I.  ergo  bboD  i 
&  4/;  X)  f .  unde  z  ab  ao  -^,  vel  5. 
Reducantur  fradiones  ad  eandem  denominationem ,  eritque  in 
priori  triangulo  AB  x)  aa^bb  30  ^  +     fivejrejedo  denominatore, 
ao29;&  iab23io*,3cDBx>aa-^bb^ii.  UndeACfit^o, 

&  ambitus  5)8,  &:  area  410. 
In  pofteriori  verb  triangulo 

k^r>  a-f-xyy^ 
dxtb^xni 


Undckk.^ddz>^ 


Ht  rejeclis  denominatoribus :  - 

Erit  F  G  3)  l^^-h    10  3  7 

&FHao'iyDi2.  UndeFIeritaorif. 
Ambitus  ergo  erit  98,  &  area  420^  ut  ante. 


Sectio  XIIL 
^dsiio  XIX,  libri  v  Arithmeticortm  jyiafhanti. 

Invcnirc  tres  mimcros>  ut  cubus  (wn\mx cotunijquo- 

vis  ipforum  detrado,  faciatcubum. 

QUirftionis  hujus  folutio  a  Diophanto  perplexe  tradita  ,  cum  ab 
^^utifEmo  Arithmetico ,  Ludolphoa  Golien ,  Mathefeos  olim 
inahna  hacUniverfitateProfenbi-c  acprxdeceflbre  meo,aliter  inven- 
tafucrit ;  haud  ingratum  aute  re  fore  judicavi^fieam  quaiem  ex  ipfius 

literis» 


M   I   S    C    £    t   l   A   N  E 

litcrisjbenevolentia  fxpius  laudati  Viri,  D.  Nicolai  Huberti  a  Pcr- 
fijn  >  addifccrc  mihi  licuit ,  (cui  cum  illo  magna  intcrccffit  familiari- 
tas)  paucis  hic  cxponcrcm. 

Ponopro  numcrorum  fumma  4 N,  critquc  cubus  fummnr  64C. 
Dehinc  poncndoproprimonumcro  56  C,  pro  fccundo  57  C  ,  &:  pio 
tertio  6^C:  hct.fingulishifce  cx  (i^Cfublatis,  pro  i™<^rcIic)uo  8  C> 
pro  1*^*^  reliquo  27  C,&:pro  5      rdiquo  iC.Qui  omncs  cubi  funr. 

Porroadditis  56  C,  3-  C,&:  6^  C,erit  fumma  15^  Cxqualis  4N. 
Dividarurutrinquc  pcr^N,^:  ht  59  Qxqualc  i- 

]am  (i  hicnumei-us  59  quadratus  riiiitcr,  foluta  clfct  quxRio.  Cum 
autem  quadratus  non  lit,  pro  iateribuS  cuborum,qui  relinqui  dcbcnt, 
ponolN— I  prolatcre  primi,  4— iN  pro latcrc lccundi,^:  iprola- 
tere  tertii.  QLiorumcubi,  i  C — 5  Q4-3  N  — i,  64— 48  N  -t-i iQj- 
iC,&:  8,  figillatima64fubdu<5ti,rciinqu^ntnumeros65-j-3Qj-  iC 
^3N,48N-r-iC— iiQ»&:  ^6. 

Quoniam  vcro  trium  horum  nuinerorum  fumma  cft  iii    45  N 

^  •  vT  ^  .  «  r  III-+-45N— pQ 
—  9Q^eritiii-r45N— pQxquale^.  &:  nt  — ~  -  

xquale  I.  Rcftatitaque ut  '^^"^"^^^^-^  fitquadratus.  Ponopro 


ejus  latere 


ii-hiN. 


Eritque 


iir-hiiNH-xQ  1114-45N— pQ^ 


4  4 
Et  fit  iN.^^  P^'^^"^"^"^^"^        '  P^^  ^^^crc  I •  cubi,4— iN  pro 
latere  i»*',  &:  2  pro  larcrc  3 '.  Erunt  igitur  ipfa  latcra  -^-i> 7t;»&^ 
Horum  cubi  funt  '-^,  f  |^  .  &:  S.  Qui  linguli  c.x  6^  llibdudi , 
rclinquuntnuniCros-  iooo>   lo  ©o»^  5"; 

Inventi  itaquc  funt  trcsnumcri.  quillngulicx  (^4  dctracti  rclin- 
quunt  cubos,&:  in  unam  fummam  collcdi  hciunt  quadratum. 

Hinc  fuppofita,ut  fupra,profummaqua:fitorumnumcrorum  ^Nf 
&'  procjus  cubo64  C.pono  jam  pro  i^^^numeio  C,^J^C 
pro  2^,&'56C  pro  5"°  ,fit  corum  fumma^  1 00  '  ^  -^qualis  4N  Hoc 
cft>-'^^  xquaK-f.  lTndcINfir-r^-,acproindciC  ,3^,,  -^.  M 
quoddudumin  Vl?^^^^  .  i-^i  Tjt  ductmn  in 

''?°co  » Jatt^^t^t?        i^^numcro,  acdcniqucdufUimin^^.dat 


lii  i 
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ftat  ergo  >  nuracros  rite  efle  inventos.  Cujus  rel  foli  Deo  (kbetur 
gloria. 

Cxterum  fciendum ,  qu2Bftionem  hanc  convenire  cum  qua^ftione 
68,  qu2E  unaex  centumillisexiftit,  quas  fupra  di(5lus  Arithmeticus 
Ludolphiis  a  Collen  ad  fol vendum  propofuit  in  libro  fuo  de  Circulo, 
Belgice  edito,  quarum  fequens  (5^  ejufdem  eft  argumenti,  nempe : 

Invenire  quatuor  numeros  ,  ita  ut,  fi  a  cubo  eorum  fummas  ipfi 
figillatim  auferantur,  reliqui  fint  cubi» 

CujLis  enodatio  cum  eadem  arteatquc  pn^cedentis  obtineri  queat, 
fatisduxinumerosduntaxat,  quales  a  Nicolao  Huberti  inventifunt, 
hic  afcribere. 

bunt  autem  taies.  4557463  ^-rei  /4  ^  3 » 1 2  5  7  >  '  5  °  '  r 


z  5  7  5  I  5  o i> 


^,..12  172716^    112  96  152       9.12168  47247  76  Aliosvero 

^"^  644Si»o>'  6448  I  2  0  j  56448  i2o  6448:12^0  I'     -f^»/"^  vcro 

trc-squos  prjter  tresLudolphi  numeros  invenit^funt  g  ^  l  ^  llSt?, 
nt'lsi:i67  y^  slV^VsllVe7'  Quiquoquequ^ftionededuo. 
bus  tantumnumeris  propofitii,hofce  adinvcnit  numcros-77i&"i 

17  5  608  L73  8_88.^,.fp.:'  105  045  092893  0,148  5  4859747  ^ 
^TT^S  4930}  9'^"^         <5aa-i^4679736>6:  67ra~T4  6797  Ti' 

Et  lic  dealiis. 


Sectio  XIV. 
De  rrogreffionibm  Arithmeticis. 

QUoniam  in  his  Progreffionibus  termini  eodem  continue  exceflu 
fe  mutuo  excipiunt,fit,ut  iniis  quinqjprfecipuefpeftanda  veni- 
ant:nimirum,veLminor  terminusjvel  ma)or,vel  exceffus  Progreflio- 
nis,  vel  multitudo  terminorum ,  vel  eorundem  denique  aggregatum» 
Quocirca,  ut  earum  dodrina  ritc  pertraftetur,vifum  fuit  carundera 
conftitutionem  ex  origine  fua  deducere,atque  rem  omnem  paucis  ob 
oculos  ponere.  12  3 

Hunc  in  finem  infpiciatur  fequens  Progreflio  a,.  a-y^,  4i-*6. 

A  -r  3^.  A-r  4^,  in  qua  quinque  funt  termini ,  quorum  minor  dcfigna- 
tur  per  a  ,  major  per  -f-  46,  &  in  qua  h  Progreflionis  excefius  exi- 
ftit. 

Quibus  pofitis,  patet  majorem  terminum  n-^-^h  componi  ex  mi- 
nori*^,  &  cx  46,  Progrefliionis  exceHu  toties  fumpto,  quot  funt  ter- 

uiini 
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Inim  mlnus  i.  Quod  idem  de  quotcunquc  ccrminis  intclligcnJum 

cft.  .  . 

Hinc,datisminorecxtremo,Progrcflioniscxccflu,&:  multiiudinc 
terminorum  ,  Invcnictur  mojor  cxtrcmus,  li  multitudo  tcrminonim 
inultataunitatc  Jnc.uui  in  Piogrcifionis  cxcdium,  produ6tumaJ- 
datur  miuori. 

Datisautenui;jj v.n  cxtremo,  PronrcflTonis  cxccflu,  &:  multitu- 
drne  terminorum,  invcnicturminor  extrcmusjaufcrcndo  idcm  pro- 
duftum  a  majori. 

Dcinde  datis  cxtremis .  &:  multitudine  terminorum  ,  invenictur 
Prourcflionis  excefllis,ii  extremorum  diftcrentiapcrmultitudinem 
terminorum  minus  idividatur. 

Datis  verocxtremis,  &  Progrcflionisexcefliirinvenietur  multitu- 
do  tcrminorum,  lidiv  isa  hac  cxrrcmoruin  ditfcrcntia  pcr  Progrcflio- 
nis  exccflum ,  ei  cjuod  oritur  addatur  unitas.  Qux  quidcm  omnia  cx 
dilicenti  Progrcflionis  infpcdione  manifcfla  fiunt. 

Poftca,  cjuoniam  inomnibus  tcrminis  cjufdcm  Progrcflionis  rc- 
peritur  4 ,  &  f>in  llngulis  poll  primum  Jcinccps  (cmcl  ampliuscon- 
ipicitur  quam  in  proximc  anteccdcntibus,  ht  ut,li  cxtrcmi  u  dcu  t^i^ 
famul addantur ,  tantundcm fiat  atcjuc  lladdantura  fcac4-i  j^,ab 
cxtremis  xc^  eremoti;  aut  etiam  atque  medius  4-i-  -6  bis  lumptus, 
limultitudoterminorum  (uthic)  impar  fucrit.  Id c]uod  iiiniliicr  de 
quotcunque  ahis  terminis  cfl  accipicnduni.  Undc  conftat ,  li  cxtrc- 
misdatis,  &:  multitudinc  tcrminorum ,  horum  omnium  aggrcgatum 
flt  inveniendum  :  opus  tajitum  cflb  cxtremorum  fummam  multipli- 
care  perfemilfemmultitudinis  terminorum. 

Hmc  fi  cxtremi  fuerint 4  &  r ,  &:  raultitudo  terminorum  / ,  quxra- 

turcjue  eorundcm  aggregatum/ :  erit^  ao  -~ — . 

Datis  autem  extremis  4,  ^ ,  &:  aggregato  terminorum/,  adinvc- 

Dicndammultitudmemtcrminorum/jquonjamj^.Tquatur-  -  -  noc 

cft,  multiplicandoutrinqueper  2  ,  i/xquatur  ai-i-et,  hinc  fi  utrobi- 

que  dividatur  pcr  4    r,  fiet  /  x) 

At  vero  datis  uno  cxtremorum  a  ,  muftitudinc  tcrminorum 
>,  &:  eorundcm  aggrcgato  /  ,  ut  invcniatur  alter  cxtrcmorui:i 

lii  3  r^qao- 
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f ,  quoniam  ij  sequatur  at-^rei  i  transfercndo  ai  in  alteram  partem, 
riet      —  atT>ei.  llnde  ,  dividendo  utrinque  per  i,  invenietur 

ey}——a,  Haud  fecus,  datis^,  /,  3cn  erit  4  3o~  —  e. 
t  i 

lifdeiTi  pofitis,  fi  excefTus  Progreflionis  fit       ex  eo  &  binis  ex- 

tremis  a,iy  quorum  a  minor  & e  major  intelligatur ,  quserendum fit 

j                          .              ai-\-ei .  , 
termmorumadgregatum^:  oportet,  mvento^D  >mlocumiex 

fuperioribus  fubftituere^ — ^-f-  i,fietque  y  x)^^ — -^llLlt 
u  ^    ^       2U  z 

Eodem  modo,  datis  uno extremo^i ,  Progreflionis  exce(fu«,  & 

multitudine  terminorum  /  ,  ad  inveniendum  eorundem  aggregatum 

ee-^-aa  ,  a-jre  v    .  ,  r. 

quoniamjra?quatur~-- — |  ^oportettantummlocum^fub^ 

lY 

ftituere  valorem  inventum  ~  ^a,dc  in  locum  ee  ejufdem  quadratum 

—     ^rf,  fictque/  a>   ^-h  — .  Unde  ordinata sequa- 

litate  invenitur  y  3)^tt/i-h4i— Haud  fecus datis^, //,&/,  erit 

Rurfus  datis  cxtremis  a^    &  aggregato  terminorum/,ut  invenia- 

tur  ProgreflSonis  exceflus  u,  quoniam/  «quatur  — ^  -f-fil ,  hoc 

efl:,multiplicando  ubique  per  i//,  iuyxc[U2X\ix  ee—aa  r  au-f- f//,tranf- 
fcrendo  au  &  eu  in  alteram  partem,  fiet  iuj'-aU'-eu  x)  ee  ^aa.  Unde 

dividendoutiinqueper  2v— r  invenietur //a) — ^'^^*^, 

Similitcrdatouno  extremo^,  Progreflionisexceflu//,  &:adgrega- 
to  tcrminomny,  adinveniendumalterum  extremumf,quoniam  2«/ 
xquaturr^r  —  -j-^//,  transfcrendo — aa-\-au  -f  eu  in  akeram 

partcm,  fiet  ee3j-'Ue"h'uj-{-aa^au :  critque  extrada  radice  e  ao— 
i-«  -i"  V  -^uu  -t- 'uy-^aa^au.  Datisautem  //,  ^7,  fi  quccratur  ^ ; 
erit<i     -r  -^-M  9  H/^«//~'/f)'--t-^^-+-^//. 

Haud  fccus  datis  exccflu  Progreflionis  u,  multitudine  terminorum 
/ ,  &  eorundcm  aggregato y ,  ut  inveniantur  extremi  4  &  quoniam 
rurfus  luy  ^quatur  ee-'aa'i'au-teu,  oportet  tantum  in  locum  eS>ca 

fub- 
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fubftituere  valores inventos  - — 4,&  -^  — in  lociimrf&:44 
horum  valorum  quadrata,  habebiturque  1«;  x>  —  —         —  >  & 


 .   Unde  ordinata  arqualitate  invcnictux 


Denique  dato  uno  cxtremo4,  Progreffionisrxcefru  &  apgrcga- 
to  terminorura/,  ad  invenicndam  eorum  multitudinem  / ,  quuniam  4^ 

xquatur-^ — h^u-^^uii  multiplicando  ubique  pcr  i/,  fiet  idi  X)  174- 

si^fffi.  Undeordinataarqualitatcinvcnitur/i  o)  -t-  ///  -h  2/.  Etfit, 


cxtraftaradice,iaof— ^-^-^^^««-.^iM-^^-t-^iyr.  Pari  rarionc 


e  I 


^2:\sCyUy3ij,  invcnictur /  x)^- -  p  -4/-!- uu  t  cu-j-ee'^ 

ti    u  •* 


uy. 


In  quorum,fi  lubct^  tllnftrAStoncm  dcufum  ddddntur  fcqucntcs  quifltoncs. 
1.  Aliquis  folvcre  debct  prima  feptimana  1  fl. fecunda  ^fl.tcrtia  7  (L 
&  fic  dcinceps  ufque  ad  28  fcptimanas,  folvcndo  nempe  lingulis  fcp- 
timanis  fcquetibus  femper^fl.plus  quam  in  proximc  anteccJcntibus, 
Quxritur  quantum  ad  fincm  hujus  tcmporis  pcrfulvcrc  rcncar  jr^' 
jMtt^i^orcnos, 

Ad  quxjt  lonts  hujus cnoddtioncm  concipidtur  rrogrcJTto  Ai ;:i]nuiiC4  18 
tcrmtn$rum^  tnqudprtmus  termtnuscfl  i,  &cxce(fus  Ptogrejhouu  ?,cujuf- 
qui  ulttmustcrmtnmcflinvcmcndus.  Is  dutcm  \kc  modo  tnvcmtur.  Ex 
tcrminortm  muUitudtne  fublata  unituie  ,  ducaiur  reltquum  ijtn  Progrcf- 
fionu  cxceffum  i^Cddproduclum^i  addatur  prtmustcrmtnm  i.fctqucul- 
ttmu$%i,  dcftgnansfiorcnos y  quof  ad  finem  28  fcptimant pcrfoivcrctcnctfir, 

1.  Siquisfinitis  28feptimanis  82  fl.  pcrfolvcretcnctur,  ^^-  (in<ni- 
!is  feptimanis  rcfro  numerjndis  3  fl.minus  folvcrc  dcbcat  quamin 
proximc  fcqucntibus  :  Quarritur  quantum  adfincm  priniof  fcptiina- 
flg:  folvendumhabcat  C 

IX 
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Ex  %ijl.fubdu^i5%\fl.  reftabitijl.  Qjdantumfctltcetadjinemi^^fef- 
ihnamfolvendumreftat. 

3 .  Si  quis  per  28  fcptimanas  ad  fingularum  finem  injpqualem  pc- 
cwnice  fummam  erogare  debcat,eodem  fcmper excrefcentem  pretio, 
&  ad  primx  quidem  finem  folvere  teneatur  i  fl.,*  at  ad  ultimsefinem 
82. fl.  Qu.Tritur  in  quantum  pretium  continue  augendum  fit 

Sublato  ifi.dc^ifl.fircltquutnSijl.  dividaturper  z-/ ^orieturi^pre- 
ttumjlorenorum ,  qmbuslequensfecum^  fumma  dcmceps  proxime  antece- 
dentem  excederedebet. 

4.  Aliquis  debet  prima  feptimana  i  fl.fecunda  4  fl.tertia  7  fl.atque 
ita  deinccps,  fequenti  feptimana  3  fl.  amplius  quamin  proxime  pra- 
cedenti.  Quxritur,  fi  ultima  folutio  fuerit  8  z  fiorenorum-,  per  quot 
feprimanas  diftnm  folutionem  prsefl:are  teneatur. 

Sublato  ijl. deSzjl. ,  reliquum 2ijl. divtdatur  per  5  jj. , orieturque  zy^ 
Qui  addita  unitate  babebitur  28,  numerus  feptimanarum  qus,fitus. 

5.  Eft  Progreffio  Arithmetica  28  tcrminorum ,  cujus  primus  ter- 
minus  eft  l,  &  ultimus  82.  Quseritur  fumma  omnium  t'  ¥acitii6i. 

aeftheeftSi,&ieft  zS.  Qtiaritury^Hinccumj^fityj^^^^-^  ,  ^rit 
j-xyii^z.  ^ 

<S.  AJiquis  debet  florenos ,  quos  perfolvere  teneHTf-diverfis 
temporibus,erogando  fingulisfeptimanis  certam  pecunix  fumrnam. 
Quasritur ,  fi  prima  feptimana  folvat  i  fl.  &  rcliquis  feptimanis  con- 
tinue  pretium  sequaliter  aiigeat,fic  ut  in  ultima  ipfi  numerandi fmt 

82floreni,quotfeptimanisdi(fta  fumma  pcrfolvetur  F»<dr i  a> 

3D  i^fcptimanis,  ^*^^ 

7.  Si  1 1^^2  fi.  folvendi  fint  intra  28  fcptimanas ,  Sc  in  prima  qui- 
dcm  dari  dcbeat  1  fl. ;  at  in  fingulis  fcquentibus  pretium  continue  uf- 
que  ad  ultimam  feptimanam  xqualiter  augendum  fit  :  Qiueritur 

zy 

quantum  in  ultima  folvere oporteatr^F^arf  30— = — a  u  Si^.Eodein 

modo,  fi  II  ^2  fl.  folvi  debeant  fpacio  28  fcptimanar«m ,  dando  infine 
hujustemporis82.fl.,  &  lingulis  fcptimanispretiumretroarqualiter 
fit  diminuendum ,  invenietur  ad  finem  prima?  fcptimana^  folvendum 

27  ♦ 

cfre^oD-^  — tf-Dlfl. 

8.  Progreflionis  Arithmcticse  primus  terminus  cft  I  >  &  ulrimus 

Si.Quarii 
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Quxrituraggregaiiimterminorum,fi  excclVus Progrcflionis  u 

Ce — 4A 

fit»;.  Fdatryy   h  d  1162. 

p.  Si  quis  prima  fepiimana  folvcre  dcbcat  1  fl.  &:  fingulis  fcqiicn- 
tibus  feptimanis  deinceps  3  ll.  amplius  quam  in  proximc  antcccdcn- 
tibusjidqueper  28  feptimanascontinuareteneatur:  Qu.rritur  quid 
intotofolvereoportcat«^Funf  rD  i  «// 4-41— 7/</3)  1161II  Hodem 
modo,  fi  finitis  28  fcptimanis  folvcndi  fint  82  H,  &  fmgulis  prcTCC- 
dcntibus  3  lloreni  minus  folvi  dcbcant  quam in  proximc  lcqucntibus, 
donecad  primar  tincm  pervenium fucrit,  invenicturlimihtcr pccu- 
niam omnem  erogatam  fore /  a>— iiiii-hfi-r-f'»  1»^-  '^' 

10.  Si  quis  folvere  dcbcat  n fl.  pcr  feptimanas,  ita  ut  in  prima 
numcrare  teneatur  i  fl.&:  inultima8ifl.  augendoperpctuo  prctium 
aprimaufquc  ad  ultimam  xqualiter:  Quxriturquantum  fingulisie- 
quentibus  ieptimanis  plus  folvere  tcncatur  quam  cn  proximc  prxcc- 

€€^44 

dentibus  f  ¥jun  u  2>  od  i . 

27-4-f 

11.  Aliquisfolvcredebet  ii^i  fl.  hacconditione.utadhncm  i"* 
feptimana:  corum  ifl.folvat,&:  adfinem  fingularum  fcquentium  con- 
tinuc  5  plus  quam  ad  proximc  prrcedentium  ,  doncc  omnes  1162  fl. 
foluti  tuerint.  Quarriturquantauitima  folutio  futura  fit  f^cifr»  — 
^u-i-f/^uu-i-^uj-i-au-au  oo  81  fl.  Eodcm  modo,  fi  11^2  fl.  folvi  de- 
beant,  itaut  ultima  folutio  fit  82  florenorum ,  eadenujue  continuc  5 
florcnisfit  diminucnda,doncc  tota  fumma  11 C»  2  folutafucrir,invenic- 
^ur  primam  folutionem  4  elTc  d  -rf ewDiR. 

II.  Si  florenifolvendi  lint  intra  18  feptimanas,  itaut  fingu- 
lis  fequentibus  fempcr  3  fl.  amplius  numcrandi  (int  quam  in  proximc 
anteccntibus  ;  Quxritur  quot  florcni  in  prima  &:  quot  in  ultima  cro- 

gari  dcbcant  f  TAcit  4  aoT-h  -5-«  — v  «i  d  1  fl.  /«  frimA  fepttmuna ,  &:  e 

30- — 7)  82  R.inultima. 
s 

i^.Progrcflionis  Arithmcticxprimustcrminuscfl  i^exceflus  Pro- 
grcflionis  j ,  3c  aggrcgatum  tcrminorum  1162.  Q^ixritur  multitudo 

Haud 


tcrminonim. 


Facit  I  x>  l  1 — t^^uu-^AH-tuu  -h  *uy  x>  28. 
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fecLis,  datisultimo  termino82,exceflii  ProgrefSonis  3, 


^  I   

termmorum  1 16  ly  ent  t  -r^ — | — ^  ^ttu-t  cu-hee^^uy  d  z8. 

u    u   ^  ^ 


&aggregata  ■| 


S  E   C  T  I   o  XV. 

De  numeris  LMultangulis 
feu 
FolygomlibHs. 

NUmeris  Arithmetice  proportionalibusproximc  fuccedunt  iJlr^ 
qui  vulgo  Multangulifeu  Polygonaies  appellantur, &  ex iifdem 
ori"mem  fuam  ducunt. 

Suntautem  ipfi  omnes  fummsenumerorumProgreflionis  Arith^ 
nieticac  ab  unitate,  quorum  numerus  angulorum  bmariofemperex- 
cedit  Pi  ogreffionis  exceflum,&  latus  multitudinem  termmorum  de- 
fignat. , 

Ut  fi  Progrefl^o  fuerit  numerorum  ab  unitatein  ferienaturali,id 
eft,  per  I  excrefcentium,  utputa  i.  2.3.4.  <^«7'8,  &:c.  cujus  termini 
ab  initio  continue  addantur,fientindetrianguli  1.5.  6. 10. 15.  21.  28. 
36,&c.utpotequi  fecundumfuas  unitates  in  triangulitormam  difpo- 


I 


! 


ni poflunt, hoc modo :    .       .  Zco,. 

Sic  &  fi  Progreflfio  fuerit  numerorum  ab  unitate  Jeinceps  perr 
progredientium ,  id  eft,  fub  qua  omnes  impares  numeri  comprthen- 
dantur,  nimirum:  i. 5.  5.  y.p  15,  &c.  &  termini  hujus  ab initio 
continue  addantur,fientindequadratinumeri  1.4,9.16.25  3(1.49.^4, 
&:c.  quorum  quippe  unitates  in  quadrati  formam  coUocari  queunt, 

hoc  pado:  .  .  .  .  !  *  *.  \  \  \  \  \^  ^c.  Unde  inferrelicet, 
quadratum  qucmlibet  duplicem  origincm  fortiri,hoc  eft,vel  numeri 

ali- 
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allcujusinfe  ipfum  dudu  procreari,  vel  etiam  ex  tot  impanum  ab 
unitate  in  unam  fummam  colledione,  i^uot  unitates  continct  ejus 
latus,conllarc. 

Haud  fecus  ll  numeri  ab  unitare  deinceps  pcr  3  afccndant ,  id  cft, 
Progrefrioilla  fucrit  1.4.7.  15. 16.  ip.  22,  d^c.  ntquc  tcrmini  liu- 
jus  abinitio  continuc  accumulcntur,  hcnt  indc  pcntai^oni  1.5  12.11. 
55.51.70  5)2,  &c. 

Pan  rationc  Progreflione  abunitatcdeinccps  pcr  4  cxcrefccnte, 
utputa  1 .  5. 9«  «5- 17-  ii«  ^5-  2p '  &:c.  dabunt  luijus  tcrmuii  ab  initio  in 
unam  fummam  continuc  collcdi  hcxagonos  1.  6. 15.  28.  45. 66,^1. 
120, &:c.  Atqueita  porio  ininhnitum. 

Hinc  dato  angulorum  numcro,  fi  nbco  binarius  aufcrarur  .  rcli- 
quumeritexcelVus  Progrclfionis,  c  ijuaPolygonuscomponitur. 

Porrb,cjuoniam,qua:  ad  horum  numerorum  tradationem  fpc- 
Sant,ad  duo  prxc.pua  capiin  revocari  qucunt,c)uc  funt^ut  c  dato  laic- 
re  inveniatur  polygonus,  &  contra  ut  c  dato  polygono  eruatur  latus, 
locus  cxigit,ut  dc  his  in  gcncre  fcripturi ,  quo  ad  omncs  fimul  poly- 
gonos  reterri  polTint, funditus  ipfa  rcpctamus  atcjuc  cx  origincfua 
derivemus. 

Quocircautexdatolatercinvcltigctur  pmyp:onus ,  fuppolito  la- 
tere  3)/j&:  polygono  ,  concipiatur  Progrdfio  Arirhmctica  ,  in 
qua  primus  tcrrninus  cll  1 .  cxcclius  Progrcfsionis  « ,  &  multitudo 
terminorum  / ,  cjuorumcjuc  aggrcgatum /  cft  invcnicndum. 

Hunc  in  Hncni ,  cum .  primo  tcrmino  cxiftcnie  d ,  per  antcccdcn- 
tem  SeCtioncm,/  .rquctur -^^/1-1- 4i-{wi,  crir,  fubflituto  1  inlocum 
^  ♦  i_  lut.  Ddignansingcncrc,  quo  padocx  datolatcrc 

■qui.ibct  inveniatur  pr  Ivgonus.  Ubi  advcrtcndum,  c]uantitatcm  «  da^ 
tam  intelli^i,quippeilla  futi  didumj  binarii  fublationea  polygoni 
angulorum^numcro  ,  cjui  cx  cognomine  ejus  fcmpcr  notus  cll ,  inno- 
teicit. 

**  Quod  fi  verbadProgrcfsionishunccxcefrumttrefpicerenonlu- 
bcat,lcd  ex  folo  laterei,  &  angulorum  numcro,  cjucm  wvocamus, 
ipfcpolygonus^  invenicndus  fit ;  oportct  tantum  in  locum  u  fubro- 
garc «— 2 ,  fictque/  3>         {«1— /1+ 11  fcu {m-{n^i  ^  2  in /. 

His  igitur  ita  fe  habentibus ,  ut  pateat ,  qua  rationc  inde  ipcciales 
regulx  dcducendx  llnt,  quibus  cx  quovis  latcrc  multangulus  ccrti 
angulorum  numeriobtineatur:  opus  tantum  crit  in  locum  u  vel  wm 
trianculis  fubrogarc  i  vel  3,in  quadratis  i  vel  4>in  pcntagonis  5  vel 
'  ■  Kkk  z  m 
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Deniqtic  dato  polygono  ut  inveniatur  latiis  ,  oportet,  invcnii 
j/yy^utf  -h  i-^^uiy  ^Tcjualitatcm  fccundum  artcm  dc  /  ordinarc ,  fii- 
menJo  /  cHc  quantitatcm  incoonitam  ,  at  vcro  u  Sc  ^  elic  coijni- 
us.  Fiet^uc  /<  20  -r     -H  27.  Undc  extrada  radicc  invenitur 


—  1 


*  i|-i'^*<^-4^j^4-t^y>  vel  i  ^pui-^-f/uu-^u-t  ^-^^uy. 

^UU  ZH 

Dclignans  in  oencre  qua  rarionc  cx  dato  quolibet  polygono  latus in- 
vcltigari  pollit. 

IJcm  obtinerelicet ,  ii,  ut  ui  prxccdcnti  Scdione  Progrcfnonis 
Arithmeticar ,  cujus  primus  terminus  eft  4 ,  exccnbs  Progrcfnonis  /r, 
&  aggf^g^^"»"  tcrminorum  /,  quarratur  multiiudo  tcrmmorum  /. 

Hxc  enim  cum  fit  V^««-4i/^4^iii:'«^fubrogato  1  in  lo- 

cum 4,  erit  /  :d  ^  u^.^i/iiT^;^^:^^ 

zu 

m  ame.  Aut  etiam  fubflitucndo  «—1  proi/,  crit  i  J)  "^*^  ^ 


r- 

211—4  in- 


in  —  4 

Ex  quibus  jam  facile  eft  fpecialcs  regulas  prolinguiis  polygonis 
conficcrc. 

Etcnira,  fi,  ut  fupra,  cjuuip^  relinquitur  indctcrminata ,  pro  u  vcl 
ifintriangulis  fubrogemus  i  vcl  5,  inquadrangulis  2  vcl  4  ,  in  quin- 
quangulis  3  vcl  5 ,  ^qucira  porro ,  cmcrgent  mdcrcgul.x  fequentcs, 
mmiium :  t^—i     4/  *  -Hi>r,  pro  triangulis 


15)     o-t-/'^o-t  »6;,pro  quadrangulis 
4  

i3)-t-i-hf/i-t-247,  pro  quinquangulis 
6 

i  3>  -h  2-1-^4  T-  3  27, pro  fcxangulis 
% 

Kkk  j  ij^ 
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j  30  +  j  4- /  9  -r  407,  pro  feptangulis.  A tque  fic  ulterlus 
— "  "  in  infinitum. 

Qijibus  fimilia  fiint  ea ,  qux  a  Bacheto  afterunrur  in  inventionem 
lateris,  quando  polygonus  eit  datus,  ubi  fic  fcribit: 

Datum  poljgonum  ducito  in  o^uflum  numeri  multitudims  angulorum 
binario  multati ,  frodu^lo  adde  quadratum  numen  multttudmis  angulorum 
quaternario  multatiyfummacape  latus ,  huic  adde  numer um  ciuaternartQ 
mnorem  multttudine  angulorum  Jummam  dtvideper  dupLum  numerian- 
guiorum  hinario  multati,  quotiens  erttquafitum  latus. 

Hinc  ii  datus  multangulus j  fit  triangulus  2 1 ,  &  qu^cratur  ejus la- 

,^     .  lii-f-ii         ,       n    •         •  , 
tus  /,  ponendum  tantummodo  erit- — - —  ao  2i,hoc elt,  tt  r^—it-ir 

42.  Et  fit,  extrafta  radice,  i  »  6.  Vel  etiam,  quia  i  xquatur 

—  I  -f  ^^j^^  ^ ^^.j^ i 00  (J.  ut ante. 

Haudfecus,fiiifuerit  oftangulus,  invenietur  latusejus  forc  }. 
Atvero  iiexiftentenumero  ziangulorum,  latusipfiuserit  2. 

Pari  ratione,  dato  numero  1225  ,eoque  exiftente  triangulo,  qua- 
drangulo,fexangulo,  ac  12258"^  latera  eiunt  49.  35,  25, &  2.  Atquc 
itadealiis. 

Caeterum  antequam  horum  numerorum  traSationi  finem  impd- 
namus,breviternobisadhuc  dicendum  fit,quotmodisdatusnumeru$ 
polygonus  dici  queat.  Ut  fi  datus  numcrus  fit  35. 

Primo  itaque ,  quia  numerus  quihbet  a  ternario  multangulus  efl-, 
habens  tot  angulos  quot  ipfe  continet  utiitates ,  cujus  latus  eft  i,  nu- 
mcrus  ab  unitate  proximus,conftat  36  cffe  polygrnum  }6anguIorum. 
quo  igitur  nominc  triginta-fexangulus  dici  potcrit. 

Dcinde,  quia  cx  3  6  elici  poteft  radix  quadrata ,  quse  cft  6y  cvidcns 
eft  3   eflc  quoque  quadratum. 

Dcniquequia3<^od:ies  fumptus  ac unitate  inde  auftus  facit  qua- 
dratum  289,  cujus  latus  17  unitate  multatum  ac  dcinde  per  2 divifum 
dat  8,  integrum  numerum :  patet  36  effe pariter  triangulum,  cujus  la- 
tus  eft  8.  Qaohiam  vero  multiplicato  ^6  per  14  ac  produdo  addito 
I ,  aut  pcr  31  ac  produSo  addito  4 ,  aut  per  40  ac  produdo  addito  p, 
&  fic  deinceps ,  nunquam  fit  quadratus :  convincitur  3  6  tribus  dun- 
taxatpr^edidis  modisefle  multangulus.  Atqueitadealiis. 

Se- 
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DcVrogrefJiombus  Geomctricis. 

PRogrefsionum  harum  naturam  cum  definiat  tcrminorum  fccun- 
dum  candem  rationcm  continuatiojfufFcccrit.  fi,  innixi  huic  iiin- 
damento,  ea,ex  cjuibus  rcliqua,  dodrinam  ipfarum  conccrncntia, 
facili  negotio  deducuntur,  lcvi  pcnicillo  adumbrcmus. 

Hinc  li  Progrcffio  fiierit  trium  terminorum,  urputa  4,  r,quo- 
niam  proptcr  cjndcm  rationem  primi  termini  ad  fccundum  attjuc  fe- 

4        fc         .     t  f 
cundiJf  tertium,  •  cft  od-,  vel  etiam -  x)     fiet ,  multiplicando  pcr 
b        c  d    b  ^ 

crucem ,  ac  d  bb.  Id  cjuod  oftendit ,  fi  tres  quantitates  fint  proportio- 
nales,  produdum  extiemarum  4  &:  f  circ.Tc)ualeei,  cjuod  fit  ex  mcdisi 
b  in  le  dufta.  Ac  promdc  datis  duobus  primis  tei  minis  4  &:  ut  cx  iis 
xnveniatur  certius^-,  opus  tantumelle  dividcreproductum  utrumquc 

pcr  4,  faetque  tertius  ^  ^  ~« 

Similiter  primo  termino  exiflentc  4 ,  8c  fecundo  fr,  fi progrcflio  ul- 
terius  in  quatuor  termmis  continuari  dcbcat,  quoniam  tcrtius  tcrmi- 
bb  * 

nuseft—  ,atque  hujus  rurfus  quadratumxquetur  ci  quodfitex  fc- 

^  .  .  bA 

cundo  in  quartum,  fiet,  ftatuendo  quartum  terminum  cflc  d,—  xybd, 

bz       ,  bb  b^'*^ 

Undedivifoutrinqueperfr,fitiaD— .  adcoutrf,  t,— quatuor 

continue  proportionales  exiftant. 

Haudlecus,  fiineademrationequinque  continuc  proportionalcs 

inveniendi  fint,  &:  quintus  terminus  vocetur  f  ,erit — d —  .  Undc 

multiplicandoutrinqucper  4&:  dividendo  pert^,  invcnitur  c  3)  — . 

bb  bz     bA     ,  .     ,    .  ^ 

Eruntquc4,t,— — qumquc  continuc  proportionales  m  ra- 
■*         4    «14    4  3 

tione  4  ad  b.  Atque  fic  ultcrius  in  infinitum. 

Quoniam  autcm  fic  datis  duobus  primis  tcrminis  a  8>c  b  rcliqui 
©mncs  fequcntcs  funt  fractioncs ,  hinc  ut  intcgri  evadant  ac  limul  ad 

tot 
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tot,quot  quis  voluerit ,  continue  proportionales  in  data  ratione  invc- 
niendos  inferviant ,  oportet  tantunieos  oinnes  per  denominatoreni 
ultimi  termini  mul.tiplicare. 

hh 

Ut,  quia  a^b^dc  —  tres  proportionales  referunt,quorum  duo  pri- 

mi  termini  dantur  4  &  & ,  hinc  multiplicando  omnes  tres  per  a ,  in ve- 
niemus  illorumloco  aa^  quiineademratione  tresqua:fitos 

proportionales  in  integris  defignant. 

Sic  fi  quatuorinratione  <i  adicontinui  requirantur,  quoniam  pro 

iUis  invenimus  ayb,^8c       ideo  multiplicando  eos omnes  per  aa$ 

erunt  ipfi  in  integris  43,  aab,  abb,  &  fcj. 

Pari  ratione  a\  a%  aabb^  ab^,  &  Min  integris  quinque  defignabunt 
continu€  proportionales  in  ratione   ad  t,  &  4^  a^^b^  a^bb,  aab\  ab^^ & 

fex;  &  a^,  a^b,  a^^bbya^b^^  aab^y  t^feptem.  Atque  ita  porro  in 
infinitum. 

Hinc  fi  4  fit  3)  3,  &:  1 3)  2 ,  fex  proportionales  continuc  in  ratione 
jad  lerunt  243, 162, 108,72, 48,  &  32.  Atvero^exiftente  2,&:  i 
33  3  feptcm  continuc  proportionaies  in  ratione  2  ad  5  in  integris  erunt 
64,96,144,  216,324,  486, &  725?.  Et  ficdealiis. 

Ubi  advertendum,  quod,  ficut  in  Arithmctice  proportionalibus 

extremi  rermini  fimul  additi  tantundem  faciunt  atque  ab  extremis 

flequc  remoti,  aut  etiam  atque  medius  bis  fumptus ,  fi  multitudo  ter- 

minorumimparfuerit,  ita  in  hifceGeometricc  proportionalibus  ex- 

b^  ,     .  \  . 
tremi  a  & —  in  feinvicem  dufti  tantundem  producant,  atque  b  &— 

^3      ,        .  .  bb. 

ab  extremis  a^que  remoti,  aut  etiam  atque  medius  -—in  fe  duSus.  Fit 

cnim  ubique  — .  Quod  idem  de  quotcunque  terminis  eft  intelligen- 
dum. 

Deinde  apparet,  primo  termino  a  exiftente  i ,  progrcflionem  fore 
1.  &.  W.  bK  ,&c.  adeb  ut  ad  quemlibet  fequentium  terminoruni 
inveiiiendum  opustantum  fit  fecundumterminum  b  toties  ponere& 
multiplicare,  quotus  quifque  ex  iliis  eft  poft  primum. 

Ut  ad  invcniendum  centefimum  tcrminum,  pofito  i  nonagies  & 
novies&multiplicatojcentefimus  eriti*^.  Quod  fi  autem  primas 

ter- 


I 

I 


r  1 
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terminus  fic  4,ccntefimus  erit  ~  ,  diviJcndo  nempc  produftum 

antecedens  fccundi  tcrmini,  per  ^'^produftum  primi  4,fcmcl  minus 
pofiti  &  multiplicati.  Arquc  ita  dc  aliis. 

Porro  Progrcflione  cxillcntc  i ,  t ,  W ,  ,  /'•^Ac.  quoniam  tcrmi- 
norum  ultimum  antcccJcntiumapgrcgatumcft  i  [;Sac 
ver6  primum  lccjucndum  angi  cgatum  fit  h -Y  \ih -it-h'  -t-t^  quorunt 
unius  aJ  altcrum  ratio  cadcm  clt ,  cjiix  primi  tcrmini  i  aJ  iccunJum 

k,  arque  iJem  etiam  in  proportionalibus  4,  t,  — ,  ~  ,  ~,  &:c.vel  in 

,  proportionalibus  4*,  4'^;,  44[?&,  4!»^  &:c.  locum  habeat,  nec rcfcrac 
a J  quorcunquc  proportionalcs  hoc  rclbingatur;  liquct  Progrc^r.onis 
cujuilibct  Gcomctricr  primum  tcrminum  aJ  fccunJum  clVc,  licut 
aggrcgatum  tcrmiuorum  exccpto  ultimo  aJ  jggrcgatum  tcrmino- 
rum  exccpto  primo. 

Hinc  Jatisprimo,  (ecundo,  &  ultimo  tcrmino,  facileeft  inveniic 
aggrcgarum  tcrminorum.  ^ 

£tcniin  fi  primus  tcrijiinus  ftjtuatui  t>  4,  fccunJus  3)  h,t<.  ukimjs 
»■     qu^ratur  aggrcgatum  tcrminoium  oo  z. :  erit  ut  4  a J  ^^fic  z.—C 
aJ  z.— 4.  UnJe  muhiplicanJotum  cxtrcmos  iti  (c  in\  iccm,  tum  mc  - 
3ios  ,  fiet  4^ — 44  X)  hXj^hi.  Hoc  cfc,  orJinata  .tqualitatc,  ciit 

44~k 

Z.D  r- 


fniHcat  dif- 
ferenfiam 


bi  — .74 

rfexillcnte  ao  6^,  b  n ^6,^^:0  72p,crit:LD—  x)  2059. 

V  ^  A 


Hincli4fta3i4:,/;no  1^2,^4  13  ^:,crit^3>  -.1)6(5$.  At"-^^''  ^;'-** 

^  A  plnrejve 

quantttatei, 
cumnon  tfn- 
primifHT 

Dcnique4exiftcntc  majorequam  b^  li  proportionalesin  iniinitum^"'  cogno-^^ 

decrefcant,  tiet  ^do.  lJeoquedcflruendok,erit^oo  -^.  qum  ft  fv- 

A  —  b  ce{lu4. 

Hinc  fi  4  fit  I  ,&:  t  ao  J ,  atque  cxterx  omncs  fcqucntcs  proportio- 
nalcs  deinccps  in  infinirum  iii  dupla  hac  rationc  dcfccnJant,  crit 
aggregatum  omnium  tcrminorum  hujus  Progrcflionis  infiniix, 

30  -^ao  2,  hoc  cft,  dupium  maximi  tcrmini  4. 
a^b 

EodcmiDO(fo,  fi  rnaximustcrn:!nas.?fit2,&rcliquiomi:cstcr- 

L 1 1  liiini 
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mini  ab  lioc  maximo  a,  intripla  ratione  continue  ufcjuead  nihilum 

decrefcant,  erit fumma  omnium  terminorum  hujus  infinitce  feriei> 

30  —  30  3 ,  hoc  eft,  erit  ipfi  maximi  termini  d  fefquialtera. 

Siniilitcr  exiftente  5  ,  fi  lelicjuorum  fequentium  terminorum 
unus  altcrius  fubquadruplus  fumatur ,  id^ue  femper  fiat ;  erit   ,  fum- 

maomnium,  co  -11. 304  ,  hoceft ,  maximi  termini  fefquitertia. 

Atque  itadealiis, 

Csrtera  huc  fpedantia,  ex  his  perinde  ut  in  Arithmeticis  Progref- 
fionibus  fadum  cft  collige. 


S  E  C    T   I    O  XVII. 

^mdra,tHrA  ParaboU. 

Ad  indnj^andam  Parabolie  quadraturam  invcftigetur  ratio  linea- 
rum  NO,NQi  &  NP, dufta  fcilicet  inter  AC,  MD  refta  N  O  altc- 
lutri  ex  ipfis  parallela.  Ponendo  ad  id  latus  reCtum  3)  r 

ACvelNOoJx 
NQ3); 
&  AR  velNPao^. 

Unde  cum  cx  proprietate  Parabola?Q^^  fub  laterereftor,  & 
fegmento  diametri  AC,per  ri  Prop.  i*"^  libri  Conic.  ApoIIonii,  fit 
xqualeD^®  ordinatim  adplicata^CD  :  erit  □  C  D  vel  A  M  3)  r at,. 
adeoque  AM  ^  i/  r  A^.Eadem  ratione  RP  vel  AN  erit  T>./^r  z,.  Hinc 
cump.  optcrfimilitudinem  triangulorum  AMD,  ANQWVM  3)/^rx 
fit  ad  MD  vel  AC  3).\:,  ut  AN  x>i/r:^ad  N  0^7 :  erit;  /rx*,re- 
ftangulum  fub  extremis ,  pcr  16. 6 ,  xquale  x  /  r-:^,  redtangulo  fub 
mediis.  Hoc  cft,  quadratis  fingulis  partibus,erit;fr,rA;  aoxx^r:^  Et 
dividcndo  utrinquc  per  rx ,  fit  yy  30  xz..  Hoc  eft ,  quadratum  refta: 
NQ^qualeeftreflanguIofub  N  0  &  N  P,  feu  quod  idemeft,  ON 
eft  ad  NQ,  ficut  QN  ad  NP.  I Jcm  intelligendum  eft  dc  reda  quavis 
NO,  dufta  inter  AC,  MD, ubi  libuerit,  alterutri  ex  ipfis  parallela. 

Hincconcipiendoconum&cylindrumejufdem  bafis&altitudinis^ 
quorum  fcilicet  utriuf(][ue  bafis  fit  circulus  femidiametri  MD>  &  axis 

com- 
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commiinls  refta  AM,cum  propterproportionalcs  NO,NQ,&:  N  Pi 
1»"*  N  O  llt ad  3»'"»n^  N  P, liciitqiKidrariim  1"^'  NO  ad  quadratiim 
1***  NQ^atquc  lioc  ininfiniTum  intclli^cndum  iit  dc  rc(ftis  omnibus 
N  0,NP  &  quadratis  omnibusN  O,  N  Qj^crunt ,  rcgulaexiftcnte 
DM,line.T  omnes  parallclogrammi  ACDM  ad  omncs  lincas  trilinci 

A       N  M 


A  P  D  M ,  ficut  omnia  quadrata  cylindri  ad  omnia  quadrata  conl ,  feu 
fjuod  idem  eft,  per  2.i2,licut  omnes  circuli  cylindri  ad  omnes  circu- 
iosconi.  Sed  ut  fe  habentomnes  lincar  parallciogrammi  ACDM  ad 
omnes  lineas  triiinci  APDM ,  ita^w  Mcthodumlndivifibilium  Ca- 
vallerii  (ihabet  paraliclogrammum  ad  rriiincum.  Similitcrqueficut 
omnia  quadratacylindri (c  habcnt ad omniaquadrata  coni,ita  quo- 
que  fe  habet  cylindrus  ad  conum,  Qijarc  parallelogrammuin 
A  C  D  M  ad  trilineum  A  P  D  M  crit ,  iit  cy lindws  ad  conum.  Unde 
cum,per  10. 1 2,cylindrus  ipfius  coni  lit  triplus :  erit  itidcm  parallclo- 
grammum  ACDM  trilinci  APDM  triplum.  Adcoque  qualium  par- 
tium  parallelogrammun)  ACDMlivetriangulum  LAD  cft  j,taiium 
trilineum  APDMerit  femi-parabola  CAPD  2,  ac  proindetota 
L APD  4.  Conftat  idcirco  Parabolam  L  A  P  D  trianguli  L AD  in  ei 
defcripti  maxiinicire  fefquitcrtiam.  Quod  crat  propofitum. 


LII  1 


A  L  I- 
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A  L I T  £  R ,  mepgando  rationm  lineamn  A  €,  B  E. 


A 


EftoLC  3)  ay  eritaue  LFoo  FC  so^^ 
CA^& 

Qulfeiis  pofitis,  quoniam  FB  exiftente  parallela  diametro  G  A,  Jr 
ipfa  diametcr  eft.ac,  propter  fimilitudinem  triangulorum  LGA, 
LFE,  LC  eft  ad  C A,  hoc  eft,  a  ad  b,  ficut  LF,hoc  eft,  |  a,  ad  FE :  erit 
F  E  30  ^  b,  Cui  addita  E  B  3)  z.  5  fi  tota  F  B  feu  C G  d  f  ^  ^  ex  C  A 
3)  b  auteratur,  relihquetur  G  A  x>  |- 

Deinde,  quia,  ex  natura  Parabolcp,  CA  eft  ad  G  A,  hoc  eft,  b  ad 
— ficut  □  LC  ad  □  BG  feu  FC,  hoc  eft,  aa  ad  ^  aa^  vel  4  ad  i :  crit 
b  a>  zb  — Unde  refoluta a:quatione  flt  z.io^b.  Quod  ipfum  docer, 
redani  CA  ipfius  EB  quadruplam  cfle. 

E  quibus  porro  facile  eft  invenire  rationem  trianguli  EB  A  ad 
triangulum  LAC.  Cum  enim  propter  parallelas  EB,  AC  angulos  ad 
E  &  A  ^^quales  habeant jac  proinde  ipfa  intcr  fe  fint  ficut  q BEA  ad 
L  AC :  erit,  a^rumpta  LE  vel  E A  ao f,  unum  ad  alterum,  ficut -bc 

2bCy  hoc  eft,  ut  i  ad  Hj ideoque  A  LB A  ad  A  L AC,  ut  i  ad  4.  ^ 

Eodem  modo,  triangulo  APD  trianguli  CAD  fubquadruploexi- 
ftente,  erunt  &  bina  A^^  LB  A  &:  APD  fimul  fumpta  binorum 
trianguIorumLAC  &  CAD  fimuIfumptorum,hoc  eft,totiusLAD, 
fubcjuadrupla,  Id  quod  eddem  ratione  de  casteris  triangulis ,  qu« 

dein- 
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deinccps  in  reliquis  fcquentibus  portionibus  in  infinitum  defcribun- 
tur,  eft  intellii;endum. 

Quocirca  cum  pateat  triangulum  Parabolx  infcriptum  maximum 
ad  triangula  in  rcliquis  portionibus  mnxima  clVc  ut  4 ad  1;  &:  hxc  rur- 
fus  ad illa  in  relicjuis  inde fequcntibus  maxima  ut 4  ad  i,att]uc  hoc  ita 
in  infinitum  contingerc :  manifcftum  clhfiillorum  maximum  LAD 
ftatuatur  cflc  5 ,  fummam  omniunj ,  hoc  cft,  ipfam  Paiabolam 
LBAPD,per  i6.Sccl.  forc  4;  adcocjuchanccandcm  trianguliLAD 
cflc fciquitertiam.Ut  lupra.  Atquc hic  ipfilfimus  modus  eft,v:juo  cam 
quadravit  Archimcdcs. 

Haud  diflimili  rationc  aliarum  curvarum  fupcriorum  gcncrum 
quadraturx  inveftigari  poflbnt. 


S  E   C   T    I    O  XVIII. 

De  modo  invejtigandi  rcUtJonem,  qux  interSfhxrAmy 
Cylindrumy  0*  Conum  exi/lit. 

Q\Si\\\  inter  fe  rationcm  Sphxra,  Cylindrus,  atquc  Conus  habc- 
anr,  demonibavit  Archimcdes  Propolitionc  51  primi  libri  dc 
Spha:ra  C)  lindro ;  vcrum  cjuo  padto  illam  invcftigarc  liccat,  prx- 
fcnti Seftionc  cxponcre  vifum  hiit. 

EftoSphxra  ABCD,  flc  in  caConus  ABG,bafinhaben$  xqualcm 
circulo  inSphxra  maximo,  ahituJincin  vcro  B  E  xquaicm  icmidia- 
roctroSphxrx.  Dcin  circa  hcmifphxrium  ABC  intclligatur  C)lin- 
drus  A FGC,cuji:s  iimilitcr  balis  circulo  in  Sphxra  maximo iit  xcjua- 
Ks,  &:  altitudo  BE  xcjualis  fcmidiairictro  Sphxrx. 

Quibus  policis,  oporteat  invcftigarc  quam  inter  fe  habcantratio- 
nem,  iphxra  ,c)Iindrus,  atcjuc  conus. 

Ad  hoc  autcm  dividatur  BE  in  partes  quotcunque  xquales ,  &  pcr 
divifionum  pur.6la  H ,  I ,  K  ,  L  ducantur  plana  bali  coni  vd  cylindri 
parallcla. 

Quoniam  igitur,  per  35  Tertii  Elcmentorum ,  rcflangula  D  H  D, 
D I B ,  DK  B,  DLB,  DLB  quadraiis  QU,  R  I,  S  K,  T  L,  A  E  lunt 
xqualia ,  atquc  iixc  quidcni  quadrata  ,  pcr  1  Duodccimi  Llcmcnto- 
rum,  ad  quadrata  M  H,  N  I,  O  K,PL,  A  L  lint  licut  circuli  ab  his  fc- 
midimctris  dcfcripti,  fivc  ctiam  ut  cylin  Iri  xquc  alti  fupcrhifcc 

Lil  5  cir. 
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circuHs  conftituti:  patet.  reftangula  DHB,  DIB,  DKB,  DLB,DEB 
feu  quadrata  QH,  RI,  SK,  TL,  A E  ad  quadrata  M  H,  N I,  OK,  PL, 
AEelfe^ut  figura  hemifphcTrio  AB  C  circumfcripta  ad  cylindruni 
AFGC 


Quod  utmagisfiat  perfpicuum,  fupponatur  partium  qu:clibet,in 
quas  EB  difTefta  eft,  ene  i,  eritque  divisa  EB  in  5  ajquales  partes,  ra- 
tio  quam  figura  hemifpha^rio  A  B  C  circumfcripta  habet  ad  cylin- 
drum  A  F  G  C> 

DHp— HBi   CDDHBfeuDQH  p 
DI8-IB2  c^DIBfeunRI 
DK7  — KBj  c-jDKBfeuDSKii 
DL6--LB4  j-,DLBfeuDTL24 
DE5  — EB5  oDEBfeugAEzs 

utp5. 

Cum  autem  locoquadratorum  QH,  R  I,SK,TL>  AE,  per^/. 
Primi  Elementorum ,  fubftituere  liceat  exceflus,  quibus  quadrata 

EQ^ 


MH5-"MH5;aMH2f 
N  I  5-NI5  DNI  ij 
OK5— OK5  dOKzj 
PL5— PL^bPLij 
AEj^AEjb  AE  25 
 ad  I2J 
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EQ,  ER> ES,  ET,  EA  Tuperant  cjuadrata  ex  EH,  EI»  EK»  EL,  c; 
crit  ratio  tigurx  hcinilphxiio  A  B  C  circumfcripix  aJ  cvlindruiii 
AFGC, 

□  EQ^i5— □  EH  16       □  MH  15 

□  ER15  — D  E  1  p       □NI  25 

□  ES15-DLK4  DOK15 

□  ET  25— □  EL  I  D  P  L  15 
DEA25—    o        D  A  E:5 

ut  115  30..  «ad  125.  Hoc  cft,  figura  hemi- 

fphxfio  ABC  circumfcripta,  conftans  ex  cylinJris  anjue-altis  in- 
xquahbus  crit  ad  cyhndrum  A  L  G  C  ,  cx  totidem  cyhndns  cjuldem 
altitudinis,maximcc]Uv-prxcedentiumx(.|uahbus,compohta-,ut  c|ua- 
dratum  remidiametri  Ipharrx  A  E  totics  lumptum  quut  lunt  cy hndri 
linexvc  E  B  partes  minus  totidem  quadratis  rectarum  a  punfto  vel  o 
inchoatarum>  ac  juxta  numeros  0.1.2.3.  ^cin  ftrie  naturahuftpe 
adradiumcontmuc  crcfccntium,  adtotidem  radiiquadrata. 

Qiiodut{;enerahterpcrcipiatur,reda  EB  inquotcunque  partcs 
xqualesdiviba,  fupponamuscumCLirifrimoac  undcqua(]uc  Do(flil- 
fiino  VirO       johannc  Walhlio  *  numcrum  tcrminoium  lcu  nuil-  •  vUcqs'^ 
titudinem  partium ,  ui  quas  L  B  diircCta  tucrit ,  t  flc  d :  eriiquc .  qux  •  ^^^'^^7/^^ 
rendo  fummam  quadratoium  hujulce  Progicisioms  juxta  BaclKti  ^^^''^^''^^^^^ 
aliorumve  regulas ,  ratio ,  quam  ligura  hemifphxrio  A  B  C  circum-  ^^^^  j^f^_ 

.  ^  _  _      JLA^  T  Z44  —  4    ,  thodum  In- 

fcripta  habet  ad  Cylindrum  AFGC,  ut^  ad    ,  teu  4^;  ^utrendi  m 

^    ,.  .  ,     ,      1  .  Cnrvtineo. 

544  —  4  ad  6jl\ hoc  eft,  dividcndo  ubique  per  4 ,  ut  444     3  4  1 
ad  644.Et  maniteftum  cft .  fi  ratio  invcnta  tuillct  ut  444  ad  6a^^  cjuod  Jraturam, 
tunc  quidcm  fi^^ura  hcmifphxrio  A  B  C  circumfcripta  ipfius  cyhndri  altj^ue  dtf^ 
A  F  G  C  tuiflctTublcrqaialtcra.  Qaoniam  vero  ipli  4.14  jam  acceJit  finUorAMa' 
j4->i ,  in  quo  34  fempcr  majuselt  quam  i ,  hquct ,  rationcm ,  quam  ^^'^^^^'^^^^' 
figura  hcmilpharrio  ABC  circumfcripta  habet  ad  cyhndrum  AFGC, 
dTe  majorem  quam  iubfefquialteram. 


Et  hc  dcinceps.  hoc  cO,  ratio  provenicns  ubiqut*  major  c(\  quam  \ , 
cxceflurqucpcrpccu6dccrcrcir,utpatctpcr  -^^jV^^Ti    » ?  6 

prout 
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prout  nimirum  EB  continue  in  plures  partes  dividi  rupponitur.  Oiii- 

nino  videlicet  ut  per  l^iii^vel^,  ^  indicatur. 

6a,t  6aa 

AtquehcTccjuidem  de  figurse  hcmifphserio  AB  C  circumfcript^ 
cum  cylindro  AFGCcomparatione.  SeqUirur  comparatiofigurseei- 
dem  hemifph.trio  ABC  infcript.^  cum cylindro  AFGC. 

Ad  hanc  autem  inveniendam  ,  opus  tantiim  eft  inveftigare  ratio- 
nem,  ciuam  habcnt  rcc^angula  DHB,  DlB,  DKB ,  DLB  feu  quadra- 
ta Rl,  SK,  T  L  five  etiam  exceflus,  quibus  □ ' ^  E  Q,  E R,  E  S, 
E  T  iuperam  □  ^  ^  ex  E H,  El,  EK,  E  L,  ad  quadrata  MH,  Nl,  OK, 
PL,AE.  ^ 

□  MH25 

□EQ^25— DEHk^  □NI25 
□ER25-DEI  9  00^25 
□ES25— □EK  4  OVLi^ 
nET25~DEL  I  □AEi^ 

r.t  invenietur rationem quf  fkam  fore,ut  100  30 ...  ad.TTn^! 

Quod  ut  in generc de quavis  figura  hemifphxrio  ABCinfcripta in- 
telligatur ,  linca  E  B  in  quotlibct  arquales  partes  fecla ,  fuppono  par- 
tium  harum  numerum  effe  a ;  eritque  ratio  tigur^e  hemifpha-rio  ABC 

infcripta: ad cylindrum AFGC, ut"^^^*^^^  ad^s feu ^aa-^a-i 

ad  6  aa,  Et  manifeftum  cft ,  (\  ratio  h.tc  fuifict  ut  4  aa  ad  6aa,  quod 
figura  hcmifph.Tiio  ABC  infcripta  iptiuscylindri  AFGC  tuncfuiflet 
fubfcfquialtcra.  Quiaautcm  ipti  ^aa  jamdeccciit  conftat,ra- 
tioncm  tigurx  hcmifpha:rio  A  B  C  infcriptic  ad  cylindrum  A  F  G  C 
elTe  minorcm  quam  fubfcfquialteram. 

Hinc  ,  fi  E^B in  2  sequales  partcs  tit  divifa ,  erit  ratio  ut  9  ad  24  feu 
,  hoc  cfl ,y-  ^  ^  li  in  5,  ut  2^ad  54  Tcu  ^-^,  hoc  cft ,  ^  —  -l^  h  iu 
4 ,ut  5 1  ad  96  lcu      ,  hoc  cft ,  f  —  Li-;  fi  in  5,^^84  ad  i     lcu  -il, 
hoc  cft,  \  li  in  6,  ut  115  ad  216  fcu  ff-^,  hoc  c(t,  f  ^  ^  |.  Et 

tic  dcinccps,  Hoc  cft,  ratioproveniens  ubique  minor  cft  quam  S 
defedufque  pcrpctuo  decrcfcit ,  utliquct  pcr  —  JL2  i-'  i_6  i| 
^c,  prout  nnnuum  LB  contmuc  m  plures  partcs  dividi  fupponitur. 

O.,  ,.             A.aa — za — 1      ^   t 
mnino  vidclicct  ut  pcr  ^ — vcl       i  indicatur. 

6aa  ^  6aa 

Vono ,  quoniam  cylindro  AFGC exiftcnte  » (^.w,  figura  circum- 

fcripta 
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fcriptacft  3)  4^4  ;t-  5  4—  I ,  &  infcripta  31  444—34—1,  atquc  harum 
duarum  differcntia  x>  ^4  :  crit  ratio  luijus  ditfcrcntiz  ad  cylindiuni 
AFGC,  ut  64  ad  644  fcu  ut  I  ad  4,  hoc  cli,  ut  unitas  ad  muititudnicm 
partium iphus  LB.  Ut  autein  unitas  ad  multitudincm  partium  iplius 
E  B,  ita  quoqueclt  c) lindrus  AP  r  C  ad  cylindrum  A  1  G  C.  Quo- 
circa  fuperabit  circuml^ripta  fioura  ipfam  infcriptam  diffcrcntia  AP 
iO  Id  quod  ctiam  patct,  conlidcrando  fupcr  unocjuoquccirculo- 
rum  Q I,  R  2,  S  5,  '1'  4  duos  cylindros  cilc conftitutos ,  quorum  altcr 
quidem  versu$B,alcerautem  vcrsus  H  rcfpiciat^quorumtjueilliom- 
nes,  qui  vcrsusliconilitutifunt,  (imulxc|ualeslint  iilis  omnibus 
fimul ,  cjui  vcrsus  B  rcpcriuntur;  adco  ut ,  li  omnibus  iilis  cj^ui  versus 
B  habentur  cylindrus  A  ^  addatur ,  tota  figura  circa  hcmilphxrium 
A B  C  defcripta  fupcrct  figuram  cidcm  ABC  infcriptam  cylmdro  Ar. 

Ubi  demum  Iiquct,cum  EB  in continuum  in  xcjuilcs  partcs  di vidi 
poffit ,  ita  ut  hinc  tandcm  cy lindrus  A  e  dato  cjuolibct  lolido  minor 
cvadat,  fic  eiiamhcmifphxrio  AB C poHchac  ratione  hc;uramcir- 
cumfcribi  alteramquc  eidem  infcribi ,  utramque  ex  cylindris  arquc- 
iltis  conftantem  •  ut  dcfcriptarum  diffcrcntia  lit  cjuocuncjuc dato  fo- 
lido  minor.  Ac  proindc,  ( j  partium  numcrus  ipfius  E  B  ftatuatur  clfc 
infinitc  magnus,  hoc cll.ut  hcmifpha:rium  ABC&  cylindrus  AFGC 
ex  xquc  niultis  ac  infinitis  cjuali  circulis  conflari  intclligatur  aut 
ctiam  excy  lindris  altitudinis  inhnitc  cxiguxrerit  dittcrentiaintcr  cir- 
cumfcriptam  &:  infcriptam  figuram  x>  o  ,  adeocjuc  ratio  cylindri 
AFGCadliemifphxrium  ABCut  5  ad  2,  hoccft,  Icfquialtcra.  Hinc 
cum  idem  eodem  mododecorum duplis  fitintclIigcndum,conclu- 
ditur,  cylindrum ,  habentcm  bahn  xcjualem  circulo  in  fphxra  maxi- 
mo  &:  altitudincm  diamctro  fphxrar  xcjualcm ,  ipfms  fphxrx  fcfciui- 
alterum  haberi.  Quod  crat  propolitum. 

Eodem  modo,  cjuxrt^ido  rationem,  c]iuTintcrquadrata  V  H,  XI, 
YK,  ZL,  AE  &c  quadrata  MH.  Nl,  OK,  PL,  A E  cxiftit,ciuantitatc 
d  multitudincm  partium  ipfius  EB dcfignante.invcnictur  hgura  cono 
ABC  circumfcriptacifcadcylindrum  AfGC ,  ut  1 44 -f-  3  4  -t- 1  a J 

^aa^  hoc  cfl,  rationcm  illam  clfe  }     ^  ^        Invcftioando  autcm 

ratloncm,  qux  intcr  quadrata  VH,  XI,  YK,ZL  &  quadrata  MH,Nr, 
O K.  P  L,  A  E  rcpcritur ,  invcnicturfigura  cono  A  B  Cinfcripta  clfc 
ad  cylindrum  A  FG  d uti44— 3  4-+- 1  ad  6dajh(KQtt,  rationcm 

Mmm  illaiu 
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illam efle -  —  ^^'^l^  Quocirca  cum  duarum  harum  figurarum  illa, 

quse  cono  ABC  circumfcribitur,  ubique  triente  cylindri  AFGC  ma- 
jor  fit;  at  vero  li^c,  c\ux  eidem  cono  ABC  infcribitur,  ubique  triente 

cy lindri  A  FG  C  minor  exiftat,  &  quidem  tam  illius  excelTus  ^  > 

quam  hujus  defeftus  >  dividendo  continue  EB  in  plures  at- 

queplures  partes,  tandem  ufque  ad  nihilum  decrefcat:  fequitur ,  co- 
num  A  B  C  ipfius  cylindri  AFGC  fubtriplum  effe  habendum.  Quod 
erat  propofitum. 

Hmc,  qualium  partium  conus  A  B  C  ftatuitureffe  i,  talium  cylin- 
drus  A  F  G  C  erit  5  ,  &  totus  cylindrus ,  qui  nempe  integra?  fph^ra: 
A B  C  D  circumfcribitur, 6.  Quo  quidem  ipfius  fpha^ras  ABCD  fef- 
quialtero  oftenfo ,  hoc  eft ,  ut,  cylindro  hoc  exiftente  6 ,  fphaera 
AB CD  fit  4 :  perfpicuum fit ,  fpha^ram  ABCD  difti coni  ABC,  huic 
fphxra^infcripti,  effequadruplam.  Quoderat  propofitum^ 


''«ii 


Sectio  XIX. 

Rauo  ifyvefligfindi  centrum  gravitatis  ParaboU. 

Explicaturusqua 
ratione  centru  gra- 
vitatis  figurae  invc- 
ftigari  poffit,  fup- 
ponemusillud  cum 
Archimede  aliifq; 
authoribus  in  una- 
quaque  figura  efle 
tantu  unicum  pun- 
ftum,  quod  in  re- 
fpeftu  adillameun- 
dem  femper  fitum 
obfervat;  ficut  eti- 
am  duo  aut  pluragravia  juxta  lineas  parallelas ,  per  centra  hxc  ten- 
dentes,deorfumferri, 

Qup- 
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Quocirca  ftatuendo  K  ellc  ccntrum  gravitatis  Parabolit  LB APD, 
&  S  centrum  gravitatis  trianguli  L  A  D ,  pun(fta  vcro  V  &:  X  centra 
duarum  portionum  LBA  APD:  erit,du(Sa  V  X,  punftum  Tccn- 
trum  gravitatis,  magnitiidinis  ex  utrifcjiie  compolita:. 

Hinc  U  ponatur  C  A  X)  «i ,  erit  E  B  vel  1  P,  per  antec.  ScA.,  ao  ^ 
^  AS  3)        Dein  polita  AK  x)^,  erit  CK  »         Qinbusita  con- 
ftitutis,  cum  C  A  iit  ad  AK,  hoc  ell,  4ad  jc,  licut  EB  vel  IP,liocell, 
^ 4  ad  B  V  vcl  PX :  erit  B  V  vel  P  X  »  ^J-  ;\  Qua  fubduaa  ex  H  B  vel 

4—7 

IP,relinquitur  EVvellXao — ^  Huic  autem  addita  FE  vel  H! 

»i  j,fitFVvelHX,feuCT3D^— 

4 

Porro  quoniam  ablata  CK  o)      ^ex  CT  x>'  ,  rcmanct  K  f 

•»7—4  4 

X)^^-^^  ,  at  AK  3> z.  ablata  ex  AS  X)*  4,  relinquitur  KS  x) 

4 

&:  quidem  KT  ad  K  S  fit,  ficut  triangulum  L  A  D  ad  duas  fimu!  por- 
tiones  LBA  ^  APD,c]uorum  unius  ad  alterum  ratio,  per  prxc.Sed., 
7y  4 

cft,  ut  3  ad  I :  crit  ut  -^^  ad  j 4—^,  fic  3  ad  i.Fietque,muItiplican- 

4                       ^z.— 4 
do  tum  extremos  in  fe  invicem  tum  mcdios,^  3>  1 4 — 57.  Undc 

4. 

refoluta  zquatione  invenitur  ^3)-^ 4.  Quod  iplum  docet ,  adobti- 
nendum  quarfitum  centrum  K.dividcndam  elle  AC  in  5  xqualcs  par- 
tes,  atqueearundcmpro  A  \  fumendas  eirc  trcs;convcnienscum  co, 
quod  ab  Archimcde  oltcn.L'-^^  cil  Prop"«  S.lib.  2.  dc  .€cjuiponde- 
rantibus :  nimirum  ,  diametru«n  C  A  a  gravitatis  centro  K  lemper  fic 
dividijUt  pars  KA,  qux  ad  verticem  elt,  fitad  partcm  KC,  qux  ter- 
minatur  ad  bafin ,  in  ratione  fcfquialtera,  (cu  ut  3  ad  2. 

Eodem  modo  aliarum  figurarum  ,  qux  a  curvis  fuperiorum  gene- 
rum  comprehenduntur,  ccntra  gravitatum  inveftigari  poflunt. 


Sectio  XX. 
De  circuli  projecHone  in  flantim,  qtu  item  circiilHS  exisiat. 

QUo  pado  ,  datis  pofitione  circulo  &  plano  tabulx ,  locus  invc- 
niri  pofTit ,  ad  qucm  oculo  adhibito  circulus  in  circulum  proji- 
Mnim  1  ciatur» 


TrimiConu 
eorum 
follonii. 
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ciatur ,  oftendit  mihi  per  literas  paucis  abhinc  annis  ingeniofiflimus 
atque  exercitatiffimus  D.  Claudius  Mylon,  ].C,  qui  fuper  hanc  rem 
fequentia  excogitavit. 

Efto  planum  tabuLr  G  F ,  cir- 
culus  autem  datus  A  K  B ,  opor- 
teatque  pundum  invenire  E ,  ita 
ut  N  O,  projedioipfius  AKB  in 
datoplanoGF,  fit  etiam  circulus. 

Primo ,  fi  planum  tabul^e  G  F 
&  circuli  AKB  funt  parallela,ma- 
nifeftum  eft  *  ,  quod, ubicunque 
oculus  E  in  fpacio  folido  indefi- 
nitoextraplanum  tabulse  confti- 
tutus  fuerir,  projedio  NO  ipfius 
A  K  B  in  plano  G  Ffemperitem  circulus  fit  futura. 

Secundo  ver6,fi  planum  tabulse  GF  &  circuli  AKB  non  fint paral- 
lela,dico  pundum  oculiEubique  fumipoflein  Hyperbola,pofitio- 
ne  data, 

Etenim  GI  exiftente  utriiifque  plani  communi  fe(5Hone,  &  rcda 
C  AHB,  fuper  ipfam  perpendiculari,in  plano  circuli  AKB  tranfeuntc 


per  ejus  centrum  H,  fi  ex  C  fuper  G I  in  plano  tabular  G  F  excitetur 
ferpendicularis  CD  :  eritanguIusBCD  aut  ejus  compleinaiturn 
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^inclinatlolioniniduorum  planorum,&  planum,  quod  p^rduas  haf-  6defVrt' 
ce  lineas  CB ,  C  D  tranlit ,  ad  utrumcjue  cx  illis  « perpcndicularc. 

Dein  ,  pundo  E  exiftente  in  plano  B  C  D ,  quo  N  O ,  fcdio  coni  f '"/s  X7t 
fcalcni  EAKB  perplanum  tabulxGF,  circulus  exiftat,  rcquiritur  ut  r^Jecimi 
triangulum  E  N  O ,  ad  vcrticcm  E  abfcirtum,  lit  ipfi  E  B  A,  triangulo  EUm, 
ycr  axcm    fniiilc  ac  fubcontraric  pofituni,  hoc  cll,ut  EO  lit  ad  EN,     f  f 
iicut  EAadEB.  PnmiCo^ 

nic,  A^otb' 


Hinc  In  3^ figura  reftis  CB ,  C  D ,  una  cum  punftis  A ,  H,  B,  & 
Eiifdem  exiftentibus,  quz  in    *  figura,  iijdufta  A  G  aquali  A  B  ac 
parallcla  C  D,  jungatur  B  G ,  &:  ex  H  huic  agatur  parallela  H  1 ,  cui 
pcrpendicularis  fit  H  K ,  atque  Afy mptotis  H 1,  H  K  per  punda  A  & 
Bdefcribantur«Hvperbolxoppofir.T  AL,BM:  dicopunaumoculi  c^^^Prop, 
E  ubilibet  fumi  polle  in  Hy perbola  A  L  vcl  B  M ,  hoc  cft ,  fi  ex  quo-  ^^^''^'^^" 
cunque  in  ca  pundo  E  agantur  EA,EBfccantcs  CD  in  N  &  0,quod  "^.^: 
triangula  ENO  &:  EB Afutura fint  fimilia  ac  fubcontraric  pofita. 

Ad  quod  demonftrandum  ducatur  APparallcla  HL  Hinc  cum 
BEoccurratipfjBG,  occurrctctiam  BEiplis  HI,  AP,  qux  cum  BG 
funt  parallclx.  Efto  ipfarum  B  E,  A  P  concurfus  P.  Et  quoniam  B  E 
fecatHyperbolasoppofitasAL,BM,fccabit&:ipfaearunJcm  Afym- 
ptotos HJ,  HK.  quod  fit in  I&:  K.  Porro  divisl  iKbifarumin  Q> dc- 
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fcribatur ex  Qintervallo  IQjel  QK  femicirculus  IHK,  qui  tranfibit 
per  H,  propter  angulum  redum  IHK,  jungaturque  QH. 

His  igitur  (ic  pofitis,quoniam  IQefla^qualis  QK,  atqueetiamlE 
sPr^/>.  ^'icqualisKB,  erit&  totaEQtoti  QBxqualis.  Atquisequalis  quo- 
Secundi  Co-  ^^^^  ^j^  ^  H  ipfi  H  B.  Parallela  igitur  eft  s  A  E  ip(i  H  Q^Eft  autem 
nu.       0'      conftr.  etiam  A  P  ipfi  H 1  parallcla.  Quocirca  triangulum  AEP 
„'^2  Prop.  fimileexiftens  triangulo  ifofceli  HQI,  &  ipfum  ifofceles  eft>  ejufque 
Sexti  Elem.  angulus  ad  A  a?qualis  angulo  ad  P  feu huic  alterno  EBG.  Sed  in  trian- 
gulo  ifofceli  A  B  G  angulus  totalis  A  B  G  eft  arqualis  angulo  G ,  hoc 
eft ,  totali  G  A  P ,  ipfi  alterno e  quibus  sequalibus  angulis  A  B  G  & 
G  A  P  quum  auferunturarquales  EB  G  &  E  A  P,  remanentsequales 
ABE  &  E  A  G  vcl  ENO.  Hinc  cum  in  triangulis  EB  A  &  ENO  an- 
guli  ABE  &  E  N  O  fint  sequales ,  &  angulus  ad  E  utrique  triangulo 
lij  ^iTrimi  fitcommunis,erit&  ^""^EAB  3^10  EON  ^  iequalis ,  ac  proinde  tri- 
^lem.       angulum  E  N  O  ^  fimile  triangulo  EB  A.  Quse  cum  fubcontraric 
^^'Def.sexti  ^'^"^  P^fi^^^  P^^^^  fedtionem  N  O  ^  elle  circulum.  Quod erat  facien- 
'Elem.  Eadem  eft ratio  de omni  alio  punfto,  in  Hyperbola  A  L  affum- 

^  Pr^/>. pto,  aut  etiam  inoppofitaHyperbola  B  M>  tranfpofitis  folummodo 
yrimi  Co-  Hteris  A  &  B ,  una  pro  alia. 

Cseteriim  notandum ,  demonftrationem  allatam  triplici  datorum 
pofitioni  convenire,  nimirum,  five  tabula  CD  inter  oculum  E  &  ob- 
jedum  A  B ,  live  oculus  E  inter  tabulam  C  D  &  objedum  A  B ,  five 
etiam  objedum  AB  interoculum  E  &  tabulam  CD  fumatur;  fimili- 
terque  facile  elTe  demonftrare  per  abfurdum ,  pundum  oculi  Enon 
pofle  fumi  extra  Hyperbolas  AL,  BMi  ac  idcirco  id ipfum  non  cade- 
reinHyperboIas  conjugatas. 

Verum  enimvero  quoniam  his  intelledis  perfpicere  jucundum 
cft,quonam  pado  in  hafce  cogitatidnes  aliquis  incider^  queat,ut 
pundtum  oculi  E  ubicunque  in  alterutra  Hyperbolarum  A  L  vel  B  M 
prolubitu  fumi  pofle  autumet:  nonc  remefafturum  judicavi,fical- 
culum  analy  ticum ,  c  quo  totum  hoc  innotefcit,  paucis  hic  fubjecerot 
Ponatur  itaque  facSum,  quod  qua^ritur,  fitque 

^^"^^    Ex  fimilitudineAf""^RBE&:  CBO 
RB    BE    CB  ^^'VrK 

i  —  :^ «-4^  t  [  ad  BO.  "rrr-^? fubdudla exBE 

:o^,rclinquit-^_p^, 
proLO. 


nic.  Apollo 
nii^ 


AB  Goi; 
AN5)C 
AR  »a; 
RE3>7 
EBx)^. 
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ExfiniilitudineA~™  CAN&RAE 
CA     AN  RA 
4  c  x|  ad  AE. — 

Ex  fuppolltione  quorfiti, 

tanquam  taCti       fubtr.AN.  c 
EO 

xiL^dt.  E  N 
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EA  EB 

CX  j 


Vidtfig 
tdm  II. 


CCXX^CCdX 

X)  

x-^b  dd 


z,z.  ccx 
x-tb  dd 


ccxx-fcibx 


dd 


Ex  fimilitudine  A^^™»  REB  &  SEN 

EB      ER        EN  ESvelRC 

^  J  •  CX^Cd   I   X— 4 


4 

cxy^Cdj 

k   *L 


^7 

Z.3)  — 
4 

f d-Tr  ccxx^^-cchx 


fit  jr;3)tx-4-xx 
&7  ^ViTx-t-xx. 


Ubi  patet,  cum  in  «quatione  inventa;;  od  fcx  -h  xx  alterutra  ex  in- 
cognitis  quantitatibusxvcl/adduas  dimcnfiones  afcendat,  &  qui- 
demxxfigno-t-adficiatur,punftumquacfitum  E  cadcre  in  Hyper- 

bolam. 

Ad  cujus  latus  redum  &  tranfverfum  inveniendum  ,  quoniam, 
tjuantitate  mm  nulla  exiftentc,  per  ca  qux  pag.  Ji  Gcoraetria:  docen. 


tur? 
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tiir ,  latus  rc(flum  eit     ,  &  quidein  quantitas  o  x  hlc  pro  eadem  ha- 

beridebeat  ciuatA:,hoceft,oproeademquat,atquehicnonhabean- 

w^rnx  f^/.  -L^t^mdc,  quoniam  ratio  latens  recti  ad  tranfverfum  latus  eft  utp^zi 
U9n$m,         ^'^^n ,  &  quidem  f  ipfi  w/  fit  xqualis ,  propterea  quod  nuUa  ipfi  xx 

fraftio  adhxreat,atquc^&4,(ticut  didum;  ininventa  aequatione 

non  reperiantur  vcl  iibi  invicem  fint  arquales  :  erit  fimiliter  latus 

tranfverfum  A  B  x) 

Porrb  ut  inveniatur  centrum,  quoniam  terminus  illud  indicans  eft 

^ont  0 

— - ,  oportetfacere  AH a>-feu  ii :  critque  H ,  medium  ipfius  A B, 

centrum  Seftionum. 

Denique  E  R  3)7  t)  ^bx-\-xx erit  ordinatim  adplicata  ad  diame. 
trum  AR.  Qux quidem,  fi  RC  vocetur  x, erit  od  //  Au-x-ab-f-AX-^ 
iA;-+- v.v.  Unde  ca^tera  huc  fpcftantia  facilia  funt. 


Sectio  XXI. 

Defguris  ordmatis^  circulo  tnfcriptis  ;  ac  AHgnlorum  vcl 
Arcuuminfartes^qudes  fe^ione* 

QUoniam  figurarum  regularium  in  circulo  defcriptio  nonindif- 
ferenter  uno  eodemque  modo  procedit,fed  pro  angulorum  nu- 
mero  una  longc  aliter  atque  alia  ei  infcribatur,  illiufque  defcriptionis 
diverfitas  a  diverfa  fuorumlaterumad  radium  relatione  dependeat; 
haud inutile  fuerit ,  fi ,  pro  radio  affumpta  unitate ,  paucis  hic  often- 
dam ,  qua  rationein  fimpliciflimis  terminis  cequationes  inveniri  pof- 
fint ,  quarum  radices  didam  hanc  laterum  ad  radium  relationem  ex- 
hibeant,  ipforumquequantitatem  exadedeterminent.  Id  quod  uno 
aut  altero  exempIooftendilTe  fuftecerit. 


1 


Ex  fimilimdine  A^^^^^^-IAI  &  CDK 
□  HA     ^dHI     DCD  DCK 
1  — i^^xx  XX  I  adxAC— 

per  4 


tnCA 


tfitDCA.  4r.v— x'*D2 ti/4— xa: 


div.perxx— 530  o 


x'* — Sv^^-iQ.vv— I5.T)  o 

X4— 5-CVi-5  X)  o. 

-^.cpatio  pentagoni. 
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In  heftAgono. 


Ex  fimllitudinc  A"^  H  AI  &  CDK 

HA  AI  CD     DH.  I  \c. 
,^lx-xladDKj^f^"^''- 
Eito.^cH      KH.i-lxx         t  DCt  DCN 

,  □khTT:^^^;^^^^^^ 

CKHflcENC  t  DCA         DCBvel^CA  _4 


XX  3) — 2  4- 1 6xx— 20x44- V—x^ 


4— xxjD4-_^xx  ^  

x'*-i6x"  -h  lo^x^^^-^sixV^^ox^-^yix^^-Si^xx-djooo.  ^Equa- 
tio  hxc  dividi  potcft  per  xx  - }  x»  o. 

Etfit 

x' 1}  x^"4-  65  X»- 157  x'-r  i8p  X*— 1 05  xx 4-  n  ^  o. 
Hxcvcfo^quatioultcriusdividineciuit  pcr  binomium ,  ciuod  con- 
ftat  ex  quantitatcincognita  xx,  -t-  vcl  —  aliquo numcro,  ulnmum 
terminum  1 1  abfquc  fradionc  dividcntc ;  fcd  pcr  aliam  fummam .  ut 
poft  patcbit. 

Nnn  2  No- 


I 
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Notandum  autem»  tam  xquationem  invcntam  Pentagoni ,  quam 

lianc  priorem  Heptagoni  peridem  binoniium,  utpote  xx  3  3)o> 

qua:  eft  sequatio  Trianguli  j  &:  non  peraliud  cjuodvis  binomium  elle 
divifibilem. 

^literfermodumtrifc^iionis. 
Ex  fimilitudine  A"^  HCD  &  DCL 
HC  CD  CD  ExDH.  iV, 
i^a;-;c|  adDL.  xxS^''^''' 

HD  DE    Add. 

UcudiUc "    ^  ^  ^"^^^  I  ad  LM.  x-^-x^ 

aiangulorum HDE  ac  HI^.  CL  velCD.  X 

MAvel  AE.  x 


CA.ix  —  x' 
^x  —  x^ 

—^x-^-^x'' 
^xx^^x^  tnCA 

fit  □  CA.^xx— ^x^^-rx^  30  2 -r-//4— 


Hafc  arcjuatio per  binomium  eft  indivifibilis.  Quod  fi  vero  ipfa  divi- 
datur  per  ^quationem  inventam  Pentagoni  x^-^^xx^^oo  o ,  prodi- 
bit  Af;^-77^;+i4^^-7  ^o,^quatio  Heptagoni,  in  iimpliciffimis 
termmis.  Q^x  ctiam  obtinebitur  dividendo  ^cjuationem  ante  in 
ventam  x^-^  15  x--^65x«-  157^^^-      ^^-loj  ;cx-h-2i  ^  o  per 
hanc  fummam  x'-^6x^h-^xx^^^o.  Oritur  eninuuxfus  x^^nx^ 
-t-  i^xx^7  30  o.  Qus&:  hoc  infuper  modoinveniri  potcft  •  nimi 
runbcomparando  cjuadratumex  CA,  bifeftionis  modoqu^fitum 
cum  eodem  quadrato  CA,per  trifec^lionis  modum  inveftigato,omit* 
lendo  ejufdem  quadrati  valorem  30 1  ^z-f-//^^^^^. 

Hoc  eft,  ponendo  i^xx- ioat-^-^  V— .t»  009  xat^  ^x^^-^x^ 

^fit  1*  jz?^_l4^!i:7^^  30  o  ■'^ 

vel  x^^jx^^-t^xx^y^  ^quatio  heptagoni, 

utante. 

His 
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His  adde  rediiftionis  moduma  D*»*^Huddcnio  inventum,  quo  cx 
binisinvcntisxquationibusx^-f-i^.v'*'-^^^^*— I57.v^-i-i8p.v-»— 105 
xx-hii  o  &  iix^-t  54.V*—  112.V4-4-105.V.V  —55  :d  o  xc|uaiio- 
nem  limpliciirunam  fic  invclligat,  attollcndo  fcilicct  mlci ioicm,  ut 
adxquc-  multas  cum  fuperiorcdimenfioncs  alccndat,  ac  dcindcopc- 
rando,  ut  fecjuiiur. 

X' ♦  —  1 3 x"'-f  6 5  .V*  —  1  ^^x*' -h  I Spx*— I o 5.V.V H-  2 1  oj  o 

.v'~ —  1 1  x''-!-^^  X*—  S^v^-t  70XX— 21  3)  o 
x^'  —  II  \'-i-54x*' — I  i2.v'*-^- 1 05XX— 3>  o 

^iv.pcrxx-t.-^:'  -  p  *'  ^  ^»^* -  s5->--'^-^  '4^0 

&  tu  x''— 7x*-r  14X.V — 7  3>o.  Utfiipra. 

Porrb  quoniam  circuloinfcripris  Hcvagono,  DccJgono  ,  6c  Te- 
iradecagono,ra4io>ut  fupra,  c.xiRente  3)  i,  !ate;:cPoIygoni  3)  x, 
xciuationesinveniuntur  x— 1  aoo,  .vx-t  x— i  no  o,&:x»— xv-  'x  t  i 
300,  c\ux  pra:ccdcntibus  7'rianguli,  Pcntagoni,  &:  Hcptngoni  funt 
fiinpliciorcs  (id  quod  fimilitcrdc  fcc]ucntibus  Polygonis ,  dupli  an- 
j;ulorum  numeri ,  intclligendum eft)  :  confultius  fucrit  ut in  coruin 
defcriptionem  xquationes ,  qux  Polygonis  hifcc  dupli  anguloruin 
numeri  refpondcant,  invt ftigemus. 

Quoniam  .iutcm  ad  iquationcs  linfcc,  ficut  &:  ad  fuperiores,  com- 
pcndiosc  invcniendas  plurimum  dclLTviunt  xquatior.cs  ,  cjuibus  da- 
lum  angulum  fcu  arcum  in  partes  aliquot  a^cjuales  dividerc  Iicet,fub- 
junqam  cas,quxab  codcm  Huddenio  hunc  inHncm  funt  inventx, 
cjui  ipfas  lanta  cum  facilitatc  unam  cx  alia  eliccrc  novit,ut  unius 
circitci  hora:  quadranris  fpacio  fcqncntcs  mihi  fuppcditavcrit, 

Aiqnattones  y  dddivtuerjdum  Angulurn  Jcu  arcum 
tn partes  .f  iu.tlcs^  numero  tmp.xrcs, 

xi.jx^-yDO  .     .     .  1  f  5^ 

X^-pjt^+i-^x^  ^c^^+^x  7i»o  I  aAgulumfcu^   p  ^ «tjualcs paric». 

,t..,,;,9,i,^4x7-77^'+U*'-nx+7a>o  .    .    I  ^'^"^  |ii| 

Nnn  3  Raiio 
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Ratio  autem ,  qua  eas  invenit,  eft  talis : 
Suppofito  radio  circuliooi5  &  fubtenfa  arcus  dati Dt/jponatur 
fubtenia  qu^fitce  partis  3>  x.  Dein  operatio  ad  trifeftionem  ita  infti- 
tuatur  X  .  I 

Mult.per   X  .  2 

fubtr.    XX  .  3 
cxunitate  feu  i  .  4 

l  —  XX  .  V 

Mult.per  X  .  2 
x—xi  .  <^ 
add.A:        .  i 


.  VII 

add.  X        .  I 
Erltque  q  x> }     a;^  .  8.  /Equatlo  trifcdionis. 

Ad  quinquc  fectionem,  ficut  &  ad  omnes  ulteriores  fectiones  im- 
pares ,  idem  fermc  eft  procelfus ,  modapro  primo  termino  nunc  fu- 
inaturille,  quiante  notabatur  vii  tertii  termini  fubtraftio  non 
ampliiis  jam  ex  unitatc  fed  ex  eo,qui  per  v  in  immediate  antecedenti 
operatione  denotabatur,  deinceps  in  aliisomnibus  fiat. 

Quemadmodum  liic  videre  iicet. 

(vii)  IX — x'  .  I 

Mult.per         X  .  2 

fubtr.  ixx — x^  .  3 

ex  (v)    I  —  XX  .  4 

V 

2 

6 
I 

VII 

I 


I- 

—IXX'\-X'^ 

.per 

X 

X- 

.  IX 

"^X^^X^ 

.  2X- 

&:fit<]fP5Ar— •  8.  ^fquatio  quinquefe- 

dionis. 


Opc- 
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Opcratio  autem  feptufedionis  cft  hujufmodi ; 

(vn)  ^.tJ-^x^  .  I 
Mult.pcr  X  .  2 

fiibtr.jrA:— 4X*-t-x*'  .  J 
cx(v')  1 -- j{  a:.v     .Y^  .  4 

I  — 6x.v-t-  s  v^— y  .  V 
Mult.pcr  V  .  2 

add,  3V  — ^x^-f-xT         .  i 

4X- ioxJ-h6jiff-A;^  .  VII 
add.        4^:^      x'      .  1 

Ethabcbitur^5)7v— i4X'-^-Af'— .  S.  y^quatio  fcptufc- 
Et  licdc  ahis  in  intinitum.  ftionis. 

Dcindc  ut  pateat,quo  pacfio  xquarione:; , quiojs  datusanguhis 
feu  arcus  in  partes  numero  parcs  dividi  potcft,invcnicndx  fint,  opcr- 
tet  tantum  in  zquationc,  qua  datus  angulus  lcu  arcus  in  .rquaics  par- 
tes  dividitur,  loco  quantitatis  incognitx  x,  ubique  ^/^xi^-^  fubfti- 
tucrc ,  &  loco  XX  hujtis  quadratum ,  hoc  eft.  J^XX"  x* ,  atque  ita  por- 
r6:habcbirurcjucaliaxquatio,pcrquam  idcm  angulus  leuarcus  in 
duplo  plures  partes  fccabitur. 

Siccum,  exempli{;ratia,xquatio  .quaangulus  in  1  xqualcspar- 
tes di viditur,  llt  x^-^^xx  ^  qqiyoy  aflumpto  4.VX— x'*  locum  .v.v 

fcribo  l^r»— Sx^-f-x*    pro  x* 
dc  — i6vx^-4.v*       pro— 4X.r 
nccnon-^qq  pro  -r</«/» 

&:invenieturx*— Sx<^ -1-20X4— i6xx-i-<jt/x)o.  ^quatio  fc- 
(ftionis  anguli  feu  arcus  in  4  xquales  partcs. 
Sic  &:  ,  xquationc,  qua  angulus  in  3  xquales  partes  diviuitur, 
exiftentc     — ^x-\-q3oo 

fcribo  4XX  — x'»r'^4.vx-~x'*    pro  x' 

&c  — 3  ^4xx— X*         pro— }¥ 

ut  Sc  -j-q  pro  -f-  q 

&hat)ebo7-f-4Xx  -x*— 3 /^tx— x*  .t)  o 
hcc  cft>  — 4vx-f-x*-i-  V  4.VX— x**  03  (I 
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&  tit>clu6lautraque  parte  in  fc  quadrat^,  ordinataque  a^quaHtate, 
x''—i  ix^°-\-  5 4%^^  —  1 1 i.v^-f '  o 5^*— 5 6xAf  4-  q<j o.  quatio  divi- 
dendi  anguUun  lai  arcum  in  6  ar quales  partes. 

Similitcrquc,  cum  a;^— S.v^-f-  lo  —  16  "h  o  fit  .Tquatio, 
qua  angulus  in  4'a?quales  partes  fecatur,  invenietur ,  operando  ut  an- 

-^qq-xyo,  Qiiie cfla^quatio dividendi angulumfeuarcumin  8  aequa- 
lcspartes.  Atqueita  dereliquis  ininfinitum. 

Ubi  notandum,a?quationcs  hafce  inventas,quibus  angulus  feuarcus 
in  sequales  partcs  fivc  pnres  five  imparcs  dividitur ,  non  femper  effe 
fimpliciflimas.nifitanrum  cumpartiumillorumnumeruseftprimus. 
At  vero  reliquas  quod  attinet ,  quamvis  ad  prxcedentes  referri  pof- 
fint,  ipfas  tamen  nihilominus  ficad  Polygonorum  cequationes ,  qua- 
les  illas  invenire  intcndimus  ,  optimc  omnium  infervire.  Id  quod 
oftendcre  nuncnoftrum  eft  inftitutum. 

In  hunc  Hnem  inveniantur  dua:  xquationes  diverfse,unam  ean- 
demque  habentes  quantitaten)  incognitam.  Ad  quas  obtinendas, 
aflumpto  radio  3o  1 ,  &  latere  Polygoni,  cujus  numerus  angulorum 
fit  datiduplus  y  t>  x  ,  accipioduas  ^quationes  ex  jam  inventis ,  qua- 
rum  Lina  inferviat  divifioni  anguli  feu  arcus  in  tot  partcs  ^equales, 
quot  indicat  minor  fcmiflfis  dati  numcri  angulorum  ,  &  alteraeidem 
cKvidendo  in  tot  partes ,  quot  indicat  ejufdem  numeri  major femiffis. 
Q^AX  biucT  fi  deindead  eandem  quantitatem  qq  revoccntur,&:  in  prio- 
ri  fvoqq  fubftituatur  2— .v  &  in  poftcriori  pro^^f  fubftituatur  i-^-x: 
obtinebuntur  du^  icquationes  diverfe,  unam  eandemqiie  quantita- 
tcm  incognitam  habentes  ,  quce  fupcriori  moJo  redudx  dabunt 
xquationem  fimplicidimam  quaefitam ,  in  qua  incognita  quantitas 
latusPolygonidefignat,  dupli  angulorum  numeri. 

Ut  ad  defcribcndum  Pcntagonum  in  circulo ,  quoniam,  afTumpto 
radio  3>  i,  &  latcre  Dccagoni  odx  ,  minor  fcmiflis  numcri  angulorum 
5  ,  cft  1 ,  6^  major  fcmiflTis  5  ,  hinc  duas  accipio  a^quationes ,  ex  fupra 
invcntis  ,  nimirum :  qq  33  ^xjc— x"^  &  3>  5  x—x^ ,  quarum  una  infer- 
viat  dividendo  ani;ulo  feu  arcui  in  2,  &  altera  eidem  dividendo  in  5 
a:qualcs  partes.  Qiix  binx  fi  ad  eandem  quantitatem  qq  revoccntur, 
atque  in  acquationibus  inde  ortis  qq  7)  j^xx  —  x"^  ^qqTt^  xx-*-  6x^-\r 
x^pvoqq  inpriori  fubftituatur  1  —x&c}proqq  in  pf)fteriori  fubfti- 
tiiatur  2  -t-  .v:  obtinebuntur  dux  xquationes  difFercntes  ejufdem  ra- 
dicis,  ncmpe    — ^xx-^x-jr  2X>o&a;^  — fi.x^^+j.v.v— x-— i30O, 
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<juaf,  modo  fupra  cxplicato,  reduclx  dabunt  xx  -f-  x  i  3)  o ,  arqua- 
tionem  luiiplicifTimjm  Dccngoni. 

Sic&  addeicribcndum  Hcptagonum  in  circulo,  quoniam  ipllus 
y,  numcri  angulorum,  minor  lcmiins cll  j ,  &:  major  fcmifns  4,  idco 
alVumptisbinis  arquationibus  </x>5X  — x'(Jfc  qq  10— x^  1  S  c^—  lox*  i- 
l6xx,  quacum  prior  angulo  lcu  arcui  in  -?  ,^  poftcrior  cidcm  in.| 
xqualcs  partes  dividcndo  infcrvit:  fit ,  ut  li  ipla:  dcinde  ad  eandcm 
quantitatem  qq  revoccntur,  ac  in  priori  harum  pro<j7  fubftituatur 
z^x  ,  in  po!leriori  pro  qq  fubftituatur  z  -r-x ,  dux  cjufdcm  radicis 
arquationcs,  lcd  tamcn  ditttrcntcs ,  utputa  x'  —  6x*  -i  f^xx-^-x^-i 
3)0  3c  — x*-r*-^^ — iox*  -i-  i6xx — x  — 2  3)  o  ,  remancant.  Qu  >^  f> 
porrb,ut  fupra,reducantur, dubunt  x^— xx— 2x^1  d  o,xquano- 
ncm  hmpliciirimam  Tetradccngoni. 

Haud  fccus  ad  dcfcribcndum  Endccagonumin  circulo,  ex  binis 
xquationibusfupcrioribus  <jx)  5X— 5x'-t-x' C^c  D--x"-r-i2x"' — 
54X*4-ii2x'' — lo^x*  ^^6xx  (quarum  una  ad  angulum  lcu  arcum  iii 
5,  &:  alteraadeundcm  in  6  a-quales  partcs dividcndum infcrvit)  dux 
cjufdem  radicisxquationcsdirterentcsinvenientur  x'° —  lox*  -+-55 
5ox*-t-i5Jf*-^>f— i  3)o&:— x'*-M2x'^— 54X«  t-ni  '^— «o; 
x^-h^^xx— X — 2  OD  o.Qux,  ut  antc,  rcductx  dabunt  x^— x"*— ^x' 
-4-JXX-I-5X  — I  T)o,  xquationcm  limpliciflijnam  228^"*. 

Pari  modo,fi  in  circulo  155*^™^  lit dcrcribendum , ope  xquatio- 
num  <j7i>  — x'*  -i-  iix'*—  ^^x^-t-n^x^^^-io^x^-r-^^xx&ijaDyx 

 14x^-1-  7x' — x^  ,  quibus  datus  anguius  fcu  arcus  in  6  &:  7  xqualcs 

partes  dividitur ,  invenientur  binx  cjufdcm  radicis  arquationcs  difl-e- 
rentcs  —  x' *  -h  1 2 x'**  —  54  X* -r  1 1  ix''— ic^x^ -h  56XXH-X— 1  3)  o  5c 
x'* — 14  x'*  -t-  ^^x'""— 2iox»-*-2p4X*— ip6x*-r  49^<— -^— -  30  0. 
Ex  quibus  deindc,  rcdudtione ante ollensa,  invenitur  x^  -4- x^  —  5 x* 
— 4XJ-r6xx-t- jx— 1  3)o,  xquatiolimplicifliiiu  2C*^"*.  Atquc;ta 
de  reliquis  in  inlinitum. 

Ubi  notandum,pra:terarquationcs  invcntas  &:  alias  invcniii  pollc, 
quarum  rcdudione ,  ut  fupra ,  facilius  ad  xquationcs  Polygonorum 
fimpliciflimas  pervenitur:  nimirum,  aflumcndoxquationcm  leclio- 
nis  anguli  feu  arcus  in  tot  partcs xqualcs ,  quot  Pol ygonum  habct  an- 
gulos ,  yk  in  locum  q  (ubllitucndo  dcindc  binarium  :  habcbiturquc 
xquatio,  cujus  incognita quantitas dclignat  latus  polygoni  dupli  an- 
gulorum  numcri.  Qux  xquatio  fi  porro  cum  alteracx  binis  fupcrio- 
ribus,  quac  non  pcr  iiiultiplicationcm  ad  qq  cft  reduda,  comparc- 

Ooo  tur; 
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tur :  redudione  harum  duarum  quaefita  fimpliciffima ,  brevius  quam 

fuprajobtinebitur. 

Ut  quoniam  ad  defcribendum  in  circulo  Pentagonum  ajquatio 
fedionis  anguli  feu  arcus  in  5 afquales  partes  eft  x^—^x^-j-^x-q  d  0, 
mutata  q  in  2  ,  liabebitur  ac^— ^AT^-f-^A:— 2  d  o.  Quse  elt  i^quatio 
Decagoni.  Ha?cautem  (i  cum  x^ — ^xAf— A^i-i^)  o,  qu^e  alteraeft 
fupra  inventarum  ,multiplicationead  qq  non  reduda,  comparetur, 
prsecedenti  redudione  fimpliciflimam  Decagoni  a^quationem  bre- 
vius  quam  fupra  manifcftabit.  Et  fic  de  aliis  in  infinitum. 

Ad  hxc  notandum ,  cum  &  alix  cXquationcs  exiftant,  eidem  Poly- 
gonoin  circulum  defcribendoinfervientes,  quarum  reduftione,  five 
illcT  inter  fe,  five  cum  aliis  prsecedcntibus  comparentur,  arquatio  fim- 
pliciffima  Polygoni  inveniri  queat :  fuftecerit  id  uno  aut  altero  exem- 
plo  oftendiffe.  Qyippein  Decagonopraetertresfupcrioresinventas> 
utputa  x'^-  -x-h2a)o,  a;^— 6^:4-+  ^xx  -x^z^o,  3cx^  -  ^x^ 
-t  5x— 1  3)  o,  reperiuntur  etiam  a;^— 4:^4^4^:^;— i  30  o  6c  x^-^^x^ 

-h^AT-— 1  30  o. 

Sic  etiam in  i^s^^praeter  tres  x^^^x^^^^xx-^x^-i  oo  o,;c«— Sx^ 
-f-io  x^^—i^xx-hx-hzsDOy  &:v7— 7x^-^14 x^—yx-i- 2 3)0  in- 
veniunturetiam  x^ --^x^-i-^x—i  d^o,  3c  x^—^^x^^-j  6xx —i  d  o. 

Haud  fecusin  ^igo^^^prseter  tres  x^^-^iox^^^fx^-^^ox^-ti^xx 
^-x— 2  33  o.x^'— 1 2  A;^°-f.5  4.\;^—  uix^-i-io^x^-^^^xx-rx-ri  a)  a, 
&  X''  —  II    -i-  44  a;7     77^:^+5 5x^—iLv-h 2  x>  o  invenitur  etiam 

X^ — 8%^-f-llA;^  — 20Jf^-t-5X— I  3D0. 

Prseterea  animadverfione  dignum ,  quod  ,  quemadmodum  fupra 
3equatio  a;'"  — 12  a:^ -|~  54^;'^— 112  105  xa;  —  o,  una  ex 
binis  pro  Heptagono  inventis  ,  divifa  per  —  5*;^;  -i-  5  30  o ,  sequa- 
tionem  Pentagoni ,  dat  a:^— ^x^-j-  i^Arx— 7  x)  o ,  «quationem  fim- 
pliciftimam  Heptagoni,-  itaetiam  hic  a^quatiox^— 4^:3-1-3«-  i  30  oy 
una  ex  illis  pro  1 4 8°"° inventis ,  divifa  per  xa;  -h  a:— i  30  o  ,  arquatio- 
nem  Dccagoni,exliibcat  a;'--a;a(;— ix-r i  ^  o,  ;rquationem  fimpli- 
cifTimam  i^S^n». 

Sicetiam,qu6d  a;*'— 8^:74- 21^:^—2 o.v5-h 5.V  —  1  ^  o  ,unaexillis 
pro2iS^^inventis,divifaperA;5~3.v-M  a)o,iequationcm  i^s^^Sex- 
hibeat  .Tquationcm jv*' —  ^v^  —  .v^-t- 6vx-t- 2Je— 1  3)  o.  quie.  prout 
perA;-ri  3)oclivifafircrit,oli:endatA;y— a;+— 4V^4-5vv-f5v-  1  »0, 
xcjuationcm  limpliciftimam  22SO"». 

Oft;enduiius  itaquc  regulas  genciales^quibus  xquationes  omnium 

fim- 
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fimpliciflimar,  tiim  ad  angulum  fcu  arciim  in  partes  cjuotciinquc 
arcjualcs  di\  idcndum  ,  tum  ad  dcilribcnda  in  circulo  cjua  libct  Poly- 
gona  rcgularia,  invcniri  qucant.  Ubi  tandcm  advcrtcndum ,  mctho- 
dum  hanc ,  cjua  duz  aut  plurcs  xquationcs  dirfcrcntcs ,  unam  tantum 
candcmquc  t]uantitatc(n  incot;nitam  habcntcs ,  mutua  rcduftionc 
fimplicillimam  arquationum  fubminidrant ,  ad  aliorum  cjuoqucdit- 
ficiliorum  Problcmatum  xcjuationes  limpliciflimas  invcltigandas, 
infervire  polVc. 


S  E  C   T    I    O  XXII. 

DcUncis curvu  fupcrtorumgcncrum,cxfolidt  fcciionc  ortis. 

CUm  curvarum  iinearum  contcmplatio  pcr  fc  jucunda  paritcr 
atque  utihs  cxillat,  ac  ilJx,  c]ux  fuperioris  iunt  gcncris  vcl  ultra 
Sedioncs  ConicascompolitdC,  anuMo  (quod  fciam;  hacftcnuscx  fo- 
hdi  alicujus  lcdione  generari  oftenfa:  iint ;  vifum  fuit,  qu.r  circa  hanc 
rem  tribus  abhinc  annis  ab  ingcniofilTimo  ac  amicirtimo  noftro 
Huddenio  excogitata  &:  inventa  funt ,  atquc  iihrum  cognitioncm 
miriiiccpromovcre  valcntjubcnti  animo  hic  impcrtiri. 

Efto  DHCIE  Paraboli 
primi  gencris,  (hocell,qua- 
lisoritur  cx  fc(ftionc  Coni , 
uni  iatcrum  trianguli  pcr  ax- 
cm  paralicia)  cujus  axis  (it 
AC,&:  ordinatim  adcumad- 
piicata  DAE.  Ercdaautcm 
ex  A  fupcr  plano  hujus  Pa^ 
raboKr  pcrpcndiculari  A  B  , 
intclliganturcx  B  perfinguia 
punda  Paraboix  DHCIE 
defcriptx  crtc  alix  Paraboiar, 
habcntcs  communem  axcm 
AB,ita  ut  DMBNE  tota 
Paraboia ,  &  ABGQCfemi- 
Parabola  exiftat.  Quibus  ita 
pofitis  cum  hoc  paao  foli- 
Ooo  1  dum 
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dum  concipi  poffit,  in  quo  fedio  qua? vis  per  AB  incedens,  ut  &  qua: 
bafi  DHClE  fitparallela,  Parabola:  exiftunt;  atque  in  co  deinde 
fcdio  inllitui  queat ,  ut  HOGPI ,  qua?  ParaboliE  DMBNE  (it  pa- 
rallela ;  dico  fcdioncm  hanc  HO G  P I  curvam  fore,  quo:  i*^^  eft 
gcneris. 

Ad  quod  demonftrandum  fupponatur  planum  bafi  DHCIE  a^qui- 
diftans,  fecans  quidem  planum  curvse  H  O  G  P I  fecundiim  re(5lam 
lineam  O  K  P  >  &  planum  Paraboix  D  M  B  N  E  fecundum  redam 
MLN^at  planum  fcmi-Parabola^  ABGQCfecundum  reflam  LKQ^ 
quodquc  fecans  folidum  in  feftionefaciat  curvam  MOQPN. 

His  igitur  Uc  pra^fuppofitis ,  cum  G  F  axis  curvse  HOGPI  fit  ipfi 
B A  axi  Parabola^  DMBNE  parallelus,nec  non  re&x  MLN  &  OKP 
ipfis ordinatis  D  A  E,  H  Fl  parallelcTrerunt&ipfseMLN&OKP 
inter  fc  parallela,  3c  ad  axes  BA,  GF  ordinatcX.  Deinde,  ex  G  dufta 
G  R  ipfi  QK L  vel  CFA  parallela , donec  fecet  ARB in  R ,  faaaque 
GK  co  xy  OK  vel KP  oo/,  AB  x>  a,  AC  6,  DA  vel  AE  &  GR 
vel  KL  ao  c,  procedo,  ut  fequitur. 

Ex  natura  ParaboKx 
□ac  □rg  ab  abC 

 f^--^  I  ^^'^^^'Ib  GmL  velLN  j^iLveiLN 

Ixnatura     addeLRvelKG.    ^        nDAvelAE     fSgcc  ggx  

^     bb    ^  \ 


□  LQ. 


fubtr.RGvelLK.  c 


reliq.KQ^^/ciTH-i^f,  — 


Jam  quia feflio  MO QPN ,  parallela  bafi  DHCIE ,  qux  Parabola 
eft,  ctiam  Parabola  exiftit :  erit  rurfus 
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Ex  natura  Parabolx 

LCL       KCL  DMLvelLN    DOKvelKp  ,  . 


4  kk 


-  **4  -*4         ^  ^  ^^"/7' 

Unde,  ciiudratis  iingulis  partibus ,  demptifcjue  a^qualibus ,  invenitur 
g'-^^ 


X, 


Cum  igitur  in  luc  arquationc  cjuantitas  incognita/  ad  quatuor  di- 
menliones  afcendat ,  nec  ipla  xcjuatio  ad  aliani  rcduci  pollit,  in  cjua^ 
pauciores  habeat  dimenfiones ,  in  qua  nullum  limij  (ignum  radica- 
le  uni  vel  pluribus  tcrminis  pra:figatur,in  quibus  rcperitur.v  ;  fcqui- 
tur  fcdionem  H  O  G  PI  clfc  lineam  curvam  fccundi  gcncris. 

£  Ut  verb  conftct  curvam 

^^""-^-^9  MOQPN  cflc  Parabolam, 

qucmadmodum  hactcnus  fuit 
luppofitum,  confidcrandum  cft, 
quadratum  lincar  cujijfquc  cx  L 
diictxadaliquodincapuncflum, 

 ^-^j  jc  facicntiscu  L  Mvcl  LNqucm- 

cuiiqucangulum,eandcm  habc- 
rcrationcm  adquadratum  lincac 
cx  A  adParabolam  DHCIE 
duftar,eundcmcum  ADvcI  AE 
angulum  fncicntis,  quam  BL 
habetad  BA.  Proindclumcndo 
in  adjunfta  figura  fimiles  literas  fimiles  refcrrc  lincas,  erit  quadratu 
cx  L  M  vcl  L  N  ad  quadratum  cx  A  D  vel  A  E,  ut  quadratum  cx  LQ^ 
adquadratumcx  AC.  &:  ut  quadratumcx  LT  ad  quadratum  cx  AS; 
fupponendo  lincas  LT  ^  AS  ad libitum  cfTc  dudas,  ficut  didum  cft. 
Porrb  ad  vcri  inquifitloncm ,  dcmiflis  cx  T  &:  S  fupcr  L  Q,^  A  C 

Ooo  3  per- 
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perpendicularlbus  TX  &  SV,  voco  AD  vel  AEa,  LM  vel  LN  fc,  AC 
c,  &  A  V  X ,  ac  pollea  ita  pergo. 

□advcIae  DlmvcIln       □  ac  bbcc  . 

aa  bb  ■  cc  \  ad  DLQ.  — ,  unde  LQfifj-. 

Ex  natura  Parabolas 
Ac  vc  DADveiAt       a4C —aax 
C....C-X....  aa  \  ad  dVS.  - 
addeOAV.  xx 

□  ADvelAE  DlMvcILN   


......  W..DAS.--^-hx;«ladDLT.fif±5+i*... 

□  AS  nVS        DLT  Y'^' 

+  vx . . .        . .        +  ttxx\3i  DXT .  ^-^-^t*  3 


bb 

rdia.nLX.—xx 
aa 


bx 

Ergo  LX.— ,  cmx  fubduda  ex 
a 

L  Qx»  — ,relinquit  

proXa  ^  ^ 

]am  fi  curvaMOQPN  Parabolaexiftat,eritexnatura  Parabolas 
bc    .         bc — bx  bb-^bbx 

LQd^  adXQa)  -^ut  □  LN3)  t&ad  □XTao  jade- 

a  ^  c 

,  •  1-  bbc-^bbx  ,  , 

oque  fi  —multiplicetur  per  — - —  debet  produftum  a^quari  pro- 

^      k— &x.  .  bh-^b^x 

duaoex  m  bv,  Unde  cum  utrobique  reperiatur  ,ma- 

a  a 

nifeftum  eft ,  curvam  M  O  Q  P  N  efle  Parabolam.  Quemadmodum 

erat  propofitum. 

Denique  fi  hxcfeftio  HOGPI incedatperpendicularis perhu- 

jufmodi  inventas  curvas  i  ^  ^  generis  perinde  atque  ipfa  jam  per  Para- 

bolas  i"*»  generistranfirefuppofitatuit,  exfurget  indealiarurfusal- 

tioris  generis  curva  linea.  Per  quas  fi  denuo  fimili  modo  fedio  tran- 

fire  fingatur,  alia  iterum  fuperioris  generis  curva  obtinebitur.  Atque 

ita  deinceps  in  infinitum,  ficut  fuperiori  modo  fit  manifcftum. 
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Cirteriim  ut  patcat,&:  alia  ratione  hujufmodi  curvas  per  folidi 
fedioncm  gcncrari  polVc,  revocctur  huc  prinuHgura.in  qua,ut  antc, 
curvi  DHCIE  cxiftcntc  Parabola ,  cujus  axis  A  C .  &:  orduiatim  ad- 
plicata  DAE,  rcfta  ABlitaJ  planum  hiijus  Parabolx  DH  CIE  pcr- 
pcndicularis ,  curva  A  RG (Vc:  fcmi  Parabola,  cu jus  axis  (it  B  A ,  & 
ordinatimadplicata:  A  C,  LQ.  RG.  Dcindeconcipiatur  Parabolam 
hanc  DHCIE  furfum  moveii ,  ita  ut,  dum  ejus  planum  continuc  pU- 
no  bafis  eft  xijuidiftans,  vertcx  ipllus  C  fcmpcr  rcpcriatur  incurva 
CQGB,^*axis  cjus  A  Cm  refta  ALRB.  Qinbusitapo(itis,dcfcri- 
betur  hac  rationc  hgura  fcmi-Conoiiis  D  M  B  N  E  C,  cui  fi  altera 
fimiHs  &  xqualis  hgura  adponatur,hx  binx  fpecicm  Conoidis  refc- 
rentjcujusidco  fcmifHscft  DMBNEC.  In  qua  Conoidc  fi  porr6,ut 
fupra,  fcdioinftituatur,  quahs  tft  HOG  PLcxhibcbitipiacurvam 
lineam  i^'  gencris. 

Etenim  bcti  eadcm ,  qua  prius ,  prxparatione,  erit  K  Q^ut  ante , 
ODf/a-t-itf,  — c;  adcoquc  DOK  vcl  KP  (proptcr  Parabolnm 


DHCIE)  a>'^;' -Djj. Qux  xuu.t 

V  m  9 

libcrata,dat^^H — j—jr^— x  d  o.  In  hac  vcrb  cum  incognita 

quantitas^  ad  quatuor  dimenllones  afccndat,  ncc  ipfa,  ut  ante,rcduc  i 
poffit:  fcquitur  hncamcurvam  HOGPI  cflc  1**'  gcncris. 

jam  fi,  inlocumdcfcribendifcmi-Conoidcm  DMBNEC  pcr 
Paraboiam  D  H  C  I  E ,  ipfa  pcr  hanc  invcntam  curvam  HOGPI dc- 
fcribatur,  exurgct  indc  alia  altioris  gcneris  curva  linca. 

Utpaxet,fiinarquationc^*-h  — jr;— t-xa>o  in  locumxfub- 
  h  A 

ftituatur  f/  r^-h-*>  -^,  atqueipfadeindei  figno  radicaliliberctur: 
hab€biturenim;«-i-y-/  j^l^j'-^  '1^^^''  — 


cum  incognita  quantitas  ;  ad  8  dimenfiones  aflurgat,  nec  ipfa,  ut  fu- 
pr3,reduci  poflTit.fcquitur^curvam  hanc  HOGPUorc  quarti  gcncris. 
Eodcm  modo  >  li  >  ad  dc(cribcndam  haiK  fcmi  -  Conoidcm 

DMBNEQ 
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D  MBNE  Cinlocum  pra^cedentis  ciirvx  adhib^aturjampofterior 

harc  inventacurva,exhibebitfedioHOGPl  aliamiterumaltioris 

generis  curvam ,  qux  octavi  erit  ^cneris;  atque  hxc  aliam  rurfus  al- 

tiorem  K^f^geneiis.  Etficulteriusin  Geometrica  ProgrefBone  in 

infinitum. 

Pono  fi  in  locum  defcribendi  hancfemi-Conoidem  pcr  Parabo- 
lamipfadefcribatur  per motum femi-Circuli, aut femi-Ellipfis, auc 
etiam  Hyperbol.T,  cujus  axis  fit  A  C,  &  ordinatim  adplicata  D  A  E: 
erit  fimiliter  fedio  H  O  G  P 1  linca  curva  fecundi  generis.  Qux  fin- 
gulas  rurius  in locum  femi-  Circuli,  femi-ElIipfis,  aut  Hyperbolae  ad- 
hibitas  alias  fimiliter  curvas  cjuarti  generis  producent;&  hasdenuo 
alias  8^^ generis,  atqueita deinceps  in  infinitum,  ut  fupra. 

Simihterque  fi  loco  femi-ParaboIx  ABGQC  fumatur  femi-Hy- 
perbola,  vel  Ellipfis  aut  Circuli  quadrans ,  fcdio  H  O  G  P I  pariter 
curvam  lineam  altioris  gcneris  exhibebit ,  &  hxc  rurfus  aliam  altio- 
renii  atque  ita  porrb  in  infinitum. 
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Demonftratio primi  modieonftrui^itonis  ProbUmatisy''''^, 
Appendicisy  Trobkmatum  Simplicium. 

QUonlam  conftrudionls  hujus  veritas  in  profundo  magis  laterc 
videatur ,  quam  ut  ipfa  a  quovis,  ut  quidem  aliarum  conftru- 
ttionum,  in  eadem  Appendice  traditarum,  dcmonftrationes  inveniri 
poflit,  qu:cque  idcirco  a  nobis,  ne  aliis  excrcendi  matcriam  pra^ripe- 
i^emus,  confulto  funt  omiflk :  non  e  re  fiierit  in  ejufdcm  conftruftio- 
nis  demonftrationem  fequcntia  in  medium  aftcrre. 

Efto  ACao^ 
CD  vel  DE  3)  by  eritcjue  CE  30  ib 
CBaoc 

CQ^D  .V,  eritque  AQoo  ^  -f- 
&  QK  X);. 
AQ^  QK    AC  yy 
n^x  —y  — - 4 1  ad  CI  feuRF  — .  Unde SG  erit  — 

CB 


CB-CE  SG      CE.  i^'  ^ 

16— i4r  |adSE.  4467  Jfubtr. 

QK  CQ   SG  •  , 

247  1    ,^   24.>:  CS.^-iifH-'it:>f-'^''; 

T-'^'  ^    adCS.   -33  TTZTi'  * 

^  4-rxl     _itL*__  .^lt  * 


Jam  cum  Iia:c 


xquatio  id  omne,  quod  pundi  K  vcl  O  dctcrminationem  concernit, 
cujufmodiiIludhiceftinventum,includat,  atcjucipfa pari modo  ad 
kifinita  alia  dctcrminanda  (propter.vvel/  prolubitu  fumendam)  fc 

PpP 


extcn- 
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extendat ,  nec  illa  etiam  ad  xj  aut  xx  st\yj  feu  altius  affurgat :  fequi- 
tur,  lineam,  in  quam  hujufmodi  punfta  infinita  cadunt,  elle  recSam. 

Hinc  ut  inveniatur,  ubinam  hsec  ipfa  reitam  D  B  fecet,  ita  proce- 
datur: 

CB  CDTPI  jj,  TD 

f  — i  — y  adTD.-^Dfc—x 
^    *  i 

bjr>bc — cx 

bc^cx  abc-i-bcx—acx 

lab-^^ax  :Dab-\-  bx^ax 
ab  30  ax-i-bx 

Etfitx  3J        ,  loncitudo  Hneac  CT.  unde 

bb  .  '^-^^ 

T  D  crit  30  — 7.  E  quibus  elicitur,  cum  CT  ad  TD,  feu  BPad  PD 
a-i-b  ^ 

fit ,  ut        ad  feu  ut  a  ad    hoc  eft,  ut  AC ad  CD,re(5lam  CP 

a-i-b  a-rb 

ipfiAB  efle  parallelam.  Quoderat  demonftrandum. 

Oftenfis  quo  paftoIineaDB  fecetura  refta ,  in  cjuamcadunt  in- 

venta  punfta  K  &  O ,  haud  difficile  cjuoque  erit  inde  invenire,qua  ra- 

tione  linea:  CB,  AB,  EB,  ut  &  AE,  feu  prout  produda eft,  ab hac  ea- 

dem  refta  fecentur^  id  quod  corollarii  loco  fubjungere  hic  vifum 

fuit. 

Qaocirca  ut  innotefcat,  quo  in  loco  linea  CB  ab  hac  re6ta  interfe- 
cetur,  tiat  X  00  o:  eritque  labjy^abc 

&fit^J)^r.  Id  quod  monftrat ,  lineam  C  B  a 
re6fca> in  quam  cadunt  punda  K  &: 
0,bifariam  dividi. 
Deindeadinveftigandum,  ubinam  linea  AE,feu,  prout  produfta 
cft,  ab  hac  eadem  recla  fecetur,  ponatur^  ao  o 
eritque  o  :&  abc-^-bcx-^acx 
feu  acx^bcx  abc 
ab 

&  fit  CW  3D   30  .  Hoc  eft,  erit  ut  4— t  ad  4,  ita  b  ad  x, 

a^b 

Idcoque  alfumpta  C  Y  a^quali  C  A,  fi  ipfis  D  Y,  Y  C,  &  D  C  gua:- 

ratur 
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ntur  4*»  proportionalis  C  crit  W  pujKaum  intcrfcf^ionls  qiia:- 
fitum. 

Porro  ut  conHet,  qua  rationc  linca  AB  a  rccla ,  in  cjua  rcpcriuntiir 
punfta  inventa  K  &:  O ,  llccrur :  opus  tantum  crit  conlidciarc,  poft- 
quam  C  P  olknla  cll  ipfi  A  B  parailela  &c  C  Bin  V  bibriam  divifa, 
triangulum C  V P  triangulo  B  V  Z,  pcr  26  primi  Elem.,  clle  a:t]ualc. 
hoc  cil,  quo J  prxter  arqualia  latera  C  V,  \  B, &:  duos  angulos  V  C  P 
&:  P  VC,  iphs  VBZ  &:  ZVB  .r^ualcs ,  ctiam  latcia  P  V  &:  V  Z  ,  ut  & 
CP  &:  ZB  arqualia  fint.  His  cnim  xqualibus  cxiflcntibus,  ciunt  &:  in 
triangulis  P  V  B  &:  Z  V  C ,  proptcr  htcrum  xqualitatcm,  angulos  ad 
verticcm  V  comprehcndentium,  qui  ad  bafcs  anguli  B  P  V  &:  V  Z  C, 
per^Primi  Elcm. ,  .Tqualcs;  adcotjucCZ  ipfi  D  P  B,  pcr  i- Primi 
Elcm.,  parallcla.  Ac  proindcper  ilcxtiEIcm.,AZ  ad  ZB,  ikut  AC 
adCD.  Equibusexmdcquoqueinferreiicct,  AC  ad  CD  cilc,ficuc 
A  WadC  Wjquandocjuidcmtam  A  CadC  D  ,cjuam  A  WadC  W 
candem  rationcm  liabct,  quam  AZ  ad  ZB  vel  CP. 

Denique ,  lincx  EB  &:  rcsftx  ,  incjuamcaduntpuncta  invcnta  K  & 
interlectio  codcm  invciligatur  paao,  quo  rccix  liujus  &:  linccc 
DB  intcrfcCtio  fuprafuit  inventa,  queinadmodum  hic  vidcrc  iicct. 

C3  CE    YX  zh 

26— 7  j  ad  YE.— ^  2)  li— .V 


'^c—cx  Ahc-^hiX^ACX 

idb — dxnab  +  6x— 

tth  z>  ix 

fitCY  2)xx>4.  Idquodofl-cndir^fumpia 
C  Y  ,  ut  anrc,  xquali  C  A,  li  cx  Y  agarur 
YX  ipfi  C  B  parallcla.  hoc  cft.  ut  E B  fc- 
cctur  in  X,  ita  ut  EX  ad  XB  fir,  llcut  E  Y 
ad  Y  C,  pundum  inventum  X  fore  qux- 
(Itum. 
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Sbctiones 


S  E  c't  I  o  XXIV. 

Ratie  difquirendiproprietates  circa  objeSfa  Mathematica. 

CUm  ad  contemplationem  natura^  eorimi ,  quar  in  his  fcientiis 
proponi  queunt,  non  modo  jucundum  fed  etiam  utile  fit  intelli- 
gere,  qua  rationeplures  proprietates  detegantur :  vifum  fuit  hoc  loco 
exponere  modum ,  quo  illas  in  circulo  (ut  hinc  de  aliis  objeftis  judi- 
cium  fiat)  indagavimus  atque  invenimus ,  ficut  videre  efl:  in  fequenti 
Porifinate. 

P  O  R  I  S  M 

Sit  AEx)/t 
EGgoft 
GI  aor 
DE3)EB^rf 
DGooGB 

GCx>/ 
BMoD^ 
MCooft 
BHaoi 
CHooi^ 

IHODW 

FGa)  n 
GMoDp 
PGajGK^)^ 
KHsor 

KWtiCX^Y^  efi  circulus 

hWeJi  re^ia  linea ,  duBa per  centrum  F 

B  D  ^  perpendicularis  ad  AH 

DCefNineaad  lihitum  duBa  fecans  diametrum  AI  in  G 
B  C  H  ^y?  reEfa  linea ,  ducia  ex  B  per  C ,  donec  occurrat  ipji 
AH/>;H 

GK  e/l  linca  dulfa  ex  G  ad  an^ulos  re^os  fuper  AH 
AB;  BG,  BI, IC  IK,  &  KH  Jimt  reif^ Itnea 
Invejiigare  qu^nam  circa  h^c  contingant, 

Mult. 
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Mult.  AE.4  Mult.DE.^i 
perEI.  t-f-f         per  EB.^ 
^  AEI.  Ab-i-ACdo  Q  DEB.  dd.  pcr  3  j.  5  E/^w. 
dcxydd  —  ab 

Mult.AG.4-h6    Mult.DG.^  • 
pcrGL  c       pcrGC£  uu^u  n 

Hoceft, 

qDGC+cd^EG  eftooQDEB-haEGI. 
Corollarium, 

Hinc  fi  fupponatur  AE  x>  GI.  hoc  eft,  4  co  r,  crit  cf-^-bc  »  di-jrhc\ 
3de<Hiue  ff    (^i.  Hoc  cft,  qDGC  d  qDEB, 

Fiat  propter  llmilia  A *  *  EBH,  LCH 
utBHadBE,itaCHadCL 
,  ^  ^  1  t< 

Rurfu$,quia  A  DEG,  vel  ipfi  xqualc 

BEG,  eft  fimilc  A^  °  CLG :  erit 
ut  DG  vel  GB  ad  DE  vel  EB,ita GC ad  CL 
,  d  /  I 

i    BH       IIC     DCvelGB  GC 

Etfii!^3o/.Hoceft,  erit  1  ad  k^^  iicuttrad/. 

'.  cB       BH         GC  CU 

vel-aot  Hoccftjcritr  ad  /jficui/ ad 

Hinc  rcfultat,  cum  B G  ad  G  C  etiam  fit,  iit  E  G  a J  G  L ,  id  cft,  ut 
NO  ad  OC,  aut  ut  BM  ad  M  C  ;  cllc  quoquc  B  H  ad  H  C,  licut  B  .M 
ad  M  C  ;  vel  etiam  M  B  ad  B  H,  ficut  M  C ad  CH.  Unde  limul  cma- 
nat  Prop.  3^'*  libr.  6  Elem.  vidclicet,  B  G  eflbnd  G  C,  ficlit  B  Mad 
M  C,  quando  angulus  B  G  C  pcr  rcdam  G  K  birnriam  dividirur: 
qucmadmodum  hic  patct,  aufcrcndo  a  rcctis  angulis  A  G  K  1 G  K 
xquales  angulos  EGB  &  LGC. 

Ppp  5  uBH. 
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l  BH.  i  adBM.  ^ 
fubtr.CH._i    ^dd.MC.  h 

BC.i~^3oBC.g-i-& 

  #    •      GBBH  BG-GC  BC 

ei—if  ^eg-i-eh.  Hoceft,  erit^ad/,ficut^— /ad^-^/;. 
eg-h-eh 

'^^TZf  GCCH  BG-GC  BC 

Veletlam,quia^eftad/,ficut/ad]^:erititem/ad^,ficut  e-f  ad^-^-i;. 
Similiter  quia  ex  fimilitudine  A~"^  GOC,  DNC  eft 
u  t  G  C  ad  G  O  vel  C  L,  i  ta  D  C  ad  D  N 

!  

Erit  item  GC  ad  CH,  ficut  BG-hGC  ad  BH+HC 

f  k  ^-^f    1  ^-t-i. 

Hinc  patet  rationes  GB  ad  BH,  GC  ad  CH, BG  -GC  ad BC,  & 
BGh-GC  ad  BH-hHC  omnesinter  fe  eafdem  efle. 
Mult.BI.  i  Mult.AH./ 

perHC./^  perHIj^ 
qBHC.  /^goQAHl.  Im.  $ 36. } EUm. 
Im 

f  30  — 

k. 

f  f 


fi  30  — -  Djek  ^fi 
K. 

el^kjo    f      syflm^kk,      □gcQch  t=)AGiaAHiaBHc 
ackk^-t  ^ckk  ao///w.Hoc  eft,erit//ad  kkjCKiM  ucfbc  ad  Im  vel  tkc 

□gcCDAGIvcI  Dgk     ch  hb 
vel/f  ad  ac-rbc  vel  ^(;,ficut  i^ad/. 

Hlncliquetj  cumfupraquoqueinventum  fitGBeffcadB  H>ficut 
G  C  ad  C  H :  fore  fimiliter  □  G  B  ad  □  B  H ,  ficut  CD  A  G I  ad 
qAHL 


ac 
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CDACIfelDcK  OcB  CH 


HB 


ff^jao 4ri-1-frr/.Hoc  efl ,  cnt  dC-i-bc  vcl    ad  rr,  licut  i:^ad  1. 

Hinc  paret ,  cum  □  G  C  ad  □  G  K  llt ,  ut  C  H  ad  H  B ;  itcmciue 
CG  K  ad  □  G  B,  ut  CH  ad  HB :  qubd  tria  quadrata cx  G  C,  G  K,  &: 
GB  proportionalia  fint ;  adeotjue  trcs  rcdx  GC,  GK,  &:  GB. 

qBGC  □GK  cdAC3I  ag  gb 

Unde  tit  ut  ef  fit  3d  qq^  aut  etiam  dc-hbcjhoc  eft,  ut       fit  ad  c,  fi- 
GC  Gl 
cut  /  ad  f . 

E quibus  inde  per  6. 6 Elem.  fequitur :  A  ABG  fimilc  cflc     ^  GCL 
Similiter liquct ,  cum  B  M  ad  M  C  inventa  fit,  ut  BH  ad  HC,  eflfe 
quoque  BM  ad  MC,  ficut  dBG  ad  □GK,  vel  □GK  ad  □GC. 
Mult  PM.tf-rp       Mult.BM.  g 
per  MK.^--p  pcr  MC.  /; 

^^aopp-i-^/).Hocelt,GGKcft3oGGM-f-CDBMC. 
deleq^  ,^^py:^.Hoceft,D^ 


m. 
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Supponatur  k  3)    eritque  /3) 

acm7n-\-  bcmm  i>  ijlm^ 
acm-^bcm  ^ffL 

acm-rbcm^cdT  AG   GI         GA  AH 

am-f'  bmT>cLHoc  eft,erit  /  ad  w,ficut  a-hb  ad  c;  vel  etiam  a  +b  ad  /, 
cl  GI  IH 


a-fb  3)  — 
m 


ficutrad  m. 


Add  /  ^GK.^^ 

qq^cc\i.cm^mm  ao  rr.       per^y.iEUm.  c  « 

dclc  " " - 

4ct^f  ^tccticy^^t^w»  3D  rr.  €c  \  ifc  i  cct  cm  73  cl" 
4cle  4cibc\cc-\cm.     cl,  \cm\  mm  »  rr  .  ^ 

delec/.   .  ~~  «»t^tct;wa5^ 

awt^w,  \cm\mm  p  rr  /»  ^ 

vel  mtxirr  71 — !  

<^rn\bm\cm\mm:Dml 

Hoc  eft, 

Q  AHI  eft  30  □  KH.  Unde  fequitur  lineam  KH,  per  37. 
3  Elem.,  tangere  circulum  in  K;  hoc  eft,angulum  FKH 
efleredum. 

Ubi notandum, quod , ficut ^3'^  AGI&BGC ctqualia fiint ac 
fingulaasqualiaex  GK,  in  cjuodclinunt,  pcrindeetiam  AHI& 
BHC  asqualia  fint  ac  fingula  arqualia  quadrato  ex  K H,  m  quo  fimili* 
ter  ha?c  ipfadefinant. 

FG  GK  GH 

^Cor.Z.6.Elem.  n  q  c-t-w^fiintj  proportionales 

Et  ht  tic  -t-  nm  uqci.  S^^*  ^  ^^^^' 

 iJ  —  HiG     GA      IG  Gl 

dcle  qq.     nc-\-nmT>  ac-^bc.  Hoccft,ctitctwad4t^/icut<:ad<fc 
nci^ac-i-  bc — nm. 


incj)  lac-i-^bc — ^nm 


Im  cg-^-eh 

/30  —  CD  ^  zyt 

k  e—f 

Hoceft, 

GBGCfeuQB  CH  DGBC    CDAHI     QbAC  DxH 

eritr— j...ad......fe,ficut  eg-^-eh  ad  Im  vel  /i^  vel  rr. 

Add. 
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/□FG.WB 
AJ^l-  \dGK.<,<,  oFKvcIFI 
ttn     qq  yy  nn-r  ^nc  -r  cc 
dele  q^l  &  iiu.       nc bc  3o  '4^-^  ^bc  —  'nniy  n-ic 

dC-f-ifc  z>'mn^(c  n 

ZlZllL—-.»  '»•'•.  Hoc  eft,  etic <  ad ficut «  ad  i 
1  HI       IF  10  01 

vcl  w  ad       ficut  c  ad  n. 
1 

Hinc cum  fupra  quoquc  HG  ad G A  fit>  ficut  IG  ad  GF:  crit  fimi - 
Uter  HG  ad  G  A,  ficut  Hl-ad  IF. 

iAtiU-t^c^&ilm.    qqkk^ffrr^  CK  kh      c.c  ch 

(ji^D/r.  Hoccft.erlt^adr.ficut/ad  t. 
Quocirca, cum  fupra  ctiam  fit  G  B  ad  B  H,  ticut  G  C  ad  C  H, eric 
pariter  GB  ad  BH,  licut  GK ad  K  H. 
qqkkjoffrr 

delcqg.  efKL^ffrr  bg  cc  □khDch. 

'ek^^frr.  Hoccft,critr  3d/,ficut  rrad  J^^l^.  Qiioniam  au^ 
tem  B  G  ad  G  C  fupra  quoquc  hiit  inventa  ut  B  M  ad 
MC,  vcl  ctiam  ut  BH ad  CH :  crit  oanter  BM  ad  MC, 
vel  BH  ad  HC,  ficut  DKH  ad  DCH. 
iu^hckk.^Slm 

dcle44-i.  (UckJ^ 

»  Tjjjint 


cckk.-D  ffffff^  GI  IH    GE  CH 

""(ti/m.  Hoccft,erit<:adm,ficut/ad 
Hinc  cumfupra  quoQuc  fit GB  ad  BH,  ut &  GKad  KH,  ficut  GC 

.d  CH  -  &  GCad  CH,  ncc  non  GFad  Fl,ficut  GI  ad  IH :  crunt  ratio- 
ncsGFadFI,GCadCH,GBadBH,GKadKH.&GIadlHom^ 
ncsinter  fe  CTdem.  Exquibusporrb,  pcr  3.  6  Elcm  fcquitur,reaas 
\l  K  &  IC  fccare  angulos GBH,  GKH, &  GCH  bifariam. 

Atqucitaporro,  comparandointcrfc  quanritatcs,  iic  ut  alixat- 
nuc  alix  fcmpcrobtincaiuura:quationcs,liccbit  circa  ca ,  qux  pro- 
pofitafunt,  invenirc  propnetatcs  innumcras. 
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S  E  C  T  I  o  XXV. 

Specimina  de  AlgehrA  prajlamia. 

CUmin  Algebraad  modum  rolutiom^sindagandiim  alicujus  Pro- 
blcmatis  ,  imponendo  nomina  cjuantitatibus  tum  datis,tum 
qu^ntis,  difficultas  tota  eo  fitreducenda,  utinveniatur^quatio,  at- 
quc  illud  ipfum  ad  hoc  tanquam  jam  fadum  fupponatur :  facile  con- 
ftat 

,cjuod>  duni  illaomnes  determinationes  fiveconditiones  indu- 
dit ,  quxcunque  circa  yEquationis  conftrudtionem  aut  folutionem 
confideranda  veniunt,  etiam  ad  modum,c]uo  Problema  refolvendum 
lit ,  pertineant.  Quocirca,  cum  infinita  Problemata  fint ,  quse  licet 
toco  genere  diverfa  videantur ,  ad  eandem  tamen  ^quaiionem  recur- 
rant,  hacque  ratione  pro  eodem  Problemate  haberi  poflint :  ita  quo- 
que  contingit ,  ut  unus  idemque  conftruftionis  aut  folutionis  modus 
omnibus  illis  fimul  conveniat.  Id  (juod  fecjuentibus  Problematibus 
ceu  exemplis  patefacere  non  injucundum  duximus. 

TrobLi.  Trianguli  redlanguli  data  bafe  ao  4 ,  &  aggregato  hypotenuf^e  & 
perpendicularis  3ot:  invenire  hypotenufam  x. 

Trobl.i.  Trianguli  redanguli data  bafe  30^,  &  differentia  inter  hypotenu- 
fam  &  perpendicularem  X)  b :  invenire  hypotenufam  30  x. 

FrobL  3 .  E  termino  datse  refta^  30  a  erefta  fuper  ipfam  perpendiculari  inde- 
finita,invenire  longitudinemlineseredksEAr^cx  altero  terminoadhanc 
ducendx,  quxfitsequalisperpendicuIariabfcifT^  unacum  ipfiusda- 
tar  a  fegmento  prasfinito  contermino  b. 

TrobL^.  Datam  reftam  lineam  a)  b  producere,  ita  ut  quadratum  produdtse  x 
una  cum  quadrato  dat^e  redta^  a  fit  a^quale  quadrato  totius  line^ 
b-fx. 

FrobL^.     Datam  reftam  lineam  3d  b fecare  in  duo fegmenta ,  ita ut  quadra- 

tum  minoris  fegmenti  x  una  cum  quadrato  data?  rcdx  a  fit  crquale 

quadrato  majoris  fegmenti  t— x. 
TrobL6.     Datam  redam  lineamao  tfecarein  duo  fegmenta  a:&  6-^;^ ,  itaut 

differentia  quadratorum  ex  ipfis  fit  arqualis  dato  fpacio/W.  Qu^ri- 

tur  majus  fcgmentum  ao  x. 
frobLj.     Invenire  numerum a:,  a  cujus  quadrato xx  fi  auferatur  datus  qua- 


dratus  aa,  relinquatur  quadratus  xK^^bx-^  bb.  Fit  x  30 


-aa 


zb  ' 
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Igitur  Ajfumcndo  udarbitritim  uliHm  atque  alium  monerumpro 

iwvcw/r/  hincfottrum  infuitta  triangula  ratangula ,  eandcnh  datam  - 

que  aUttudinem  \).ihcntia ,  qtiorum  latcra  cxprimantur  pcr  numcros 

Tdtiondles.  Etemm ji  altttudo  tUa  ,jive  perfendtcuUns  data ,  fuerit 

-     .  bb-i-aa       .  .  ^  ^  bb^ad 
4  y  bffotenufa  erit  -^^     .  Vnde  bafis  fet  —  -  . 

ybt  porro  liquet^  fi  quts  tot  trtangula  rc^angula  tnvcntrc  velit 
<jaor  Itbuertt ,  quorttm  fmgula  iatera  exprtmantur per  numeros  ratto- 
nales  mtegros  ymulttpltcundum  effe  tantum  ttbique  fer  dcnomtna- 
torem  communem  ib ,  &jict  labproperpendtcuiarty  bb-^aaprohjf- 
fotenufay  &  bb^^^a  fro  bafi. 

Htnc  ftdfiti.&bfitiy  ferfendtcularis  erit  4,  Irrpotenufa  5,  & 
bafis }.  Atjiafumaturu  ^y&b:D  lyperpetidtcitlaru  erit  luhjpo- 
tenufa  1 } ,  C*  bafis  5.  Etfic  de  altis  tn  tnjmttum. 

Jdemquoqueobtintre  licet  bcncficto  i"»S2*^»,  5«i',4^',4ttr  3^» 
Vroblematisy  atque ettam  bencftcio  6^^yfi datum  fpactum ftiertt  qua- 
dratum. 

Diiis  duobus  numcris  t  &:  4, invcnire  tcrtium  .v,  minorcm  nujorc  i^yqH  g, 
by  majorem  autcm  minori  a  \  ita  ut ,  li  ipli  minor  aJdatur  atquc  ctiam 
ab  co  aufcratur,  fumma  pcr  rdiquum  multiplicata  tanrundcm  produ- 
cat  ac  h  cxcclVus,  quo  nujor  quxlitum  fupcrat,  in lc  multiplicctur. 

In  (ympolio  tucrunt  x  pucri , !; »  8  mulicrcs ,  &:  4  1 1  vii i.  Quo-  ProW.p. 
rum  quilibct  virorum  tot cxpendit  ftutVos ,  quot  ipli  lunt ;  (imilitcr- 
quequarvis  mulicr  tot  llufros,  quos  iunt  mulieres.  Compcritur  au- 
tem,  li  pucri  finguli  tot  flufros  folvilVcnt,  quot  cxiftunc  mulicres, 
quod  numcrus  flufrorum,  quos  folutun  fuilVcnt ,  tantum  cxccfrillct 
mulicrum  llufros ,  quantum  idcm  numcrus  minor  cfl  numcro  ftulro- 
rum,  a  viris  expcnforum.  Quxritur  quot  pucri  adfuerint 

Datx  re(ft«Iinc;E  ^-r4,icdx  induo  inxqualiafegmcnta  u &  ?rohi,lo. 
majus  fegmcntum  b  rurfus  fccare  in  duoalia  fcgmcnta  x  dc  b—x\ ita 
ut  reaongulum  contentum  fubx-i-rf,  aggrcgato  minorislcgmcnti4 
^  intermcdii  x,&      4,cxccnu  quoidcm  mcdium  fcgmcntum  x  lu- 
fuperat  minus4,  (itxqualcquidrato  rcliqui  fcgmcnti  6— x. 

Datam  redbm  lineam  a-i-byfcdt^xm  in  1  partcs4&:  t,  produccrcad  Vrobi.iu 
altcrutram  partcm  rcda  x;  ita  ut  quadrata  trium  partium  totius 
fuBul  fumpta  xquentur  rcdangulo  contcnto  fub  produclax,  &:  com- 
pofita  ex  producta  &c  duplo  contcrminx  partis. 


49^  Sectiones 
Prfl&/.  1 1.     Datam  re<flam  lineam  ao  b  feftam  in  5  partes  proportionales  y  ita 

utaggregatum  cjuadratorumexillis  fitsequale  datofpacio  aa  l  inwe- 

nire  fummam  extremarum  partium  x>  x, 
ProW.T^.     Reftangulidatadifterentia  laterum  d i>&difFerentia  quadrato- 

rum  ex  ipfis    aa :  invenire  latus  majus  -d  x, 
Prflfc/.  14.     In  trianguloxquicruri  obtufangulo,  cujus  utrumquecrus  datur 

3)  ,  &  latus  3"""^  30  a ,  demifsa  ex  vertice  fuper  alterutro  crure  pro- 

dudo  perpendiculari:  quxritur  a:>  aggregatum  majoris  fegmenti&: 

femiflis  bafis 

Trobl.  if.  Similiter  :  In  triangulo  arquicrure  acutangulo,  cujus  utrumque 
crus  datur  x>  6,&  3"«™ latus a) ^^demifsa  ex  vertice fuper  crus  alteru- 
trum  perpendiculari :  quccritur  Xy  aggregatum  minoris  fegmenti 
ex  femiffis  bafis 

hb--\-aa 

Inhis  omnibusProblematiscumxfiat  3) — - —  ,  idemque  fimi- 

liter  in  infinitis  aliis  contingat :  manifeflum  eft  ad  illa  fimul  omnia 
folvenda,  &  quantitatem  x  inveniendam ,  nil  aliud  faciendum  elTe 
quam  addere  quadratadatarum  quantitatum  t  &  4,  &:  earumfum- 
mam  dividere  per  duplum  ipfius  b\  Adeo  ut  hinc  conftet  Algebram> 
cum  cEiquationis  beneficio  infinita  Problemata  prouno  habeateaque 
fimul  refolvat ,  6f  exdatisnotifvcquantitatibus  quscfitas  ignotalVe 
cujuflibet  generis  doceat  invenire,  haud  immerito  veramLogicam 
acinveniendiartem,  qua  mensincognitionem  rerum  Mathematica- 
rum  ^  inde  dependentium  perducatur ,  exiftimandam  effe :  ac  proin- 
de  eam  non  fine  ratione  Artem  Magnam&divinam^Scientiam  ab 
aliis  fuiife  appellatam. 

Patet  itaque  ex  allatis  Atgebrct  prxftantia  ac  utilitas.  Verum  ut 
utrumquecuivis  magisadhucobvium  fit ,  vellem  Lcftorconfideret 
ca ,  quaj hoc tradatu  a  meexpofita  funt,ut&  Problematatam  di- 
verfa ,  qua?  fparfim  per  totum  librum  foluta  reperiuntur ,  quorumque 
fblutiones ,  paucis  exceptis ,  per  A  Igebram  funt  inventap ;  ficut  etiam 
illa ,  quos  a  Vieta  ac  prajfertim  Cartefio  in  fua  Geometria ,  &  aliis 
denique  pi  arcellentibus  Mathematicis  ejufdem  beneficio  praeftita 
funt  ac  perfeda.  Vix  enim  futurum  confido,  ut,  qui  eximia:  hujus 
fcientia?  infallibili  fretus  certitudine  fedulushxc  mecum  perpende- 
rit,deveritate  mearum  conclufionum  in  hacSedione  ullatenus  fit 
dubitaturus.  Veriim  tamen  ut  rei  colophonem  addam,  fequens  Pro- 
i)lenia  in  medium  afterre  lubet  una  cum  ejufdem  conftruftione ,  qua- 

lem 
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km  eam  fubtiliflimus  ac  prardarc  doftus  vir  Juvcnis  D.  Johanncs 
Huddenius,  Amft.  Batavu$,atque  amicus  mcus  intcgerimus,  haud 
ita  pri Jcm  admvcnu. 

P  R  O  B  L  E  M  .1. 

Eft  curva  linea, 
cujus  hxc  cft  pro- 
prictas,ut,aflumpto 
ubicuncjue  puncftoE 
inrcda  AB,  fi  cx  E 
ad  curvam  ducatur 
pcrpcndicularis  EO 
vclED,  vocctur^Ijue 
AErDx,&  EOvcl 
ED3)7,&:datalit 
rcdalinca  ABo)  n, 
habeatur  xxx  Jjy 

»  xjn  :  Oportet  aurem  ducere  K  L ,  cjuz  curvx  maximam  latitudi- 
nem  delignct.  . 

Conjtruclia. 

Duco  A  G,  itautanpuhjs  G  AB  lit  d  45  gr. ,  tum  nfliimpta  A  H 
go  :  erit  KHL,  fccans  A G  ad  rcdtos angulos  in  1 1,  maxima  la- 
titudo  quarfita. 

Quomodo  autem  Problcmatis  hujus  conftru(fHo  practcr  Alge- 
bram  mveniri  poflit,  non  vidco.Cum  cnim  curva  hxc  cx  nulioTheo- 
rcmatc  pr^edcmonftrato ,  cjuodeam  conccrnit ,  ddiniri  aut  dcfcribi 
hic  intelligatur ,  cjuippc  illa  omnia  huc  fpcftantia  adhuc  ignoranturj 
fcd  ex  fola  arquationc  x^-^j^z^  xyn  detcrminctur  &:  ab  hncdcpen- 
dcat :  manifcftum  cft,  ca ,  cjua:  circa  hanc  curvam  conftrucnda  aut  co- 
gnofccnda  vcniunt,  ex  hac  ipfa  xquationc  cflc  dcducenda,adcoquc 
eamillorum  omnium  cflc  quafi  fontcm  fcu  pro  primo  Thcorcmate 
habcndani. 

Cartcrum  ut  patcat  quo  pafto  cx prifuppofito  aliquo  Theorcmatc 
aut  ctiam  ex  fola  fubjedi  dcfinitionc,  inhnita  alia  Theorcmata  pcr 
Algebram  cliciantur:  placct  hic  ultcrius  ca,quxcirca  hanc  rcminge- 
DiofifTimus  nofter  Huddcnius  olim  mihicommunicavit,  lubcnti  ani- 
moimpcrtire. 

Cum  verb  illa  ad  quafvis  quarftioncs  ,  fivc  dctcrminatas, 

Qqq  3  flVC 


m 

M 
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five  indeterminatas  ,  fe  extendant ;  atque  etiam  in  iifdem  perin- 
de  fit  five  una  ,  five  du^ ,  five  plures  conditiones  defint  :  fuffece- 
rit,uthasc  ipfa  per  exemplum  explicemus ,  utendo  ad  hoc  trian- 
gulo  sequilatero  ABC ,  in  quo  ad  determinationem  punfti  E,  ad  tres 
ex  eo  perpendiculares  EF,  EG,&  EH  ad  oppofita  latera  demittendas, 
quar  fimul  ipfi  perpendiculari  BD  a^quales  fint,  conditiones  dux  defi- 
ciunt.  Quemadmodum  in  Commentariis  fuper  Cartefii  Geome- 
triam  ante  explicui. 

Ut  igitur  infinita  Theorema- 
ta,  quae  ad  sequilaterum  triangu- 
lum  pertinent ,  inveniam ,  fingo 
id  quod  proponitur  e(fe  Proble- 
ma ,  fijpponendo  ad  folutionem 
indagandam  rem  tanquam  jam 
fadam.ac  proinde,  produda  FE 
donec  fecet  AB  in  I,  &  cum  C  B 
produda  conveniat  in  K,  jun- 
aifque  A  E ,  E B ,  &  E  C ,  facio 
AD  vel  D  C  30  4  (eritque  AB| 
BC,  vel  AC  30  2  4),  DB  30  AF 
33 a;,  (eritque  FC3o  ia^x)¥E 

30/,  EG  30  V,&  EH  30^. 

Quibus  ita  pofitis ,  fingendo,  ad  qusefiti  inventionem ,  aliquam  ex 
hifce  lineis  cffeinveftigandam,  ut,  verbigratia  D  B,quam  vocavi  bi 
qua^ro  quot  modis  diverfis  ipfa  enunciari  poflit ,  hoc  eft,  quot  a?qua- 
tiones  difterentes,  quar  fingulse  valorem  ejus  exprimant,  reperiri 
contingat,quippe  quxlibetex  illispeculiareTheorema  exhibet. 

Qyocircaadinveniendam  iniam  a?quationem,  cum  triatriangula 
AEC,  AEB ,  &  BEC  ejufdem  bafis  exiftant,  atque  fimul  fumpta  toti 
triangulo  ABC  fint  ctqualia :  erit 

ay-f-av+az.  so  aby 
adeoque  /-f-  v-r  ^^l^-  Quod  eft  primum  Thcorema. 
Rcliqua  fequens  calculus  indicabit. 


AD 
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AD  DB  AF 
4  b  xladFI.''l 

4 

ajbtr.FE._7__  £G 
AB     AD         bx      ,  hx 
Z4  4  El.7-7h'»--f7«F 


J;x  30474- X4F 

Aj -\-  lav 
•  dumTheor.  ^'a)-^^  

DC  DB  FC 

fiibtr.  FE.  j 


4  i  .a^:c\,d¥K.-~ 


BC       CD   EH 

24  4  EKSI^  ?  1  -  -  i  r  »  ^ 

«  


ttl.IK. 


 fuba.EI.  ry   . 


tcl.IK.xC  XV         dam  Jhcor.  t  30  ^^^^.  Nota, 

-  24— X 

tsk  -  X^*  »  XiH^  -  Xi«V 

Tbeoi.*a)77".  hic  invcniaturex  4,x,  7,& 

in  2<i^ex4,x,r,&:7  Aliasautem 
ratio  cjuxrendi  b  utrobique  ca- 
dcm  ell. 


Hoc  Theorema  a  in  co  tan- 
tum  diflcrt,  quod  quantitas  b 


EI    EG    EK  EH  EH 

w     r  -  T  I  ad  ^^^-^^ 


24ln^— irrx— 4^7  x>  6x^—4;^ 
lAbv^bvx  -bxz  30  avj—ajz. 

.tttm  jheor.630  

^  14P— rx--x7 


14F— Fx-^x:^ 

1.  Apparet  itacjue  DB,quam  vocavi 6,quintupliciter pofTe enuncia- 
ri.  Nam  praEterterminorumina:qualitatem,corunK]ue  diverfimo- 

dam 


49<5  Sectiones 
dam  connexionem  primus  moduscaretterminis  aScx^  i^^':^  5^  r> 
4*"*^  ,  &  5"^^  nulio  caret.  Atque  ideo  5  habemus  Theoremata 
diftin(Sa,quorum  idum^  jdum ^wm  ejufdem  cum  1°^^  funtnaturx, 
hoc  eft,  Loci  ad  Superficiem;  at  vero  5'"°*  Loci  ad  Solidum. 

ILInventis  autem  quinque  hifceTheoremaris,poterunt  exindedi- 
vcrfis  niodis  infinita  alia  inveniri.  1™°.  Per  additionem  &  divifionem, 
utpote  dividendo  fummam  1"»^  &  », i™»  &  5  ^ '  ',1"^ ^  &  4' Si'"* & 
2^»&  3"S  &  4",  &c.  per  i.erit  enim  quotiens  3d  b.  Simiiiter  ad- 
dendotres,quatuor,autquinquc,  &C.5&  fummamdividendoper^,  4f 
aut  5  5  (Scc.  1^°.  Sicut  autem  jam  infinita  ope  additionis  &  divifionis 
invenimus ,  ita  &  infinita  bencficio  multiplicationis  &  extradlionis 
inveftigare  licet.  Etenim  fi  dua:,  tres,  aut  quatuor,  &c.  diverfse  ifta- 
rum  fummsE  in  fe  invicem  ducantur,  atque  ex  produfto  extrahatur 
f/  Q^r/C,aut  //QCJ^&c:  erit  fimiliter  radix  inventaipfi  frajqualis. 
jtio,  Per  multiplicationem  &  divifionem  ,  quippe  multiplicando 
duas,  tres,  aut  quatuor,&:c.diverfas,  &  produdum dividendo  per  i,  1» 
aut  5 ,  &c.  alias  j  five  ad  id  una fola  fumatur ,  eaque in  fe  ducatur  qua- 
drate ,  aut  cubice ,  &:c. ;  five  ad  hoc  ipfum  fumantur  i ,  aut  3 ,  &c.di- 
verfcEjdivifioqueperearum  produftum  inftituatur:  quoniam  femper 
quotiens  ipfi  b  nequalis  cft.^^^.Per  additionem  &  fubtra6lionem,que- 
madmodum  per  femaniteftumeft.  5'°.  Ex  quibus  infinitis  fummis 
demum  opc  diftse  additionis ,  fubtraftionis,  muItipIicationis,divi- 
fionis  &  extraftionis  rurfus  infinita^  alix  pro  b  inveniri  poterunt. 

ilL  Hinc  ficut  infinitos  modos  exprimendi  valorem  lineas  DB  feii 
b  invenimus,ita  &:  infinitos  alios  quxrere  licet  linearum  A D  vel  DC, 
AF,  FE,EG,EH, quas  vocavimus  x^jf,  r, z. :  Sumendo nempe 
quamlibet  fummam  pro  b inventam ,  in  qua  a ,  x ,jfy  v,  vel  ,  quarum 
valores  inveftigare  volumus ,  reperitur  \  ac  deinde  ex  illa  qua^rendo 
valores  ipfarum  a,  (x,^,  r,  &  :Q .  Qjjemadmodum  hic  liquet. 
I.  1.  3- 

ay-^-zdv     ,  ^    aj^-^ax.  az.—av 

L  oofr  too-i  .  fcao  

X  ^A—x  a—x 

ay-r^^av^oOx       '^fe— gp  ab—bx -yja^^^j-av 

£r  04J0-^^~        'ab—'aZ—ay^^^  4^3oii 


b-irV^Z.* 


IV. 
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IVJam  ficutomnia  hxc  Theorematainvcnimus,quatcnus  confi- 
deravimus  lincas  in  triangulo  hic  du<5las;itaquoqueiclcm  obtineri 
potcft  circaahas;  adco  ut  lolummod6  aliam  atquc  nliam  lincarum 
pofitioncm  in  co  cxcogitarc  opus  fit,  ad  infinitis  modis,  ut  iupra,  alia 
infinita  1  hcorcmata,  tjuor  i  fc  inviccm  diftin(Sa  lint.omniatjnc  xqui- 
latcrum  ti  iangulum  conccrnant ,  invcnicnda.  Id  quod  dc  his  iimili- 
tcr  circa  alias  hguras  cum  rcctilincas  tum  curvilincas  intclllgi  dcbct, 
&  fe  ad  Circuli,  Parabola:,  Hypcrbolx,  HliipfiSjaliarumijuc  liipcrio- 
rum  gcnerum  curvarumlincarum  ut&  folidorumindcortorum  pro- 
prietatcs  inveftigandas  extcndit ,  nc^uc  folo  xquilaccro  triangulo 
hoc  limitatur. 

L^uct  itaquc  c]ua  rationc  infinitis  modis  cx  prxfuppofito  aliquo  • 
Thcorcmatc  aut  ctiam  ibli  Sgurx  vcl  liibjcdi  dcfinitionc.ciua  iplius 
fiatura  omnino  dctcrminctur ,  inhnita  dcduci  polfint  Thcorcmata, 
qux  omniaprimo  intuitu  aut  cx  dctinitione  illa,  aut  unumcx  alio, 
nifi  paucis  fortc  cxccptis ,  non  cliciantur ;  tam  parum,  quin  imo  mi- 
nus ,  quam ex  natura  circuli  Theoremata  omnia ,  qux  in  3"° &:  4^°  li- 
bro  Elcmcntorum  contincntur,  dcdu^a  fuerint.  Quod  autcm  rcvcra 
Theoi emata  exilhnt,  dc  co  quidcm  dubitari  ncquit, cum  Thcorcma 
nil  nifi  Propofitio,  qux  aliquam  fubjcdi  proprietatcm  continct  ac 
dcclarat,  ccnfcri  dcbcat. 

Ad  hxc  fi  Geomctrix  prxfhntiam ,  in  dcmonftrandis  multis  pul - 
cherrimisac  admirabilibusTheorcmatis,(hoccrt,qux  (mcoquidcm 
judicio)  prima  frontcc  fubjccti natura  haud  ita  facilc  dcducantur,  icd 
percomplures  confcquentias  fccundum  artis  rcgulas  cx  ea  clici  dc- 
beant)  .  conliftcrc,  a  qoovis  fcrmc  hadcnus  judicatum  dlc, pcrpeit- 
datur:  fatisobvia  cuivis  crit  Algcbrx  prxftantiaac  utilitas ,  quippc 
qux  Icvi  ncgotio  innumcra  nobis  admirabiliorum  Thcoicmatum 
(ubminiftrarc  potcft  volumina.  Undc  facilc  judicare  licct ,  quanta 
laus  llluftri  Viro  Rc-nato  dcs  Cartcs  mcritbconfcrcnda  lit,  c  tujus 
Methodohxc  cjuafi  ultro  cmaiunt,  &:  hislongc  majora  nuximcquc 
utilia  ad  nos  rcdundant. 

S  E  C  T   I   O  XXVI. 
JnvtJHgdtio  ConJlructionU.frdccdeHttfeclione  tradit.t, 

QUandoquidcmc6ftructioProblcmatis,prccedcntiScctioneex- 
pol'.t3,unac\lnnpliciflriiniscxillit,qu^circaidinYcniri  qucunt: 
Krr  non 
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non  ingratum  fore  exiftimavi,fi  modum  eandem  inveftigandi,qualcm 
eum  acutifrimus  Vir-Juvenis  D.Johannes  Huddenius,  Gerh.  FiL^ 
omnium  artificiofiffime  excogitavit,fequenti  calculo  exhiberem. 


Angulum  G  A  Befle^^graduum,  convinciturex^quatione 
«7 X  -r-  a;'  30  o ,  in  qua/  &  eodem  modo  reperiuntur.  Unde  porro 
concluditur,  fuppofkis  AI3oa:,IL ao^, &  AMn) 7,  quodlMfitao?, 
&  AM  30Z.  3ox-f-7,idefl:,2:«,A;a);,  quse  2<i^  elUquatio;  acdeinde, 
quod  AC  vei  CH  fit  30  i z,,  adeoque  FH  ao z.-;  2>/,  omnium  in- 
telhge  hujufmodi  linearum  maxini^.  Quse  5 ' ^ ^  eft  ^quatio. 
Quibusitaexiftentibus,fiin  i^^^&^^ia  ,  nimirum,^»  nyx  — 
^  r  Kr-y  locum;  fubftituatur  ^—at  ,  habebitur  —  3^^x 
'i-lj.xx^x^  33  ni.X'-nxx^x^  vel^J— 3;LtA;-i-  jiA^xso  «zjc— wx;c,  &  ;c 
^  f-i^  ^-^-  Caeteracalculusmaniieftabit. 

Mult.per    3  I  2       P«  Huddcnii  rae- 

^   ihodumdeMaxi-* 

^Tj^-^r  iff  30  i-WX,  miificMiuimix. 

dele  f.   3^2:. -H  12//  30  217^ 

3z,2:;c-h3^xx3Dw^x~«.v>:  ^^^-t- 1 2xx  - 1 2^y  30  2»  ~ 
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S  E  C    T   I    o  XXVII. 

D€  invfjligxttone  an^ulorum  trUnguU  fUni ,  cujtu  UtcrA 
JuntnotA^  abjque  demtjjtonc  pcrpcndscuUris. 

/^Uo  ad  planorum  tnangulorum  dimcnfioncm  cxpcJitiorem 
V^aud  quidquam dcficiat,  lubet  hoc  loco in  mcdium  atferre  qua- 
tuorThcorematafcurcgulas^cjuibus  excognitis  lateribus  trianguli 
cujufcunquc  plani,  abfc]ucejufdcm  in  redangula  trianguladivifionc, 
quilibct  angulus  quadrupliciter  invcftigari  poflit :  cjualia  illa  ab  co- 
rum  invcntore  D.  Guiliehno  Purfcro  ,  Nhthematum  pcritifTimo, 
Dublinii  quondam  addilccrc  licuit.  Sunt  autcm  omnia  Logarithmo- 
rum  ului  accommodata,  ut,  vitato  multiplicationis,  divilionis ,  atque 
cxtradionis  txdio,  operatio  omnis  per  additioncm ,  fubtradioncm, 
&  bipartitioncm  proccdercr. 

THEOREMA  I. 
Uc  rcclangulum  fub  duobus  latcribus ,  angulum  qux- 
fitum  comprchcndcntibus,  ad  rcdlangulum  fub  (bmiirc 
omnium  latcrum  &:  dimidi^  ditfcrcntia,  qua  illa  duo  la- 
icrabafmlbpcrant ;  ica  quadratum  radii,  ad  quadratum 
jfinus  fcmlflis  anguli,  qua;fico  adjaccntis. 

Rrr  i  THE^ 
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THEOREMA  II. 
llc  rcaangulum  fub  duobuslateribus,  angulum  quac- 
fitum  comprehcndentibus,ad  rcdangulum  fub  dimidia 
difFcrentia,  qua  latus  unum  una  cum  bafi  fapcrac  latus  al- 
terum,  &  dimidia  differcncia ,  qua  latus  illud  alterum  una 
cum  bafi  fuperaclatusprimum;  ita  quadracum  radii,  ad 
quadratum  finus  fcmiflis  anguli  qua^ficL 

THEOREMA  III. 
Uc  redangulum  fub  dimidia  differcntia  ,  qua  lacus 
unumunacum  bafi  fupcrat  Iacusaltcrum,&  dimidia  dif- 
fcrcntia ,  qua  lacus  iliud  akcrum  una  cum  bafi  fuperat  la- 
tus  primiim,ad  rcdangulum fub  fcmiffe omnium  latcrum 
&:  dimidia  diffcrentia qua  illa  duo  latera  bafin  fupcranc> 
ita  quadracum  radii,  ad  quadracum  cangcntis  fcmlflis  an- 
guli,  quasfico  adjaccntis. 

T  H  E  O  R  E  M  A  \W. 
Utrcdangulnm  fub  femiffc  omniumIatcrum&  dimidia 
differcntia,qua  duo  latera  bafin  fuperant,ad  redangulum 
fub  dimidia  differentia,qua  latus  unum  una  cum bali  fupc- 
rat  latus  altcrum,&  dimidia differentia,  qua  latusillud al- 
tcrum  una  cum  bafifupcratlatus  primum;  itaquadratunv 
radii ,  ad  quadratum  tangcntis  fcmiflis  anguli  qusefiti. 

Voco  angulum  adjacentem  altcrius,cum,  c]ui  cum  illo  femi- 
circulum  compiet  vel  illius  ad  1 80  gr.  eft  diffcrentiajbafin  veio 
Jatusilludvquodanguloquasfito  opponitur.  Denique  triangu- 
lum  hic  intelligitur  reftangulum ,  acutangulum ,  vel  obtufan- 
gulum,  prout  quarfitus  angulus  eft  rcdus  ,acutus,  vel  obtufus- 

Sit  triangulum  A  B  C ,  in  quo  ex  notis  lateribus  eliciendus  fit  an- 
gulus  A. 

DeducaturexBin  AC,  vel  inipfamyhincindeprodudam,  per- 
pcndicularis  BD3  atcjueradio  AB  dcfcribatur  ex  A  femicirculus 

EBE, 
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EBF, rccans  AC  tn  E  &:  tum  ex  C  nucrvallo  FC  arcus  VG/cc ans 
BC  inG ;  tceturquc  BG  bitariam  in  H.  Rurfus  ccntro  C  intcr vallo 
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<:ante  AC  in  S  &  N,  ipfam  autein  A  B,  vel  eam  produaam  in  M ,  bi- 
fariamfecenturarcus  NM  &  MSin  L&T,  junganturcjue  AL>AT^ 


&NM,  MS,femutu6fecantesinP&X.  Demgue  dudisLOjTV 
tangcntibus  femicirculum S ML N  inL& T,  (ecantibus  vero  AC% 

AB 
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A  B  inO  &  V ,  dcmittantur  cx  P  &  M  in  A  C  pcrpcndicularcs  P  Q, 
MR. 

His  ita  pofitis ,  conftat  K  I  dimidiam  cflcdiftvTcntiam ,  cjua  bina 
latcra  A  B ,  A  C  lupcrant  bafin  B  C ;  at  vcro  fcmiHcm  omnium  latc- 
rum  cdc  K  C.  Dcindc  ctiam  pntcr,lumcndo  A  M  pro  radio,(inum 
fcmiflis  anguli  quarfito  B  AC  adjaccntis  cHc  S  X  vcl  X  M. 

Dico  igitur  i^^  loco  rcaangulum  B  A  C  clic  ad  icCtangulum 
CKI,  ut  quadratum  AMad  quadratum  SXvd  XM. 

Quoniam  cnim  *  □EC—DEA  vcl  AB— DAC  xquatur  iqEA,  if  ^^Seeun* 
ACi&:  in  acuranguloquidcm  triangulo  ^  DAC-t- DAB—  □BC^^'^^"»- 
jtquetur  :QAD,AC;in rcdanguloaurcm  -  □AC-GAB-CBC  Ijf^J^'"''' 
jtquctur  nihilo ;  at  vcio  in  obtufangulo  ^^□nC  —  □AB  —  □  AC  ^^^^p^ijni 
arquctur  2q  AD  ,  A  C  :  fict,  a-qiialibus  arqualia  addcndo  in  acutnn-  i^Um. 
gulo&:  rcdangulo, boc  cft,ad  □EC—  □  AB—^  AC addcndo □  AC  dpiSecun- 
-f- □  AB— □BC,  &  ab  rtqualibus  xquaba  aufcrcndo  in  obtufangulo,  '^'  ^^**»' 
hoccft,a^EC  — □AB-^ACaufcrcndo  bBC— □  AB— DAC, 
inacutan^ulo  quidcmfumma  □EC— □BC  vcll  C  arqualis  fummx 
iqEA,  A  C  -H       A  D,  A  C,  hoc  cft.  -  arqualis  C)>  A  'eiZ'"*"^' 

rc(Itangulo  autcm  lumma  □EC^  CBC  vcl  1  C  arqualis  2  q  E  A, 
ACvcl  2QED,ACiatvcr6inobtu[angulo  rcliquum  □EC— DBC 
vcl  IC  xqualc  rcliquo  20^^,  AC-  ^o^D,  AChoc  cft qualc    » Sicundi 
•►qED,  AC.  Tribus  igitur  cafibus  □EC  —  □  IC  a-qualc  cft  ^ 
IqED, AC  Scd  □EC-CIC  g  cll  .rqualc  40^^,  K  1.  Quarc  ^fl^'^^' 
Ctiam  2mED,  AC  ipfi4f»KC,  KI  clia-qualc,  ac  proindc  &:  fc- 
iniflis fcmifTi,  hoc  cft,  d^^»       T''  ^CD*^Q  1^«^'^ 
fitad  E  D,  ut  AM  ad  SR  ;  ut  autcm  A  B  ad  ED,  ira    aflumpra  com-  ^  /  '  -^'^^* 
munialtirudinc  ACcftQAB,  ACad-^ED,  ACfcu  ^qKCKU 
atvcrb  ut  A  M  ad  SR  ,  ita,  affumpra  communi  ahirudine  A  M,  eft 
□  AM  ad  c^. AM,SR:  Erit  flr  cdAB, ACad  icDl^C,KI,ita  □  AM 
ad  Q  A  M  ,  SR.  Sumptifquc  conlcqucntium  femiiribus ,  ur  q AB, 
ACad  cdKC,  KI,  ita  □  AM  ad  ^  o^M'  ^^^-      ^^»^^'^^  T  CdAM> 
SR,  hoc  cft,  ~  o^^>  °  '  l'4^»i^c"^  Sproptcr  i  f  ^&^^^ 

•  fimihtudincm  triangulorum  A  S  X,  M S  R  >  A  S  cft  ad  S  X,  ut  MS  ad  ^'^^' 
SR .  aut  ut  I MS,  hoc  cft,  SX  vcl  XM  ad  vSR.  Quarc  crit  ut  o AB, 
A  C  ad  Q  K  C,  K I,  ita  □  A  M  ad  □  S  X  vel  X  M.  Quod  primo  erat 
oftcndcndum. 

Porro  conftar,dimidiam  diffcrcntiam,  qua  Intus  unum  A  Cuna 
cum  bafe  CB  fupcrat  latus  altcrum  AB  cflTc  H  C  ^  &  dimidiam  diffc- 

rcn- 
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rentiam ,  qua  latus  alteriim  AB  unacumbafeCBfuperat  latus  pri- 
mum  AC  effe  BH.  Deinde  etiam  patet,  fumendo  AM  pro radio,  fi- 
num  femiflis  anguli  qusefiti  B  ACefle  MP  vel  PN. 

Dico igitur  i^oloco  rcftangulum  B AC  efle  ad  redangulum  BHC» 
ut  c]uadratum  AM  adquadratum  MPvel  PN. 
kfySecun^     Quoniamenim  ^  □AC-[-DAFveI  AB  -nFC  «quatur  2qAF, 
f  fsTecun  ^  ^ '       acutanguio  quidem  triangulo  ^DAC-hDAB  —  dBC 
liElem,     *''^q"^tur  2QAD,AC;in  reftangulo  autem  ^□AC-hDAB--' 
m^^^yPri-  □  B  C  ^quetur nihilo ;  at  vero  inobtufangulo  "  DBC  —  □AB  — 
miElem,     DAC  .Tquctur  2q AD ,  AC:tiet,  ab  cequalibussequalia  auferendo 
n^ii5fr«».  i„  acutangulo&redtangulo,  hoceft,a  □AC-r  □AB— □FC  aufe- 
jitElem.     ^.^^j^  □  AC+ □  AB~ □BC,  &  ^qualibus  a^qualiaaddendo inob- 
tufangulo,  hoceft,ad  □AC-f-^AB  — □FC  addendo  □BC— 
□  AB — □AC;inacutanguIo  quidem  reliquum  □  BC — □  FC  vel 
o ^  I  Secun •  C  G  a:quale  reliquo  253 AF ,  AC — 2q AD,  AC,  hoc  eft,  o  xqualc 
diElem.     2qDF,  AC;in  re(5languIo autem  reliquum  □BC — OFC  vel  CG 
xqualereliquo  2^3 AF,  A  C  vel  ig^DF,  AC;at  veroinobtufan- 
gulo  fumma  □BC  —  □  F  C  vel  C  G  a^qualis  fummac  iqAF,  A  C 
f^i Secun-  H-  2qA  D,  AC,  hoceft,  P  cequale  iqDF,  A  C.  Triplici igitur 
diEUm.     cafu  □BC  — □CGicquaIeeft2QDF,AC.  SedaBC-^CG 
t{$%seeun-  q  eft  a^quale  4qB  H,  HC.  Quare  etiam  2qDF,  AC  ipfi  4qBH, 
dt  Elem.     HC  eft  ^quale ,  adeoque  &  femiftis  femiffi,  huc  eft,  qDF,  A  C  ipfi 
2qBH,  H C.  Porro  cum  A  B  fit  ad  D  F,  ita  A  M  ad  R  N ;  ut  autem 
r  $  I  Sexti  AB  ad  DF,ita,  a(fumptacommuniaItitudine  AC,eft  qAB,  AC 
^lcm.       adaDF,  ACfeu  ^qBH,  HC;atver6ut  AMad  RN,  ita,aflbmpta 
communi  altitudine  AM,  eft  □  AMad  qAM,  RN  :  Eritut  qAB, 
A  C  ad  2qBH,  H  C,  ita  □  AM  ad  q  A M,  R  N.  Sumptifque  con- 
fequentium  femiffibus.utQAB,  ACad  ^dBH,  HC,ita  □AMad 
I O  A  M,  R N.  Eft autem  ^  q AM ^lflN ,  hoc  eft,  ^  CD AN, RN 
3  ^  4  (y*  16  arqualc  □MP  vel  PN  :  fiquidcm  *  propter  fimilitudinem  triangulo- 
SextiElcm.  ^„1^-,  ANP,  MNR,  AN  eft  ad  P N,  ut  MC  ad  R  N,  aut  ut    M  C,  hoc 
cft, MP  vel  PN  ad  ~ RN.  Quare  erit  ut  o ^B,  AC  ad  □BH^HC, 
ita  □AM  ad  □MP  vel  PN.  Quod  fecundoeratoftendendum. 

Prxtcrea  conftat,  fumendo  AT  pro  radio,  tangentem  femiffis  an- 
guli  quscfitoBACadjacentisefleTV. 

Dico  igitur  3"°  loco  redangulum  BHC eflTe ad  redangulum  IKC, 
tit^ATad^TV. 

Cum  enim  cx  proximc  demonftratis  q  A  B  ,  A  C  fit  ad  ^  B  H, 

HC,- 
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HC  ficut  DAMad  dMP  vcl  PN  :  permutandoerit »  ut  CD'^B,  AC  t^i6Qjtin' 
ad  □  A  M,  ik  qBH,  H  C  ad  dMP  vd  P  N,  fcii  A X.  Kurfus^cum  " 
paul6  antc  oftcnlum  (It  o ^B,  A  C  ad  cd  K  C,  Kl  cllc,  licut  □  A M 
ad^SXvclXM.-limilitcrpcrmutandociir,  ut--)An,ACad  DAM, 
Ik  cdKC.  KI  ad  □SX  vcl  X M.Undc  "  ci  it  ur  qBH,  HC  ad  □  AX,  "/ » ^  SJ*^^' 
Wc  qKC  ,  K  I  ad  □X\! :  &:  rurlus  pcnjiutando  ut  qB l  i,  H  C  ad  ^^''^' 
qKC,  KI,  ita  □AXad  □  X  M,  lcu  QAT  ad  □TV.  Quod  tcrtio 
crat  oftcndendum. 

Dcniquc conlht,  fumcndo  A  L  proradio,  tangentcmfcmiflis  an- 
guli  cjuxilti  BAC,  efle  LO. 

Dico  igitur      loco  rcdangulum  IKC  cfTc  ad  rctaangulam  BI IC, 
ut^ALadQLO. 

Etcnim  cum  oflenfum  (It      B  H  .  Hc  .        qKC.KL  uait 
□  AX  ad  □XM :  convertcndocrit  ^  ut  qKC, K  1  ad  q  B  i  i,  H  C,  x  f  Ccr.  4 
ita^XMad  □  AX,  vcl  □APad  □PN,ieu^ALadDLO.  Quod  £«'»/1 
quarib  acultimo  cratollcndcndum.  Um. 

llluftr 

Trianguli  ABC  cflo  latus  AB  591^  :  ,  5c  l.tus  AC  91^', 
bafis  vcro  B  C  95JV3-  Qjixricur  angulus  B AC. 

Siqutdcm  igitur  angulushc  fcrfrjiccdcntcsrcgulu  quMuor  modu  mvc- 
turt  potcjl  ,fuffc(crtt  ft  cum  pm  ™  *  rcguUm  tnvcjligcmus :  cum  rcltquu- 
rum  cluctdutio  huic  parum  dtfiimilif  bM;cndu  fit,  Vt  autcm  opcrutio  totd 
fcr  dddittoncm ,  fubtracboncm ,  6"  bipurttttoncm  abfolvjitur :  loco  numcro- 
rum  multtpltcandorum  &^dtvidcndcrum  acctptantur  corum  Logaritljmiy 
qualcs  tUos  Clartftmt  Brtggtt  tabula  nobtsfuppcdttat ,  quam  Vtr  tndujlrhus 
ac  dc  Mathcfi  pracitcaopttmc  mcritus  D.  Adrtanus  l  luicus  ad  umbtltcum 
fojlca  pcrduxit,  rcplcndo  iogartthmos numcrorum  a  20.000  adc^o  000, 
tn  fcrtc  naturaltab  i  ad  100.000  antc  dcfideratos,  Cuiporro  rabulx ,  ad 
qttiftti  angult  tnvcfltgationcmt  altcraadhtbcndaefl^  logarithmos  contincns 
fmuum ,  qiios  tdcm  Vtr  Clarijumus  adgraduum  icntcfim.ts  conjlruxtt ,  af' 
fumpto  radioctrcult  loooooooooooooco  paniumy  qualis lUatnopcre 
abfolutiftmO',  quod  Trigonometria  Brttamiica  tfifcrtbitur,  contcnta  cjl ;  vcl 
cttam  tlla ,  quam  Vtr  laudandus  Adr,  \  'lacciUy  ( fcqucndo  ufttatam  haclcnus 
graduum  in  fcxagcnas partcs  divtfioncm)  pro  fnubus  &  taitgcnttbus  ad  dc- 
cadcs  fccundorum jcrupulorum  condidit^ Jlatucndoradittm  loooooooooo 

S  s  s  par- 
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faYtium,ficutilUm  in  ofere^cm  TrigonmetrU  Artijicialis  titulum fecit, 
videre  licet.  Quarum  tabularum  ope  quacunque  adfactUorem  &perfe6lio- 
rem  quorumvts  triangulorum  dimenfmem  fpe^ant ,  calculo  faciUtmo  expe- 
diuntur, 

Htn€addttisAB^^i'yQ)&AC^i@,fiafummaECi^oi^Q)auferatur 
CB  ^555®  :  erit  reltqut  femipis  K 1  273®.  Cuiaddendo  IC  vel  C  B 
^^'^^Qyhabebitur  KC  uzS;©. 

Deinde  cum'  qAB^  ACfitad^KCy  Kl  ^ficut  UAM  ad 
nSX  velXMy  atque  Logarithmimultipltcationem  & divtfionem  mutentin 
addttionem  & fubtraBtonem ,  extra^ionem  vero  in  bipartitionem :  fiet^  uty 
filoco  multipitcandir^KCy  Klper  UAMadipfarumKCyKI  Logartthmos 
addamusduflumradti  AM  Logartthmum,&tnlocum  dtvtdendiprodu^um 
per  ^AB-iA  C  abhac  fummaauferamus  fummamLogartthmortimipfa- 
rum  AByAC,  reltquum  ^^J^^^i^ijfit  Logartthmtis  quadrati  ex  S  X  vel 
X  M.  Cujus  fumendo  femtffem ,  loco  extrahendi  e  [JSXvelXM  radicem 
quadratum,  hubebitur  98^7 1708,  pro  Logartthmo  ipfius  SX  vel  XM.  Vnde 
cum  iitraqiiehdcfinus  extslat  femtfits  angulty  quafuo  BAC  adjacentisyfi  in 
tabula  qtidratur  cujus  finus  Logartthmo  inventus  numeriis  98972708 
proxime  conveniat:  reperieturSX  velX  Mforefintimgraduum  5215(2)  feu 
veletiam^igr.j\  &  48 Cujusideo duplum^ut  104^^,  vel  104 
5^.15', 36",  erit quantitas anguli adjacentis.Quo fubdu^o ex  iSo gradt- 
biis,  relinquetur  qu£fitus  B.^ C7574 ,  vel  75-44'.  24". 

Vbi  demum  notandunijfi  pro  Logarithmis  auferendis  addantur  eorum 
complementa  ad  radium ,  non  alia  opiisfore  fubtra^ione.  Vt  liquet  inferius 
cx  collatione  utriufquepraxeos. 

Logarithmi.  Logarithmi 

*jj  /AB.  55>'M  •  •  Compl.  8.1180.4^^ 

AG.__9j    i'9?90'4i4  •  •  Compl.  8.040^.58^ 

fummaEC.,^o  ij    fumma  j-^^op.^^i 
fubtr.IC  velCB.  95  n 
rcliquum  E  I.^f^^iJ 

fcmiffisIKvelKI.Ijlr"  1,4,^61.616  1.43^1.^1^ 

add.  IC  5y|5? 

fummaKC.  iii  8j  1.0893.7^1  2.0855.751 


fumma  13.515^.578 
^lifFeremiafummarum  19.7945.417     fumma  19.7945.417 

fcmilTjs  9.8971.708      feniifjis  9,8971.708.  Log.  Sin. 


M 


I  s  c 

gcaJuum 
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5^7 


duplum  1  o  4 
rtHq.  ex  iSogr.  7j 


I  » vel  51.7.48 

vcl  104.  t{.  j^.ang.  Adjaceni 
74,  vd  75' 44«  14-  angulus  i]uxlitu$  BAC. 


S  E  C  T  1  o  XXVIII. 
Ratio  GcomttTicx  invcmcndd  lincx  mcndt.uLt. 

QUi  ratione  ex  tribiis  obfcrvationibiis  iinibrx  Soli^,  uno  dic  in 
plano  Horizontali  fadis,Gcomctricc  invcniatur  linca  Meridia- 
na.ollendit  mihi  Paiifus  ante  aliqiiot  annos  Matliematiim  peritii 
non  miniis  cjuam  omni  virtute  inlignis  D. Claudius  Mylon,  J.C,  cum 
<juo  tunc  tcmporis  familiariirimc  fum  vcrfatus ,  ac  ctiamnum  amici- 
tiam  ardam  colo.  Quam  quidcm  rationcm  fcdidicillc  air  ev  libro 
Italico ,  cui  titulus  :  G//  Horobnt  SoUrt  nelU  fuperpitc pune  :  Truttato 
diMutJO  Oddt  dA  Vrhmo.  Vcrum  cum  ipfa  ablquedemonftrationc  lit 
allata ,  placuit  demonftrationem  qualem  adinvcni, una  cum  Autoris 
methodohicfubjiccrc. 

Sint  igitur  A  B ,  A  C .  &  A  D  tres  umbr.r ,  factx  iu  plano  uno die 
per  umbram  ftvli  A  L ,  fupcr  codcm  in  A  pcrpcndiculauter  crcctu 
Quarum  quidcm  umbrarum,  fi  dux  rcpcruntur  x^ualcs ,  patct , U- 


ncam  a  punfto  A  perpendicularitcr  dcmilTan^  ia  cim,  qiix  conjungit 
illarum  extremajcfle  iincam  xMcridianam. 

S  5  s  :  Si 


yo8  Sbctiones 

Si  autem  ornnes  trcs  fint  in^-EqualeSjUt  fi  A  C  ponatur  minima; 
erigcnJ^e  erunt  in  pundo  A  fiiper  A  B ,  A  C ,  &  A  D  perpendicnlares 
A  F,  A  G ,  &:  A  H,  ipfi  fty lo  A  E  azqualcs,  jungend^eque  F  B,  G  C,  & 
HD.Hinc  quoniam  AC  minor  eft  quamAB,eiit  &  GC  minorquam 
FB.Ob  eandem  rationem  crit  quoquc  GC  minor  quam  HD.  Qyo- 
circa  oportcbit  ex  F  B  &  H  D  auFerre  F 1  &  HK  ipfi  GC  asqualcs ,  6: 
ex  pundis  1  &  K  fuper  A  B,  A D  deducere  perpendicularcs  1 L,  KM; 
inde  verb  ex  punftis  L  &  M  fuper  rcdam  hxc  punda  jungcntem 
alias  duas  pcrpendiculares  erigere ,  ut  L  N  &  M  O ,  qux  ipfis  LI  & 
MK  fint  crqualcs.  Siquidcm  autcmdu.x  umbr.^AB,  ADina^qualcs 
funt,  erunt  fimilitcr  F  B,  HD  inxquales.  Cum  vcro  Fl  &  HK  a^qua- 
les  fint  ex  confti  uclionc,  fequitur  L I,  K  M  feu  L  N,  M  O  in^equales 
fore ,  adcoque,  cum  ipfa^  fint  paralleLx ,  redlam ,  qux  puncla  O  &  N 
conjungit  cum  reda  ML  produda  concurrere.  Concurrant  igitur 
in  pundum  P ,  quo  junfto  cum  pundo  C ,  ex  A  in  P C  perpendicii- 
laris  dcmittatur  AQ^,  eritquc  linea  Meridiana  qucTfita. 

Atque  hic  ferc  fenfus  Autoris  eft,  fequitur  demonftratio. 


Qiioniam  itaque  AC  minor  eft  quam  AB,  ac  ideo  quadratum  AC 
minus  quadrato  AB :  erunt  etiam,fi  afqualia  utrinq;  addantur  quadra- 
ta  A  G,  AF,quadrata  CA,  AGfimuI  fiimptaquadratisBA,AFfimul 
fumptis  minora.  Sunt  autcm  pcr  47  primi  Elem.  quadrata  C  A,  A  G 
nequaIiaquadratoGC;at  vcrb  quadrataBA,AFctqualia  quadratoFB. 
Quare&quadratumGC  quaarato  FB  minuserit,  adeoqueGCmi- 

nor 
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nor  quam  F  B.  Eodem  modo GC  minor  ortcnditur  ijuam  I ID; ut 
cum  AB  &  ADinxcjuales  ponunrur,quod  FB^c  tlD  ina.Hju.iIcs  lint: 
adco  ut,  li  A  D  majoi  fuerit  cjuam  A  B,  H  D  quoquc  nujoi  lit  futura 
quam  FB.  c  cjuibus  ii  porro  arqualcs  auferaniur  H  K,  F I,  rclintjuctur 
ctiam  K  D  major  tju jm  IB. 

Siquidcm  igitur  KD  majoreft<juam  I B ,  habebit,  per  8  Qinnti 
Elem. ,  Fl  K  ad  K  D  minorcm  raticncm ,  ijuam  \  I  ad  i  B.  Un.lc  &: 
componendo,  pcr  28  Quinii  FJcm.,  HDad  DK  minorcm  rationcm 
habebitcjuam  FB  nd  BI.  Scd  utHDad  DK.itacft  pcr  J^Scxti  Elem. 
HA  ad  K  M;  ut  FB  ad  B  J,  ita cil  FA  lcu  H A  ad  1  L.  r^amobrcm 
&  H  A  ad  K  N!  minorcm  rationem  habcbit  quam  H  A  ad  IL ;  untic. 
per  10  Quinti  Elcm  ,  major  crit  KMquam  IL,  (ivc  MOquam  LK, 
ac  proinde  M  L  &:  ON  product;r  concurrcnt  in  P. 

Intelligantur  jam  rria  triangula  ABF,  ACG,&:  ADH  pcrpcndi- 
culariter  ereda  ad  iubjcdum  planum  fupcr  rcdas  A  B,  A  C,  &:  A  D. 
Quo  tiet ,  ut  tria  puncla  F , G, &  H  in  unum  comcidnnt  pundum ,  uc 
E,  in  verticcm  nempe  ftyli  A  E;  &  ut  rctttx  FB,G  C,  &:  HD  Unt  in 
Conica  lupeificic  umbi.T.cjuam  Sol  mctuluoeodic  dclcribitjcu - 
Jus  vertc\  lit  pundum  E.  Qjocirca  li  in  iplls  rcclis  lum.intur  rcd.i: 
F1,GC,&:  H  K  inter  rc.Tquales,cadent  pund^a  I,  C,  &:  K  in  circuli 
circumferentiam ,  cujus  planum  plano  /£c]uatoris  ell  parallclum. 
Idco«^uc  ll  pcr  punfta  K  &:  I  incjufmodi  politionc  rccta  linca  conci- 
piatur,ad  planum  Horizontale  produfta ,  concurrct  illa  cum  MI- 
produda  in  pur.(Sum  P ,  ubi  vidclicet  O  N  produfta  cum  ipla  con- 
currit.  Adcb  ut,  pundo  Pexiftcntc  inplanoillius  circuliatcjuectum 
in  fubjedo  plano  ,ncc  non  punfto  C  in  utroque  plano,  rc^^a  linca 
per  punfta  P  &:  C  dudta  communis  interfcc^iio  utriufcjue  plani  fit  tu- 
tura.  Quoniam  vcio  harc  duo  planaad  Mcridiani  planum  rcdaliinr, 
critetiamillorum  communisinterfectio  PCper  i^undccimi  Elcin., 
ad  idcm  Meridiani  planum  rctta ,  ac  proindc etiam  ad  lineam  Mcri- 
dianam,per  ^5  dctin.undccimi  Elcmcntorum.  llndc  patct,lincam 
AQperpcnJiculariterdciiiilfam  cx  A  (upcr  rc(flam  PC,  lineam  Mc- 
ridianamcnc.  Qiiod  cratdemonftrandum. 

Kotanduni  autem  porr6eft,rationcm  hancinvenicndx  linea:  Mc- 
ridian:? ,  non  fol6m  locum  haberc  in  planis  Horizontalibus ,  veruni 
ctiam  in  vcrticalibus  &:  ininclinatis,  ficutexJemonftrationccoHi- 
gcrc  licer. 

Qubd  fi  vcrb  fupradiflum  planum  plano  /Ecjuatoris  parallclum 

Sss  3  prc^ 
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pro  ipfo  iEquatoris  plano  fumatur,  referctlinea  PC  inomnialio 
plano  lineam  ^lquinoaialem  ;  perpendicularis  autem  AQ^lineam 
Subftilarem.  Quod  quidem  adnotaife  vifum  fuit  opera:  pretium. 


S  E  C  T    I   o  XXIX. 

Ratio  defcrthcndi  horologix  fciatherica  per  trian- 
gulum  ijo/ccles. 

CUm  ad  defcribenda  horologia  fciatherica  modum  ingeniofiflj- 
mum,quiopetrianguliifofcelis  perficitur,  jam  ante annos  ali- 
quot  cxcogitarit  Vir  eruditus  D.  Samuel  Forfterus,  apud  Londincn- 
fes  in  Colfegio  Grefhamenfi  Aftronomiar  Profeffor :  vifumfliiteum, 
qualem  Dublinii  primum  apudPurferum  vidcremihi  contigit;una 
cum  fcalarum  conftrudione ,  quibus  in  finem  illum  utitur ,  paucis  hic 
exponere;  praimittens  ad  ejufdem  dcmonftrationem  >  hoc ,  poftmo- 
dumameinventum, 

L     E     M     M  A. 

E^/o  circfilus  IKLMmeridianm ,  cujt44 pariter  atque  mun- 
di  centrum  ftt  F:  fttqtie  circtdus  IBLO  horizen,  linea  vero  IL 
plani  horizontls  ^meridiani  communis  interfe£Ho  feu  linea 
meridiana :  & fun^a  K&M poli  mundi :  at  KM axis :  cir- 
ctilus  autemBNO  P  ^quinoBiali^s  cujusqtddem &  meHdtani 
communis fe£lio  ftt  PN,  ipftus  atttem& hori^^ontisBO.Circtili 
porro  horarti  a  meridie feu fecantes  funto  K^^My  KRM^KSM^ 
KTMy  KVMy&KBM,  qui fecent  aqtiinoftialem  quidem  in  ^ 
RyS,TyFy&B'y  horizontcm  vero  in  .Y,  T,Z,ct  y  &  B :  du- 
canturqtte  F R,FS,F%FV,& F B,  ncc non  FX, FJ, FZ, 
Fct,  FI3,&  FB.  BeniquejunHa  BPy&  ex  P  dtt^a  PD  ipfFK 
parallela.convemente  cum  Llprodu^a  in  D,  connectatur 
BD.  Dico  hanc  fecart  a  planis  ctrctdortim  fecanttum  in  eadem 
ratione,  in  qua  re£ia  BP  ab  itfdem  feCia  eli. 

Secent  enim  redt»  F  Q ,  F  R,  FS,  F T,  &  F  V  reftam  BP  in  pun- 

ais 


/ 
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Ais  y >  * » f .  iy&c*]y  eruntque  ipfa  in  cjuibus  plana  circulorum  fccan- 
thim  fecant  reftam  BP.  todem  modo,  refta?  FX,  F  Y,  F/,F«,  &: 
F  B,  fccantcs  reftam  BD  in  pundis  i ,  2  , 3 ,  4 ,  5 ,  crunt  hxc  ipfa 
pun(^a  iuterlcdionum,  in  quibus  reda  BD  fecatur  aplanis  eorun- 


dem  circulorum.  Dico  igltur  rcftamB  Din  punftis  1,2, 5,  4,4:5 
fimiliterfcdameflcatquc  reftaBlMnpundisy,    f,^,&:  >?. 

Quoniam  cnim  PD  parallcla  eft  ipfi  FK,  atquc  FK  ad  planum  cir- 
culi  BNOP  recta ,  crit  quocjuc  P  D  eidem  plano  ad  rcftos  angulos, 
pcr  Sundecimi  Elcmcntorum.  Jamvcro  fi  pcr ipfam  &: rcftam  PB 
vcl  BD  planum  rranfirc  intclligatur,  urpotcplanum  irianguli  BPD, 
erit  utiquc  dc  illud  ad  planum  circuli  BNOP  rcflum,  pcr  1 8  undcci- 
xni  Elcmcntorum.  Porro,  ficjuidcm  omnc  planum  cjuod  pcr  F  K  du- 
'  N O Prc<5hnneft, concipiatur  planum  pcr 
i-cigitur  duoplana 
KPM,KQM, 
•crfcclioncs  fmt 
icJtx 


^lt  S  E  C  T  I  O   K  E  J 

re(Sae'PD,yi,  J  2,€3,  ^4,&  »;  5  j  fequitur  redtas  hafceaxi  FKut& 

inter  fe  efle  parallelas ,  per  16  &  5)  undecimi  Eleinentorum.  Quarc 

per  iSextiElem.  velperea,qua?demonftrantur  Prop"<^  10  ejuldem 

libri,B  D  in  eandem  rationcm  fecabitur  in  pundis  i ,  1,  5, 4,  &  5,  in 

cjuam  redh  B  P  in  punftis  yj.i^^y^^  fcfta  eft.  Quod  erat  pro- 

pofitum. 

Hinclicjuet,  fifiat  triangulum  redangulum  BF  Djcujus  unumla- 
tus  BF  fitinftar  radiijalterum  vci  o  FD  inftar  fecantis  arcus  comple- 
menti  clcvationis  Poli ;  &  cujus  bafis  B  D  divifa  fit in  pundis  i,  i,  3, 
4  &  5  {imiliter  ac  reda  P  B  in  pundis  y,  €,  &  &  in  quo  porro 
triangulo  ex  angulo  rcdto  F  ad  punaadivifionis  oppofita  duftse  fint 
redtse  F  i,  F  2,  F  3,  F  4,  &  F  5,  has  ipfas  fore  lineas  horarias  Horolo- 
oii  Horizontalis  ad  propofitam  Poli  clevationem.  Quarum  quidem 
F  D  lineam  meridianam  feu  horam  12  indicabit,  F I  horam  i  pomeri- 
dianam  vel  horam  11  ante  meridiem,  F  2  horam  ipomeridianam  vel 
horam  10  ante  meridiem,F  3  horam  3  pomeridianam  vel  boram  p  an- 
te  mcridiem ,  F  4  horam  4  pomeridianam  vel  horam  8  ante  meri- 
die.m,  F  5  horam  5  pomeridianam  velhoram  yante  meridiem,  &  F6 
horam  6  antc  vel  poftmeridiem.  Ex  quibus  rchqu.-e  linecT  horaria: 
facile  inveniuntur.  In  quo  denique  triangulo  centrum  horologii 
erit  E,  ubi  ftylus  obliquus  fupra  F  D  ad  altitudinem  Poli  eft  erigen- 
dus. 

Unde  rurfus  infertur,fi  loco  trianguli  rectanguli,  inquounum 
latus  circa  rcdum  fit  inftar  radii ,  &  alterum  inftar  fccantis  comple- 
menti  elevationis  Poli,  aliud  afiTumatur  triangulum  rcftangulum^  cu- 
jus  unum  latus  circa  reftum  fit  inftar  finus  elevationis  Poli,  &  alte- 
rum  inftar  radii  (fiquidem  finus  arcus  alicujus  eft  ad  radium,  ut  radius 
ad  fecantem  complementi  ejufdem  arcus);  cujufque  bafis  rurfusdi- 
vidatur  fimiliter  ac  reda  PB :  idem  obtineri,  quod  diximas. 

Quibus  prarmiflis  perceptifque  accedimus  porro  ad  conftruftio- 
nem  fcalarum,  qucc  flc  fe  habet. 

Centro  A  intervallo quocunquedefcribatur  circulus,quidiame- 
tris  BD,CE  ad  angulos  rcdos  fefe  decuflantibus  in  quatuor  quadran- 
tes  difpcfcatur.  Horum  autem  B  C  &  C  D  in  5^0  gradus  dividantur, 
&  a  punfto  E  ad  gradus  triccnos  oppo^-* 
qua:  (eccnt  rcftair 
Dcinde  dividati 
pofitaque  regu^ 
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pertingat  ad  circumfercntiam,quadrans  B  C  in  alias  po  partcs  difpel- 
catur,  qux  numcrationem  aB  vcrsus  C  accipiant-Quibus  pcradis, 
fi  a  puncto  B  ad  nnf^ulaliarcintcrrcclionum  pund.i  rccta:  lincx  dufta^ 
concipiantur,  ipCrcjuc  aB  inrcdtaBC 


Linca  Latitudinumappcllat2i 


a BC notcntur :  critBC lic  dclignata^ 


Prxp:ratis  igi- 
tur  hilcc  duabus 
fcalis,fupcrcftut 
oftcndamus,  cjua 
ratione  carundcm 
bcnchcio  Horo- 
lopium  ad  datam 
Poli  clcvationem 
dcfcribatur. 

Quod  fictuticj; 
dcfcribcdoad  hoc 
triangulum  ilo- 
fcclcs. 

Ut  li  propona- 
mus  horologium 
honzontale  de- 
fcribcndum  cffc 
ad  Poli  elcvatio- 
ncm  51  grad.  10 
min.c]ualis  cahic 
Lcidx  rcpcritur: 

capiamus  clrcmo  in  Linca  Latirudinum  intcrvallum  intcr  pundum 
B&:  tcrminum  min.i o  gradus  52,  (five  c|uia  ob fpacii anguftiam gra- 
dus  in  minuta  dividi  nccjucunt ,  fatis  crit  ut  minura  conjiciamus  ob 
exicuam  diftcrentiam  cjux  indc  rclinouitur) ,  cociuc  notatoin  rcda 
aiiqua  iodefinitaa  pundtoFhincindeufqucad  punctum  B ;  capiamus 
porrb  B  D  Lineam  Horarumatque  ad  cjus  intcrvallumcx  utroquc 
punao  B  arcum  dccircinemus ,  ciuomm  altcr  altcrum  fccct  m  D ,  ita 
ut  trianfiulum  conftituant  ifofcelcs  BDB.  In  quo  dcniquc  fi  dcnote- 
mus  fuper  j^qualibus  lateribus  punda  omnia  m  Lmca  Horarum 
deficnata ,  atquc  cx  punfto  B  per  hxc  ipfa  rcdas  hneas  ducamus ,  de- 
fcriptumerit  horologium  quxfitum.  Nam  ut  habeantur  lincxhora^ 


fcnptumerithoroiogiuiii  .luxnLUMi.   -^-  -- 

rix,qux  horas  indicant  antc6'*"^  matutmam, vclpoft  6^'^ 


vcf- 
per 
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pertinam ,  oportct  tantiim  jam  invcntas  producere  ex  parte  punftr 
F.'Cujus  quidem  deicriptionis  ratio  ex  fuperiori  Lemmate  perfpicua 
cft.  Liquct  cnim  ex  conftruftione,  fi  triangulum  recSangulum  B  D  F- 
^  circulo  BCDE  infcriptum  fuerit,ita  ut  latus  ejus  DF  fecet  ra- 
dium  ACin  G.tunc  quidem  AG  finum  fore  grad.51.  min.io.datar 
videlicet Poli  elevationis.  In  quo  prceterea  triangulo  latus  unum  B  F 
cft  ad  latus  alterum  F  D ,  ut  G A  ad  AD ,  hoc  eft,  ut  finus  elevationis 
Poli  ad  radium ;  &  in  quo  bafis  B  D  fimiliter  feda  eft  in  punftis  4,  2^ 
3,4,  &  5  ficut  fuperius  reda  BP in  punftis  y,  «>  C",  &  >;  a  planis  cir- 
culorum  fecantium.^&c. 


Operar  pretium  duxifTem  reliquorum  pariterhorologiortrmgc- 
nerum  defcriptioncm  hic  oftendere,  veriim  cum  in  Angliam  poftea 
reverfusLondinitraaatumeadere  a  Forfteroipfo  vcrnacula  lingua 
confcriptum  invcncrim ,  ac  anno  16^2  in  luccm  editum ,  cui  titulus : 
The  Art  of  DulUng  bji  a  mw ,  eafje  and  moft  fpeedii  waj ,  quem  adire  li- 
cet:  animum  imrautavi,fufficere  exiftimans  me  ea  hic,quibus  c«tera 
annittmtuijfundamenta  dcmonftraflc* 
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Sectio  XXX. 
^htemAdmodum  cerjtrttpn  gr^vitatistK  mdgmtudujihus 
rnohilc  fit  intclligcndum, 

GRavltatis  ccntrum  in  unoquoquc corpore  non  fixum  exiftcrc.cx 
proprio  principio  antc  complurcs  annos  dcduxit  Vir  illuftris 
Renatus  Jcs  Cartcs  intradatu  fuo  dc  Mcclianica,ubi  naturamVcftis 
pcrfec)uitur,Quoniam  autcm  co  nondum  eJito  ccntri  luijus  naturam 
ciyvisex  illo  pcrfpicerchaud  obvium  cft,  vifum  fuithoc  locoaliam 
cjufdcm  ccntriexplicationcm,  qua  natura  ejus  pcrfacilc  ab  unoquo- 
lue  intclligatur,  in  mcium  aticrrc^  Qu ilcm  cam  ingeniofifrimus  ac 
xpius  lauJatus  D.  Joh.Ha JJcnius  Gcr.Fil.  cxcogitavit,  mihiquc  il- 
lius  participcm  fccit ,  ftatucns  cum  D.Jcs-Cartcsgravitatcm  incor- 
pore,  qnoJ  grave  Jicitur,nil  cflc  prxter  conatum  aut  vim  dcfccn- 
dcndi  vcrsus  Tcrrx  ccntrum,  qui  pcr  aliorum  corporum  motum 
caufetur.  Quocirca  ut  ccntri  hujusgravitatis  mobilitas  cjuamtacil- 
limcpcrcipiatur  ,furteccnt  id  inrc(5talinca  oftcndiflc,  hoc  pado: 

Efto  rcfta  illa  A  B ,  divifa  in  par- 
tcs  alicjuot  xcjualcs.utputa  fcx  AK, 
K  L,  L  M,  MN,  N  O,  c^:  O  B  i  fup- 
ponantuicjucC,D,Il>l  )G,H  ,  I 
fcptem  fphxruI.T  xqualcs,  in  rcfta 
versus  Tcrrx  ccntrum  P  cadcm  vi 
tendcntes,quc4uc  codem  tcmporis 
momcnto  ipii  AB  occurrant  in  A, 
K,  L,  M,  N,  0,&:  B.  Quo  pofito, 
manifellum  cft,  rcda  AB  immoti 
^cxiftentc,  ac  fupcr  M  P  cum  cjus 
medioM  ciuicfcentcangulis  AMP 
Sc  P  M  B  cxiftcntibus  rcctis ,  c|u6 J 
pcr  hunc  motum  fphxrularum  cau- 
fari  non  poflit,  ut  tcrminorum  A,B 
alteraltcro  prius  dcfccnJat:  cjuan- 
doquiJem  vis,  qux  illuJ  prxftarer, 
iitrinq;omninocaJemcxiftit.AJc6 
ut  AB  co  cafu  in  xquilibrio  pcrma- 
nerc  tcncatur,pun(!:tumq;  Mproil- 
lius  ccntro  gravitatis  fit  haben  Jum. 
Ttt  1  Qilpi 
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Quod  fi  vero  ipfi  ABaliapofitiotribuatur,  utWicaMb,  debetne- 
ccflario  pars  una^M,  qusc  Terra:centro  P  vicinior  eft,  plusfeniper 
ponderare  cjuam  pars  altera  M/^jqusea  centro  Peft  remotior ;  quo- 
niam  prsedida  vis  hac  rationein^equalis  rcdditurjatqueilla  hoc  pa<So 
in  inferiorcm  partem  <i  M  accrefcit,  dumin  eam  non  folumplures 
fphxruliE  impingunt,  fed  ipf:^  etiam  in  angulis  ,  ad  redos  magis  ac- 
cedentibus,  occurrunt ;  ac  proinde  in  eam  fortius  agunt.  Ita  ut  re(5ta 
^  Mtaliam  pofitionem  appctereteneatur,parsc|ue  M^^ipsaparte^M 
major  fumendalit ,  qub  ipfa  in  eodem  ftatu  feu  ^quilibriopernw- 
neat-j  ac  idcirco  ejus  ccntrum  gravitatisnon  fixum  fed  mobileexifte-  ' 
re.  Cujus  quidcm  adcorpora  adplicatioex  f^anifefta  eft. 

CcEteriim  fciendum ,  difterentiam 
hanc,ex  ingenti  horum  corporum  a 
Terr^E  centro  diftantia,  cum  eorun- 
dem  magnitudine  comparatajefle  pla- 
nc  imperceptibilem  feu  infenfibilem; 
ac  proinde  confidcrationem  hujus  mu- 
tabilitatis  centri  in  praxi  nuUius  efle 
ufus.Quoniam,reaisCP,DP,EP5FP, 
GPjHP,^:  JP,propterimmenfamhu- 
jus  linex  AB  u  Terre  centro  P  elGnga-* 
tionem&ex  illius  ad  hanc  relatione 
parvitatem  ,  parallelis  exiftentibus 
(quemadmodum  abfq^ullo  experienti^ 
detrimcnto,  qux  hic  nullam  diverfiu- 
tem  agnofcit,  fupponi  potcft)  a^que- 
mult.T  fempcr  fphxrula?  in  utramque 
parteuiipfius  AB,quamcunqueilla  po- 
fitionem  habuerit,impingunt;  e^rdem- 
qucetiam,  propter  angulorum  utrin- 
que  arqualitatcm  ,  in  cam  hinc  inde 
arc]ue  fortiter  agunt.  Adcb  ut  M  punftum  cintrum  gravitatis  ipfius 
A  B  cxiftens  cjufdem  quoque  gravitatis  centrum  in  omni  alia  ejus 
pofitione  cxiftat ,  ipfaque  pofitionem  omnem  ,  quam  quis  ei  dederity 
rctineat.  Indicans  quo  fcnfu  gravitatis  ccntrum  in  magnitudinibus 
immobile  fcu  fixum  fit  intclligendum  non  fecus  ac  illud  Sedione 
a  nobiscukn  aiiis  fuit  acccptum* 
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f^^^^^^^^^  Oftquam  fincm  excrcitationibus 
^v>,*   ^*'     f hifcc  imponcic  dccrcvcram  ,  di- 
^ ^   [  vcrfa  milii  alia,  AmiccLc<^or,  ju- 
^  ^*-.'     ^  cundiflniio:  ac  perpulchra:  con- 

(       V  tcmplationisargumenta  lupercflc 

^^'^  "  dcprchcndi  ,  qux,^fi  pro  corum 

dignitatc  pcrtraclataScdionibus  hifce  ad)unxi{- 
fcm,  non  parum  mcis  laboribus  ornamcnti,  &: 
tuis  fortc  rtudiis  adjumcnti  commodiqiic  attu- 
liflfcnt  \  fcd  tam  labor  quam  opus  in  immcnfum 
accreviflct.  Quocirca  cum  intcr  aha ,  prxcedcn- 
tibus  Scclionibus  pcrtradata,  modum,  cjuo,  clc- 
gantiorcs  Scfubhmiorcs  quxdam  Propolitiones, 
partim  ab  Antiquis,  partim  a  prxllantifllmis  hu- 
jus  fxcuh  Mathcmaticis  ingcnioflflimc  mvcntx, 
ab  ipfisinvcftigatxfucrint,illxvc  Analyticxartis 
prxfidio  inveniri  pollint,  ofl:cndcrim:  haudalic- 
num  abinfl:ituto)udicavi,  fi,ad  ubcriorcm  hu)us 
artis  ufum,  ea,  qux  Nobilifllmus  atquc  Clarifll- 
inus  D.Chris  riANUS  Hugemus  nupcrdc 
Ratiociniis  in  alcx  ludo  adinvcnit  mihiquc  con- 
fcripta  communicavit,  hic  und  cum  ipfius  litcris, 
rc]iquorum,qux  mihi  fupcrfunt  joco,adjiccrcm. 

Ttt  3  Qucm 


^iS  A   D      L  E  C   T   O  R  E  M. 

Qucmigitur  illius  tradatum  vel  eo  tibi  accep- 
tiorem  fore  confido  ,  q«6  ea  qux  inibi  tra- 
duntur  &  lubtilipra  & a  vulgo  remotiora  efle  in- 
venies ;  pra^fertim  cum  ad  horum  inveftigatio- 
nem  eadem  mecum  Analyfi ,  cujus  olim  funda- 
menta a me edo£tus  eft,  utatur;  atque  ita  ejus ftu- 
diofis  viam  ad  confimiles  qu^ftiones  refolven- 
das  aperiat.  In  quibus  fi  cum  reliquis  noftris  la- 
boribus  amplam  tibi  fatis,BenevoIe  Ledor,  in 
hoc  ftudiorumgenereexercitationis  anfam  prx- 
buiffe  videar-,  animum  exindc  meum  tui  ftudio- 
fiflimum(utrpero)  agnofces,  ac  noftram  proindc 
operamintui&Reipublica^Literari^  bonum  fuf» 
ceptam  in  bonam  partem  interpretabcris.  Valco 
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Clariflimo  Viro , 
D-Francisco  Schotenio 

S,  D. 

r"^*^^-'^  ^  Vm  in  editione  elfgintijftmorum  ingenii  tui  mo- 
tmentorum  i  quAm  prx  manibut  nunc  hAhes> 
:r  Clar/Jpmet  td inter  cxtera  te [pe^lare  fciam^ 
..:  virietatererum^quarum  trachtionem  injli" 
tuijliy  ofiendas  quam  late  fe protendat  divina  A' 
nahtscesfcientiayfaci/e  intelligo  etiam  illa  plurimum  propofito 
tuo  infervire po(fe .quA  dealeje  ratiociniis  confcripfim^s;quan' 
to  enim  minus  rationis  terminis  comprehendi  pojje  videban- 
tur,qu£  fortuita  funt  atqne  incerta  ,  tanto  admirabilior  ars 
cenfehitur^cuiiffa  quoque  fubjacent.^}^arecum  in  tnigratiam 
primum  illa  exponenda  fufeeperim  y  tuque  digna  extflimes% 
qud  fimul  ctim  fftbtilijfmis  tuis  inventis  in  lucem  exeanty 
ddeb  ttbt  non  refragabor^  ut  etiam  e  re  mea  effe  exijltmem  hJc 
fotijfmrtm  rattoneipfa  inmanus  homimim perz  enire,  J^tip- 
fe  cum  in  re  levi  ac  frivola  operam  collocaffc  videri  altoq/ti 
pojfem  ,  non  tamen  prorftts  uttlitatis  expers  ac  nullitt^ pretii 
cenfebitur ,  quod  tu  veluti  inter  tua  adoptaveris  ,  nec  ftne 
multo  labore  e  vernacula  lingua  noflrain  Latinam  conver^ 
teris,^uanquAmtfe quis  penittiss  ea  quAtradim/is  examinare 
ccepertt ,  non  dubtto  qui/t  conttnub  repertttrtts  Jit  rem  non  ut 
videturludicram  agi^fed pulchrd  lubtilijfmaqite  contempla- 
tionis  fundamenta  expltcari.  Et  Problemata  quidem  qu^  in 
hoc  genere  proponuntur  ,  nihilo  minus  profundx  indaginis 
vifum  iri  confidoy  quam  qu£  Dtophantt  libris  continentur,' 
voluptatis  autem  aJt.juantb  pltfs  habitura,  cum  non ,  fictit  ill.i, 
in  nuda  numerorum  conftderatione  termincntur,  Scicndnm 
vero.quodjam pridem  tnter  pr£/lantijJimo{  tota  CalltaGeo' 

metr*tf' 
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metras  calculm  hic  agitaipu  fuerit  i  ne  cjuis  tndebitam  mihi 
prim^  inventionis  gleriam  hac  in  re  trihuat.  Cdtterum  illiy 
difficillimis  quibufque  quAflionibu4 fe  invicem  exercere folitiy 
methodum  fuam  quifque  occultam  retinuerey  adeout  a  frimis 
elementis  univerfam  hmc  materiam  evolvere  mihi  necejfe 
fuertt.  ^luamobrcm  ignoro  etiamnum  an  eodem  mecum 
frincipio  tlli  utantur  ^,  at  in  refolvendis  Problematis  pulchre 
nobis  convenire fxpenumero  experta^ fum.  Horum  Problema^ 
tum  nonnulla  in  fine  operis  addidiffe  me  invenies ,  omijfa  /^- 
men  analyfly  cum  quod prolixam  nimis  operam  pofcebantyfi 
perlpicue  omnia  exequi  voluiffem ,  tum  quod  relinquendum 
aliquid  videbatur  exercitationi  noftrorum  ^fi  qui  erunt^Le-^ 
ciorum.    Fale.  * 

Dat.  Hag^e  Com. 
27Apr.i^57. 
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Tfi  lufionum,  quas  foufors  moderatur,  inccrti  folcnt 
eile  eventus,  attamcn  in  his,quanto  quis  ad  vincendum 
\J  quam  pcrdcnJum  propior  ficccrtamfcmpcrhabet  dc- 
'  A  terminationcm.  Ut  fi  quis  primo  jaftu  una  tcflcra  fc- 

^  'J  narium  jaccrccontendat,incertum  quidcm  an  vincct; 
21  cj.i-nio  vcrifimilius  fit  cumperderc  quam  vincerc,  reipsa  dctini- 
tum-eft^calculociue  fubducitur.  Ita  quoque,  ficum  aliquoccrtem 
hac  ratione ,  ut  tcrnis  lufibus  conftct  viftoria ,  atque  ego  jam  unum 
lufum  vicerim,incertumadhuc  uter  nolbum  prior  tcrtii  viclorfic 
cvafurus.  Verum  quanti  exfpeclatio  mea,  ct'  contra  quanti  illms, 
arftimari  debeat,  certifTimo  ratiocinio  confequi  licct ,  atquc hinc  dc- 
finirc,  filudumuti  cft  impcrfcdum  linqucrc  inter  nos  convenerit» 
quantomajorponiocjasquoddcpofitum  dlmihi  quam  adverfario 
mcotribuendaeirct:  vel  ctiam  i\ quis  in  locum  fortcmquc  mcam  fuc- 
ccderc  cupiat,  quo  pretio  me  cam  ipfi  vcndcrc  xquum  fit.  Atque 
hinc  innumerz  quarftiones  cxoriri  poflunt  inter  duos ,  tres ,  plurclvc 
collufores.  Cumque  minimc  vulgaris  fit  hujufmodi  fupputatio  ,  dc 
fzpe  utilueradhibcatur,breviter  hicqua  rationc  aut  mcthodo  ex- 
pedienda  fit  cxponam ,  ac  dcindectiam,  qux  ad  alcam  livctcfleras 
propricpertinent,expIicabo. 

Hoc  autein  utrobique  utar  fundamento:  nmiirum ,  m  alca:  ludo 
tanti  «ftimaodain  cfle  cujufquc  fortem  fcu  cxpcftationcm  ad  ali- 

V  V  V  quid 
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cjuid  obtinendum  j  quantumfihabeat,  poffitdenuo  ad  fimllem  for- 
tem  five  expeftationem  pervenire,  sequa  conditione  certans.  Ut> 
exempli  gratia,  fi  quis  me  infcio  altera  manu  j  fi^lidos  occultet>altera 
yfolidos^mihiqueoptionem  det  ex  utra  manu  folidos  accipere  ma- 
lim-,  hoc  tantundcm  mihi  valere  dico,  ac  fi  5  folidi  mihi  dentur.Quo- 
niam  quinque  folidos  habens,  dcnuo  eo  pervenirepoffum,  ut  jequam 
cxpedationem  nancifcar  adjvely  folidosobtinendos:  idque  ^qua 
lufu  contendens» 

P   R    O   P   O  S   I    T   I>  O  I  I. 

Si4  vel^expedcm^quorumutrumvis  xquc  facilemi- 
hi  obtingere  po(Iitjexpe£latio  mea  dicenda  eft  valere  11^:. 

Adhanc  rcgulam  non  folum  demonftrandam,  verum  etiampri- 
mitiis  eruendam  pofito  proeoquodicquivalet  expeaationi  mea?, 
oportet  me,  quum  x  habeo ,  rurfus  ad  fimilem  fortem  pervenire  pof- 
fc,c^qua  conditionecertantem.  Ponatur  itaque  lufus  effe  talis,  ut 
cum  altero  certem  hac  conditione,  ut  quifque  deponat  x ,  ac  ut  vi- 
(5tor  vitSotraditurusfit  a.  Hicautem  lufus  juftuseftjvt  patet  mehac 
ratione  sequara  habere  fortem  ad  obtinendum  4,  filulum  perdam 
fcilicetjaut  ix — 4,fivincam:tumenimobtineo  2x,idnempequod 
depofitum  eft,  de  quo  akeri  erogandum  eft  a.  Qnod  fi  autem  2a;— A 
tantundem valeret  atque  b,  sequa  mihi  fors  obtingeret  ad  a  quam  ad  &• 

PonoitaqueZAJ  —  rfJco  t,  dcdtxJ}        pro  valore  mea?  expefta- 

tionis.  Cujus  demonftratio  facilis  eft.  Etenim  habens  ^^pofTum 

cumalio  ccrtare,quietiam^-^*  deponere  volet,  hac  conditione  ut 
vincens  viftofit  traditurus  a.  Qua  ratione  fimilis  expeftatio  mihi 
obtinget  ad  obtincndum  a^  fi  perdam,  aut  ad  obtincndum  fc,  fi  vin- 
cam-,tum  enim  obtineo  a  -i-b,  id  nempe  quod  depoGtum  eft j  alte- 
rique  inde  concedo  a. 

In  numcris.  Si  ad  5  vel  7  a:qua  fors  mihi  obtingat,  tum  expefta- 
tio  mea  per  hanc  Propofitionem  valet  y ,  &:  certum  eft  me  5  haben- 
temrurfus  adeandcm  cxpedationcm  pervenire  pofle.  Sienim  cum 
alioccrtans  5deponam,atqueille  fimiliter  5  deponat,hacconditiorc, 
ut>  qui  vincitj  alteri  fit  daturus  3 ;  erit  hic  lufus  omnino  juftus ,  &  pa- 

tet 
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tet  mihi  xquam  obtingerc fortcmad obtincndum  5,  fi  pcrdam, aut  7, 
iivincam:  quoniam  tunc  obtinco  lOidequoaltcri  conccdo 

Propositio  II. 

Sl  dyb^  vcl c  cxpcdcm,quorum  unumquodquc  pari  faci- 
litatc  mihi  obtingcrc  poflit  ,cxpcftatio  mca  a:llimanda 

j 

Ad  cjuod  rurfus  inveniendum ,  ponatur ,  ut  antc ,  x  pro  valorc  ex- 
peftationis  me;r.  Oportet  ergo  mc ,  cum  x  habeo ,  ad  candcm  cx  - 
pcctationempcrvenircpofrc  iufto  lufu.  Ponatur  kifus  cilc  talis,  ut 
cumduobus  aliis  ludam  hac  conditionc ,  ut  cjuiUjuc  noftrum  triuin 
deponat  .v  ,  &:  ut  cum  uno  hoc  padum  aggrediar ,  li  ipfc  viftorcva- 
dat,  mihi  fit  daturus  h ,  &  ego  ipfi  traditurus  hm  by  fi  idem  mihi  ob- 
tingat.  Cum  altero  autcm  hanc  ineam  conditionem  ,  ut  illc  ludum 
vincens  mihi  traditurus  fitr,  autcgo  ipfilim  daturus  r,fi  cgo  vincam» 
Et  patct  hunc  ludum  juftum  cllb.  .^ijuam  autcm  hac  rationc  fortcm 
habebo ad  obtinendum  by{\ nimirum  primus  vincat,  aut  r , ll  fccundus 
vincat,aut  ctiam  3  x— <liego  vincam;tunc  eniinobtinco3.v,quod 
depolitum  eft,  dequouniconccdo^»,  &altcri  r.  Qubdfi  ^x^b  —  c 
jequalefuerit  ipli  4  ,  cadcm  mihi  obtingeret  cxpeftatio  ad  obtinen- 

dum  A,  qux  ad  t,  aut  ad  c.  Pono  itaque  5 x — b — c  d       fit  x  d  — - — ^ 

pro  valorc  mea:  expeSationis.  Eodcm  modo  invcnitur ,  fi  ad  4, 

aut  d  arqua  fors  mihi  obtingat,  id  tanti  valoris  eflc,  quanti  . 

Atque  ita  porro. 

Propositio  III. 

Sinumcrus  cafuum,  quibus  mihi  cvcniet^,  lit^,  nu- 
mcrus  autcm  cafuuni  quibus  mihi  cvcnict  b  iix.q  y  fumcn- 
do  omncscafus  xquc  in  proclivi  cflc:  cxpc^ftatio  mcava- 
lcbit^^ 

Adhancregulamerucndam,  ponaturrurfus.vpro  valorc  cxpccla- 
tionis  mc:E:ergo  oportet  me,  cum  A:habco,ad  candcm  cxpcctatio- 
nempcrvcnire  poffe,utantc,juftoIuru.  Ad  l:ocautcm  tot  collufo- 
rcs  fumam,  ut  una  mecum  numcrum  ipfius  f-rq  cfficiant ,  quorum 

Vvv  2  dcponat 
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deponatquifquc  x,itautdepofitumlit  px-f-qx,  &  quifque  fibi  lu- 
data^cjuaexpeftationead  vincendum.  Porro  cum  tot  ex  hifcc  col- 
luforibus,  quot  indicat  numerus  5  ,figillatim  hoc  paftuminibo,  ut 
eoruni  qui  vincatmihi  fitdaturusi,  aut  egocontraipfi  idem  fc,fi 
vincam.  Similitercumreliquis  colluforibus,  condituentibus  p  —  i 
figilktimhancconditionem  aggrediar>uteorum  quifque ,  qui  luduni 
vincit,  mihi  fit  daturus  &  ego  tantundem  fcilicer)  ipf^il  ego  vin- 
cam.  Etpatet  hunc  lufum  hac  conditione  juftum  efTe^  nemine  vide* 
licetinjuriam  patiente.  Deinde  patet  me  nunc<j  expedationis  ha- 
bere  ad fr,  & p  —  1  cxpeftationes  ad^ ,  &  i  expeSationem  (me  nem- 
pe vincentejadpx-t-fjx— fcq — af-^a^^twnc  enim  obtineo  p.v4-qx,id 
quoddcpofitumeft,  dequotraderedebeofiuHicuique  q  luforum,  5c 
A  unicuique  p — i  luforum,  qusefimul  conficiunt  ab-hpa^a,  Si  ita- 
^[ueqx-^bx  —bq—ap-^a  sequaleeffet  ipfi^,  haberem  f  expeftatio- 
nesad^,  (quandoquidem  jam /^— i  expeftationes  ad  id  habebamj^ 
&  q  expeftationes  ad  t,  &  fic  ad  priorem  meam  exfpeftationem  rur- 
fus  pervenilTem.  Qyocirca  porro  px-hqx—hq — ap-i-a  ao  a,dc  fit  a:  3) 
-^^^pro  valore  expe(ftationis  meae,  omnino  ut  in  initiopofitum 
fuit. 

In  numeris.  SI  j  mihi  expeftationes  forent  ad  ij ,  &  2  expeda- 
tionesad8,haberem  perhancregulam  tantundemac  11.  Etfacileeft 
oftendere,  me ,  fi  11  habeam ,  rurfus  ad  eandem  expeftationem  per- 
venire  poffe.  Ludens  enim  contra  4  alios ,  &  quifque  noftrum  quin- 
que  deponens  11,  cum  duobus  ex  illis  figillatim  pacftum  inibo,  ut 
horumquivincatmihifitdaturusS,  autego  ipfi  idemS,  fivincam» 
Simiiitercum  duobus  reliquis,  uteorumquifque ,  qui  ludum  vincit, 
inihi  fit  daturus  15,  aut  cgo  ipli  tantundem ,  fi  ego  vincam.  Qui  qui- 
dem  lufus  juftus  e&.  Etpatet  me  hoc  modo  duas  habere  expefta- 
tionesadS,  nimirum  fi  alteruter  eorum,  qui  mihi  8  promiferunt, 
vitiGat,.  &  3  expedationes  adij,  nimirum  fi  alteruter  reliquorum 
duorum,  quimihi  13  traderedebcnt,  vincat,  aut  fi  ipfe  ludumvin- 
c;im:ego  enimludum  vincens  obtineodcpofitum,id  eft,  55,  dequo 
unicuique  duorum  tradcre  debeo  13  ,  &  unicuique  reliquorum  duo- 
xum  8;  ita  ut  Sc  mihi  relinquatur  1 3. 


Pro- 


iN  LuDO  Aleje. 


Pkopositio  IV. 

Vt  rgltur  ad  primo  propofitam  quxftioncni  vcniamus 
nimirum,  dc  facicnda  diftributionc  inrcr  diverfos  collulb- 
rcs,quando  corum  fortcs  inxq^uaks  Ibnt,  opus  cft  uc  i 
facilioribus  inciplamus, 

Sumpto  itaque  mc  cum  aliquo  ccrtare>  hoc  pafto:  ut  cjui  prius 
terviccrit,  quod  dcpofituin  cQ,  lucretur,  &:  mc  jam  bis  viciire,  altc- 
rumvcrbfcmcl.  Scire  cupio^fi  lufumprofcqui  non  velimus,  fcdpe- 
cuniam,Jequa  ceKamus,proutxquumeft,partiri,quantum  ejus  mi- 
hiobtinj];crct.  -  r> 

Primo  confidcrare  oportet  hifus ,  qui  utrobiquc  deficiunt.  Cer- 
tum  enim  cft,fi  intcr  nos  convencrit ,  veibigratia ,  ut  cjuod  dcpofitum 
cft  lucretur  is ,  qui  prius  vigciics  vicerit >  ^  cgo  dccics  &:  novies  vice- 
ro,  at  alter  dccics  &:  odies,tant6  mcliorem  forc  cocafu  fortem  mcam 
Guantb  hic  melior  cft,  ubi  a  tribus  lufibus  binos  confccjuutus  fum,  il- 
le  verb  unum  duntaxat :  cjuia  nimirum  utrobiquc  mihi  unus  tantum- 
inodo  lufus  fcd  ipft  duo  dcficiunt. 

Porrb  ad  invenicndum  quanta  pars  utrique  debeatur,advertendum 
cft  cjuid  ficret,fi  rn  lufu pcrgeremus.Ccrtum  cnim  eft,  fi  primum  lu^. 
dumvincerem,mcprarlcriptum  numcrii  implcturum  ^  omncdcpo- 
fitumconfccuturum,idquodvocctur4.Quod  fiautcm  alterprimum 
hidura  vinccret,  tunc  arquata  utriufquc  fors  forct,  (  quippc  utrique 
unoadhuc  dcficienteludo, )  adeotjueccdcretcuiquc  ^a.  Manitcrtuiii 
autcm  cft  mcscquam  habcre  fortcm  ad  primum  ludum  vinccndum 
autperdendum,  ita  utmihinunc  arqiia  fit  cxpcdatioad  obtincndum 
rfaut^u:  quod  ipfum  pcr  i pfopofitioncm  rantumcftacfiu- 
triufquefortisdimidium,idcft,^4,  habcrcni  ;  &:  rclinquitur  altcri 
nico  collufori  -4,  qux  ipfius  portio  ftatim  abinitiocoJcm modo 
rcperiri  potuiflct  Unde  patet ,  eum  >qui  ludum  meum  in  fe  rcciperc 
vellet, mihi  - 4  pro  eo  traderc  debcre ;  ac  proindc  fcmpcr  tria contra 
unum  dcponcre  eum  poflc,  qui  unum  ludum  vinccrc  comcndat,priuI- 
quiraaltetduos  vincat. 

Propositio  V. 
Ponamus  unum  mihi  dcficcrcludum  &  collufori  meo 
trcslufus.  Oportct  hicfaccrc  diftributioncm. 

Vvv  }  Advcr- 
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Advertamus  itaque  rurfus,  in  quo  eflemus  ftatu,fi  egovel  ipfe  prl- 
mumvinceretlufum.  Siego  vincerem,obtinerem  depofitum,  id  eft, 
a  \  quod  fiautemilleprimum  ludum  vinceret,  deficerent  ipfiduolu- 
fus  &  mihi  unus;  ac  proindein  eodem  ftatu  eflemus,  qui  in  prseceden- 
tiPropofitionepofitusfuit,  miliique  obtingeret  ^a^  ut  ibioftenfum 
eft.Itaquepari  facilitateveUmihiobtinget  vel|:^,  id  ouod  tantum 
eft,  peri"^*"'  Propofitionem ,  zc^a,  Et  relinquitur  collufori 
meo;ita  utmeafors  adfortemilliusfehabeat,ficut  yad  i. 

Qu^emadmodum  autem  ad  hunc  calculum  requifitus  eft  prsece- 
dens ,  ita  rurfus  hiccc  infervit  fequenti:  niiTjirum ,  fi  ponamus  mihi 
unum  ludum  deficere&:  collufori  meo^^r  lufus.  Et  invenitureodem 
modo,  mihi  deberi      iftius  quod  depofitum  eft ,  &  ipfi 

Propositio  VL 
Ponamus  roihi  deficcre  duos  lufus  &  coliufori  meo 
trcslufus. 

Fiet  itaque  primo  lufu ;  vcl  ut  mihi  unus  lufiis  deficiat  &  ipfi  tres 
(unde  mihi  per  pr^cedentem  Propofitionem  obtinger^^) ;  velut 
cuiquenoftrum  adhuc  duolufus  deficiant,  unde  mihi  debebitur^*^,' 
quandoquidemfic  utriquexqua  forsfutura  eft.Eft  mihi  autem 
qualis  facilitas  ad  primum  ludum  vincendumaut  perdendumjitaut 
mihi  asqua  fit  expedatio  adobtinendum  j4  aut^ 4  ,  id quod mihi 
valet  pew*^^'"  Propofitionem.  Et  debenturmihi  iipartes 
ejus  quoddepofitum  eft,  &  coUufori  meo  5  partes. 

Propositio    VI  I. 
Ponamus  mihi  deficerc  duos  lufus  &  collufori  meo 
quatuor. 

Fiet  itaque,  ut,  fi  primum  ludum  vincam ,  unum  ludum  vincerc 
debeam  &  alter  quatuor;  vel ,  fi  eundem  perdam  ,  duos  &  alter  tres. 
Itaut^cquamihi  lorsobtingatad  <i  aut  idquodtantumva- 
letac -Y-^  ^i,  per  i"^^'"  Propofitionem.  Undepatet,  eum  meliorem 
habcre  fortcm^qui  duos  lufus  vinceredebet  dum  alter  quatuor,  quam 
eum ,  qui  unum  dum  alter  duos.  In  hoc  enim  pofteriori  cafu ,  nimi- 
rum  ipfius  lad  2,portiomea^per4^*"*Propofitioncm,eft~4, qua: 
minor  eft  quam  \^  a. 


P  K  O- 
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Propositio  VIIL 
Nunc  veroponamus  trcs  cllb  collulbres,  quorum pri. 
xno  uc &  fccundo  unus  lufus  deliciat,  lcd  tcrtio  duo  lulus. 

Ut  igitur  invcniatiir  prinii  pars,  rurfus  advcrtcndiini  cft,(]uid  ipll 
debcrctur,  li  vcl  ipfcvd  altcrrclicjuorumduorum  primum  lulumvin- 
cerct.  Si  iplc  vinccret ,  habcrct  dcpofitum ,  id  cjuod  (it »«.  Quod  fi 
fecundus  vinceret,  primus  nihil  habcrct,  quoniam lccundus  fic  lului  fi- 
ncm impofuiflbt.  At  li  tcrtius  vinceret,  tunc  cuiquc  trium  adhuc unus 
dchcerct  lufus^idcoquc  tamprimoquam  utriquc  rcliquorum  dcbc- 
retur  Et  ht  primouna cxpcdatioad  4,una  ado,  una  ad  j.<, 
(quondoquidcm  xquc  facilc  contingcrc  potcft  cuiquctrium  ut  pri- 
mumludum  vincat,  )  quod  ipfi  tantundcm  valct  ac^4,  pcr  2^^» 
f  ropofitioncm,  Etfit  limilitcr  fccundo^^,  &:  rcmanet  tcnio 
Cujus  pars  fcporatim  etiam  inveniri  potucrac,  atque  indcreliquoium 
partes  dctcrminari. 

Propositio  IX. 

LTt  tot  colluforum  ,  quot  quis  volucrit  >  cx  quibus  uni 
plurcs  &:  alii pauciorcs luius  dcficiunt,  cujulquc  pars  i#vc- 
niatur,  confidcrandum  cft,  quid  illi,  cujuspartcm  invcnU 
rc  volumus ,  dcbcrctur ,  fi  vcl  ipic ,  vcl  quiilibct  rcliquo- 
rum  primum  fcqucntcm  ludum  vinccrct.  Horum  autcm 
partcs  fi  in  unam  fummam  colligantur ,  &:  aggrcgatum 
pcr  numcrum  colluforum  dividatur>  quoticns  oltcndcc 
unius  quxfitam  partcm. 

Ponamus  rres  eHe  collufores  A,B,  ipfi  A  unum  ludum  de- 

ficerc,ipfiBduoslufus,&:ipfiClimiIiterduoslufus.  Invcnirc  opor- 
tet,quid  ipfi  B,  cjus  quod  depofitumcft  >  dcbeatur.  Id  quod  vocc- 
tur 

Primocxamin3ndumcft,quid  ipfi  B  dcberetur,  fi  vcl  ipfc,velA, 
vel  C  primum  fequcntcm  ludum  vinccrcr. 

Si  A  vincerct,  ludo  fincm  impofuilfct,  ac  pcr  confcquens  ipfi  B  de- 
bcrcruro.  Si  ipfeBvinccrct,  dcficcrct  illi  adhuc  unus  lufus ,  &:ipfi 
AiinuslufuSjatipfi  Cduo  lufus.  Quocirca  ipfiBhcc  incaludcbcre- 
tur  ^*'  ],  pcr  8 Propofitioncm. 

Dcniqucfi  Cprimum  fcqucnrcm  IiiJiim  vir.ccrct ,  tunc  ipfis  A  & 

C  fiu- 
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Clingulis  unus  deficcret  lufus  ,  fed  ipfi  B  duoUifus,acperconfe- 
qucnsipfi  B  deberetur-~-<j,  pereandcmPropofitionem  8^*».  Nnnc 
otitcm  in  unam  fummam  coHigendum  eft >  id  <juod  in  tribus  hifce  ca- 
fibusipfi  B  deberetur:  nimirum,o,~^,  ^q:  cfuorumfummaeft 
Quod  ipfum  divifum  pcr  3,  numerum  colluforum,  datj^  q.  Qox 
ipfius  Bquarfita  parseft.  Demonftratio  autem  hujus  patet  ex  z^^ 
Propofitione.  Quoniamenim  B  ;rc]uam  habet  fortem  ad  obtinen- 
dumo,  -q^  vel  ^7,  habct  per2<*^"^  Propofitionem  tantundem  ac 
c-j-^^q  -i-  Iqy  ideft,  ^  q.  Et  certum  eft ,  hunc  diviforem  3  effe  nu- 

meruni  colluforum.  * 

Utauteminveniatur,  quidcuipiam  debeaturinquolibet  cafu,  vi- 
delicet  fi  vel  ipfe  vel  aliquis  reliquorum  primum  lequentem  ludum 
vincat:  oportet  fimpliciorescafus  primoinveftigare,  &:  horum  me- 
dio-fcquentes.Nam  ficut  hic  ultimus  cafus  folvi  non  potuit  priuf- 
quamiileoftavjePropofitioni^  cakulo  fubduftus  effct ,  in  quo  defi- 
cicntes  lufus  erant  i,  i>  1,  ita  etiam  cujufque pars  fupputari  nequit  in 
tali  cafu,  ubi  deficientes  lufus  funt  1,2,3, 4"^"  primum  calculofub- 
dudus  fitcafus  dcficientiumlufuum  1,2,2,  quemadmodum  jamfe- 
cimus,&: prffterea ille,  in  quo  lufus  deficicntes  funt  i ,  i ,  3;  qui  fi- 
militer  per  S^^*'*  Propofitionem  fupputari  potuiflet.  Atque  hoc 
quidem  paSo  confequenter  fupputare  licct  cafiis  omnes,  qui  in  fe- 
quenti  cabula  comprchenduntur,^  infinitosalios* 
Tabula  pro  j  colluforibus. 
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Quod  ad  tcfleras attinet,  de  iis  hx  quxftiones  proponi  poflunt :  vi  - 
dclicctjCjuota  vicc  una  reirera  fcnariuni  jaccrc  pcriclitanduin  /Ir,  aut 
aliquodrelicjuorumpundorum.  Itcnujuota  vicc  Juos  fcnariosJua- 
bus  tcfleris  ,  aut  tres  fcnarios  tribus  tcllcris  jaccrc  lit  tcnranduin.  Lt 
plures  alix  hujufmodi  cjuarflioncs. 

Adcjuas  folvendas  advcrtcndum  cft.Primo  unius  teflTcr.t  fcx  cfle 
jactus  divcrfos  ,  quorum  quivis  arquc  tacilc  cveniat.  Sumo  enim  tc(- 
feram  habcrc  hguram  cubi  pcrfcCtam.  Porio  duarum  tellcrarumj^ 
cflediverfos  jadus,  quorum  llmiliterquivis  xcjuctacilc  obtingcre 
poteft.  Nam  rationc  cujufque  jaftus  unius  tcflcrx  potcU  unus  fex 
jaduum  alterius  teflcrx  iimul  contingcrc.  Et  fcxies  6  cfliciunt  36 
jaftus.  Item  trium  tcflcrarum  cflc  116  jaftus  diverfos.  Nam  rationc 
cujufque  jaduum  duarum  teflcrarum  potclt  unus  fcx  jaduum ,  qai 
inj'»*funt,  evcnirc.  Etfcxies  36  cfficiunt  iK^jadus.  Eodcmmodo 
patet,quatuor  teflcrarumjaduscfle  fcxies  2i6,idcft,  \^9^  i  atquc 
fic  ulterius  jaSus  quoihbct  tetlcrarum  fupputari  pofle,  lumcndo 
femper pro  acccflionc  unius  tcflcrx  fcxics  jadlus  prxccdcntis. 

Porro  notandum,  duarumtcflbrarum  unum  duntaxat  cflc jachim, 
quiiautii  punda  cfficiat ,  duos  vero  jaftus,  qui  3  aut  iipunctacfli- 
ciant.  Si  cnim  tcflcras  voccmus  A  &:  B  .  patct ,  ad  j  punCta  jacicnda 
in  A  unum  &:  in  B  duo,  vcl  in  B  unum  &  in  A  duopuncta  rcpcriri  pof- 
fe.  Similitcrad  11  punda  jacicnda  in  A  quinquc  in  B  fcx  ,  vd  in 
A  fcx  &  in  B  quinqucpunda  patcre  poflc.  Quatuor  pundorum  trcs 
funtjactus,  vidclicet,  ipllus  Ai  &:  B  5  punda ;  vcl  ipfius  A  3  &:  B  1 
pundum ;  vel  ipiius  A  i  &:  B  2  punda. 

Dcccm  pundorum  flmilitcr  trcs  funt  jaftus. 

Quinquc  vel  novcm  pundorum  4'  ^  funt  jadus. 

Scx  vcl  odo  pundorum  ^^funt  jaftus. 

Scptcm  punftorura  6funt  jadus. 


In  (libos  leiTcdi  rfpnittnrox' 
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Propositio  X. 

Invenirc,  qiioc  vicibusfufcipere  quis  poflit,  ut  unatef- 
fcra  6  puncta  jaciat. 

Siquisprima  vice  fenarium  jacere  contendat,  apparet  unumefle 
cafum,quo vincat,  habeatque  id^quod pignoris locodepofitumeft j 
quinquc  verocfTecafus,  quibus  perdat,  &  nihil  habeat.  Sunt  cnim 
5  jaftuscontraipfum,  &  tantumunusproipfo.  Quod  autemdepofi- 
tum  eft  vocetur  a,  Eft  itaque  ipfi  unica  expedlatio  ad  obtinendum  4, 
fed  quinque  ad  obtinendum  o^  id  quod  per  2<^^"^  Propofitionem 
tantundem  valetac  -l^.  Et  manet  pro  eo  qui  ipfi  hunc  cafum  oftert 
^a.lta  ut  tantummodo  i  contra  5  deponere pofBt,  qui  prima  vicc 
lufcipere  velit. 

Qyi  duabus  vicibus  femel  fenarium  jacere  certet ,  fors  ejus  hoc 
pado  computatur.  Si  prima  vice  5  jaciat,  obtinet^.  Sidiverfum 
eveniat,  unus  ipfi  reftat  jadus,quiexpr2ecedenti  tantum  valet,quan- 
tum  ^  a.  Atqui  ut  prima  vice  6  jaciat,  unus  tantum  cafus  eft,  &  quin- 
quecafus,  quibus  diverfum  eveniat.  Itaque  ab  initio  unus  cafuseft, 
quidet  ipfi4;&:  quinque quident  id  quod  per  z^^'^  Propofitio- 
nem  valet  ^^a,  Unde  contracertantiluforiceditreliquum  jj-<i;ade6 
ut  fors  utriufque  five  seftimatio  expeftationis  eam  fervet  rationem, 
quam  1 1  ad  25  *,  id  eft  minus  quam  i  ad  2. 

Hinc  eodem  modo  calculofubducitur,qu6dforsejus,  qui  tribus 
vicibus femel fenarium jacere  fufcipit,fit futura  ay  itaut pi con- 
tra  ii^deponerepoflit;  ideft,  paulominusquam  3  ad^. 

Qui  quatuor  vicibus  idem  fufcipit,  fors  ejus  eft  a  ita  ut  6^1 
contra  625  deponere poflit  ^id  eft ,  pliis  quam  i  ad  i. 

Qui  quinque  vicibus  idem  fufcipit, fors  ejus  cft  lyy^  a  ,  &  poteft 
4651  contra  3125  deponere;  id  eft,  paulo  minusquam  3  ad  2. 

Qui  fex  vicibus  idem  fufcipit,  fors  ejus  eft  -^-^g,  ^**,  &  poteft 
31051  contra  1 5625  cieponere ;  id eft,  paul6  minus  quam  2  ad  i. 

Atqueitaconfequenterquilibetjaftuumnumerusinveniri  poteft. 
Sed  licet  majori  compendio  progredi ,  ut  in  fequenti  Propofitionc 
oftendetur  ^  fine  quo  calculus  alias  mult6  prolixior  foret. 
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Propositio  XI. 

Invcnirc ,  quot  vicibus  fufcipcrc  quis  poflir,  ut  duabus 
tcflcris  1 1  punda  jaciar. 

Siquisprimi  v  ice  duos  fcnarios  jacerccontendat  ,apparetunum 
cfle  calum,  quo  vincar,  id  cft,  ad  obtinendum  4 ;  &  3  5  ellc  cafus ,  qui- 
bus perdat  hve nihil  habeat,  quoniam  5 6  funt  jat^tus.  Itaque habct, pcr 
jdam  Propofitionem,  ^4. 

Qui  duabus  vicibus  idcm  fufcipit,  fi  prima  vice  duos  fcnarios  ja- 
ciat,obtinebit 4; fi  vero prima vicedivcrrum evcniat, unus ipfi rcftat 
jaAuSyid  quodipii,  perilludcjuod  jam  didum  cft,valct 

Atqui  ut  primariceduos  fenarios  jaciat,unus  tantum  cflcafus, 
fed 55  cafus,  cjuibus  di verfum  eveniat.  Itaquc ab  initio  unus  cafus  eft, 
qui  dct  ipfi  4 ,  &  35  qui  dcnt     4 ;  id  cjuod  per  i^*  Propofitionem 

valet  7Y7'6'*' ^^'"^"^^ I  »  9«  "^* 

ExhismTenirelicet,  cjualis  fit  ei  forsout  pars ,  qui  idcm  fufcipit 

quaternis  jadibus,  prxtcrcundo  cafum  eum,  ciim  quis  illud  tcrnis 

Jadtibus  fufcipit. 

Etenim,  qui  4°'  vicibus  duos  fenarios  jaccre  contendit,  fi  illud 
1™  *  aut  2*^ *  vice faciat ,  obtinct  a ;  fin  minus ,  rcftant  ipfi  duo  jadus, 
quiper  iliud  quod  fupcriiis  diftum  eft,valcni  -l  J^  4.  Sed  proptcr 
candcm  rationem  habetetiam  71  cafus,  ut  cx  duobus  primis  jaclibus 
femel  duos  fcnarios  jaciat,contra  1 225  cafus,quibus  divcrfum  evcniat. 
Habct  itaque  ab  initio  71  cafus,  qui  ipfi  dcnt  a ,  &  12 25  cafus,  ^"idcnt 
ipH  ^-fj^4.Quod  ipli  pcr  2**-^"»  Propofitioncm  valct— ^^-^^77^ 
Et  rcmanet  contracertanti Id  quod  oftendic  coruiu 
fortes  cireadfcinviccm,ut  178^9 1  ad  1500625. 

E  quibus  porro  cadem  ratione  invenitur  expeftatio  ejus,  qui  8  vi- 
cibus  femcl  duos  fcnarios  jaccre  certat.Ac  indc  rurfus  expcdlatio 
cjus,  qui  idem  fufcipit  16  vicibus.  Atque  ex  hujus  expcdationc,ut 
ctiam  ex  expcftatione  illius ,  qui  iftud  8  vicibus  fufcipit ,  invcnitur 
cxpedatiocjus.qui  illud  24  vicibus  infcrecipit.In  qua  opcratione, 
quoniam  prarcipuc  cjuxritur  in  quo  numcro  jafluum  a-qualis  fors  in- 
cipiat,intereuni  qui  id  fufcipit  &  cumqui  oH-crt^liccbit  a  numcris, 
qai  alioquininimmenfumexcrcfccrent,pofteriores  alitiuotcharadc- 
res  auferre.  Atque  ita quidcm  reperio  ei,qui  illud  24  vicibus  fufcipitf 
adhucaliquid  dcHcerc ;  tumquc  dcmum  eum  potiorcm  conditionem 
inirc,CLun  ifjadibusaggrcditur. 
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Propositio  XII. 

Invcnirc  quot  telTeris  rufcipcre  quis  poflic ,  ut  prima  vi- 
cc  duos  fenarios  jaciat. 

Hocautem  tantundcm  cft,  ac  fiquisfcirevelit,quotojad:uquif- 
piamuna  ttirerafufciperepQffit^utbis  fenarium  jaciat.  Quodfiquis 
duobus  jaftibus  fufciperet, obtingcret  ei>per  ea  qux  ante  oftenfa 
funt,  Y^a.  Quiilludtribusjaclibusinferecipcret,fiprimus  ejusja- 
dus  lcnarius  non  foret,  haberetadhuc  duos  jaftus^quorum  uterque 
fenarius  effe  deberet, id  quod  tantundem  valere  didum  eft  ac  ~a.  At 
verb  primoejus  ja(Suexiftentefenario,opuscft  ut  exduobus  jadibus 
non  nifi  femel  fenarium  jaciat.  Quod  pcr  lo  Propofitionem  tantun- 
dem  valet  ac  fi  haberct.  Atqui  certum  eft  ipfum  unum  habere 
cafum,quo  primavice  fenarium  jaciat,  &  quinque  cafus  quibusdi- 
verfum  eveniat.  Habet  itaqueab  initio  unum  cafum  ad  &  ^ca- 
fus  ad  ^4,id  quodper  z^^^  Propofitionem  tantundem  valct  ac  i-yl^ 
feu^4.  Hoc  pado  alfumendo  continuc  unumjadum  amplius  ,in- 
veniturio jadibus  una teflera, aut  lo tefferisprimo jadufufcipipof- 
fe,  ut  duo  fenarii  jaciantur,  idque  cum  lucro. 

Propositio  XIII. 

Si  cum  alio  ludam  duabus  tefTeris  unum  folummodo 
jadum,hac  conditione,  ut,  fi  feptenarius  eveniar,  ego 
vincam;ac  ille,  fi  denarius  obtingat  ;fi  vero  quidquam 
aliudaccidat,uctumid  quoddcpofitum  eft  a^qualiccr  di- 
vidamus :  Invenire  qualis  ifl:ius  pars  cuique  noftrum  de- 
beatur. 

Quoniam  36  jaduum,  qui  duabus  tefferis  proveniunt,  6  jadus  ex- 
iftuntfeptempundorum,  &  5  jaftus  decem  pundorum,  reftant  ad- 
huc  27  jadus,  qui  ludum  cequare  poffunt ;  id  quod  fi  fiat ,  cuique  no- 
ftrum  debebitur  ^  a.  Verum  fiid  non  obtingat,  habebo  6  cafus,  qui- 
busvincam,  ideft,  ut  <ihabeam  j  &:  3  cafus,  quibus  diverfum  eveniat, 
nihilque  habeam:  id  quod  per  i^am  pi.opQfitionem  tantundem  eft 
acfitali  cafu  Yit  haberem.Habeoitaque  ab  initio  27  cafus  ad 
p  cafus  ad  jrfjidquod,  per  2^2"^  Propofitionem^tantundem  eft  ac 
Et  remanctcontracertanti  ~a. 
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Propositio  XIV. 
Si  cc;o  &:  alius  du.ibus  cclVcris  altcrnatim  jacian^us,hic 
conditlonc,  ut  ego  vincam  limul  atciuc  fcptcnarium  ja- 
clam,illc  vcro  cjuam  primiim  lcnarlum  jaciat  *,  ita  vidc- 
licct,  ut  ipli  piimum  jaclum  conccdam  :  Invcnirc  ratio- 
ncm  mcx  ad  ipliusrortcm. 

Ponatur,fortem  mcam  valcrc  x,  Sc  id  quod  dcpofitum  cfl  vocari  4', 
criupefors alterius — .v.  Et  patct,cjuandocunc|iicipfius  viccs  ja- 
cicnJi  revcrtuntur  jfortcm  mcam  tum  rurfus  dcbcrc  cflc  d  x,  At 
w]uandocunquemcx  viccsluntut  jaciam,  fors  mca  pluris  xftimanda 
ert.  Ponatur  itacjue  procjus  valorc/.  lam  quoniamex  56  jadibus 
repcriuntur^  in  i  tcflcris,  cjui  collufori  mco  lcnarium  darc  iulufcjuc 
victorem  rcddcre  poflunt- &  51  jactus  ,cjuibus  diverlum  evcniat ,  id 
cft,  quimeas  jacicndi  viccs  promovent ;  habcbo,  priulc]uam  jacit, 
5  calus  ad  obtinendum  ©,&  31  cafusadobtincndum  jf.  idquodper 
jtumpropofitioncm  valct^.  Pofuimusautcmcafummeumaprin- 
cipioclTcx)x.  Quocirca  crit  '^/d  x,  adeociue^  '3  *.  Dcindc  po- 
fitum  fliit,  vicibus  meis  vcnicntibus ,  fortem  mcam  valcrc  7.  Ego 
vero  jachirus ,  habco  6  cafus  ad  obtinendum  a ,  cjuandoquidem  6  ja- 
6us  *iir  7pundorum,c]ui  me  vidorcmreddunt;  habcocjuc 

c  -  .  js  vices  colluforis  mei  revcrtuntur,  id  tft,  ut  mihiob- 

tineamx.  id  quodpcr  j^^Propofitioncmvalet  Hocautem 
cum  fit  -o/^critjinvcntcut  ante,'^  307,  — ^ .  Undc  invc- 
nitur  xoD  '-^.valor  tncz  forxis.  Et  pcr  confequens  colluforis  mci 
ll^  j  ita  ut  ratio  fortis  mcx  ad  illius  fortcm  fit,  ut  j  i  ad  3  o. 

Coronidis  loco  fubjungantur  fequcntia  Prcblcmata. 

A  &  B  una  luduntduabustcffcris,  hac conditione,  ut  A  vincar, fi  prohl.i, 
fenarium  jaciat,  at  B  fi  fcptcnarium  jaciat.  A  primo  unu/iijaftum 
inftituet;  deinde  B  duos  jadas  confequcnter ;  tumrurfus  Aduos 
JaCtus, atquc  fic  deinccps, donec  hic  vcl »lle  victor cvadat.  Quxri- 
tur  ratio  fortis  ipfius  A  ad fortcm  ipfius  B  ?  Refp.  ut  1 0 j  5 5  a J 1 2  2  7 eS. 
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Frohl.i.  Tres  collufores  A,  B  &  C  aflTumentes  12  calculos ,  cjuorum  4  albi 
Sc  8  nigriexiftunt,iudunt  hac  conditione:  ut,  qui  primus  ipforum 
velatis  oculis  album  calculum  elcgerit,  vincatj  &  ut  prima  eleclio  fit 
pcnes  A,  fecunda  penes  B,  &  tertia  penes  C,  &  tum  fequensrurfus 
penes  A,atque  fic  deinceps  alternatim.  QHxritur,  qua:nam  fiitura 
lit  ratio  illorum  fortium  ? 

Trobl.i.  AcertatcumBquodipfeex^ochartisluforiisjideft,  10  cujufquc 
fpeciei,  4  chartas  extrafturus  fit ;  ita  ut  ex  unaquaque  fpecie  habeat 
unam.  Et  invenitur  ratio  fortis  A  ad  fortem  B  ut  1000  ad  Sijp. 

Probl.  4.  Aflumptis,  ut  ante,  1 1  calculis,  4  albis  &  8  nigris,certat  A  cum  B, 
quod  velatis  oculis  7  calcul  exiis  excmpturus  fit,  inter  quos  3  albi 
erunt.  Quxritur  ratio  fortis  ipfius  A  ad  fortem  ipfius  B. 

frohl.  5«  A  &  B  affumentes  finguli  12  nummos  ludunt  tribus  tefferis  hac 
conditione:ut,fiii  punda jaciantur ,  Atradat  nummumipfiB;  at 
fi  14  punda  jaciantur,  B  tradat  nummum  ipfi  A ;  &  ut  ille  ludum 
vidurus  fit,qui  primum  omnes  habuerit  nummos.  Et  inveniturratio 
fortis ipfius  A  adfortem  ipfiusB,ut  144140625  ad  28242^556481. 
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